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PREFACE. 


PRHEFATIO. 


tae volumen, quo liber octavus, nonus ct decimus continetur, jam- 
pridem cditum fuisset, nist plura impedimenta, quae sane non previ- 
deram, moram aliquam attulissent opusque intermisissent. Tertium εἴ 
ultimum yolumen prelo subjicitur, ct sub ortum prosima sstatis pro- 
dibit in lucem. 

Malignus quidam rumor percrebuerat me jam non habere in manibus 
vaticance bibliothecse codicem 190, ac proinde ab inccepto destitisse. Quo 
rumore mhil absurdius; rogante enim ct impetrante regni interioris ad- 
ministro, codex ille fidei mez creditus est, ac penes me crit, donec opus 
meum in lucem sit editum. 

Interim, omissa aliquandiu Euctidis met cura, ultimam Apollonio meo 
manum admovi, quod quidem opus absolutum ac sub judice est, nempe 
Scientiarum Academia. Typis mandabitur gracis, latinis ct gallicis : accedent 
varie lectiones regie bibliothecz codieum, neenon ct Oxonie editionis, 
que, fatente ipso editore, confecta est juxta duos gracos codices, scatentes 
Viliis, ac prorsus lisdem, utpote ex uno ct eodem codice exaratos. 


Hee editio complectetur Conicorum Apollonii septem hbros qui super- 
sunt, Pappi lemmata, Futocit commentarios, et Sercni duos libros de 
eylindro et cono. 

Archimedis operibus necnon Eutoci commientariis cdendis grace, latine 
et gallice operam impendo. Quando nitidissima Osonie cditio prelo fuit 
subjecta, jam obierat ‘Poreili, vir magna doctrine, antequam ultimam 


mavum Archimedi suo admovissct, et ob td maculis seatet. Quod si 
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OF volume, qui renferme le huititme, le neuvitine et le dixitme livre, 
aurait paru depuis long-temps, si plusieurs obstacles quil ne m’était pas 
donné de prévoir, n’cussent retardé et suspenda plusieurs fvis limpres- 
sion de mon ouvrage. Le troisiéme ct dernier voluine est sous presse, et 
paraitra au commencement de leété prochain. 

On avait répandu le bruit que n’ayant plus entre mes mains le ma- 
nuscrit 190 de la bibliothtque du Vatican, javais abandonné mon 
entreprise : ce bruit était sans fondement, ce manuscrit n'est jamais sort 
de mes mains; a la sollicitation du Ministre de lintcérieur, ce volume sera 
laissé ἃ ma disposition jusqu’a la publication entidre de mon ouvrage. 

Les interruptions de l'impression de mon Euclide m’ont laissé le temps 
nécessaire pour mettre la derni¢re main ἃ mon Apollonius. Mon travail 
est terminé, et soumis ἃ examen de Académie des Sciences. Les ceuvres 
d'Apollonius scront imprimées en grec, en latin et en francais, avec les 
variantes des manuscrits grecs de la bibliothéque du Roi ct de lédition 
d'Oxslord, laquelle, de Yaveu meme de Veéditeur, ne fut faite que d'aprés 
deux manuscrits grees qui avaient les memes defauts , parce quils ctaient 
tous les deux la copie d'un seul et méme manuscrit. 

Cette édition renfermera lcs sept livres des Coniques qui nous restent 
d'Apollonius, les lemmes de Pappus, les commentaires d’Eutucius, et les 
deux livres du cylindre et du cone de Sérénus. 

Je prépare une édition greeque, latine et francaise des ceuvres d’Archi- 
métde et des commentaires d’Eutocius. Lorsque la belle edition @’Osford fut 
imprimce , le savant Torclli était mort avant d'avoir mis la derni¢re main 


a son Archimede, et c'est a cause de cela que cette edition fourmille de 
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hee editio Torelli vivente facta fuisset, non equidem hoc witimum opus 
aggressus fuissem. Si forte accidit ut mors immatura me quoque prius ar- 
ripiat, quam Archimedis opera penitus absolverim, tum opus imperfec- 
tum ante novissimam dicm exuri jubebo, ne quis, me mortuo, illud 
prelo subjicere velit. 


Liber decimus Euclidis Elementorum vix quibusdam geometris nos- 
tratibus notus est: quin et bene multi illum habent supervacaneum εἴ 
intellectu. perdiflicilem. 

Utrumque citra manifestam rerum fidem. Hic liber continet et plures 
propositiones geometris perutiles, et nonnullas illis semper admirandas. 


Fateor equidem studentis animum, primo intuitu posse deterreri ct 
avocarl, conspectis septemdeccim et centum propositionibus hoe in hbro 
contentis; sed unaqueque, velut ἃ fonte communi, derivatur ¢ qui- 
busdam definitionibus ac priecipuis, iisque paucissimis , proposition'bus , 
quarum ope reliqua facillime demonstrantur. Ad hoe hujus libri partes ita 
inter se disposit sunt, ut earum non scriem ct juncturam modo, sed con- 
centum ct harmoniam oculus, primo conjectu, percipiat. Tlic vere notan- 
dus est mirabilis ille ordo quem in omnibus suis operibus Euclides constituit. 

Hz vero libri decimi sunt definitiones et propositiones. Hiec tabula sy- 
noptica mihi aptssima visa est ad illius comprehensionem acquirendam. 


DEFANUE lO NES. 


1. Commensurabiles magnitudines dicuntur, quae eadem mensara men- 
surantur. 

2. Incommensurabiles autem, quarum nullam contingit communem 
mensuram 0586, 

3. Rect potentia commensurahiles sunt, quando ab cis quadrata eo- 
dem spatio mensurantur. 

ἡ. Incommensurahiles autem, quando ab eis quadratorum nullum con- 


tingit spalium communcm csse mensaran. 


ΡΠ Ate. ix 
fautes. Si cette edition ett été faite de son vivant, je ne me serais certai- 
nement pas chargé de ce dernier travail. 1] est trés-possible qu'une mort 
prématurce viene aussi me surprendre avant que jaye mis la derniére 
main aux ceuvres αἰ Archimedc. Mais si cela arrive, jordonnerai, avant 
mon dernier jour, de livrer aux flammes un travail Imparfait , qu’ea serait 
peut-étre tenté de publier aprés ma mort. 

Le dixiétme livre des Fléments d’Fuclide est aujourd’hui trés-peu connu 
des géometres francais: ils regardent géncralement ce livre comme su- 
perflu, et comme étant trés-difficile ἃ entendre. 

Ces deux reproches me paraissent mal fondeés. Ce livre renferme un 
grand nombre de propositions utiles aux géometres, et une foule d'autres 
qui sont dignes de toute Jeur admiration. 

Les cent dix-sept propositions que content ce dixiéme livre seraientpeut- 
étre capables de décourager, au premier abord, celui qui veut létudier; mais 
tout dépend dans ce livre de quelques detinitions, et d'un trés-petit nombre 
de propositions fondamentales, a aide desquelles tout le reste se démontre 
avec la plus grande facilité. Ajoutons ἃ cela que les parties en sont telle- 
ment disposces, que Iceil en saisit lensemble sans le moindre effort. C'est 
Ja surtout qu’euchde se fait remarquer par Vordre aduirable quil a su 
établir dans tous ses ouvrages. 

Voici les definitions ct les propositions du disieme livre. Ce tableau 
synoptique me parait Lres-propre a en faciliter l'étude. 


DEFINITIONS. 


1. Onappéle grandcurs commensurables celles qui sont mesurcées par la 
méme mesure. 
a. Et incommensurables , celles qui n’ont aucune mesure commune. 


3. Les hgnes droites sont commensnrables en puissance, lorsque leurs 
quarvés sont mesures par une méme surface. 
4. Et incommensurables, lorsque leurs quarrés nont aucune surface 


pour commune mesure. 


x PR A PY 10. 

5. Tis supposius, ostenditur proposits rectz esse rectas multitudine 
infinitas Incommensurabiles, alias quidem longitudine solum , alias autem 
el potentia, Vocetur autem proposita recta, rauionalis. 


ὁ. 1 huic commensurabiles, sive longitudine et potentia, sive potentia 
solum, rationales. 


-- Sed hue incommensurabiles irrationales vocetur. 


Ch 


» Etipsum quidem a proposita recta quadratum , rationale. 

9. Et huic commensurabilia, rationalia. 

10. Sed huie incommensurabilia, irrationalia vocentur. 

τι. Et que possunt illa, irrationales; si quidem ea quadrata sint, ipsa 
latera 5 si autem altera quepiam reculinea, latera a quibus wqualia illis 
quadrata describuntur. 


Prop. I. Duabus magnitadinibus inequalibus expositis, 51 a majors au- 
5 ] ] ἢ 
feratur majus quem dimidium, οἱ ab eo quod reliquum est majus quam 
J ’ I I 
dimidium, ct hoe semper fiat; relinquetur cuedam magnitudo > que crit 
minor exposita minor magnitudine. 


Prop. I. Si duabus magnitudinibus expositis ineequalibus, detracta 
semper minore de majore, rehqua minime πλοῦ ταν praecedentem; incom- 
mensurabiles crunt magnitudines. 

Prop. Hf. Duabus magnitudinibus commensurabilibus datis, mayimam 
carum communem Mensarum invenire. 

Prop. IV. ‘Tribus magnitudinibus commensurabilibus datis, maximam 
Ipsarum commiunem mcusuram invenire. 

Prop. δ΄. Commensurabiles magnitudines inter se rationem habent, 
quam numerus ad numerum. 

Prop. VI. Si duce magnitudines inter se rationem habent quam numerus 
ad numerum, commensurabiles Οὐ: maguitudines. 

Prov. VIE. Incommensurabiles magnitudines inter se rauonem non ha- 
bent quam nemerus ad numerum. 


Boke ihe At CE. x] 

5. Ces choses étant supposées, on démontre qu'une droite proposée 
a une infinité de droites qui lui sont incommensurables , non seulement 
en longucur, mais encore cn puissance. On appélera rationclle la droite 
proposée. 

6. On appélera aussi rationclles les droites qui lui sont commensurables, 
soit en longueur et en puissance, soit en puissance seulement. 

7. Et irrationelles, celles qui lui sont incommensurables. 

8. On appéelera rationcl le quarré de la proposeée. 

g. On appélera aussi rationclles les surfaces qui lui sont commensurables. 

το. Et irrationelles, celles qui lui sont incommensurables. 

11. On appelera encore irrationclles οἱ les droites dont les quarres sont 
égaux a ces surfaces, c’est-i-dire tes cOtés des quarrés, lorsque ces surfaces 
sont des quarrés; et Ies droites avec lesquelles sont décrits des quarreés 
égaux a ces surfaces, lorsque ces surfaces ne sont pas des quarrés. 

Prov. I. Deux grandeurs mégales ctant proposées, si l'on retranche de 
Ja plus grande une partie plus grande que sa moiti¢, si l'ou retranche du 
reste une parue plus grande que sa moitié, et si l'on fait toujours la meme 
chose, il restera une certaine grandeur qm sera plus petite que la plus 
petite des grandeurs proposécs, 

Prop. H. Deux grandenrs inégales ctant proposées, ct si la plus petite 
étant toujours retranchée de la plus grande, le reste ne mesure jamais le 
reste précedent; ces grandeurs seront incommensurables. 

Prop. If. Deux grandeurs commensurables étant données, trouver leur 
plus grande commune mesure. 

Prov. IV. Trois grandeurs commensurables étant données, trouver leur 
plus grande commune mesure. 

Prop. V. Les grandcurs commensurables ont entrclles la raison qu'un 
nombre a ayec un nombre. 

Pror. VI. Si deux grandenrs ont enu’elles la meéme_ raison quun 
nombre a avee un nombre, ces grandeurs seront commensurables. 

Prop. VIL. Les grandeurs incommensurables n'ont pas entr'elles Ta rai- 
son quwun nombre a avec un nombre. 
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Prop. VTE. Si duce magnitudines inter se rationem non habent quam 
numerus ad numernom, incommensurabiles erunt magnitudines. 

Prop. IX. A rectis longitudine commensurabilibus quadrata inter se 
rationem babent quam quadratus numerus ad quadratum numerum , et 
quadrata inter se rationem habentia quam quadratus numerus ad quadra- 
tum numerum et latera habebunt longitudine commensurabilia; sed a 
rectis longitudine incommensurabilibus quadrata inter se rationem non 
habent quam quadratus numerus ad quadratum numerum, et quadrata 
inter se rationem non habentia quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum neque latera habebunt longitudine commensurabilia. 

Prop. ἃ. Si quatuor magnitudines proportionales sunt, prima autem 
secunde commensarabilis est, et tertia quart commensurabilis erit; ct 
si prima secunde Incommensurabilis est, et tertia quarte mcommensu- 
rabilis eril. 

Prop. XI. Propositz recta invenire duas rectas incommensurabiles , 
alteram quidem Jongitudime tantum, alteram autem et potentia. 

Prop. AXLE. Eidem magnitudini commensurahiles et inter se sunt com- 
mensurabiles. 

Prop. ATT. Si sunt dus magnitudines, et altera quidem commensu- 
rabilis est cidem, altera autem incommensurabilis ; incommensurabiles 
crunt magnitudines. 

Prop. ALV. Si sunt duw magnitudines commensurabiles , altera autem 
ipsarum magnitudini alicui incommensurabilis est; et rcliqua cidem in- 
commensurabilis crit. 

Prop. AV. Si quatuor rect proporuonalcs sunt, plus potest autem 
prima quam secunda quadrato ex recta 5101 commensurabili , et tertia 
quam quarta plus poterit quadrato ex recta sibit incommensurabili. Et 
si prima quam secunda plus potest quadrato ex recta-sibi incommensu- 
rabili, et tertia quam quarta plus poterit quadrato ex recta sibi ncom- 


mensurabili. 


Psor. ἈΥ ΤῸ Si dus magnitudines commensurabiles componuntur , et 
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Prop. VI. Si deux grandeurs n’ont pas entr’elles la méme raison qu'un 
nombre a avec un nombre, ces grandeurs seront incommensuarables. 

Prop. IX. Les quarrés des droites commensurables en longueur ont 
entr’cux la raison qu'un nombre quarré a avee un nombre quarré; les 
quarrés qui ont entr’eux la raison qu’un nombre quarré a avec un nombre 
guarré, ont leurs cétés commensurables en longucur; les quarrés des 
droites qui ne sont pas commensurables en longueur, vont pas entr’eux la 
raison quun nombre quarré a avec un nombre quarré; les quarrés qui 
n’ont pas entr’eux Ia raison qwun nombre quarré a avec un nombre 
quarré, n’ont pas leurs cétés commensurables en longueur. 

Prop. X. Si quatre grandeurs sont proportionelles, et sila premiére est 
commensurable avec la seconde, la troisieme sera commensurable avec la 
quatriéme ; et sila premiére est incommensurable avec fa seconde, la troi- 
sitme sera incommensurable avec la quatrieme. 

Prop XI. Trouver deux droites incommensurables avec la droite pro- 
posée, l'une en longueur seulement, et l'autre en puissance. 

Prop. XII. Les grandeurs qui sont commensurables avec une méme 
grandeur sont commensurables entr’elles. 

Prop. XUL Si fon a deux grandeurs ; que l'une d’elles soit commen- 
surable avec une troisi¢me , εἴ que Vautre ne lui soit pas commensurable , 
ces deux grandeurs seront incommensurables. 

Prop. XIV. Si deux grandeurs sont commensurables , et si lune d’elles 
est incommensurable avec une autre grandeur, la grandeur restante sera 
aussi incommensurable avec celle-ci. 

Prop. XV. Si quatre droites sont proportionnelles , et si la puissance 
de la premiere surpasse la puissance de Ja seconde du quarré d'une droite 
commensurable avec la premiére, la puissance de la troisi¢me surpassera 
la puissance de la quatritéme du quarré d'une droite qui sera commen- 
surable avce la troisi¢me; et sila puissance de la premiére surpasse la puis- 
sance de la seconde du quarré d'une droite incommensurable avec la pre- 
mitre, Ja puissance de la troisitme surpassera la puissance de la quatriéme 
du quarré une droite qui sera incommensurable avec la troisiéme. 

Prop. XVI. Si Pon ajoute deux grandeurs commensurables, leur somme 


b 
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lota utrique ipsarnm commensurabilis crit; et si tota uni ipsarum com~ 
mensurabilis est, ct queea principio magnitudines commensurabiles crunt. 

Prov. AVIT. Si ἀπο magnitudines incommensurabiles componnntur , 
ct τοῖα utrique ipsarum incommensurabilis crit. Et si tota uni ipsarum 
incommensurabilis est, ct quae a principio maguitudines ineommensura- 
biles crunt. 

Prov. XVII. Si sint duce rectee meequales, quartce autem parti qua- 
drati ex minori aquale parallelogrammum ad majorem applicetur deficiens 
figura quadrata, ct m partes commensurabiles rpsam dividat longitudine, 
major quam minor plus poterit quadrato ex recta 51:01 commensurabili 
longitudine. Et si major quam minor plus possit quadrato cx recta sibi 
commensurabili longitudine, quartz autem pari ex minori quadrats «quale 
parallclogrammum ad majorem applicetur deficiens figura quadrata, in. 


partes conumeusurabiles ipsam dividit longitudine. 


Prop. NTX. Si sint duce rect meequales, quarts auierm parti ex mi- 
nori quadrats sequale parallclogrammum ad majorem applicctur deficiens 
figura quadrata, ct in partes incommensurabiles ipsam dividat longitudine; 
major quam minor plus poterit quadrato ex recta sini ncommensurahili. Et 
si major quam minor plus possit quadrato ex recta sibi incommensurabili, 
quarte autem parti quadrati ex minori equale parallelogrammum ad ma- 
jorem applicetur deficicns figura quadrata, in partes incommensurabiles 
ipsam dividit longitudine. 


Prop. NX. Sub rationalibus longitudine commensurabilibus rectis se- 
cundim aliquem dictorum modorum contentum rectangulum, ratio- 
nale est. 
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sera commersurable avec chacune d'eiles; ctsilcur sonmme est commen-_ 
surable avec une delles , les grandeurs proposces seront commensurables, 

Prop. AVE. Si Fon ajoute deux grandeurs incommensurables, leur 
somime sera incommensural:le avec chacune d'eiles; et si leur somme est 
incommenrsurabie avec une dciles, les grandcurs proposées seront incom- 
mensurables. 

Prop. XVHE. Si Ton a deux droites inégales; si fon appliqne a la 
plus grande un parallclogramme qui soit défaillant d'une figure quarrée, 
et qui soit égal a Ja quatri¢me parte du quarre de la plus petite droite, et 
sice paralldlogramme partage la plus grande droite en parlics commensu- 
rables en longueur, la puissance de la plus grande surpassera la puissance 
de la plus petite du quarré d'une droite qui scra commensurable en 
longueur avec la plus grande. Et si la puissance de la plus grande surpasse 
la puissance de Ja plus petite du quarré d'une droite commensurable en 
longucur avec la plus grande, ct st l'on applique a la plus grande un 
parallclogramme qui soit défaillant d'une figure quarrée, et qui soit égal a 
Ja quatriéme partie du quarré de la plus petite droite, ce parallélogramme 
divisera la plus grande en parties commensurables en longueur. 

Proe. XIX. Si Fon a deux droites inégales; si l'on applique a la plus 
grande un parallclogramme qui soit défaillant dune figure quarrée, et 
qui soit égal ἃ la quatri¢me partic du quarreé de la plus petite, et si ce 
paralldlogramme divise la plus grande en partics incommensurables en 
longucur, Ja puissance de Ja plus grande surpassera la puissance de la 
plus petite du quarré @une droite gui sera incommensurable avec la plus 
grande. Et si la puissance de la plus grande surpasse la puissance de la 
plus petite du quarré d'une droite incommensurable avee la plus grande; 
si lon apphque a la plus grande un parallélogramme qui soit defaillant 
dune figure quarrée, ct qui suit égal a la qnatrieéme partie du quarré de la 
plus petite, ce parallélogramme divisera Ja plus grande en parties incom- 
mensurables en longueur. 

Prov. XX. Le rectangle compris sous des droites rationelles commen- 
surables cn longueur, suivant quelquun des modes dont nous avons 
parlé, est rauionel. 
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Prop. NXT. Si rationale ad rationalem applicetur, latitudinem faciet 
rationalem, et longitudine commensurabilem οἱ ad quam applicatur. 


Prop. ἈΠ. Sub rationalibus potentia solim commensurabilibus rectis 
contentum rectangulum irrationale est, et recta que potest ipsum irra- 
Uonalis erit; ca autem vocetur media. 

Pror. XNNIL. Quadratum ex media ad rauionalem applicatum lJatitu- 
dinem facit rationalem, et longitudine incommensurabilem ei ad quam 
applicatur. 

Prop. NALV. Recta mediz commensurabilis media est. 


Prop. XXV. Sub mediis longitudine commensurabilibus secundiu 
aliquem dictorum modorum contentum rectangulum, medium est. 

Prop. XAVI. Sub mediis potentia solim commensurabilibus rectis 
contentum rectangulum, vel rationale vel medium cst. 


Prov. ἈΝ UL. Medium non medium superat rational. 


Prop. NXVIIJ. Medias invenire potentid soliim commensurabiles, ra- 
tionale continentes. 

Prop. XNLX. Medias invenire potentia solim commensurabiles, me- 
dium continentes. 

Prop. XXX. Invenire duas rationales potentia solim commensura- 
biles, ita ut major quam minor plus possit quadrato ex recta 5101 com- 


mensurabili longitudine. 


Prop. XXXII. Invenire duas rationales potentia 50} ΠῚ commensuraliles, 
ita ut major quam minor plus possit quadrato ex recta 5101 incommen- 


surabilt longitudine. 


Prop. ANXIT. Invenire duas medias potentia solum commensurabiles , 
rationale continentes; ita ut major quam minor plus possit quadrato ex 
recta sibi commensurabili longitudine. 
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Prop. XXI. Si unc surface rationelle est appliquée ἃ une droite ratio- 
nelle, elle fera une largeur rationelle, et commensurable en longucur avec 
Ja droite ἃ laquelle cette surface est appliqnée. 

Prop. XXII. Le rectangle compris sous des droites rationelles , com- 
mensurables en puissance seulement, cst irrauionel, et la droite dont la 
puissance égale ce rectangle sera irrationelle; cette droite s’apptlera mediale. 

Prop. ΝΠ. Le quarré d'une meédiale appliqné ἃ une rationelle fait une 
longueur rationelle et incommensurable en longueur avec la droite a la- 
quelle il est applique. 

Proep. XNAIV. Une droite commensurable avec une médiale , est nne 
mediale. 

Pror. XXV. Le rectangle compris sous des médiales commensurables en 
longueur, suivant quelquun des modes dont nous avons parlé, est médial. 

Prop. NAVI. Le rectangle compris sous des droites médiales commen- 
surables en puissance seulement, est ou rationel ou medial. 

Prop. NNVIL. Une surface meédiale ne surpasse pas une, surface médiale 
dune surface raticnelle. 

Prop. ANVIL Trouver des médiales commensurables en puissance 
seulement, qui contiénent une surface rauionelle. 

Prov. SAIN. Tronver des médiales commensurables en puissance scu- 
lement, qui comprénent une surface médiale. 

Prop. XXX. Trouver deux rationelles commensurables en puissance 
sculement, de maniere que la puissance de Ja plus grande surpasse la 
puissance de la plus petite du quarré dune droite commensurable en lon- 
gueur avee la plus grande. 

Prop. AAAT. Trouver deux rationclles commensurables en puissance 
seulement, de maniére que la puissance de la plus grande surpasse la puis- 
sance de la plus petite du quarré d'une droite incommensurable en lon- 
gucur avec elle. 

Prop. XXX. Trouver deux médiales qui n’ctant commensurables 
qu’cn puissance , comprénent un rectangle rationel, de maniére que la 
puissance de la plus g:ande surpasse la puissance de la plus petite du 
quarré d'une droite commensurable en longueur avec la plus grande. 
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Prov. XXXTII. Invenire duas medias potentia soliim commensurabiles, 
medium continentes 3 ita ut major quam minor plus possit quadrato ex 


recta sibi commensurabilt. 


Prop. XNNIV. Invenire duas rectas potentia incommensurahiles, fa- 
cientes quidem compositum ex ipsarum quadratis rauonale, rectangulum 
autem sub ipsis medium. 

Prop. A XAV. Invenire duas rectas potentia ncommensurabiles, fa- 
cientes quidem compositum ex ipsarum quadratis mediwn, rectangulum 
autem sub ipsis rationale. 

Prop. AXXVI. Invenire duas rectas potentid incommensurabiles, fa- 
cienles ct compositum ex ipsarum quadratis medium, et rectangulum 
sub ipsis mecium, ct adhuc imcommensurabile composito ex ipsarum 
quadrats. 

Prop. NAAVIT. Si duce rationales potenti solim commensurabiles 


componantur, tota irrationalis est, vocetur autem ex binis nominibus. 


Prop. ANAVIIT. Si duz media potentia solum commensurabiles com- 
ponantur, rationale continentes, tota irrauionalis est, vocetur autem ex 
binis mediis prima. 

πον. NANTX. Si duw mediz potenti soliam commensurabiles com- 
ponantur, medium continentes, tola irrauionalis est, vocelur auicm ex 
binis mediis secunda. 

Prop. AL. Si du recte potentia incommensurabiles componantur, 
facientes quidem compositum cx ipsarum quadraus rationale, rectangn- 
lum autem sul ipsis medium ; tota recta irrauionalis est, vocetur autem 
major. 

Prov. AXLE. Si dua rect potentia incommensurabiles componantur, 
facientes quidem compositum ex ipsarnam quadratis medium, rectangulum 
autem sub ipsis rationale; tota recta irrationalis est, voce autem ratio- 
nate et medium potens. 

Prope. ALU. Si duw recta potentia meonmensurabiles componantur , 


facientes ct compositum ex ipsaruim quadralis medium, et rectangulum 
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Prop. XXNII. Trouver deux mediales qui n’ctant commensurables 
qu’en puissance , comprénent un rectangle médial , de manieére que la puis- 
sance de la plus grande surpasse Ja puissance de la plus petite du quarré 
d'une droite commensurable avec la plus grande. 

Prop. \XXIV. Trouver deux droites incommensurables en puissance, 
de manitre que la somme de leurs quarrés 5011 rauonelle, et que le rec- 
tangle compris sous ces droites soit medial. 

Ῥμορ. XXNV. Trouver deux droites incommensurables en puissance , 
de mani¢re que la somme de leurs quarrés soit médiale, et que le rec- 
tangle quclles comprenent soit rauioncl. 

Prop. XXXVI. Trouver deux droites incommensurables en puissance, 
de maniére que la some de leurs quarreés soit meédiale , et que le rectangle 
compris sous ces droites soit médial et incommensurable avec la somme 
des quarrés de ces mémes droites. 

Prop. NXXVIT. Si Pon ajoute deux rationelles commensurables cn 
puissance seulement, leur somme sera irrationelle , et sera appelée droite 
de deux noms. 

Prop. XXXVI. Si Ton ajoute deux mediales , qui n’étant commensn- 
rables qu’en puissance, comprénent une surface rationelle, leur somme 
sera irrationclle, et sera la premitre de deux meédiales. 

Prov. NANIX. Si Pon ajoute deux mediales, qui n’étant eommensu- 
fables quen puissance, comprenent une surface médiale, leur somme 
sera irrationelle, ct sera appelée la seconde de deux médiales. 

Prov. XL. 5i l'on ajoute deux droites incommensurables en puissance, 
Ja somme de Jeurs quarrés ¢tant rationelle , et le rectangle compris sous ces 
droites tant πόδια! la droite entre sera irrationelle, et sera appelée 
majeure. 

Pror. XLI. Si Pon ajoute deux droites incommensurables en puissance, 
Ja somme de leurs quarrdés ctant médiale, ct le rectangle sous ces droites 
étant rauioncl, la droite entiére sera irrationelle , et sera appelée celle qui 
peut une rationelle et une meédiale. , 

Prop. ALI Si lon ajoute deux grandeurs incommensurables en puis- 


sance , la somme de leurs quarrés ctant médiale, et le rectangle sous ces 
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sub ipsis medium, et adhuc imcommensurabile composito ex ipsarum qua- 
dratis; Lota recta irrationalis est, vocetur autem Lina media potens. 

Prov. ALU. Recta ex binis nominibus ad wnum soltim punctum divi- 
ditur in nomina. 

Prov. ALITY. Ex binis mediis prima ad unum solim punctum divi- 
ditur. 

Prop. NLY. Ex binis medits secunda ad unum soli punctum divi- 
ditur. 

Prov. XLV]. Major ad idem solim panctum dividitur. 

Prop. ALVIL. Recta rationale et medium potens ad unum solim 
punctum dividitur. 

Prop. NLVIII. Bina media potens ad unum solum punctum divi- 
ditur. 


DEFINITIONES SECUND®. 


1. Fxposita rauionali, et recta ex bints nominibus divisé in nomina, 
cnjus majus nomen quam minus plus possit quadrato ex recta sibi com- 
mensurabili longitudine; si quidem majus nomen commensurabile sit 
longitudine cxposita raionali, vocetur tola ex binis bominibus prima. 


2, Si autem minus nomen commensurabile sit longitudine expositze 
rationali, vocetur ex binis nominibus secunda. 

3. Si autem neutrum ipsorum nominum commensurabile sit longitu- 
dine exposite rauionali, vocetur ex binis nominibus tertia. 

4. Rursus ct si majus nomen quam minus plus possit quadrato ex 
recta sibi ncommensurabili longitudine; si quidem majus nomen commen- 
surabile sit longitudine exposite rationali, yocctur ex binis nomimibus 
quarta. 

o>. Si antem ininus, quinta. 

6. Si vero neutrum, sexta. 
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droites ctant medial et incommensurable avec la somme de leurs quarrés, la 
droite entiére sera irrationelle et sera appelce celle qui pent deux mediales. 

Ῥρορ. XLEL. La droite de deux noms ne peut etre divisée en ses noms 
qu’en un point sculement. . 

Prop. XLIV. La premiere de deux mediales ne peut étre divisée qu’en 
un seul point. 

Prop. XLV. La seconde de deux médiales ne peut étre divisée quen un 
seul point. 

Pror. XLVI La majeure ne pcut étre divisée qu’en un seul point. 

Prop. XLVI. La droite qui peut une rationelle et une mediale ne peut 
ctre divisée αι σα un seul point. 

Prop. ALVIN. La droite qui peut deux médiales ne peut étre divisée 
qu’en un seul point. 


SECONDES DEFINITIONS. 


t. Une droite rationelle étant exposée, ct une droite de deux noms étant 
divisée cn ses noms, la puissance du plus grand nom de cette droite 
surpassant la puissance du plus peut nom du quarré dune droite com- 
mensurable en longueur avec le plus grand nom, si le plus grand nom est 
commensurable en longueur avec la rationelle expose, la droite enuére 
sera dite premitre de deux uoms. 

2. Sile plus petit nom est commensurable en longueur avec la rationelle 
exposée, clle sera dite seconde de deux noms. 

3. Si aucun des noms n'est commensurable eu longueur avec la ratio- 
nelle exposéc, clle sera dite troisiéme de deux noms. 

4. De plus, sila puissance du plus grand nom surpasse la puissance du 
plus peut nom du quarré d'une droite incommensurable avec le plus grand 
nom, et si le plus grand nom est commensurable en longueur avec la ra- 
uionclle exposée, elle sera dite quatriéme de deux noms. 

5. Si cestle plas petitnom, elle sera dite cmauiéme. 

6. Sicemest ni Pun ni Vautre, elle sera dite sisitme. 
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Prop. ἈΠ ΧΟ. Invenire ex binis nominibus primam. 

Prop. 1,. Invenire ex binis nominibus secundam. 

Prop. LI. Invenire ex binis nominibus tertiam. 

Prop. LET. Invenire ex binis nominibus quartam. 

Prop. L111. Invenire ex binis nominibus quintam. 

Prov. LIV. Invenire ex binis nominibus sextam. 

Prop. LV. Si spatum contineatur sub rationali et ex binis nominibus 
prima; recta spatium potens irrationalis est, quae appellatur ex binis 
nominibus. 

Proe. LVI. Si spatium contineatur su rational, et ex binis nominibus 
sccunda ; recta spalium potens irrationalis est, que appellatur ex binis 
meds prima. 

Prop. LVI. Si spatium contineatur sab rational, et ex bimis nominibus 
teria; recta spatinm potens irrationalis est, quz appellatur ex binis mediis 
secunda. 

Prov. LVI. Si spatium contineatur sub rationali, et ex binis no- 
minibus quarta; recta spatium potens irrationalis est, quae appellatur 
major. 

Prop. LEX. Si spatinm contineatur sub rationali, et ex binis nominibus 
quinta; recta spatium potens irrationalis est, qnae vocatur rationale οἵ 
nedium potens. 

Prov. L.A. Si spatium contineatur sub rationali, et ex binis nominibus 
sexta 3 recta spatium potens irrationalis est, que vocatur hina media 
potens. 

Prov. LXV. Quadratum recta ex binis nominibus ad rationalem appli- 
eatum Tatitudinem facit ex binis nominibus primam. 

Prov. LAU. Quadratum prime ex binis mediis ad rationalem appli- 
catum latitndinem facit ex binis nominibus secundam. 

Prop. LAUT. Quadratum secunde ex binis mediis ad rationalem appli- 
catum Jatitudinen facit ex bints nomiuibus tertiam. 

Prov. LALV. Quadratum inajoris ad rationalem applicatum latitudinem 


facit ex bimis nominibus quartain, 
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Prop. XLIN. Trouver la premitre de deux noms. 

Prop. L. Trouver la seconde de deux noms. 

Prop. LI. Trouver la troisi¢tme de deux noms. 

Prop. LH. Trouver la quatriéme de deux noms. 

Prope. LIN. Trouver la cinqui¢me de deux noms. 

Prop. LIV. Trouver la sixiéme de deux noms. 

Prop. LV. Si une surface est comprise sous une rationclle et sous la 
premiére de deux noms, la droite qui peut cette surface est Virrationelle 
appelée Ja droite de deux noms. 

Prov. LVI. Si une surface est comprise sous une rationelle et sous la 
seconde de deux noms, la droite qui peut cette surface est Pirrationelle 
appelcée la premiére de deux meédiales. 

Prope. ΠΥ 1. Si une surface est comprise sous une rationelle et sous la 
iroisitme de deux noms, la droite qui peut cette surface est Virrauonelle 
appelée la seconde de deux meédiales. 

Pron. ΤΥ. Si une surface est comprise sous une rationelle et sous la 
quatri¢me de deux noms, la droite qui peut cette surface est lirrationelle 
appelée majeure. 

Prop. LIX. Si une surface est comprise sous une irrationelle et sous une 
cinqui¢éme de deux noms, la droite qui peut cette surface est Virrationelle 
appelée la droite qui peut une surface rationelle et une surface médiale. 

Prop. LX. Si une surface est comprise sous une rationelle et une sixitme 
de deux noms, la droite qui peut cette surface est Virrationelle appelée la 
droite qui peut deux médiales. 

Prop. LAT. Le quarré dune droite de deux noms appliqué ἃ une ratio- 
nelle fait une largeur qui est la premiére de deux noms. 

Prop. ΝΠ. Le quarré de la premiére de deux meédiales appliqué ἃ une 
rationelle fait une largeur qui est la seconde de deux noms. 

Prop. LXV. Le quarré de la seconde de deus mediales appliqué ἃ unc 
ralionelle fait une largeur qui est Ja troisiéme de deux noms. 

Prov. LALV. Le quarré dune majeure appliqué ἃ une rationelle fait 
une largeur qui est la quatriéme de deux noms. 
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Prop. LXV. Quadratum ex e& que rationale et medium potest ad ra- 
tionalem applicatum latitudinem facit ex binis nominibus quintam. 


Prop. LAVI. Quadratum ex ed que bina media potest ad rationalem 
applicatum latitudinem facit ex binis nominibus sextam. 
Prop. LAVIT. Recta ci quie cx binis nominibus longitudine commen- 


surabilis, et ipsa ex binis nominibus est ordine eadem. 


Ῥορ. ΠΆΛΗ. Recta ei qua est ex binis mediis longitudine commen- 


surabilis, et ipsa ex binis mediis est atque ordine eadem. 
Prop. LATX. Recta majori commensurahilis et ipsa major est. 


Prop. LX ἃ. Reeta rationale et medium potenti commensurabilis, et 


ipsa rationale ct medium potens est. 


Prop. LNAI. Recta bina media potenti commensurabilis bina media 


potens est. 
Prop. LNATL. Rationali et medio compositis, quatuor irrationales fiunt, 


vel ex binis nominibus recta, vel ex binis mediis prima, vel niajor, vel et 


rauionale et medium potens. 


Prop. ΠΙᾺ ΤΠ. Duobus mediis incommensurabilibus inter se compo- 
silis , reliquse du irrationales fiunt; vel ex binis medits secunda, vel bina 


media potens. 
Prop. LNALV. Sia rationali rationalis auferatur, potenua solim 


commensurabilis existens toti; reliqua irrationalis est, vocetur autem 


apoltome. 
Pror. LXAV. Sia media media auferatur, potentia solum commensn- 


rabilis existens toli, quae cum tota rationale conunet; reliqua irrationalis 


est, vocetur autem medie apotame prina. 


Prop. LAAVI. Sia media media auferatur, potentia solim commen- 
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Prov. LXV. Le quarré dune droite qui peut ane surface rationelle et 
une surface médiale étant appliqué a une rationelle, fait wue largeur qui est 
la cinquicme de deux noms. 

Prop. LNVI. Le quarré d'une droite qui peut deux mediales tant ap- 
pliqué ἃ une rationelle, fait une largeur qui est la sixieme de deux noms. 

Prop. LXVIF. La droite qui est commensurable en longueur avec une 
droite de deux noms, est aussi elle-méme une droite de deux noms, ct du 
méme ordre quelle. 

Prop. ΤΙᾺΝ ΠῚ. La droite qui est commensurable en longueur avee la 
droite de deux meédiales, est aussi une droite de deux mediales, et du 
méme ordre qu elle. 

Prop. LXIX. Une droite commensurable avec la majeure, est elle-améme 
mne droite majeure. 

Prop. LAX. Une droite commensurable avee la droite qui peut une 
surface rationelle et une surface meédiale, est clle-méme une droite qui 
peut une surface rationelle et une surface meédiale. 

Prop. LAXI. Une droite commensurable avec la droite qui peut deux 
surfaces médiales, est elle-méme une droite qui peut deux surfaces médiales. 

Prop. LANIE. Si Yon ajoute une surface rationelle avee une surface me- 
diale, on aura quatre droites irrationclles ; savoir, ou une droite de deux 
noms, ou la premitre de deux mediales, ou la droite majeure, on enfin 
la droite qui peut ane surface rationelle et une surface mediale. 

Prop. ΤᾺ ἈΠ. Deus surfaces meédiales incommensurables entr’elles 
ctant ajoutées, il cn résulte deux droites irrationelles, ou la seconde de 
deux mediales, ou la droite qui peut deux meédiales. 

Prop. LXNIV. Si une droite rationclle est retranchée d'une droite ra- 
tionelle, cette droite n’ctant commensurable qu’en puissance avec la droite 
entitre 3 la droite restante sera irrationclle, et sera appelée apotome. 

Prop. PENNY. Si @une meédiale on retranche une meédiale, commensu- 
rable en puissance seulement avec la droite entitre, et comprenant avec la 
droite enti¢re une surface rationelle, la droite restante est irrationelle , et 
clie sappetlera le premier apotome de la médiale. 

Prop. LNXVI. Si dune médiele on retranche une meédiale , commensu- 
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surabilis existens toti, quze cum tota medium conlinet; reliqua irrationalis 


est, vocctur antem medi apoltome secunda. 


Prop. LAXVIT. Sia recta recta auferatur, potentia incommensurabilis 
existens toll, ct cum tota faciens compositum quidem ex ipsis simul 
rationale, reclangulum vero sul ipsis medium; reliqua irrationalis est, 


vocetur autem minor. 


Prop. LAAVIIL. Si a recta reeta auferatur, potenud incommensu- 
rabilis existens toli, ct cum tota faciens quidem compositum ex ipsarum 
quadratis medium, rectangulum vero bis sub ipsis rationale ; reliqua ir- 


rationalis est, vocetur autem cum rationali medium totum faciens. 


Prop. LNALX. Sia recta recta anferatur, potentia incommensurabilis 
existens tou, et cum told faciens quidem compositum ἐχ ipsarum quadratis 
mcdium, rectangulum vero bis sub ipsis mediam, et adhuc composita ex 
ipsarum quadratis incommensurabilia rectangulo bis sub tpsis; reliqua ir- 


rationalis est, vocetur autem cum medio medium totum factens. 


Paor. LAXX. Apotome una soliun congruit recta rationalis potenua 
suliim commensurabilis existens tou. 


Prop. LANXI. Medi apotome prime una solitm congruit recta me- 
dia, potentia solim commensurabilis existens tou, cl cum tota rationale 
continens. 

Prop. LAAXIT. Medix apotomz sccundx una soliim congruit recta 
media , potentid solim commensurabilis existens tou, ct cum tota me- 


dium: continens. 


Prop. LXAXAITI. Minori una soltim congruit recta potentia incom- 
inensurabilis existens loti, faciens cum lola composituim quidem ex 
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rable en puissance sculement avec la droite enticre, et comprenant avec la 
droite entiére une surface médiale, Ja droite restante est irrationelle, et 
elle s’appélera le second apotome de Ja médiale. 

Prop. LANVIE. Si dune droite on retranche une droite, qui étant in- 
conmensurable en puissance avec la droite entiere, fasse avee la droite 
entitre la somme des quarres de ces droites rationelle, ct le rectangle sous 
ces mémes droites medial, la droite restante est irralionclle, ct elle sera 
appelée mincure. 

Proe. LANVUIL Si dune droite on retranche une droite, qui étant 
incommensurable en puissance avec la droite entiére, fasse avec la droite 
enti¢re la somme des quarrés de ces droites médiale, et le double rectangle 
compris sous ces memes droites rationel, la droite restante sera irrationelle, 
et sera appeleée Ja droite qui fait avee une surface rationelle un tout medial. 

Prop. LN XIX. 81 d'une droite on retranche une ἄγοι, qui ¢tant incom- 
mensurable en puissance avec la droite entitre, fasse avec la droite entitre 
la somme des quarrés de ces drvites médiale, le double rectangle sous 
ces mémes droites médial aussi, et la somme des quarrés de ces droites 
incommensurable avec le double rectangle compris scus ces memes droites, 
la droite restante sera irrationelle, et sera appelée la droite qui fait avec 
une surface médiale un tout meédial. 

Prop. LAX. I n'y a qu'une seule droite qui puisse convenir avec un 
apotome, c'est une ralionelic commensurable en puissance seulement avec 
la droite cnti¢re. 

Prop. LAXNI. ἢ n'y a qu’une droite qui puisse convenir avec le premicr 
apotome medial, cest unc droite médiale commensurable en puissance 
avec la droite enti¢re, et comprenant avec elle une surface rationclle. 

Prop. LANNY. Il n’y aquune seule deoite qui puisse convenir avec le 
second apotome medial, c'est une droite médiale, conmensurable en puis- 
sance seulement avec Ja droite enti¢re, et comprenant avec celle une surface 
meédiale. 

Prop. LAXNIIT. Tl n'y a qu'une seule droite qui puisse convenir avec 
une droite mincure, c'est celle qui est incommensurable en puissance avee 


la droite entiére, et qui fait avec la droite entiére Ja somme des quarrés de 
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ipsarum quadratis rationale, rectangulum vero bis sub ipsis me- 


dium. 
Prop. LANNIV. Fi qu cum rationali medium totum facit una solim 


congruit recta potenti incommensurabilis cxistens toti ; et cum tota 
faciens quidem compositnn ex ipsarum quadratis medium , rectangulum 


vero bis sub ipsis rationale. 


Prop. LANAY. Ei que cum medio medium totum facit una solim 
congruit recta potentia incommensurabilis existens tot, et cum tota faciens 
cl compositum ex ipsarum quadratis medium, rectangulum autem bis 
sub ipsis medium, et adhuc incommensurabile composito ex ipsarum 


quadratis. 


DEFINITIONES TERTLE. 


1. Exposita rationali et apotome, si quidem tota quam congrucns plus 
possit quadrato ex recta sibi commensurabili longitudine, et tota com- 
mensurabilis sit exposite rationali longitudine, vecctur apotome prima. 


Ny 
2. Si autem congruens commensurabilis sit expositae rauionali longitu- 


dine, εἴ tota quam congruens plus possit quadrato ex recta sibi commen- 


surabili, vocetur apotome secunda. 


3. Si autem neutra commensurabilis sit expositie rationali longitudine, 
et tota quam congruens plus possit quadrato ex recta 5101 commensu- 


rabili, vocctur apotome terlia. 


§. Rursus, si tota quam congruens plus possit quadrato ex recta sibi 
incommensurabili longitudine, 5] quidem τοῖα commensurabilis sit exposite 


rationali longitudine, voectur apotome quarta. 
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ces droites rationelle , et médial le double rectangle compris sous ces memes 
droites. 

Prop. LAXXIV. I n'y a qu'une seule droite qui puisse convenir avec la 
droite qui fait avec une surface rationelle un tout medial, c'est celle qui 
est incommensurable en puissance avec la droite entiére, et qui fait avec la 
droite entiére la somme des quarrés de ces droites médiale, et rationel le 
double rectangle compris sous ces mémes droites. 

Prop. LXAXXY. Il n'y a qu'une seule droite qui puisse convenir avec la 
droite qui fait avec une surface médiale un tout medial, cest celle qui est 
incommensurable en puissance avec la droite entitre, et qui fait avec la 
droite entitre la somme des quarrés de ces droites meédiale, et le double 
rectangle sous ces memes droites médial et incommensurable avec la somme 
de leurs quarrés. 


DEFINITIONS TROISIEMES. 


1. Une rationelle et un apotome étant exposes, si la puissance de la 
droite entitre surpasse la puissance de la congruente du quarré d'une 
droite commensurable en longueur avec la droite entiére, et si la droite 
enuiére est commensurable en longueur avec la rationelle exposée, le reste 
s‘appélera premier apotome. 

2. Si la congruente est commensurable en longueur avec Ja rationelle 
exposée, et si la puissance de la droite enti¢re surpasse la puissance de la 
congruente du quarré d'une droite commensurable en longueur avec la 
droite entiére, le reste s’appclera second apotome. 

3. Si aucune de ces deux droites n’est commensurable en longueur avec 
la rationclle exposée, et si la puissance de la droite enticre surpasse la puis- 
sance de la congruente du quarré d’une droite commensurable avee la 
droite entitre, le reste s'appélera troisicme apotome. 

ἡ. De plus, si la puissance de la droite entitre surpasse la puissance de 
la congruente du quarré d'une droite incommensurable en longueur avec 
la droite entiére, et si la droite enticre est commensurable en longueur avec 
la ratuonclle exposée, le reste s'appelera quatrieme apotome. ' 

d 
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5. Si vero sit congruens, quinta. 


G. Si autem neutra, sexta. 


Prop. LAXXV]. Invenire primam apotomen. 

Pror. ΤᾺ ΝΥ ΤΠ. Invenire secundam apotomen. 

Prop. LANAVITI. Invenire tertiam apotomen. 

Prop. LAXALX. Invenire quartam apotomen. 

Prop. XC. Invenire quintam apotomen. 

Prop. ACI. Invenire sextam apotomen. 

Prop. ACII. Si spatium contineatur sub rationali et apotome prima , 
recta spattum potens apotome est. 

Prop. ACILL. Si spatium contineatur sub rationali et apotome sccunda, 
recta spatium potens medi apotome est prima. 


Prop. XCLV. Si spatium contineatur sub rationali et apotome tertid, 
recta spatium potens medix apotome est secunda. 


Prop. ACV. Si spatium contineatur sub rationali et apotome quarta, 
recta spatium potens minor est. 

Prop. NCVI. Si spatium contineatur sub rationali et apotome quinta, 
recta spatinm potens est qua cum rationali medium totum facit. 


Pror. XCVIT. Si spatium contineatur sub rationali et apotome sexta, 
recta spatium potens est qua cum medio medium totum facit. 


Prop. XCVIIT. Quadratum ex apotome ad rationalem applicatum Iati- 
tudinem facit apotomen primam. 

Prop. XCLX. Quadratum ex media apotome prima ad rationalem ap- 
plicatum latitudinem facit apotomen secundam. 

Prop. C. Quadratum ex media apotome secunda ad rationalem appli- 
catum latitudinem facit apotomen teruiam. 
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5. Si ia congruente est commensurable avec la rationclle exposce, le reste 
sappelera cinquiéme apotome. 

6. Si aucune de ces droites n’est commensurable avec la rationclle ex- 


posée, le reste s'appélera sixieme apotome. 


Prop. LXX XVI. Trouver un premier apotome. 

Proe. LXXXVII. Trouver un second apotome. 

Prop. LX XXVIII. Trouver un troisitme apotome. 

Prop. LAXXIX. Trouver un quatri¢me apotome. 

Prop. XC. Trouver un cinguitme apotome. 

Prov. XCI. Trouver un sixieme apotome. 

Prop. XCII. Si une surface est comprise sous une rationelle et un pre- 
micr apotome, la droite qui peut cette surface est un apotome. 

Prov. XCUL Si une surface est comprise sous une rationelle et un 
second apotome, la droite qui peut cette surface est un premier apotome 
dune mediale. 

Prop. XCIV. Si une surface est comprise sous une rationelle et un 
troisitme apotome, la droite qui peut cette surface est un second apotome 
d’une médiale. 

Prop. XCV. Si une surface est comprise sous une rationclle et un 
quatriéme apotome , la droite qui peut cette surface est une mincure. 

Prop. XCVI. Si une surface est comprise sous une rationelle et un cin- 
quitme apotome, la droite qui peut cette surface est celle qui fait avec une 
surface rationelle un tout medial. 

Prop. ΟΥ̓]. Si une surface est comprise sous une rationelle et un 
sixitme apotome , la droite qui peut cette surface est celle qui fait avec une 
surface médiale un tout médial. 

Prop. XCVII. Le quarré d'un apotome appliqué a une rationelle fait 
une largeur qui est un premicr apotome. 

Prop. NCIX. Le quarré d’un premier apotome d'une médiale appliqué 
a une rationclle fait unc largeur qui est un second apotome. 

Prov. C. Le quarré d'un second apotome medial appliqué ἃ une ratio- 
nelle fait une largeur qui est un troisitme apotome. 
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Prop. CJ. Quadratum ex minori ad rationalem applicatum latitudinem 
facit apolomen quartam. 

Prop. CIT. Quadratum ex recta que cum rationali medium totum facit 
ad rationalem applicatum latitudinem facit apotomen quintam. 


Prop. CHIL. Quadratum ex recta quae cum medio medium totum facit 
ad rationalem applicatum latitudinem facit apotomen sextam. 


Prop. CLV. Recta apotome Jongitudine commensurabilis apotome est 


alque ordine eadem. 
Prop. CV. Recta medie apotome commensurabilis medi apotome est 


atque ordine eadcm. 
Prov. CVI. Recta minori commensurabilis minor est. 


Pror. CVIT. Recta ei que cum rationali medium totum facit commen 
surabilis ct ipsa cum rational: medium totum faciens est. 


Prop. CVIIL. Recta ei quae cum medio medium totum facit commen- 
surabilis et ipsa cum medio medium totum faciens est. 


Prop. CLX. Medio a rationali detracto, recta reliquum spatinm potens: 
una duarum irrationalium fit, vel apotome , vel minor. 


Prop. CX. Rationali a medio detracto, ali duz trrationales πὴ} vel 
mediz apotome prima, vel cum rationali medium totum facicns. 


Prop. CAI. Medio a medio detracto incommensurabili tour, reliquae 
duz rationales fiunt, vel medi apotome secunda , vel cum medio me- 


dium totum faciens. 


Prop. CATT. Apotome non est eadem quie ex binis nominibus. 
Prop. CXILI. Quadratum ex rationali ad rectam ex binis nominibus 
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Prop. CI. Le quarré d’une mineure appliqué ἃ une rationelle fait une 
largeur qui est un quatri¢me apotome. 

Prop. CII. Le quarré d'une droite qui fait avec une surface rationelle 
un tout médial, étant applique ἃ une rationelle, fait une largeur qui est un 
cinquitme apotome. 

Prop. CI. Le quarré d'une droite qui fait avec une surface mediale 
un tout medial, étant appliqué a une rationelle, fait une largeur qui est 
tn sixiéme apotome. 

Prop. CIV. Une droite commensurable en longucur avec un apotome 
est clle-méme un apotome, et du meme ordre que lu. 

Prop. CV. Une droite commensurable avec un apotome d'une mediale 
est un apotome d'une meédiale, et cet apotome est du méme ordre que lui. 

Prop. CVI. Une droite commensurable avec une mincure est une mi- 
neure. 

Pror. CVI. La droite commensurable avec la droite qui fait avec une 
surface rationelle un tout medial, fait clle-méme avec une surface rationelle 
un tout médial. 

Prope. CVIHI. Une droite commensurable avec la droite qui fait avec 
une surface médiale un tout médial, fait elle-méme avec une surface meé- 
diale un tout meédial. 

Prop. CIX. Une surface médiale étant retranchée d'une surface ratio- 
nelle, la droite qui peut la surface restante est une des deux irrauionclles 
suivantes; savoir, ou un apotome , ou une mimeure. 

Prop. CX. Une surface rationelle étant retranchée d'une surface médiale, 
il résulte deux autres irrationelles; savoir, ou un premier apotome d'une 
médiale, ou unc droite qui fait avec une surface rationelle un tout medial. 

Prop. CXI. Une surface médiale étant retranchée d'une surface médiale 
incommensurable avec la surface enui¢re, il résulte deux droites irratio- 
nelles 5 savoir, ou un second apotome d’une mediale, ou une droite qui 
fait avec une surface médiale un tout medial. 

Prop.CXII. Unapotome n'est pas la méme droite que celle de deus noms 

Proe. CAML Le quarré d'une rationelle étant appliqué a une droite de 
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applicatum Jatitudinem facit apotomen , cujus nomina commensurabilia 
sunt nominibus recte ex binis nominibus, et adhuc in eddem ratione 5 
et adhuc apotome qui fit eumdem habet ordinem quem recta ex binis 
nominibus. 


Pyor. CXTV. Quadratum ex rationali ad apotomen applicatum latitu- 
dinem facit rectam ex binis nominibus, cujus nomina commensurabilia 
sunt apotome nominibus, et in eadem ratione; adhuc autem quae ft ex 
binis nominibus eumdem ordinem L:abet quem apotome. 


Ῥπορ. CXV. Si spatium centineatur sub apotome et recta ex binis no- 
minibus, cujus nomina commensurabilia sunt apotome nominibus, et 
in eadem ratione; recta spatinm: potens rationalis est. 

Prop. CAVI. A media infinite rationales gignuntur, ct nulla nulh 
precedcutium eadem. 


Pror. CXVIT. Proponatur nobis ostendere in quadratis figuris incom- 
mensurabilem esse diamctrum lateri longitudine. 


Hz sunt definitiones et propositiones libri decimi, quce omues proposi- 
tiones perspicue, simpliciterque demonstrantur. 


Hoc volumen permultas lectiones varias continet. Ingens multitudo 
rerum supervacancarum in textum libri decimi introducte fuerant ; quze 
omnes 6 textu ejecta sunt. 


Aliter demonstrata, corollaria, lemmata et scholia quibus hbrum de- 
cimum expurgavi reperiuntur cum versionibus latinis et gallicis in lectio- 
nibus variantibus. 

Quz e textu libri decimi ejecta sunt, illa Enclidi abjudicanda semper 
fuerunt visa; ct que eject, ca ct ex omnibus optimis codicibus fucrunt 
ejecta, Si quando erravi, hoc crit parvi momenti; adde quod que ejecta 
sunt e textu in lectionibus variantbus reperiuntur. Cateram mihi erat 
norma semper fere certa secernendi qua sunt Euclidis ex illis quae al 
Euclide sunt aliena. 
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deux noms fait unc largeur qui est un apotome, dont les noms sont com- 
mensurables avec les noms de la droite de deux noms, et ces noms sont en 
méme raison; et de plus, lapotome qui en résulte sera du méme ordre que 
la droite de deux noms. 

Prop. CXIV. Le quarré d'une rationelle appliqué a un apotome fait une 
largeur qui est une droite de deux noms, dont les noms sont commensu- 
rables avec les noms de Papotome, et en méme raison queux; et de plus, 
cette droite de deux noms est du méme ordre que l’apotome. 

Prop. CXV. Si une surface est comprise sous un apotome et une droite 
de deux noms, dont les noms sont commensurables avec les noms de Yapo- 
tome, et en méme raison qu’eux, la droite qui peut cettesurface est rationelle. 


Prop. CX VI. Il résulte d’une médiale une infinité dirrationelles, dont 
aucune n’est la meme qu'aucune de celles qui la précédent. 


Prop. ΟΧΎ ΤΙ. Qwil nous soit proposé de démontrer que dans les figures 
quarrées la diagonale est incommensurabie en longueur avec le céte. 


Telles sont les définitions et les propositions du dixiéme livre : tontes 
ces propositions sont démontrées d’une maniére claire et simple. 

Ce volume renferme un trés-grand nombre de vyariantes. Une foule de 
superfluités avaient été introduites dans le texte du dixiéme livre; je 
les en ai fait disparaitre. 

Les autrement , les corollaires , les lemmes et les scholics dont j'ai 
purgé le dixitme livre se trouvent dans les variantes avec leur traduction 
latine ct francaise. 

Ce que jai supprimé dans le dixiéme livre a toujours été regardé 
comme indigne d’Euclide; ajoutcz a cela que les suppressions que j’ai 
faites sont autorisées presque toutes par les meilleurs manuserits. Si jai 
erré en quelque chose, le mal n’est pas grand; puisque ce que lon ne 
trouve pas dans le texte, on le trouve dans les variantes. Au reste, j'avais 
une régle presque toujours infaillible de discerner ce qui apparticnt ἃ 
Euclide de ce qui lui est étranger. 
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Antiqui geometra, Euclides sciliect, Archimedes et Apollonius, solebant 
ad propositum directe tendere, nunquam de via declinantes demonstrandi 
causa que ad progrediendum nequaquam ipsis crant necessaria, Que 
cum ita sint, fere impossibile est illum in errorem labi qui ergumentum 
callide animo compleetitur. Accedit illud quod in omnibus ejectis nec 
Enclidis concinitatem agnoscere est, nee verba ipsi familiaria. 


Inter ejecta ex decimo libro invenire est aliter demonstrata qua nullius 
sunt momenti. Vide aliter propositionis 1, et scholinm propositionis 22, 
quod merum est aliter. 


Invenire est demonstrationes que in libris pracedentibus reperiuntur. 
Vide lemmata propositionnm 31, 32, 33. 

Invenire quoque est plura futilia et scioli alicujus glossemata. Vide co- 
rollarium propositionis 24, scholia propositionum 19, 39, 40, 41, 42, 
+3, et scholium definitionum secundarum. 

In pluribus ejectis Enclides loquens introducitur, κάλει, ἐκάλεσε; VOCAL, 
vocavit, etc. Vide scholia propositionum 19, 39, 40, 41, 42,73, et 
scholium definitionum secundarum, ete. 

Hace ct plura alia ¢ textu decimi libri sunt ejecta. In textu plura re- 
tinui que ex ipso fortasse ejiccre potuissem; tale est scholium proposi- 
tionis 19, et aliter propositionum 19, 106, 1607, 116, et corollarium 
propositionis 112, necnon aliter propositionis 117, cujus haud dubie 
demonstratio est una ex elegantissimis totus geometria. 


Retinui quoque in textu phura alia que ex illo ejicere fortasse debuissem, 
et qu ex illo ejicerem, si quando alteram Fuclidis cditionem produ- 
cerem; tale est lemma propositionis 9, talia sunt ctiam lemmata propo- 
sitionum 14, 17, 33, que in libris precedeuubus sunt demonstrata , 
necnon lemma proposilionis 20, et corollariam propositions 24, quae nihil 
sunt nisi inutilia glossemata. 

E textu ejicere debuissem propositionem 13, qua eadcm est ac propo- 
sitio 14, et que sine dubio Euclidis non est. Retinui tamen, ut propositiones 
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Les anciens géométres, je veux dire Euclide, Archimeéde et Apollonius, 
avaient pour usage de marcher constamment vers leur but sans s’écarter 
jamais de lenr chemin, pour s’occuper de ce qui ne leur ctait pas nécessaire 
pour aller en avant. Cela étant ainsi, il n’est guere possible, pour une per- 
sonne gui entend bien Ja matitre, de tomber dans erreur. Ajoutez a cela 
que dans toutes les suppressions que jai faites, on ne reconnait ni la ma- 
nicre, ni meme les expressions accoutumeées d’Euclide. 
Parmi les suppressions que j’ai faites au dixitme livre, on trouve des 
Autrement qui ne sont d'aucun prix. Voyez ldutrement de ja proposi- 


tion 1, et la Scholie de la proposition 22, qui west qu'un pur Autrement. 


On y rencontre des démonstrations qui se trouvent dans 105 livres pré- 
cédents. Voyez les lemmes des propositions 31, 32, 33. 

Ici ce sont des futilités, ce sont des gloses de quelque demi-savant en 
gcom¢tric. Voyez le corollaire de la proposition 24, les scholies des pro- 
posiuons 19, 39, 40, 41, 42, 73, et la scholie des définitions secondes. 

Dans une grande partie des suppressions que j'ai faites, on fait parler 
Euclide κάλει, ἐκάλεσε: εἰ appele, il appela. Voyez les scholies des propo- 
sitions 19, 39, 40, 41, 42, 73, et la scholie des définitions secondes, etc. 

Telles sont les suppressions importantes que j'ai cru devoir faire au 
dixieme livre; j'ai conservé dans le texte des choses que j’aurais pu sup= 
primer; telle est la scholie de la proposition 1g, les aliter des proposi- 
tions 19, 106, 107 et 116; le corollaire de la proposition 112, ainsi que 
Yautrement de la proposition 117, dont la démonstration est certaine- 
ment une des plus belles de toute la géometrie. 

J’en ai conservé d'autres que j'aurais peut-ctre di supprimer, et que je 
supprimerais certaimement dans une nouvelle édition, si jamais elle avait 
lieu. Tel est le lemme de la proposition g; tels sont aussi les lemmes des 
propositions 14, 17, 33, qui sont démontres dans les livres précédents; 
ainsi que le Icomme de la proposition 20, et le corollaire de Ja proposition 
24, qui ne sont que des gloses inutiles. 

Jaurais di supprimer fa proposition 13, qui est la méme que la 
proposition 14, et qui mest certaimement pas dEuclide. Si je ne Lai 
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mew editionis signarentur iisdem numeris quibus propositiones cditionis 
Osonie. 

Retinui ctiam scholium quod ultimam propositionem subsequitur , 
quamvis illud supponat plures propositiones que in hbris tantum sub- 
sequentibus demonstrantur. Hoe scholium retinui, quia illud  ostendit 
quomede, rectis mcommensurabilibus invents, magnitudines duarum 
ct trium dimeusionum inveniri possint inter se iIncommensurabiles. 

Corollarium proposiiionis 73, quod im lectionibus variis adest, in textu 
adesse deberet. 

Nihil amplins dicam de Jectionibus varits bri decimi; nune de pro- 
positione 1g libri noni sum locuturus. 

Dini in nota que reperitur in ima pagina hujus propositionis Hervagium 
volentem emendare duos codices graecos guibus usus fuit in Euelide 
edendo , pro propositione 1g substituisse gracam versionem versions 
latine Zambertt, que concordat cum codicibus 190, 2466, 2342. 
Vide Icctiones varias. Mea editio plane concordat cum omnibus aliis co- 
dicibus. Editio Oxoniz consentanea est cum editione Basiliw. In ima 
pagina editionis Oxoniz legere est testum hajus p:opositionts esse cor- 
ruplissimum, Textus est corruptus in solis codicibus de quibus mentionem 
feciz; m omnibus vero aliis est maxime purus. 

In editionibus Basiliz et Oxonia, ct in codicibus 190, 2466, 2362, hoc 
agitur ut ostendatur esse impossibile invenire quartum numerum integram 
a Wibus numeris integris a,B, T proportionalem, quando numeri 4, B, r non 
sunt deinceps proporuonales, εἴ quando numeri 4,1 inter se sunt primi. 

Hee est ratiocinatio : 

Hoc sit possibile, et ut a ads ita sitr ad δ; fiat ut 8 ad τ ita 
sit Sad ε. Vide secundum elinea pagine 439, ct nota propositionis 19. 


Atqui evidenter ficrt potest ut Ἑ qui numerus integer esse debct vel sit 
vel non sit integer numerus; hee ratiocinatio igitur est falsa. Et valde 
miror quod falsitatem hujus ratiocinationis non animadyerterit Comman- 
dinus, qui erat unus ex primus @tatis suze geometris. 
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pas fait, c’était afin que les propositions demon édition eussent les mémes 
numeéros que celle d’Oxford. 

J'ai conserve aussi la scholie de la fin du dixiéme livre, quoiqu’elle sup- 
pose plusicurs propositions qui ne sont démontrées que dans les livres 
suivants. J'ai conservé cette scholie, parce qu'elle fait voir comment 
des droites incommensurables tant trouvées, on peut trouver des gran- 
deurs de deux ect de trois dimensions incommensurables entr’elles. 

Crest par erreur que le corollaire de la proposition 73 se trouve parmi 
les variantes, et non dans le texte. 

Je ne parlerat pas davantage des variantes du dixi¢me livre. IH ne me 
reste plus qu’a parler de la proposition 1g du neuvieme livre. 

J'ai dit dans la note qui est au bas de cette proposition, qu'Hervage , 
voulant rectifier les deux manuscerils grecs dont il se servit dans son édi- 
tion d’Euclide , avait mis ἃ la place de Ia proposition 19 la version grecque 
de Ja version Jatine de Zamberti, qui est entiérement conforme aux trois 
manuscrits 190, 2466, 2342. Voyez les variantes. Mon édition est entic- 
rement conforme a tous les autres manuscrits. Celle d’Oxtord est calquée 
sur celle de Basle. On lit, au bas de Ja page, dans Védition d’Oxford , que 
celte proposition cst tout-a-fail corrompue. Le texte n'est corrompu que 
dans les trois manuserits dont je viens de parler ; dans tous les autres, il 
est dans toute sa purete. 

Dans les cditions de Basle et dOxford, et dans les trois manuscrits 190, 
2466, 2342, il s’agit de demontrer quwil est impossible de wouver un 
quatritme nombre entier Δ proportionnel aux trois nombres entiers a, 8, r, 
lorsque les nombres 4,5, r ne sont, pas successivement proportionnels , 
et que les nombres a, Γ sont premiers entr’cus. 

Voici comment on raisonne : 

Que cela soit possible, et que a soit ἃ ὶ Comme Υ est ἃ δ. faisons 
en sorte que B soll ἃ τ΄ comme Δ est ἃ Ἐς Voyez le second alinéa de la 
page 439, et la note de la proposition 10. 

Or, il est évident que gz, qui doit ee un nombre entier, peut ou etre 
ou nétre pas un nombre entier. Ce raisonnement est done faux. Je suis 
trés-surpris que Commandin , qui était un des premiers gcométres de son 


temps, Dait pas apercu la fausseté de ce raisonnement. 


xl PR Py A Ί,ΤΟ. 


Heec ratiocinatio non solum falsa est, sed etiam et enuntiatio pro- 
positionis demonstrand: ; possibile enim est invenire quartum numerum 
integrum proportionalem numeris 4, 8, 9, qui quidem non sunt deinceps 
proportionales, ct quorum extremi 4 et Ὁ prunmt inter se sunt. 

Quod attinet ad partem typographicam summa difigentia usus sum ut 
testus hajas veluminis quam maxime cmendatus esset. D. Jannet neenen 
1). Patris, mei operis cditor, qui mea specimina accuratissime legerunt, 


non tenult mihi fuerunt auxilio. 


ota. Propositio 7 libri primi detruneata erat im omnibus graecis codi- 
eibus. Vide prafationem primi voluminis, pag. 19. Hane propositionem 
inlegram reperi in versione latina quam ex arabica lingua fecit Campanus , 
et que edita fuit Venetiis anno 1482. Hive propositio ex toto Euctidis dig- 
nissima mili videtar. En hic illa est cum mea versione graeca gallicaque : 
Cam pani versionem in paucissimis immutavi. 


ΒΙΒΛΙΟΝ 2. ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ΄. 


᾿ ? ‘ ’ ͵ πὰ Bi ? ΄ 

Ἐὰν ose δύο σημείων τῶν οὕσων εὐθείας πε- 

᾽ Ἔ : a : 
ράτων δύο εὐθεῖαι κατά τι σημεῖον συμπίπτουσαι 

: ΑΝ Bets Bee νος Ἔν Ἐς 
διάχθωσι". ἀπὸ τῶν αὐτῶν σημείων ἐπὶ τὰ 

᾿ > , if AM 
αὐτὰ μέρη οὐ διαχθησονται δύο ἄλλαι εὐθεῖαι 

Los al : 3 ᾿ 
κατὰ ἄλλον σημεῖον συμπιπτουσαι" στε σὰς 
ce os ΄ \ > \ e ! 
εἶναι ταῖς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουταις. 
eae τι" ᾿ 

Ἔστω εὐθεῖα ἡ AB, καὶ ἀπὸ τῶν A,B περάτων 

: οὐρα, μὲ ; 2 
διηχθωσαν δυο εὐθεῖαι αἰ AT, ΒΓ κατὰ τι σημεῖον 

: ; ἢ oe, eM 5 
τὸ Τ συμπίπτουσαι" λέγω δὴ crs ἀπὸ Tepa- 

~ b- 3 Sv ΝΣ ν τὰ i. 

των τὴς AB, καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη. οὐ διαχ- 


7 “ ὅδ᾽ 7 co , \ 
θύσονται ἄλλαι δυο εὐθεῖαι συμπίπτουσαι κατὰ 
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Si ex duobus punctis recie extremitatibus 
duz rect in unum punctum concurrentes du- 
cantur, ex iisdem punclis ct in iisdem partibus 
non ducentur duz aliz recta in aliud punetum 
concurrentes , ita ut aquales sint reclis easdem 
extremitates habentibus. 

Sit recta AB, et ex A,B exiremitatibus du- 
cantur dua reclw AT, ΒΓ τὴ panctum Γ concur- 
rentes 5 dico cx extrenutalibus rectze AB, ct in 
iisdem parhbus , on ducendas fore duas alias 


reclas in aliud punctum concurrentes, ita ut 


PROPOSITION VII. 


Si des extrémités d'une droite on mene deux droites qui se rencontrent en un 


point, il est impossible de mever des mémes points, et du méme coté, deux autres 


droites qui se rencontrent ci un autre point, de manicre que les droites qui ont 


les mémes extrémiiés soient égales enu’elles. 


Scitla droite ΔΒ; des exurémités a, B de cette droite menous deux droites AT, ΒΓ 


qui se rencontrent en un point ΓΤ; je dis qu’on ne peut pas du méme cété mener 


‘les extrémilés de AB deux autres droites qui se rencontrent en un autre point, de 
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Non seulement ce raisonnement est faux, mais encore l’énoncé de la 
proposition ἃ démontrer. Car il est tres-possible de trouver un quatri¢me 
nombre entier proportionnel aux nombres 4, 8,9, qui ne sont pas succes- 
sivement proportionnels, et dont les extremes 4 et g sont premiers entr’eux. 
Quant ἃ la partie typographique de ce volume, j/at fait tous mes efloris 
pour donner au texte toute la pureté possible. Jai été puissamment secondé 
par M. Jannet et ΔΙ. Patris, éditeur de mon ouvrage, qui ont eu la com- 


plaisance de lire les épreuves avec Je plus grand soin. 


Nota. La proposition VIE du prenier livre était tronquée dans tous les 
manuscrits grees, Voyez la Preface du premier volume, pag. 19. J’ai trouve 
cetle proposition toute enticre dans la version Jatine faite daprés Parabe 
par Campan, et publice a Venise en 1482. Elle me parait en tout digne 
d'Euclide. La voici avec ma version greeque et latine. Je n’ai fait que 
quelques I¢gers changements a la version de Campan. 


ἄλλον σημεῖον, wore εὐθεῖαν μὲν ἀπὸ σημείου recta quidem ex puncto A ducta wqualis sit Ipsi 
τοῦ A ἠχθεῖσαν inv εἶναι TH AT, ἡχθεῖσαν δὲ AL, ducta vero ex puncto B zqualis ipst Br. 
ἀπὸ σημείου τιῦ B ἴσην τῷ ΒΓ. 

Ei γὰρ δυνατὸν. διήχθωσαν ἐπὶ τὰ αὐτὰ Si cuim possibile , ducantur in eisdem parti- 
μέρη δύο ἄλλαι εὐθεῖαι κατὰ σημεῖον τὸ Δ συμ- bus dua ali rect in punctuin Δ concurrentes ; 


, Now ΓΞ Ἢ ε oF ee A Ρ 5 ᾿ ἐ 
πίπτουσαι. καὶ ἔστω εὐθεία μὲν ἡ ΑΔ ion τῇ εἰ sit recta quidem AA equalis ipsi AU, recta 


AT, εὐθεῖα δὲ ΒΔ ἴση τῇ ΒΓ, vero BA xqualis ipsi ΒΓ. 
r Δ Ζ 
Ἐ δ 
A B 
A B 
Hos σημεῖον τὸ Δέντὸς πετεῖται τριγώνου τοῦ Vel punctam A intra triangulum ΑΒΓ cadct 


a? , A 1 5» ’ ~ ~ 4 
ABD ἐκτος" μή papers μίαν τῶν πλευρῶν ΑΓ. ΒΤ vel extra; non enim in unum laterum AL, ΒΓ 


manicre que la droite menée du point A soit égale ἃ aT, et que la droite menée 
du point Β soit égale ἃ ΒΓ. 
Car si cela est possible, menons du méme cété deux autres droites 401 se 
rencoutrent €n un pots, de maniére que ΑΔ svit égal ἃ ar, et BA égal a ΒΓ. 
Ou le point 4 tombera en dedans du wiangle ΑΒΓ, ou en dchors; car il ne tombera 


Dy As Te 


= ‘ - \ ’ a ὦ 
ΣΥΝ εἰ 725 WTseeiTAly Τὸ Mepss Th 0A 
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μεῖζον ἔσται. ὅπερ ἄτοπους 

Πιπτέτω πρότερον ἐκτός, Ητοῖ μία τῶν AA, 
BA μίαν τῶν AT, ΒΓ τεμεῖ, ἢ οὐδέτερα τῶν 
AS, ΒΔ οὐδέτεραν τῶν AT, ΒΓ Tepes. 

Τεμνέτω δὴ ἡ ΑΔ τὴν BY, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ 
TA. Ἐπεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶ δύο πλευραὶ αἱ AA, ΑΙ 
ποῦ ΑΓΔ τριγώνου, ion ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 
ΑΓΔ τῇ ὑπὸ AAT. Πάλιν, ἐπεὶ ἰσαι εἰσὶ δύο 
πλευραὶ αἱ BA, ΒΓ τοῦ ΒΓΔ τριγώνου, ἴσῃ 
ἐστὶ και γοιία ἢ ὑπὸ BIA τῇ ὑπὸ BAT. Αλλὰ 
Sn μείζων ἐστὶ γωνία wove BAT τῆς ὑπὸ ΑΔΓ’ 
ἡφεία ἄρα ἡ ὑπο ΒΓΔ μείζων ἐστὶ τῆς ὑπὸ ΑΓΔ’ 
Wore τὸ μέρος τοῦ ὅλου μεῖζόν ἐστιν, CEP ἄτοπον. 

Ομοίως δὴ δειχθήσεται, κἀν ἡ ΒΓ τὴν AS 
Tipe 

Αλλὼ δὴ οὐδέτερα τῶν AX, BS οὐδέτεραν 
πῶν AY, ΒΓ τεμνέτω καὶ τὸ Δ σημεῖον ἐκτὸς 
πιπτετὼ τοῦ AET τριγώνους καὶ ἐπεζεύχθω 
n AT, καὶ προσεκζεξληήθωσαν ex εὐθείας ταῖς 
ΒΓ. ΒΔ εὐθεῖαι αἱ TE, AZ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν αἱ AT, AA, ἐσ ἐστὶ καὶ 


Ἔν ni iis ͵ > 
ωνία ἢ ὑπὸ AAT τῇ ὑτὸ AFA. Taasr, coves 


A TIO. 


cadet; st enim caderct , pars toto major esset, 
quod absurdum. 

Cadat primum extra. Vel una cx ΑΔ, BA 
reclis unam ex AL, ΒΓ rectis secabit, vel neutra 
iIpsaruin AA, BA neutram Ipsaruni AT, Br'secabit. 

Secet igiur AA ipsam ΒΓ, et jungatur ΓΔ. 
Quoniam igitur e@qualia sunt duo latera AA, AT 
tnangul ATA, equalis est ct angulus ATA ipsi 
ΑΔΓ. Rursus, quoniam xqualia sunt duo latera 
BA, ΒΡ triangult BPA, wqualis est et angulus 
ΒΓΔ angulo BAP. Sed et major est angulus BAT 
angulo AAT ; angulus igitur ΒΓΔ major est 
angulo APA, quare pars quam totum major 
est, quod absurdum. 

Sinnliter utique ostendetur, si ipsa BP ipsam 
AA secet. 

Sed et ueutra tpsarum AA, BA neutram ip- 
sarun ΑΓ, ΒΓ secet, et punctum A cadat extra 


triangulum ABI, el jangatur ΔΙ, et produ- 


cantur in directum ipsarum ΒΓ, BA rectze 


ΤΕ, AZ. 
Quoniam igitur equales sunt recte AT, AA, 


zqualis est ct angulus AAP ipsi ΑΓΔ. Rursus, 


sas sur un des cétes ΑΓ, ΒΓ de ce triangle, parce que, si cela était, la partie serait 
I Sle, | 


plus grande que le tout; ce qui est absurde. 
Que le point Atombe premicrement en dehors ; ou Vuue des droites As, ΒΔ cou- 


pera Pune des droites aT, bf, ou aucune des dioites ΑΔ, ΒΔ Ne Coupera aucune 
des druites AT, ΒΓ. 

Que la droite ad coupe la druite ΒΓ; joignons rs. Puisque les deux cotés 
ad, ar du triangle ars sont éegaux, Vangle ara sera ὅρα] ἃ Vangle ΑΔΓ (5.1). 
De plus, puisque les deux coétés ΒΔ, Br du triangle bra sont egaux, langle ΒΓΔ 
sera Cgal a Vangle Bar (5.1). Mais Pangle Bar est plus grand que Vangle ar ; 
Vangle bra est donc plus grand que Dangle ΑΓΔ; Ja partie est donc plus grande 
que Je tout, ce qui est absurde. 

La démonstration serait la méme, si la droite ΒΓ coupait la droite ΑΔ. 

Mais qu’aucune des droites 4... BA ne coupe aucune des droites AT, ΒΓ, et que le 
points tombe bors du triangle ΑΒΓ; joignons AT, et menons les droites TE, Δ2 dans 
Ies directions des droites BT, ΒΔ. 

Puisque les droites ar, ΑΔ sont égales, langle ΑΔΓ sera égal ἃ angle ara (4.1). 


PREFACE. 


Year εἰσὶν αἱ BY, BA, ton ἐστὶ καὶ γωνία ἢ 
ὑπὸ TAZ τῇ ὑπὸ ETA. Adda δὴ ἐλείσσων ἐστὶ 
γωνία ἡ ὑπὸ ἘΓΔ τῆς ὑπὸ ΑΓΔ' γωνία ἄρα ἡ 
ὑπὸ TAZ ἰλάσσων ἐστὶ τῆς ὑπὸ ΑΔΙ" ὥστε καὶ 
τὸ ὅλον τοῦ μέρους ἔλασσον ἔστιν. ὅπερ ἄτοποι. 

Ὁμοίως δὰ δειχθήσεται, κἀν τὸ Δ σημεῖον 


ΧΩ ᾿ 2 
ἐντὸς πίπτη τοῦ ΑΒΓ τριγώνου. Ἐαν avo, 


sliij 
quoniam aquales sunt recta Br, BA, zequalis 
est et angulus PAZ angulo EPA. Sed et minor est 
angulus ΕΓΔ quai angulus ATA; arculus igitur 
PAZ minor est angulo AAT; quare el tectum quana 
pars minus est, quod absurdum. 

Similiter utique ostendetur, si punctum A 


cadat intra triangulum ΑΒΓ. δὶ ἐχ duobus, etc. 


Lo ten 
καὶ τὰ ἑξῆς. 


De plus, puisque les droites ΒΓ, ΒΔ sont égales , langle raz sera égal a l’angle Era 
(5.1). Mais langle era est plus petit que l’angle ara ; VYangle raz est donc plus 
petit que angle ΑΔΓ; Je tout est donc plus petit que la partie; ce qui est absurde. 


La démonstration serait Ja méme, si Je point 4 tombait en dedans du triangle 
abr. Donc, etc. 


M. Sédillot, membre adjoint du bureau des longitudes, ct professeur 
a la Bibliothtque du Roi, a eu la cemplaisance de traduire littéralement 
pour moi cette proposition importante d’Euclide d’aprés la version arabe 
de Nassir-Eddin Thoussy, imprimée ἃ Rome en 1594. La version latine 
de Campan est tout-a-fait conforme a la maniére d’Euclide ; il n’en est pas 
de méme de la version de Nassir-Eddin Thoussy, quoiqu elle soit laméme 
pour le fond; il est done présumable que la version arabe dont s'est servi 
Campan n’est pas la méme gue la version arabe imprimée ἃ Rome. Voici 


la version de M. Seédillot, pour qui Ja langue arabe est aussi familicre que 
les sciences mathématiques. 


Soient mendes des deux extrémités d'une ligne droite donnée, deux droites qui se rencontrent 
en un point quclconque , situd d’un cété determine de la ligne donnée, on ne pourra, des deux 
mémes points οἱ du méme cété de la ligne, mener deux autres droites respeclivement égales 
aux deux premicres , chacune a sa corrclative, et 56 rencontrant cn uo autre point que les deux 
premieres. 

Des deux points A et B de la droite AB, jc mene Ices deux droites AL, BI qui se rencontrent au 
pot Γ. Des deux memes points ct du méme cété LP, je mene les deux autres droites AA, BA; AA 
étant la correlative de AP, ct BA celle de ΒΓ; et je dis que les deux lignes AA et B4 ne 
peuvent se rencontrer en un autre point que le point Γ. 


Supposons quwelles puissent se rencontrer au point 4; je joins A et T par la droite AT ; les deux 
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cétés AT, AA sont égaux; l'angle ATA plus graud que ΔΙΒ est égal ἃ l’angle FAA par la cinquieme 
proposition ; ainsi ΓΔΑ est plus grand que 4B. 

De méme, les deux cétés ΒΓ, BA sont égaux ; Pangle STB plus petit que TAA est egal a Vangle 
ΓΔΒ par la cinquieme proposition ; langle ΓΔΒ serait done plus peut que ΓΔΑ, et celui-ci plus 
grand que celui-la ; ce qui est absurde. Ainsi la chose proposée est vraie ; ce que nous youlions 
démontrer. 

A légard de celte proposilion , on peut varier Ja construction. Ainsi lorsque Ie point Δ tombe 
au-dehors du triangle ΑΒΓ, Pun des deux cotés A on 4B peut Cire ou n’btre pas coupé par lun 
des deux autres cétés FA ou TB; ou bien le point A peut tomber dans le triangle ABI, ou enfin sur 
Tun des deux cot’s PA ou ΓΒ. 

Nous venons de démontrer Vimpossibilité du cas indiqué dans la figure premiere. Prolongeons 
dans la seconde les deux lignes A4, BL, selon leur direction respective dans la région du point Δ, 
vers les points E, Z*; puis joignons par une droite les deux points Tet A. 

Comme dans la figure 2, les angles ATA et ΑΔΓ sont €gaux par Ia cinquieme proposition , les 
angles ΕΓΔ et ΖΔΓ sont aussi égaux parla méme proposition ; Pangle EPA egal a ZA, qui est plus 
grand que AAT égal a ATA, scrait plus grand que ATA, et celui-ci plus petit que celui-la, ce qui 
est absurde. 

On montrerait de méme l'absurdité pour le cas oi le point A tomherait dans le triangle ABU**. 

Quant au cas*** ou le point 4 tombe sur la ligne ΒΓ, prolougée ou non, il taudrait que de deux 


lignes égales V'une fut plus grande ou plus petite que l'autre , ce qui est également absurde. 
y 


* Apres les points E, Z, la version arabe ajoute: ef vers les points K, E dans la figure 3. 

** Au lieu de ot le point A tomberait dans le triangle ABT, la version arabe dit simplement : 
indiqué dans la figure 4. 

¥** Au lien de ax cas, la version arabe dit a la figure 4. 


Jai fait ces légers changements pour ne pas multiplier les figures sans nécessité. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ a. 
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3 ᾿ τ ~ 
εἐχόντῶν αὐτοῖς: 


PROPOSITIO I. 


Si sint quotcumyue numeri deinceps propor- 
tionales , extremt autem corum primi inter se 
sint, minimi sunt eorum camdem rationem 
habentium cum ipsis. 

Sint quotcumque numeri deinceps proportio- 
nales A, B, Τ, A, extremi autem corum A, Δ 
piinu inter se sint; dico ipsos A, B,T, A mi- 
nimos 6556 ipsorum eamdem rationem habentium 


cum ipsis. 


LE HUITIEME LIVRE 


DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


PROPOSITION 


PREMIERE. 


Si tant de nombres qu’on vondra sont successivement proportionnels, ct si 


Jeurs exurémes sont premiers entr’eux , ccs nombres sont les plus petits de tous 


ceux qui ont la méme raison avec ceux. 


Soient A, B, T, Δ tant de nombres successivement proportionnels qn’on voudra, 


et que leurs cxtrémes 4, Δ soient premicrs entr’eux ; je dis que les nombres 


A,B, T, Δ sont Jes plus petits de tous cus qui out la méme raison avec ceux. 


fl. 


I 


a LE HUITIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE, 


Ei "ἀρ μὴ. ἔστωσαν ἐλάττονες τῶν A, By 
T, Aci E, Z,H, © ἐν τῷ αὐτῷ λέγῳ ὄντες 
αὐτοῖς. Καὶ eves οἱ A, Β. Γ, Δ ἐν τῷ αὐτῷ 
λέγῳ εἶσι TOE, Z,H, O, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ 


andes τῶν A, BLT, Δ τῷ πληθεὶ τῶν E, Ζ. 


H, Θ'- διεΐσευ ἄρα ἐστὶν ὡς co A πρὸς τὸν Δ 
εὕτως" ΣῈ ECS τὸν ©. Οἱ δὲ A, A πρῶτοι, 
εἰ δὲ 


5 . Ἢ . . che ᾿ 
epee ia AS τα: τοὺς τὸν αὑτὸν 755 cr 


ἜΑ ΠΕΣ 2 SL Seat 
PETS) καὶ SARWITTSI, οἱ dz ἐλαΐχιστοι 
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εχοντας 
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boats, ὃς τε μείζων τὸν peice ας καὶ ἐλάσσων 
: 
τὸν εἐλάστετα, τουτέστετλο, τεῦ] οὐμετος τῶι 


f4ircy, καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἐπέμενον" ΠΡῸΣ 


ΠΝ = 
es 
cy 


6A τὸν E, ὁ μείζων τὸν eddoseva, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατοι" οὐκ ἄρα εἰ E, Z, H, © ἐλασσετες 
ὄιτες τῶν AJB, T, A ἐν τῷ αὐτῷ λέγῳ εἰσὶν 
αὐτοῖς" ch A,B, Το ἃ ἄρα ἐλείχιστεί εἰσι τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 


Οπερ ἔδῳι 


δεῖξαι. 


Si enim non, sint minores ipsis A, B, Γ, Δ 
ipai E, Z, H, © in eddem ralione existentes cum 
ipsis. Et quoniam ipsi A, B, Γ, A in eddem τὰς 
lione sunt cum ipsis E,Z, H, ©, et est xqualis 


multtudo ipsorum A, B, I, A multitudini ipso- 


r, 8. Δ: Ὁ: 
H © 


rum E,Z, H, ©; ex xquo igitur est ut A ad A 
ita E ad ©, Ipsi autem A, Δ primi, primi vero 
ct minimi, minim autem nunicri equaliter me~ 
tiuntur ipsos eamdem rationem habentes, major 
majorem, ct minor minorem, hoe est ante- 
cedens autecedentem, ct consequens consequen- 
tem; metilurigitur A ipsum E, major minorem, 
quod est unpossibile; non igitur ipsiE, Z, HW, © 
minores existentes ipsis A,B, TP, A in eidem 
ralione sunt cum ipsis; ipsi A, B, Γ, A igitur 
nuuimi sunt eorum eamdem rationem habentium 


cum ipsis. Quod oportebat osienderc. 


Car si cela n'est point, que les nombres E, z, H, ©, plus petits que les nombres 


A,B, Γ, 3, soient cn méme raison que ceux-ci. Puisque Jes nombres a, 5,T, 4 
sont en méme raison que les nombres F, Z, H, ©, et que la quantité des nombres 


A, B, T, Jest égale a Ja quantité des ΗΕ, E,Z,H, ©, par égalité A est ἃ ἃ 
comme E est ἃ © (14. 7). Mais les nombres 4, Δ sont premiers entre eux, et les 
nombres premiers sont les plus petits de ceux qui ont Ja méme raison avec eux 
(25. 7), etles nombres qui sent les plus petits de ceux qui ont la méme raison avec 
eux mesurent ¢galement ceux qui ont la méme raison, le plus grand Ie plus grand, 
Je plus petit le plus petit, c’est-a-dire V’antécédent i’antécédent, et le conséquent 
Je consequent (21. 7); done A mesure E, le plus grand le plus petit, ce qui est 
impossible ; donc les nombres Ε, Z, H, ©, plus petits que les nombres a, B,T, 4, 
ne scat pas en méme raison que ceux-ci; donc les nombres 4, 8, Fr, A sont les 
plus petits de tous ceux qui ont la méme raison avec eux. Ce qu il fallait 
demontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ β΄. 


Αριθμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους. 


“ iu 3 3 ~ Ω , 
ὅσους ἂν τις ἐπιτάξῃ!ς ἐν τῷ δοῦεντι λύγῳ. 


Ἔστω ὁ δεθεὶς λόγος ἐν ἐλαχίστοις ἀριθμοῖς, 
ὃ τοῦ A mpeg τὸν Be δεῖ δὴ ἀριθμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς 
ἀνείλογον ἐλαχίστους. ὅσους ay τις ἐπιτάξῃ, 
ἐν τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν Β λόγῳ. 

Ἐπιτετάχθωσαν δὲ τέσσαρες, καὶ δ A ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Τ ποιείτω, τὸν δὲ B πολ- 
λαπλασιεείσες τὸν Δ ποιείτως παὶ ἔτι δ Β ἑαυτὸν 
πολλαπλασιέάτεις τὲν Ἐπτοιείτω, καὶ ἔτι ὃ Α τοὺς 
I, Δ. Ε πελλαπλασιοῖσας τοὺς Z, H, © ποιείτω, 


© δ \ ΄ ‘ = ͵ 
ὃ δὲ Β τὸν Ε πολλεαπλασιοίσας τὸν K πτοιείτω. 


AS, 2. ἘΠ 
ἴθ Δ, 6. 
Zoe: H, 12. 


Καὶ ἐπεὶ δ A ἑαυτὸν μὲν πολλαπλατιείσας τὸν 
Γ πεποίηκε, τὸν δὲ Β πολλαπλασιάσας τὸν A 
mimsinney , ἀριθμὸς duo A dus τοὺς A, B πολ- 
λαπλατιάσας τοὺς Y, A πεποίηκεν" ἔστιν cpa 
ὡς δ΄ A πρὸς τὸν B οὕτως" ὃ Τ πρὸς τὸν Δ. 


: ἢ ἃ 
Taaur, ἔπει 0 A τὸν B πιλλαπλασιαάσας τὸν A 


PROPOSITION 


PROPOSITIO HL. 


Numeros inyenire deinceps proportionales 
minimos , quotcunque quis impcraverit, in 
data ratione. 

Sit data ratio in minimis numeris , ratio ipsius 
A ad B; oportctigitur uumeros invenire deinceps 
proportionales muinimos , quolcunque quis im- 
peraverit, in ipsius A ad B ratione. 

Tmpcerentur quidem quatuor; ct A se ipsum 
multiplicans ipsum Γ facial ; ipsum vero Β mul- 
uplicans ipsum A faciat, ct adhuc B se ipsum 
mulliplicans ipsum E faciat, etadhuc ipse A ipses 
r, Δ, Emuluplicans ipsos Z, H, © faciat, ipse 


vero B ipswmn E multiphcans ipsum K faciat. 


Et quoniam ipse A 86 ipsum quidem multi- 
plicans ipsum Pr fecit, Ipsum vero B multiplicans 
ipsum A fecil, numerus igitur A duos Ipsos A,B 
mulliplicans ipsos P, A fecit; est tgitur ut A ad 
B ita Γ ad Δ. Rursus, quomiain ipse A ipsum B 


multiplicaus ipsum A fecil, ipse vero B se Ipsum 


Il. 


Trouver tant de nombres qu’on voudra, qui soient les plus petits nombres 
successivement proportionnels dans une raison donuée. 

Que la raison donnée, dans les plus petits nombres, svit celle de A ἃ B; il faut 
trouver tant de nombres qu'on voudra, qui soicut les plus petits nombres suc- 


cessivement proportionnels dans la raison de A a B. 

Qu’on en demande quatre. Que A se multipliant lui-méme fasse T, que a 
multipliant B fusse 4, que B se multipliant lui-méme fasse E, que A multipliant 
cncore T, Δ, E fasse 2, H, ©, et qve B multipliant E fasse kK. 

Puisque A se multipliant ni-méme a faitr, et que A mulupliant B a fait 4, le 
nombre A multipliant les deux nombres 4, B a fait Γ, 4; donc A est ἃ B comme 
Test a 4(17. 7.. De plus, puisque A multipliant B a fait A, et que B se malupliant 
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οὕτως OZ πρὸς τὸν H. Ὡς διδτ πρὸς τὸν A 


A,2 B, >. 
τῆ. 4, ὃ: 
2, 8. H, 12. 


οὕτως ἦν δ A πρὲς τὸν Β" καὶ ὡς ἄρα oA πρὸς 
στὸν Β οὕτως ὁ Z πρὺς scr He Πάλιν. ἐπεὶ OA 
τοὺς A, E πολλαπλασιάσας τοὺς H, © πε- 
“πτοίηκεν" ἔστιν ape aco δ προς Tov Εὶ οὕτως δ Β 
πρὸς roy Ὁ. Ὡς δὲῦ ὃ A mpeg τὸν E οὕτως δ΄ A 
πρὸς τὸν B* καὶ ὡς ἄρα ὃ Α πρὸς Tov Β εὐτωεῦ ὁ 
H πρὸς τὸν Ὁ. Καὶ ἐπεὶ οἱ A, Β Tor Ε πολλα- 
πλασιάσα:ν τος τοὺς OK “πεποιήμασιν" ἔστιν ἄρα 
ὡς δ ἃ πρὸς τὸν Βούτως 6 © πρὸς τὸν Κ. Αλλ΄᾽ 
ὡς oA πρὸς τὸν Β cuTes ὃ. TL πρὸς τον Ἡ 
καὶ ΣῊ πρὲς τὸν Θ᾽ καὶ ὡς ἄρα o Ὁ πρὸς τὸν Ἡ 
οὕτως ὅ. τε Η πρὸς τὸν © καὶ δ © πρὸς τὸν K* 
of T, A, E ἄρα καὶ οἱ Z, Η, ©, K ἀναλοχόν 


ἥν ~ “- \ 1 a ΄ 3 ὯΣ 
elon, ἐν τω που A peg τὸν B λογῷ. Az} δὴ ὅτι 


multiplicans ipsum E fecit; uterque igitur ipso- 
rum 4, B ipsum B multiplicans utrumque ipso~ 
rum 4, E fecit; est igitnr ut A ad B ita Sad E, 
Sed ut A ad B ita T ad A; εἴ ut igitur Γ᾽ ad 
Aita Aad E. Et quoniam ipse A ipsos ©, 4 mul- 
tiplicans ipses Z, H {ecit; est igitur ut Γ δὰ A 


ita Z ad H. Ut aulem Γ᾽ ad Δ ita A ad B; et 


ul igitar A ad B ita Zad H. Rursus, quoniam 
ipse A ipsos 4, E niultiplicans ipsos H, © ἔδει; 
est igitur ut A ad E ita H ad ©. Ut antem 
Aad E ila A ad B; ct ut A igitur ad B ita 
Had ©. Et quoniam ips A, B, ipsum E mual- 
tiphicautes ipsos ©, K fecerant; est igitur ut 
A ad B ita © ad K. Sed ut A ad B ita ct Zad 
H et H ad ©; cl ut igitur Z ad H ita et H ad 
© ct © ad K; ipsi Γ, 4, Eigitur et ipsi Z, H, 
©, K pronortionales sunt, in ipsius A ad B ra- 


tione. Dico etiam et minimi, Quoniam cuim 


lui-méme a fait E, les nombres A, Β multipliant B ont full Δ, E; donc A est AB 


comme 4 est ἃ E (18.7). Mais A esta B comme T est a Δ; done Γ esta Acomme Δ 


est aE. Et puisque A multipliantT, Aa fait Z, Η, le nombre F est A A comme Z est 


aH. Mais T esta A cemine A esta B; donc AestaB conme Z esta Η. De plas, 


puisque A mulupliant A, Ea fait H, ©, lenombre Δ est ἃ E comme 4 esta ©. Mais 


A est 2 E comme A est 2B; donc A est ἃ Bcomme H est ae. ΤῈ puisque 4, B 


multipliant E ont fait ©, K, le nembre A esta B comme © cst ak. Mais A est a B 


comme Z est ἃ H, cl comme H est a ©; donc Z est ἃ H comme H esta ©, et 


comme © est ak; donc Γ, A, E et 2, H, ©, K sont proportiounels, dans Ja raison 


de A 2B. Je dis aussi qu’ils sont les plus petits. Car puisque a, B sont les plus petits 
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Vo , ἧς a © ad , > 
nas ἐδαχιστοι. Ἐπεὶ yap ce A, Betayizrcs tics 
ns : »ν , > - κα © gs 
τῶν TOY αὐτὸν λόγον εχότων αὐτοῖς. οἱ δὲ 
δ Ἐν ΠΝ ς > ΠΣ 
ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὲν λέγον ἐχόντων autos, 
~ ‘ ν᾽ ᾿΄ « w ~ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" οἱ A, B ape πρῶτοι 
Ἁ Ψ ’ , ν 2 ca A ~ 
πρὸς ἀλλήλους εἰσί. Καὶ εκατερὸς μὲν τῶν Ay 
ε \ Ἶ εν “ 
B εαὐτὸν πολλαπλασιάσας εκάτερον τῶν T, E 
; εν» eae 
πεποίηκεν, ἐκατερον δὲ τῶν T, Ε πολλατλα- 
Ἑ ἢ “ es ’ © 
σιάσας εκατερον τῶν 2. Καὶ πεποιήμεν" εὐ ΤΆ E 
Ψ xX © - -- i 5 ’ Sl 
apa καὶ ch Ly αὶ πρῶτοι mpeg αλλδέλους εἰσιν 
ΔΛ > € n . φφ-ν ? us € 
Ἐὰν δὲ ὦσιν ἱπεσοιοῦν ἀριθμοὶ εξζῆης αταλο2 ον. οἱ 
Ὦ w ? ~ ~ x 3 ΄ - 
δὲ QupCk αὐτῶν πρώωτοι πρὸς αλληλους wr, 
3 ΄ ΄ > ~ ᾿ » = ΄ ? » 
EARHISTCE εἰσε τῶν TOV αὐτὸν AszoY εἐγοιτων 
, ΄- u ν Pa! e 
αὐτοῖς" GiT, 3, E ἄρα καὶ ci Z, Hy ©, Καὶ ἐλύ- 
~ a > ι , >? e ~ 
χιστοί εἶσι τῶν τὸν αὐτὸν λόχον εἐχοιτὼν τοῖς 


A, B. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
ΠΟΡΙΣΜΑ. 


᾿ ’ A 7 rt ? \ 

Ex δὴ τούτου Φατερὸν, oTs ea: "Ὁ τρεῖς ἀριϑμοὶ 
oem ἀπ. Ὁ ᾿ - - ι ἄν 
εζῆς α᾽αλεγον τλαχιστοι WTt τῶν τὸν αὐτὸν 
ca ? , ? tos « y » ~ * 
AlZ Or ἐχοιτῶν LUTCsS, CE AXEL αὐτῶν τετρα- 


gored εἰσιν" τὰν δ τέσσαρες. zuGcr 


A, Β minimi sunt ipsorum camdem rationem 
habentium cum ipsis, ipsi autem minini Ipso- 
rum esamdem γα! ποῖ habentiam cum Apsis 
primi inter se sunt; ipst A, B igitur pruntiuter 
se sunt. Et nferque quidem Ipsorum A,B se 
ipsam muluphcans utrumque Ipserum Γ᾿ E fecit; 
uirumque vero ipsorum [, E multiplicans, 
utrum«que Ipsoruam Z, K fecit; Ipsi lr, E igitur et 
Z, K primi inter se sunt. Siautem sint quotcunque 
numeri deinceps propertionales, extremi vero 
eorum primi inter se sint, minimi sunt eorum 
eamdem rationem habentinm cum Ipsis ; ipsi T, 
A, E igilur et ipsi Z, H, ©, K minimi sunt 
eorum eamdem rationem habentium cum Ipsis 


A,B. Quod oportebat ostendere. 
COROLLARIUM. 


Ex hoc igitur evidens est, si tres numeri 
deinceps propertionales minimi sunt ipsorum 
eamdem rationem habeptium cum Ipsis, extremos 


eorum quadratos esse; si autem quatuor, cubos. 


nombres de cenx qui ont Ja méme raison avec eux, et que Jes plus petits nombres 


de ceux qui ont la méme raison avec eux sont premiers entreux (28-57), les 


nombres a, B sont premiers entr eux. Mais les nombres 4, B, se multipliant eux- 


mémes, ont fait T, E, ct les nombres a, B muluipliant 1, E ont fait he 


K; donc 


les nombies T, E ct Z, K sont premiers entr’eux (29. 7). Mais si tant de nombres 
qu’on voudra sont successivement proportionnels , et si leurs extrémes sont 


premiers cntreux, ces nombres sont tes plus petits de ceux qui ont la méme 


raison avec eux (1. 8); done Jes nombres Tr, 3, E et les nombres Ζ, HL OVE sone 
les plus petits de ceux qui ont la méme raison avec a, B. Ce qu'il fallait 


démontrer. 


COROLLAIRE. 


De Ja il est évident gue si trois nombres successivement proportionnels sont 


les plus petits de ceux gui ont Ja méme raison avec cux, leurs extremes sont 


des quarrés ; que si Fon a quatte nombres, Ies exwémes sont des cubes. 
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MPOTASIZ γ᾽ PROPOSITIO IIL 


Ear ὦσιν ἑπισοιοῦν ἀριθμεὶ ἑξῆς ἀτάλοχον. Si sint quotcunque numeri deineeps proper= 
ἐλείχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λέγον ἐχόντων αὐτοῖς" [1 Ὁ] 5.2. τ ΜΠ}. apsorun eamdem  rationem 
cr ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλυλοὺς εἰσιν. habentiuin cui ipsis 5 extrenn corumn pri inter 
se suut. 


ε “ 2 , sf en > 8 1 : - a 
Estwcear cmosticur ἀρι[μεὶ εζης α:αἀλολὸν , Siut quotcunque numeri deinceps propertio~ 


nales , πα] ipserum eamdem rationem ha- 


τίς: fs Se og cr aie ΟΣ 
ἐλώγιστοι τῶν τὸ" αὐτίν }λογον ἐχοιτῶν αὐταῖς, 
B, Tr, Δ; dico 


: ' ε Ey τ ὃ Sled τι, Ἐξ 
cs A, BLT, At δέζὼ CT οἱ apes αὐτῶν οἱ A, 4 bentium cum Ipsis, ips! A, 
ἐς ANE arya di ; Ξ : 
πρῶτοι πρὸς αλληλιους tik. extremos corum A, Δ prunos inter se esse. 
Εἰλήφθωσαν 2 ap δύο μὲν ἀριθμοὶ" ἐλάχιττοι Sumautur enim duo quidem numer minunt 


ἐν τῷ τῶν A, BT, A λόγῳ. οἱ E, Z, τρεῖς δὲ in ipsorum ἃ, B, ©, ἃ rauione, ipst E, Z, 


A, ὃ. B, 12. r, 18. A, 327. 
Ena: Z, ἃ. 

Ἡς ἢ. ©, 6. K, 9. 

‘A Os δ΄, 15. N, 18. ei 


2 a ta OBO εν ! . -3 τ 
oh H, ©, K, καὶ ches? εξῆς ev πλείτυς , EWS cu» tres antem H, ©, K, et semper deinceps uno 
τὸ Aspe: ὀμένον πλῆθος ἵτον “ένηται τῷ πλήθει, — plures, quoad assumpta multitude aqualis facta 


ene Ἐν τ, ἃ: Εἰλήφθωσαν., καὶ ἔστωσαν οἱ = fuerit multitudint ipsorum A, B, TF, ἃ, Su- 


A, M,N, = inantur, οἱ sintA, M,N, é. 


PROPOSITION III. 


Si tant de nombres successivement proporuionnels que Ton voudra, sont 
les plus petits de ceux qui ont la meme raison avec cux, leurs extrémes sont 
premiers entr’eux. 

Que tant de nombres A, B, Γ, Δ successivement proportionnels qu'on voudra, 
soient les plus petits de ceux qui cnt la méme raison avec eux ; je dis que leurs 
exuémes A, A Sont premiers entr'eux. 

Car prenons les deux plus petits nombres qui ont la méme raison que A, B,T, 
Δία, 8); que ces nombres soient Ἐν, Z; prenons-en trois, et qu ils soient H, 0, 
K, eLainsi de suite, toujours un de plus jusqu’a ce qu'on en ail pris une quantité 
¢gale ἃ celle des nombres A, B,T, 4. Quiils soicnt pris, et quis soient 


A,M,N, = 
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Καὶ ἐπεὶ of E, Z ἐλάχιστοί εἶσι τῶν πὸν 
αὐτὸν λύγον ἐχόντων αὐτοῖς. πρῶτοι πρὸς ἀλ- 
λήλους εἰσί. Καὶ ἐπεὶ ἱκάτερες τῶν Ε. Ζ ἑαυτὸν 

ve “- ε» od a 
μενὶ πολλαπλασίασας ἐπατερο τῶν H, Καὶ πε- 
“τοίηκεν. ἑκάτερον δὲ τῶν H,K πολλαπλασιάσας 
ἐκάτερον τῶν" A, Ξ πεποίηκεν" καὶ οἱ Hy K ἄρα 
καὶ οἱ A, = πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους cist’. Καὶ 
ἐπεὶ οἱ A, BLT, Δ ἐλάχιστοί εἰσι τῶν πὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. εἰσὶ δὲ καὶ οἱ Ay 
M,N, = ἐλάχιστοι ἐν τῷ οὐτῷ λόγῳ ὄντες 
τοῖς A, Β. 1. ἃ, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ πλῆθος τῶν 
Α.8., Δ τῷ πλήθ:: τῶν A, M, N, Ξ' ἕκαστος 
ἄρα τῶν A, By T, A ἑκάστῳ τῶν A,M,N, Ξ ἴσες 
ἐστίν" ἴσες ἄρα ἐστὶν ὃ μέρ α τῷ A, ὃ δὲ ATOR. 
Καὶ εἶσιν οἱ A, = πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους" καὶ 
οἱ A, Δ ἄρα πρῶτει πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. Ὁπερ 


ἔδει δεῖξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ 2. 
Λόγων δοθέντων ocreowr our ἐν ἐλαχίστοις ἀριθ- 


2 © ~ € ~ ? ’ 3 τ 
pois, ἀριθμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον! ἐλαχίστους 


ἐν τοῖς δοθεῖσι λέγοις. 


Et quoniain E, Z Muni sunt ipsorum cam- 
dem rationem habentium cum ipsis , primi inter 
se sunt. Et quomiain uterque ipsorum E,Z se 
Ipsum quidem multplicans utrumque ipsorum 
H, K fecit, ulrumque vero ipsorum H, K mullti- 
plicans utrumque ipsorum A, = fecit; et ipsi H, 
K igilur cf rpsi A, 2 primi inter se sunt. Et quo- 
main A,B, Γ΄, Aiminimi sunt ipsorum eamdem 
rauionem habentium cum ipsis, sumt autem et Ie 
M,N, = mimini in eddem ratione existentes cum 
ipsis A, B, I, A, et est xqualis multitudo ipso- 
run A,B, Γ, Δ multitudimi ipsorum A, M,N, 
ἘΣ unusquisque igitur ipsoram A, 8, T, A unicui- 
que ipsorum A, M,N, 2 aqualis est ; zqualis 
igitur est ipse quidem A ipsi A, ipse vero A 1051 
=. Et sunt Δ, = prim inter se; ct a, Δ igitur 
primi inter se sunt. Quod oportebat ostenderc. 

PROPOSITIO LY. 

Rationibus dalis quotcunque in minimis nu- 

meris, numeros invenire deinceps proporlio- 


nales minimos in datis rationibus. 


Puisque les nombres Ἐν z sont les plus petits de ceux qui ent la méme raison 


avec eux, ils sont premiers entr’eux (24. 7). Et puisque les nombres Ε, z se mul- 
tipliant eux-mémes ont fait H, K, et que ces mémes nombres multipliant H, Καὶ ont 
fait A, =, les nombres H, K, et les nombres A, = sont premiers entr’cux (29-7). Et 
puisque les nombres A,B, T, A sont les plus petits de ceux qui ont Ja méme 
raison avec eux, que les nombres A, M, N, = sont les plus petits qui ont la méme 
raison que A,B, T, 4, οἵ que Ja quantité des nombres a, B, Γ, Δ est égule ἃ la 
quanuteé des nombres A, M, N, =; chacun des nombres a, B, I, A est égal ἃ 
chacun des nombres A, M, N, =; donc A est égal ἃ A, εἴ Δ ἃ =. Mais les nombres 
A, = sont premicrs enu’eux ; done les nombres a, Δ sont premiers entr’eux. Ce 
qu il fallait démontrer. 


PROPOSITION IV. 


‘Tant de raisons qu’on youdra étant données , dans leurs plus petits nombres, trou- 
ver les plus petits nombres successivement proportionnels dans les raisons Gounces. 
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ε ͵ , > > , ἢ 
Εστωσαν οἱ δοθειτες λέγοι ev ελαχέστοις εριθ- 
ἥ = ee Se) ed \ 

μοῖς, ὃ, v2 Tou προς Tor B, xaio Tou I apes 

ν᾿ ns \ ἣν o 1, 3. 

τὸν Δ. καὶ ἔτι ὁ τοῦ Ε πρὸς τὸν 2" δεῖ δὴ ἀαριθ- 
. ε wo εν. ? ΄ 2 » ΄ a n~ 

μους eupesy εξὴς ἀναλογον ἐλειχίστους. ἐν τὲ τῷ 
"3 ὃ ͵ .> ee \ 

TOUA πρὸς τὸν Β λόγῳ, καὶ ἐν TH τοῦ Τ προς 


: aces ie aes 1 \ 
σὸν A, καὶ ets ἐν TH τοῦ E πρὸς Tov Ζε 


. , Af e ε A ~ 3 td 

Εἰλήφθω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν B, Τ ἐλάχιστος με- 

' > ; « νον See 
τρουμένος ἀριθμὸς, ο Ἡ. Καὶ οσσακις μὲν ὁ B τον 

a 12 € LY é 
B μετρεῖ τοσαυτάκις καὶ" oO A τὸν Θ μετρείτω, 
Ξ : ue 

ὁσάκις ὃς OT τὸν H μετρεῖ τοσαυτεῖκις καὶ ὁ Δ 


\ , ς ‘ ι a ak ~ a 3 
τὸν K μετρειτω" ὁ δὲ E τὸν Καὶ ates μετρει. ἢ ov 


Siut datw rationes in minnnis numeris, ct 
ratio ipsius A ad B et εὐ ipsius Tad A, et adhuc 
ea ipsius E ad Z; oportet igitur municres invemre 
deinceps properonales tainimes clin ipsius A 
ad B ratione, οἱ in ea ipsins Γ δὰ A, et adiuc im 


οὗ ipsivs E ad 2. 


A, 24- 
oO 


Sumatur enim ab ipsis B, Γ mmimus mensu- 
ratus numerus, ipse H. Et quoties quidem B 
ipsum H metitur totics ct A ipsum © mehatur, 
quoues vero T ipsum H metilur, toties ct A 


ipsum K meliatur ; ipse antem E ipsum K vel 


. εἶ B ran eee δ metitur, vel non metitur. ΔΙοΠαῖαν primum. Et 
μειρεῖ. Μετρείτω πρότερον. Καὶ ὁσάκις ὁ E τὸν 


Κ μετρεῖ TOCHUTRMIE ἸΗΡῸ α τὸν κ μετρείτω. quolies E ipsum K metitur loties οἱ Z ipsum Δ 
Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις δ τὸν Θ μετρεῖ vaio Β τὸν He mietialur. Et qroniam aqualiter A ipsum © me- 
ἔστιν ἄρα ὡς δ ἃ πρὸς τὸν Β εὗτος ὃ © πρὸς soy litur ct B ipsum H; est igitur ut A ad B ita 
© ad H. Propter cadem utique et ut T ad A ita 


Had K, et adhue ul E ad Z ita K ad A; ipsi 


\ \ ? \ a ef © \ κ᾿ μὲ 
H. Ata τὰ αὐτὰ δη καὶ ὡς oT προς Tor A cuTmg 
« Ly Ἧ = Sof ε ε Η \ 
ὁ Η πρὸς τὸν Ky καὶ ετί ὡς ὁ E πρὸς Tov Z 
core oi πρὸς τὸν Δ' οἱ Θ. H, KA ἄρα ἑξῆς ©, H,K, Aigitur deinceps proporliouales sunt 


ἀ: ἀλογονΐ εἰσὶν ἔν τε τῷ τοῦ A apes τὸν B, καὶ in ratione οἱ ipsius A ad B, ctin ca ipsins Γ 


ΡΞ ᾿ : Ὡφἔν ᾽ Ὡς . °F ἂς οί ς δ τ 
ἐν τῷ τοῦ T πρὸς τὸν Δ. καὶ ἐτι ἐν τῷ τοῦ Ε ad A, ct adhuc in e& ipsius Ε δά Ζ. Dico etiam 
: 


Soient données dans leurs plus petits nombres la raison de A ἃ 8, celle de 
r aa, et celle de E a Zz; il faut trouver les plus petits nombres euccessi- 
vement proportionucls dans la raison de A ἃ Β, dans celle der aa, et enfia 
dans celle de E ἃ 2. 

Soit pris le plus petit nombre qui est mesure par B et ΓΤ (56. 7); que ce 
soit H. Que A mesure © autant de fois que B mesure H, ct que A mesure Καὶ 
autant de fois que fT mesure H; Ou E mesurera K ou 1] ne le mesurera pas. Premie- 
rement que E mesure K; et que Z mesure A autant de fois que Ε mesurc k. 
Puisque A mesure © autant de fois que B mesure H, A est ἃ B comme © est ἃ H 
(15.7). Par la méme raison r est ἃ Δ Comme H est ak, 81 Ε est ἃ Z comme K esta A; 
les vombres ©, H, K, A sont donc successivement daus la raison de AaB, dans 
celle der aa, et encore dans celle de Γ ἃ 2; et je dis aussi qu’i!ls sont les plus 
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A 4 4 , a oa be et ra 
mpsg Tor Z λογῷ. Aczw δὴ ὅτι καὶ ἐλαχίστοι. 
‘ , ε Bs cen 2 ν᾿ 5 
El γὰρ μὴ εἰσιν οἱ ©, HK, A ἑξῆς ἀνάλογον" 
» , 3, ra n~ \ x τὰ 
ἐλάχιστοι ἐν Te τοῖς τοῦ A πρὸς τὸν By καὶ 
cad a7 J x u ~ ‘ A 
tou Tl pos τὸν Ay καὶ ἔτι τοῦ E πρὸς τὸν Ζ 
Ld u f ο Ἢ ? ΄ 
λογοῖς. ἐσονταὶ τινες τῶν ©, H, Κα A ἐλασ- 
> No” oo o a A ‘ 
coves ἀριθμοὶ ἐν Te τοῖς τοῦ A πρὸς τὸν B, καὶ 
Ὁ ι ΔΝ ὩΣ ~ ἊΝ; A 
vou T πρῦὺς τὸν ἃ. καὶ evs Tou E “πρὸς τὸν Z 
ra No? ΄, 
λόγοιςθ, Ἑστωσαν of N, Hy M, Ο. Καὶ ἐπεί 
> cue ‘ \ a « \ Ns 
ἐστιν waoaA πρὸς Tov Βουτῶς ΟΝ πρὸς τὸν Hy 
« ‘A 3 ᾿ € 3 ΄ -» wee 
οἱ δὲ A, Β ἐλάχεστοι. οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι 
i " Pook , i? ’ id 
τοὺς τὸν auToy λόγον ἔχοντας ἰσάκις. 0, τε 
᾿ eee erate? 
μείζων Tov μείζονα. καὶ ο ἐλαττῶν τὸν ἐλατ- 
΄ ee é 4 ε Ψ XN 
TOVA, TOUTETTIV 6 ηγούμενος τὸν ἡγουμέενον. ταί 
cen τ τ a ΕΝ a 
ὁ εἐπτοβκένος τὸν εἡπομενον" 0 Bapa τὸν = μετρεῖ- 
ι > Ley “i ν ity eee ΟΝ ε 
Ata τὰ αὐτα δὴ ναὶ OT τὸν 5 μμετρει oF BS Γ 
3} \ fae ~ ὉΠ 2 ’ 3: ε 
ἄρα τὸν = μέτρουσι. καὶ ὁ ἐλαχίστος apa ὁ 
oy ΜΡ , ἢ , 
ὑπὸ τῶν B, Γϑ μετρουμενος τὸν EB μετρηήσεις 
’ a € Ἂν ~ J 
Ἐλαχιστος δὲ ὑπὸ τῶν AD μετρούμενός 
᾽ r) © ε 3} ‘ mae o © 
cor), ὁ H* oH ape τὸν = μετρεῖ. ὃ μείζων 
a » ΄ μὲ ? ἊΣ ES ’ ? ww 
τὸν cAaTTova, περ ἐστιν ἀδύνατον" οὐκ apa 
»" ͵ ~ > ’ 3 x 
ecorras THEE THY OLH, Ky, A ἐλαστόνες ἀριθμοὶ 
ε ~ 4] ““ ~ = ἣν x 2? ~ 
ἑξῆς, ἔν Te τῷ τοῦ A πρὸς τὸν By καὶ ev! τῷ 
~ ‘ x nw > ~ ~ ‘ 
τοῦ Τ πρὸς τὸν AY καὶ ἔτι ev'! τῷ τοῦ E πρὸς 


τὸν Ζ λόγῳ. 


ct minimos. Si enim non sunt ipsi ©, H, K, Δ 
minimi dcinceps proportionales, et in zationibus 
ipsius A ad B, οἱ ipsius Γ ad A, ct adhuc ipsius 
E ad Z, ecrunt aliqui ipsis ©, H, K, A minores 
numeri in rationibus ipsius A ad B, et ipsius Γ' 
ad 4, et adhuc ipsius E ad Ζ. Sint ipsiN, 2, 
M, O. Et quoniam est ut A ad B itaN ad Z, 
ipsi autem A, B minimi, ipsi vero minimi me~ 
tiuntur xqualiter ipsos eamdem rationem ha- 
bentes, et major majorem , et minor minorem, 
hoc est antecedens anteccdentem, et consequens 
consequentem ; ipse B igitur ipsum = melitur. 
Propter eadem utiqgue F ipsum = metitur; ipsi 
B, Vigitur ipsum = mctiuntur, et minimus igitur 
ab ipsis B , T meusuratus ipsum = metietur. Mi- 
nunus autem ab ipsis A, Γ mensuratus , est 
ipse H; ipse H igitur ipsum = melilur, major 
minorem , quod est impossibile ; non igitur 
crunt aliqui ipsis ©, H, K, A mimores numeri 
deinceps, ct in rationc ipsius A ad B, et in e& 


ipsius Γ ad 4, et adluc in ca ipsius E ad Z, 


petits. Car 51 Θ, H, K, A ne sont pas les plus petits nombres successivement pro - 
portionnels dans les raisons de A&B, de Γ ἃ A, et de E a Z, il y aura certains 
nombres plus petits que ©,H,K, A dans les raisons de AaB, deraa, εἰ ἀς 
az. Que ce svient N, =, M, ©. Puisque A est ἃ B comme N est ἃ =, que A,B 


_ sont les plus petits, et que les plus petits mesurent également ceux qui ont la 


meme raison, le plus grand le plus grand, et Je plus petit le plus petit. c’est-a-dire 


Vantécédent lantécédent, et le conséquent Ie conséquent (21. 7), le nombre Β 


‘ote 


rt] 


mesurera =. Par la méme raison Γ mesure =; donc B et fF mesurent =; donc le 


plus petit nombre mesuré par B, Γ᾽ mesure = (37. 7)- Mais Je plus petit nombre 


mesuré par B, Γ estH; donc H mesure =, le plus grand le plus petit, ce qui est 


impossible. I} n’y a donc pas certains nombres plus petits que ©, H, K, A, suc- 
cessivement proportionnels daus les raisons de A 2B, der aa, ct enfin de E ἃ Z. 


II. 


2 
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ng ἊΣ «€ hs ᾿ς [ fre 
Ma μετρείτω δὴ ὃ E τὸν Κ᾿ Καὶ εἰλήφθω o'? 
© ι τὰ ἜΡΩΣ ᾿ ΄ et 4 
υπτὸ τῶν E, Καὶ ἐλάχιστος μετρουμενος ἀριθμὸς. 
‘ eon Loe : 
co M. Καὶ ὁσάκις μὲν ὁ Καὶ τὸν M μετρεῖ τοσαῦ- 
: Nee S Bet Bs 
Tause καὶ εκάτερος τῶν O, H ἐπάτερον τῶν Ny 
«-- ε ’ Loe mn 
Ξ μετρείτω, ooanss δὲ δῈ τὸν Μ μετρεῖ τοσαυ- 
, oat ciegisies τὰ 
Taxse καὶ ὃ Z τὸν O μετρείτω. Καὶ! 3 ἐπεὶ ἰσάκις 
. % ~ ‘ ε bY — of 47 e ε 
οΟΘτοΡΝ μέτρει καὶ ὁ Ἡ τὸν = ἐστιν apa ὡς ὁ 
4 ᾿ εἴ © % 4 par + € 
© πρὸς τὸν H curwe ΟΝ πρὸς τὸν Ξ. Ὡς deo 
bd A qd € " λ x ¢€ 27 
© πρὸς τὸν H οὕτως © A πρὸς Tor Bo και we apa 
© Α A re) € LY . ΕΣ ‘ Ἂν 
oA πρὸς τὸν B οὕτως oN πρὸς τὸν Ξ. Διὰ τα 


> 4 a wee τῷ \ ΑΙ q ar th 
auta δὴ καὶ ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν ἃ cuTws o = πρὸς 


Non metiatur autem Ε ipsum K. Et sumatur 
ab ipsis E, K minimus mensuratus numerus, 
ipse M. Et quoties quidem K ipsum M meltitur, 
totics ct uterque ipsorum ©, H ulrumque ipso- 
rum N, = metiatur; quotics vero E ipsum M 
metitur, tolics et Z ipsum © inctiatur. Et 
quoniam xqualiter © ipsum N metilur ac H 
ipsum =; est igitur ut © ad H itaNad =. Ut 
autem © ad H ita A ad B; ct ut igitur A ad B 


ila Nad £. Propter cadem utique et ut T ad A 


Age de B, 5. Γ, 2. A, 3. ἘΠ ἢ. ees 
©, 8. H, 10. K, 15. 
N, 32. Ξ ho. M, Go. Ο, 45. 
π Pr = T 


τὸν M. Waa, ἐπεὶ Ἰσάκις ὃ E τὸν M μετρεῖ 
καὶ δ 7. τὸν Ox ἔστιν ἄρα ὡς δ Ὲ πρὸς τὸν Z 
οὕτως 6M πρὸς τὸν Of οἷ N, E,M,O ἄρα ἑξῆς 
ἀνάλογέν εἰσιν ἐν τοῖς τοῦ τε! Έ A πρὸς τὲν By 
καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν A, καὶ ἔτει! τοῦ Ε πρὸς τὸν 
2 λέγοις. Λέγω δὴ CTs καὶ ἐλάχιστοι ἐν τοῖς A, 
B,T, Δ. E, 2 λόγοις. Εἰ γὰρ μὴ, ἔσονταί τινες 
τῶν Ny =, M, Ο ἐλάττονες ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνά-- 


Acyov's ἐν τοῖς A, B,T, A, Ε, Z λόγοις. 


ita = ad M. Rursus, quoniam zxqualiter E ipsum 
M metitur ac Z ipsum O; est igitur ut E ad Z ita 
Mad O;ipsiN, 2, M, © igitur deinceps pro- 
portionales sunt in ratiombus et ipstus A ad 
B, et ipsius Pad A, et adhuc ipsius E ad Z. 
Dico cliam et minimos in ipsis A, B, Γ, A, E, 
Ζ rationibus. Si enim non, erunt aliqui ipsis 
N, M, =, O minores numeri deinceps pro- 


portionales in rationibus A, B, Γ, A, E, Z, 


Mais que E ne mesure pas K. Soit pris le plus petit nombre mesuré par E, K 
(56. 7), et que ce soit M. Que les nombres ©, H mesurent autant de fois N, 
que Καὶ mesure M, et que Z mesure O autant de fois que E mesure M. Puisque © 
mesure N autant de fois que H mesure =, © est ἃ H comme N est ἃ = (15. 7.) 
Mais © est ἃ Η comme A est ἃ Β; donc A esta B comme N esta =. Par la méme raison 
r estas comme = est a M. De plus, puisque E mesure M autant de fois que z 
mesure O, E est ἢ Z comme M est ἃ 0; donc Ies nombres N, =, M, O sont suc- 
cessivement prcportionnels dans 105 raisons de ἃ ἃ B, dera Δ, et de £4 Ζ. Je dis 
aussi qu’ils sont les plus petits dans les raisons de A,B, f, 4, E, Z. Car si cela n'est 
point, il y aura des nombres plus petits que N, =, Μη Ὁ qui seront successivement 
proportionueis dans les raisons de A, B, Γ, A, E, Z Que ces nombres soicnt 


hy 
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war > eG 
Ἑστωσαν of TL, P, ©, T. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Π 
" ‘ a bd ‘ x ε δ 
mpig Tov P ουὐτως o A πρὸς τὸν B, o8 δὲ A,B 
> τ εἰ \ 5 
ἐλάχιστοι. οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν 
> A , 3 > πο ͵ ee ε ΄ 
αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ἰσάκις. ὁ τε ὃ ny 0u- 
δ © , € © ᾿ A La a 
μένος TOV ἡγούμενον καὶ ὃ ἐπόπενος τὸν ἐπο- 
ε a " ~ XV ι > \ Sp 
μενον" ὁ B apa tov P μετρει. Διὰ τὰ αὐτὰ ca 
᾿ς . δ ~ - ΕΣ 9 
καὶ o To τὸν P μετρεῖ" of BLT apa τὸν P με- 
~ ἈΠῸ , μὲ + Ἔ ~ 
τρουσι" καὶ ο ἐλάχιστος apa ὑπὸ THY Ἐς ΓἈε- 
, x ᾿ ΄ ἐὰν Ἐ a ~ 
τρουμεένος τὸν P μετρήσει. Ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
΄ ’ > ε ε a τ 
B,T μετρουμένος. ἐστὲν 0 Η" o H apa τον Ρ 
ΕΝ ν ov © € x ‘ a « 
μέτρει. Καὶ ἐττιν ὡς o Η πρὸς τὸν P ourws ὁ Καὶ 
‘ A x ¢ Py ‘ δου a a 
προς τὸν Σ" και ὁ Καὶ ἄρα τὸν & μετρεῖ. Metpes δε 
we ‘ Β A - 
παι ΟῈ πὸν 3° ct E, K ἄρα τὸν = μετρου σι" καὶ 
©3 ΄ of ὍΣ ἧς ~ ΄ ‘ 
ο ἐλάχιστος ape ὑπὸ τῶν E, Καὶ μετρουμενος τὸν 
, ᾿ Le τί 
Σ μετρήσει. Ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν E, K με- 
΄ (a Ὁ ε ε a " ei Bae οἷν 
Tpoupsics ἐστιν oO Me ΟΜ ap2 τὸν Σ petpes, ὁ 
Cr »" 3 ᾿ μὲ ? Ἂν 32 , 2 
μείζων τὸν ἐλάττονα. Omep ἐστὲν ἀδύνατον" οὐκ 
a y τὸ ~ , 
apa ἐσονται τινες τῶ N, Ξ:. M, O ἐλάσσονες 
> \ ἔφυ oe “7 ~ ~ bY 
ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀναλογονὶθ ἐν τὲ τοῖς TOU A προς 
Α ‘ ~ ι A ΝῊΡ nx 
σὸν Β καὶ τοῦ Τ προς τὸν Δ' καὶ ετί TOU E πρὸς 
᾿ , Γ = ce ΝΣ 
Ti 2 λόγοις" οἷ N, EM, O ἄρα ἐξῆς ἀνάλογον 
ἂς Ὑ (ee > ~ 20 = ΄, 
ελαχέστοι conv ev τοις 9 A, BLT, A, Ε. 2 λόγοις. 


Οσερ ἔδει δεῖξαι. 


SmtH, P, =, T. Et quoniam ὁδῖ ut Nad P ita 
A ad B, ipsi autem A, B minimi, ipsi vero 
minini metiuntur xequaliter ipsos camdem ratio- 
nem habentes cum ipsis, et antecedens antece- 
dentem , ct consequens cousequentem 5 ipse 
igitur B ipsum P metitur. Propter eadem ulique 
et Γ ipsuin P metitur. Jpsi B, Γ' igitur ipsum F 
mictiuntur ; ct minimus igitur ab ipsis B, T 
mensuratus ipsum Γ metictur. Miniumus autem ab 
ipsis B, Γ mensuratus, est ipse H; ipse H igitur 
ipsum P metitur. Et est ut Had P ita K ad 2; 
el K igitur ipsum = metitur. Metitur autem et EB 
ipsum Z; ipsi E, Kigitur ipsum > metiuntur; et 
nunimus igitur ab ipsis E, K mensuratus ipsum 
= metietur. Mraimus autem ab 1psis E, K men- 
suratus , est ipse M; ipse Migitur ipsum Z me- 
titur, major minorem, quod est impossibile. 
Won igitur erunt aliqui ipsis N, Z, M, O minores 
numeri deinceps proportionales et in ratiombus 
ipsius A ad B, etipsius Γ δά Δ, et adhuc tpsius E 
ad Z; ipsi N, =, M, Ο igitur deinceps pro- 
poruonales mininu sunt in ratombus A, B, Γ, 


A, E, Z. Quod oportebat ostendere. 


nm, P, £, T. Puisque mM est AP comme AesiB, que 4, B sont les plus petits, et 
que Jes plus petits mesurent également ceux qui ont la méine raison avec eux, 
Vantécédent lantécédent, et le conséquent le conséquent (21. 7), le nombre Β 
mesurera P. Par la méme raison fr mesurera P; donc B, Γ mesurent P ; done le plus 
peut nombre mesuré par B, fF mesurera P (37. 7). Mais Je plus petit nombre 
mesuré par B, Γ est H; donc H mesure P. Mais H est ἃ P comme K est ἃ = (15.7); 
donc K mesure Σ (déf. 20. 7); mais E mesure =; donc Ἐν K mesurent=; donc Je plus 
petit nombre mesuré par E, kK mesurera =. Mais le plus petit nombre mesure par 
E,Kest M; donc M mesure =, 16 plus grand le plus petit, ce qui est impossibile ; 
donc il n’y aura pas certains nonibres plus petits que N, =, M, Ὁ successivement 
proportionnels dans les raisons de AaB, der aa, et dc£az; doncN,=,M, 0 
sont les plus petits nombres qui soicnt successivement proportionnels dans les 
raisons de A,B, Γ, 4, Ε, 2. Ce qu'il fallait démontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἔ. 


[Ὁ] 


w \ ¢ ? ~ ~ 
ἔχουσι. τὸν GUZ Keer eV τὰ των TACUPHY. 


ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 


3 Ζ » ᾿ ἢ XX ~ 
Εστωσαν ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ οἱ A, Β. καὶ τοῦ 


Ἶ 
με: 
δὲ Β οἱ E, 2" λέγω ὅτι 0 A πρὸς τὸν Β λέγον 


ἘΠ πα . 2 x -“ 
"A πλευραὶ ἔστωσαν οἱ T, Δ ἀριθμοι, τοῦ 


w X\ 2 ~ “ 

ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν, 
͵’ 7 δὶ θέν Ε n~ ad wv € i ‘= 
Λέγων pap δοθεντων. Tou Te ov EXE ὁ τρὸς 
ι ae Lee ΄ > Ν 
ΤΟΡῈ καὶ 0 A πρὸς τον 2. εἰλήφθωσαν ἀριθμοὶ 
“πο το 2 τ ͵ ε 
ἑξῆς ἐλαχίστοι ev τοὺς T, E, A, 2 λογσοῖς» os 

a a δι - τ ’ ‘ 5 

H, ©, Ky, ἃς τε thas ὡς μὲν Tor VY πρὸς τὸν E 


οὕτως tev? H πρὸς τὸν ©, ὡς δὲ τὶν Δ πρὲς 


πὸν Z οὕτως τὸν © πρὸς τὲν K. Καὶ ὃ ΔΊ τὸν Ε 
“πολλα-πλασιώσας Thy Δ ποιείτως Καὶ ἐπεὶ δ ἃ 
τὸν μὲν T πολλαπλασιάσας τὸν A πεποίηκε, TOY 
δὲ Ἑ ποΣλατιλατιάσας τὸν Δ πεποίηκεν" ἔστιν 


ἄρα ὡς oT πρὸς τὸν E οὕτως oA πρὸς τὸν A. 


PROPOSITIO V. 


Plani numeri inter se rationem habent com- 
positam ex lateribns. 

Sint plant numeri A, B, et ipsius quidem A 
latera sint Γ, A numeri, ipsius vero B ipsi E, 
Z; dico A ad B rationem habere compositam: ΕΣ 
lateribus. 

Ratiombus enim datis, et ipsa quam habet r 
ad E, et A ad Z, sumantur numeri deinceps 
minim in ratiombus T,E, Δ, Z, ipsi H, ©, 


K, ita ut sit ut quidem Γ ad E ita H ad ©, 


K, 10. 


ut vero Δ ad Z ita © ad K. Et ipse A ipsum E 
multiplicans ipsum A faciat. Et quoniam 4 ipsum 
quidem Γ mulliplicans ipsum A fecit, ipsum 
vero E multiplicans ipsum ἃ fecit; est igitur ut 
TadEitaA ad A. Utautem Γ δά Ε itaHad ©; 


PROPOSITION Υ. 


Les nombres plans ont entr’eux une raison composce des cotes. 


Soient les nombres plans A, B; que T, Δ soient les cotés de A, ete, Z les cotés 
de Β; je dis que Aa avec B une raison composcc des cétés. 


La raison der ἃ Ε, et celle de ἃ ἃ z étant données, soient pris les nombres 


H, ©, K qui soient successivement les plus petits dans les raisons der, E,a, Z 


(4. 8), de maniére que Γ soit ἃ E comme H est ἃ ©, et que Δ soit ἃ Z comme 


© est ἃ K. Que δ multipliant Ε fasse a. Puisque Δ multipliant Fr fait a, 
et que Δ multipliant Ε fait a, T est ἃ E comme A est ἃ Δ (17. 7). Mais 
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Ως δὲ oT πρὸς τὸν E οὕτως ὁ Ἡ πρὸς τὸν Θ' καὶ 
ὡς ἄρα ΣῊ πρὸς τὸν © οὕτως cA πρὸς τὸν Δ. 
παλιν. ἐπεὶ GE τὸν Δ πολλαπλασιάσας τὸν A 
“πεποίηκεν. ἀλλὰ μὰν καὶ τὸν “τολλαπλασιάσας 
sey Β πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς δ Δ πρὸς sor Z 
οὕτως ὃ Δ πρὸς τὸν Be AAX ὥς δὰ πρὸς τὸν Z 
εὕὔτως 6 © πρὸς sev Κ' καὶ ὡς ἄρα 6e πρὶς τὸν 
K οὕτως δ A πρὸς σὸν Be Ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς ὁ Ἡ 
πρὸς tev © οὕτως 0 A πρὸς τὸν AS δείσου apa 
ἐστὶν ὡς ΣῊ πρὸς τὸν K οὕτως" oA πρὸς cor Β. 
Ο d:H πρὸς roy K λύγον ἔχει τὸν σνγκειίμενον ἐκ 
τῶν πλευρῶν" καὶ ὃ A ἄρα πρὸς τὸν Β λόγον ἔχει 


τὸν συγκείμενον ἐξ τῶν πλευρῶν, Οπερέδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 


“ἂν ε eee 2 6 \ tee a 5, Ξ 
Eay woiv cierossur ape μοι εξζῆς ara Ογον γ 


6 δὲ πρῶτος τὸν δεύτερον μὴ petpes cud: ἄλλος 


et utigitur H ad © ita A ad A. Rursus, quo- 
niam E ipsum A multiphcans ipsum A fecit , 
sed autem et ipsum Z multiplicans ipsum B 
fecit,; est igitur ut A ad Z ita A ad B. Sed ut 
A ad Z ita © ad K; et ut igitur © ad K ita A ad 
B. Ostensum est autem ut H ad © ita Aad A; 
ex xquo igitur est ut H ad K ita A ad B. Ipse 
autem H ad K rationem habet compositam cx la~ 
teribus; et A igitur ad B rationem habet com- 
positam ex lateribus. Quod oportebat osten- 


dere. 


PROPOSITIO VI. 


Si sint quotcunque numeri deinceps propor- 


tionales, primus autem secundum non metiatur, 


οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. neque alius aliquis ullum metietur. 


Estesay ὑποσοιοῦν ἀριθμεὶ ἑξὴς ἀνάλογον. Sint quotcunque numeri deiuceps proportio- 
οἱ A,B, 1, Δ. Ε, ὃ δὲ A τὸν Β μὴ μετρείτω" males A, B, Γ, 4, E, ipse autem A ipsum B 
λέγω ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. non meliatur; dico neque alium aliquem ullum 


mensurum esse. 


T est ἃ E comme H et ἃ ©; donc Hest ἃ © comme 4 est ἃ A. De plus, 
puisque E multipliant A fait A, et que E multipliant z fait B, Δ est ἃ Z comme 
A est ἃ 8. Mais Δ est ἃ Z comme © est 4k; donc © est ἃ Καὶ comme A esta 
B. Mais on a démontré que H est ἃ © comme A est ἃ A; donc, par égalité, H 
est ἃ K comme A est ἃ B (14. 7); mais H a avec K une raison composeée des 
cotés; donc A a avec B une raison composce des cétés. Ce qu'il fallait dé- 
montrer. 


PROPOSITION VI. 

Si tant de nombres qu’on voudra sont successivement proportionnels , et si le 
premier ne mesure pas le second, aucun autre nen mesure un autre. 

Soient A, B, T, 4, E tant de nombres successivement proportionnels qu'on 
voudra, et que A ne mesure pas B; je dis quaucun autre nen mesurera un 
autre. 
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Οτι μὲν οὖν οἱ A, BLT, A, Ε ἑξῆς ἀλλήλους 
οὐ μετροῦσι. φανερόν, Οὐδὲ γὰρ ὁ A τὸν Β μετρεῖ. 
Λέγω δὴ ὅτε οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 
Εἰ γὰρ δυνατὸν. μετρείτω oA τὸν Τ. Καὶ coos! 
εἰσιν of A,B, Γ τοσοῦτοι εἰλήφθωσαν ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόλον ἐχόντων τοῖς A, B, 
T, οἱ Z, H, ©. Καὶ ἐπεὶ ci Z, H, Θ ἐν τῷ αὐτῷ 


, ι Ξ ar » \ 
λογῳ εἰσὶ τοῖς A, B, Γ, καὶ ἔστιν toov τὸ 


πλῆθος τῶν A, BLT τῷ πλήθει τῶν 2. H, © 
᾿ 5 e x “ © 
διίσου ἄρα ἐστὶν ὥς 5 A πρὸς τὸν T οὕτως ὃ Z 
4 a. 6 eee 
σπτρὸς τὸν Θ. Καὶ ἐπεί ἔστι" woo A πρὸς τὸν Β 
φ] ΄ 3 ra a ε 4 
οὕτως od πρὸς τὸν H, ou μετρεῖ δὲ δ A τὸν Bt 
ΕΣ én » + δ ε " » ν᾽ ᾿ 
ou μετρεῖ ἄρα οὐδὲ ὃ Z τὸν Η" οὐκ apa μονας 
» ἃ, ta z ᾿ ~ 
ἐστιν OZ, ἡ γἀρ μονὰς πάντα ἀριθμὸν μετρεῖ", 
͵ ΕἸ ε οὼ 3 Ἐ ‘ ς 
καὶ εἰσιν οἱ Z, © πρῶτοι πρὶς ἀλλήλους" οὐδὲ ὃ 
Da iY 3 ea Nac af ese x τ 
Zz apa τὸν Θ μετρεῖ". Kes ἐστιν woo Z πρός τον 
: ΤΕΣ ef ἢ 
© οὕτως δ A πρὸς τὶν Te οὐδὲδ A apa τὸν Τ 
- roe 2 δ ΕΣ 
μετρεῖ. Ὁμοίως δὰ δείξομεν ors οὐδὲ ἄλλος 
>a. ’ a ΠῚ wa 
εὐδεὶς οὐδένα μετρεῖ. Οπερ ἔδει δέξαι. 
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Et quidem ipsus A,B,T, 4, E deinceps non 
se sc metiri evidens est. Non emm A ipsum B 
metitur. Dico ctiam neque aliuin aliquem ullum 
mensurum esse. St enin possibile, metiatur A 
ipsum r. Et quot sunt A, B, P tet sumantur m= 
nimi numeri ipsorum eandem rationem haben- 
tium cum ipsis A, B,T, ipsi Z, H, Θ. Et 


quomiam Z, H,© in-eddem ratione sunt cum 


EB, Ol. 


ipsis A,B, I, et est zqualis multitudo ipsorum 
A,B, multitudim ipsorum Z, H, ©; ex «quo 
igitur est ut A ad Lita Z ad ©. Et quoniam est 
ut A ad B ita 2 ad H, non metiturautem A ipsum 
B; non mehtlur igitur et Z ipsum H; non igitur 
unilas est Z, umitas enim oinnein numerum me- 
utur, et sunt Z, © primi inter se; neque Z igitur 
ipsum © metilur. Et est ut 2 ad © ita A ad T; 
neque A igitur ipsum Γ metitur. Sumiliter utique 
ostendemus neque alium aliquem ullum metirt. 


Quod oportebat ostendcre. 


I] est certainement evident que les nombres A, B, Tr, 4, Ene se mesurent point 


successivement Jes uns Jes cutres, puisque A ne mesure pas B. Je dis de plus 
quaucun autre n’en mesure un autre; car que A mesure T, si cela est possible. 
Autant qwil y a de nombres A, B,T, aulant soient pris de nombres qui soient 
Jes plus petits de ceux qui ontla méme raison avec A, B, T (55. 7), et que ces 
nombres soient Z, H, O. Puisque les nombres Zz, H, © sont dans la méme raisun que 
A,B, Γ, et que la quantité des nombres 4, B, T est la méme que la quantite des 
nombres Z, H, ©, par égalité A est 4 T comme Z esta © (14. 7). Et puisque A est a B 
comme Z est 2H, et que Ane mesure pas B, Z ne mesure pas H (20. def. 7) ; 
donc Ζ n’est pas Punité, parce que Funité mesure tous les nombres (def. 1.7) ; done 
Z, © sont premiers entr’eux ; donc Z ne mesure pas © (def. 12. 7.). Mais z est a © 
comme A est &T; donc A ne mesure pas T. Nous démontrerons semblablement 
qu’aucun autre n’en mesure un autre. Ce qu'il fallait démonwer. 
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MPOTAZXIZ @. 


Γ ε "» ᾿ \ than > » 

Ἐὰν ὦσιν διποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς αναλογον5 

e ~~ x ν᾽ cae Ν + δ. , 

ὃ δὲ πρῶτος τὸν ἐσχατον μετρεῖ" καὶ τὸν δευ- 
τερον μετρήσει. 

€ ~ ἌΝ ~ 3 ΄ ε 

Ἐστωσαν ovroccsouv ἀριθμοὶ ἑξῆς αναλογονς οἐ 

ἐς a [τ 
Α. Β. 1, Δ. ὃ δὲ A τὸν Δ μετρείτω" λέγω OTs 


ve x ~ 
και! A τὸν Β μετρεῖ. 


A, 2. τ 9. 


ἘΝ 


Ei γὰρ ou! μετρεῖ 6 A τὸν By οὐδὲ ἄλλος 
3 7 ΄ ’ ~ 4‘ Ὁ Ὶ 
οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει". Μετρεῖ δὲ o A τὸν Δ᾽ 


μετρεῖ ἄρα καὶ 6 A τὸν B. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἥ- 


A ’ oJ ~ ran \ 4 XN 

Ἐὰν duo ἀριθμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχές 

᾿, ᾽ , : re > Ἅ. \ 

ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριθμοί" ὅσοι εἰς αὐτοὺς 

A xX δ. 1 2 [2 3 ta 

μεταξὺ κατὰ TO συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν 
? Ἀ ~ xX τὰ ‘ x 3 A τὰ 

ἀριθμοὶ, τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 

a 3 ~ A x 4 " > ΄ 

ἔχοντας αὐτοῖς! μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 


> ~ 
Aoyov EfAcTETOUNT AS. 


PROPOSITIO VII. 


Si sint quotcunque numeri deinceps propor- 
portionales , primus autem extremum metiatur , 
et secundum metictur. 

Sint quotcunque numeri deinceps proportio- 
nales A, B,T, A, ipse autem A ipsum A me- 


tiatur; dico et A ipsum B metin. 


A, 16. 


Sienim non metitur A ipsum B, ueque alius 
aliquis ullum metictur. Metitur autem A ipsum 
A; melitur igitur et A ipsum B. Quod opor- 


tebat ostendere. 


PROPOSITIO VITI. 


Si duos inler numeros in continuum pro- 
porlionales cadant numeri, quot inter eos in 
continuum proportionales cadunt numeri, toti- 
dem et inter illos eamdem rationem habentes 


in continuum proportionales cadent. 
I 


PROPOSITION YII. 


Si tant de nombres qu’on voudra sont successivement proportionnels, et si 
le premier mesure le dernier, il mesurera le second. 


Soient A, B, Γ, Δ tant de nombres successivement proportionnels qu’on 
voudra, et que A mesure 4; je dis que A mesure B. 

Car si A ne mesure pas B, aucun autre n’en mesurcra un autre (6. 8); mais 
A mesure 4; donc A mesure B. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION VIII. 


Si entre deux nombres tombent des nombres successivement proportionnels , il 
tombera autant de nombres moyens proportionnels cutre deux autres nombres qui 
ont la inéme raison que les premiers, qu’il en tombe entre les deux premiers. 
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, . ᾿ -“ “- ὅν ν Ν 
Avo zap ἀριθμῶν tov A, Β μεταξζὺ κατὰ τὸ 
\ 2 ’ 2 ᾿ © 
συνεχες ἀνάλογον EMTITTETUTAP ἀριθμοι “δεῖς 
ἢ , ες ν \ “ ε 
Δ- καὶ σεποιίσθω woo A πρὸς τὸν B οὕτως ὃ E 
v \ f [] 4 ᾽ \ tad 
πρὸς τὸν 2" λέγω oTs CoCE εἰς Τοὺς A, Β petagu 
\ , > ͵ > 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεςττωκασιν apib- 
Ν - ἣν ? 4 ‘ \ 
μοι. τύσουτοι καὶ εἰς TOUS E, Z μεταξὺ κατὰ 


ἢ νος ἀπο > τ 
TO συνεχες αναλογον ἐμπεσοῦνται. 


AG 2: τ΄, ἤ- 
H, 1 Θ᾽ 2; 
E, 3. M, 6. 


ee 

Osos pap εἰσι τῷ TANbes οἱ AZT, A, By τος 

od we? cm 3, 3e > x ~ 

σοῦτοι εἰλήφθωσαν ci? ἐλάχιστοι ἀριῦμοι τῶν 

Ν 4 ΄ ΕΣ - e 

τὸν αὑτὸν λύγον ἐχόντων τοῖς A, T, A, B, οἱ 

Ξ " ᾿ Ces 

H, ©, Ky At οἱ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἱ Hy A 
= ye, ΄ ΚΝ υἱ ὦ 

σρώωτοι προς aAAnAous εἰσι, Καὶ ἐπεὶ ch AST, ἃ. 

~ τ > ~ rye ree: Χ Ν 

Β τοῖς, ©, Ky Δὲ τῷ αὐτῷ λύγωῳ εἰσι, παὶ 


7 ” - ~ re : 
ἔστιν ἰσὸν τὸ πλῆθος τῶν A, T, By Δ τῷ σπληθει 


Duos enim inter numeros A, Bin continuum 
proportionales cadant nmmert TF, 4, εἰ fiat ut 
A ad Β ita E ad Z; dico quotinter A, Bain cou- 
{πῃ} proportionales cadunt numeri, totidemn 
et inter E, Z in continuum proportionales ca~- 


suros Css€ ΠΟ ΓΟ. 


Quvot enim sunt in multitudine ipsi A, 7, A.B 
totidem sumantur minimi numeri cormn eandem 
rationem habentiuni cum Ipsis Ἀν. Q5.B; ipsi 
H,©,K, A; ergo extrem eorum H, A primi 
infer se sunt. [Dt qnoniam A,T,4, B cum 
ipsis H, ©, K, Ain cddem ratione sunt, atque 


est aqualis multitude ipsoram A, T, B, A mul- 


ttudini ipscrum H, ©, K, A; ex xquo igiter 
est ut A ad B Ha H ad A. Ut autem A ad B 
ita E ad Z; et ut igitur H ad A ita E ad Z. 


τῶν H, ©, Κὶ Δ’ dsicou apa ἐστὶν ὡς ὁ A πρὸς 
ty Boutwe ¢ H πρὸς πὸν Δ. Ὡς δὲ δ. πρὶς 
τὸν Β οὕτως ὃ E πρὸς τὸν 2" καὶ ὡς ἄρα δ H 
πρὸς τὸν A οὕτως GE πρὸς πὸν 1. Οἱ δὲ Η. ἃ [51 autem H, A primi, primi vero οἱ mni- 


= Π “ ., > ΄ « ay 7 7 arin i τ᾿ or hh "- am 
πρῶτοι, oa ot πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ Minn, insaimu autem numer metuntur equa 


Quw’entre les deux nombres 4, Β tombent les nombres moyers proportionnels 
T, Δ, et soit fait en sorte que A soit a B comme E esta Z; je dis 41} tombera 
entre E, Z autant de nombres moyens prepertonucls qu'il en tombe entre les 
deux premiers A, B. 

Autant quil y a de nombres A, 1, Δ, B, autant soient pris de nombres 
qui soieut les plus petits de ceux qui ont la méme raison avec A, T, Δ, B (55. 7); 
et que ces nombres soicnt H, ©, K, A; leurs cxivémes H, A seront premiers 
enw’eux (5. 8). Et puisque Jes nombres 4, r, 4, B sont en meme raison 
que H, ©, kK, A, et que la quantité des nombres A,r, B, Δ est égale a Ja 
quaatiré des nombres H, ©, K, A, par égalité A sera ἃ B Comme H est ἃ A (14. 7)» 
Mais A est ἃ B comme E est ἃ 2; done H cst ἃ A comme E est a Z. Mais Jes 
nombres H, A sont premicrs entr'eux, et les nombres premiers sont les plus 
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° ᾿ > Ἂς n~ εἶ ij 32 Ν ’ 
ελάχιστοι ἀριθμοὶ μέτρουσι τοὺς τὸν αὑτὸν Ao? EY 
a Ἂς ἢ 7 , \ 7, Sts 
ἐχόντας ἰσακις. 05 TE μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ 
32 ᾿ τ , e « ta 
ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα" τουτέττιν O ἡγούμενος 
ν ἍΝ: Ν « ς , ἢ e , 
τὸν ἡγούμενον. καὶ 0 ἐπόμενος τὸν ἐποβάενον. 
Ω ΠῚ e ny “ὦ Ἀ Ἐ ‘ 
Ioansg ἀρὰ ὁ Ἡ τὸν E μετρεῖ. παὶ ὁ A τὸν 2" 
ε +2) ‘od 1 ~ , X\ 
ὁσώνις δὴ ὁ H τὸν E μετρεῖ τοσαυτάκις καὶ 
ε , ~ e e n~ γ' 
ἑκάτερος τῶν O, Κεκατερον τῶν Με N μετρειτῶῦ 
- 37 ι > é 
oH, ©, K, A ἀρὰ tous E, M,N, Z ἰσάκις 
ΩΣ af n 
μετροῦσιν" οἱ H, ©, K, A apa τοῖς E, M, 
> ~ > ~ ’ id A = 
N, Ζ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. AAAa of H, ©, 
ἊΝ 6 > “~ > ὦ , Υ ὦ € 
Κι A τοῖς A,T, A, Ber τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν 1" οἱ 
Ww γι > ~ > ~ oe 
A,T, A, Β ρα toc E, M, N,ZevT@ αὐτῷ λολῳ 
-ν Β fee 2s , - 
εἰσίν. Οἱ δὲ A, T, A, Β ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσι" καὶ 
© 27 ε ~ 3 ᾿ ’ > Sc a 
oE,M,N, Ζ2 ἄρα ἑξῆς αναλογον εἰσετ'"" ogee 
ow > 4 ἘΝ nN \ 4 
apa εἰς τοὺς A, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνέχες 
3 , 3 ’ > Ν ~ Ἂς 
ἀναλογοὸν ἐμπτεπτωώκασιν ἀρεθμοὶς TOTOUTOE καὶ 
μ᾿ τ pak ‘ A ‘ > e 
εἰς τους E, Z μεταξὺ κατὰ τὸ συτεχες αναλογον 


ἐμπεσοῦνται ἀριθμοί. Οπερ ἐδὲι δεῖξαι. 


liter ipsos camdem rationcm habentes , et major 
majorem, el minor minorem, hoc est aniece- 
dens antecedentem, et consequens conscquch= 
iem. /Equaliter igitur H ipsum E mictilur ac A 
ipsum Z. Quolies autem H ipsum E mehtur , 
toules et ulcrque ipsorum ©, K utrumyue ip- 
sorum M,N metiatur; ipsi H, ©, K, A igitur 
ipsosE, M, N, Ζ xqualiter meliuntur; ergo H, 
©, K, Acum ipsisE, M, N, Zin cadem ratione 
sunt. Sed H, ©, K, Acum ipsis A, F, 4, Bin 
e4dem ratione sunt; ipsi A,T, 4, Bigitur cum 
ipsisE, M, N, Zineddem rationc sunt. Ipsixutem 
A,T, A, B deinceps proportionales sunt; ct E, M, 
N, Zigitur deinceps proportionales sunt; quot 
igitur inter A, B in coninunm proportionales 
cadunt numeri, totidem inter ct ipsos E, Z in 
continuum proportionales cadent numeri. Quod 


oportcbat ostendcre. 


petits (25. 7), et les plus petits nombres mesurent également ceux qui ont la 
méme raison avec eux, Je plus grand le plus grand, le plus petit le plus petit; 
c’est-a-dire Vantécédent Vantécédent, et le conséquent le consequent (21. 7); 
donc H mesure E autant de fois que A mesure Z. Que les nombres ©, K mesurent 
les nombres M, N autant de fois que H mesure E; Ies nombres H, ©, K, A 
mesureront également E, M, N, Z; donc les nombres H, ©, K, A sont en méme 
raison que E, M, N, 2 (def. 20. 7). Muis les nombres H, ©, K, A sont en méme 
raison que les nombres 4, Γ, Δ, B; donc les nombres A,T, 4, B sont en méme 
raison que E, M,N, Z. Mais les nombres A, T, A, B sont successivement propor- 
tionnels ; donc les nombres E, M, N, Z sont successivement proportionnels ; donc 
il tombe entre E, Z autant de nombres successivement proportiounels qu’il en 
tombe entre A,B. Ce qu'il fallait démontrer. 


1. 
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NPOTAZI= 6. PROPOSITIO ΙΧ. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους wor, Si duo numeri primi inter se sunt, et inter 
καὶ εἰς αὐτοὺς μιταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- Ipsos in continuum proportionales cadunt nu- 
λογον ἐμπίπτωσιν ἀριθμοί" ὅσοι εἰς αὐτοὺς με- Cr, quot imter Ipsos in continuum proportio= 
παξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλεγον ἐμπίπτουσιν ales cadunt numeri, totidem inter utrumque 
ap. buck, τοσοῦτοι καὶ exaTepcy αὐτῶν καὶ με- Ipsorum, et umtatem deinceps in continuum 
vidos! μιταξὺ κατὰ τὸ συτεχὲς ἀνάλογον ἐμ--ὀ preportionales cadent. 


WeFOUIT al. 
Ἑστωφαν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, Sint duo numeri primi inter se A,B, et inter 
οἱ A,B, καὶ εἰς αὐτοὺς μιταζυ κατὰ τὸ  ipsos in continuum proportionales cadant Γ, A, 


᾿ 2 , 2 , 
συνεχες ararczey «μπτιπτετωσαν oi T, Ay καὶ 


Ἄ 9. r, 12. 4, 18. B, 27 
E, 1: 
Ζ.,55: Ho: 
©, 4. K, 6. 4,9 
M, 8. N, 12. 2510: Ὁ, 27. 


ἐκκείσθω ἡ E μονάς" λέγω ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς et exponatur E unitas; dico quot inter A, B 
A,B μεταξὺ κατὰ TO συνεχὲς ἀνάλογον ἔμπεπ- ἷπ continuum = proportionales cadunt numeri , 
τώκασιν ἀριθμοὶ, τοσοῦτοι καὶ ἑκατέρου τῶν A,  tolidem et inter utramque A, B et unitatem 
B καὶ τῆς" μονάδος μεταξὺ κατά τὸ συνεχὲς in contiuuum proportiouales cadere. 

ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 


PROPOSITION IX. 


Si deux nombres sont premiers entr’eux, et s'il tombe entr’eux des nombres 
successivement prcportionnels, il tombera enwe chacun de ces nombres et 


TVunité autant de nombres successivement proportionnels qu'il eu tombe entre les 
denx premiers nombres. 


Soient deux nombres A,B premicrs enur'eux, et qu’entre ces deux nombres il 
tombe Ies deux nombres successiverent preportionvels T, Δ; et soit Ε lunite ; 
je dis qwentre chacun des nombres 4, Β il tombera autent de nombres suc- 
cessivement propurtiounels qu’il en tombe entre A, B et unite. 
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39. ’ A ΓΝ 4 ? é be ta 
Εἰλήφθωσαν 790 ove μὲν ἀριυμοι ἐλάχιστοι 
᾽ a « 
ἐν τῷ τῶν A, T, A, Β λόγῳ orrec, οἱ Z, Hy 
“ A x r>r € ~ ἘΠῚ i 
τρεῖς δὲ οἱ ©, K, A, καὶ ἀεὶ εξῆς ἐνὶ πλείους 
᾿ ν᾿ n > ~ “6 of 
las ἂν ἴσον γένηται τὸ πλῆθος αὐτῶν τῷ πλῆθει 
~ , ee ες 
τῶν Α. Γ-. A, B, εἰλήφθωσαν. καὶ ἐστῶσαν οἱ 
=, Ο φανερὸν δὴ ὅτι ὃ μὲν Z ἑαυτὸν 
M,N, =, O° φαιερῶν δὴ cts ὁ μὲν ὁ eau 
ὰ x 7 2 1 oe 
πολλαπλασιάσας Tov © πεποίηκε. Toy ὁ: O 
, \ , af 
πολλαπλασιᾶσας Tov M πεποιίῆκε. καὶ ὁ H 
€ LY ᾿ A f 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιασᾶς τὸν ΔΛ πεποίηκεν 
Η XY ΄ XY 7 pei 
τὸν δὲ A πολλαπλασιάσας τὸν O πεποίηκε. Kas 
᾽ XN € ἐπε, ἊΣ ὦ 7 ᾽ - x 
ewes ck MJ Ny &, O ἐλάχιστοι εἰσὶ τῶν τὸν 
΄ ε * ἃς 7 Ν ε 
αὐτὸν λογὸν ἐχόντων τοῖς Z, H, εἰσι δὲ καὶ οἱ 
2 ΄ ~ X 3 - , 
A,T, 4, B ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λεγον 
Ἔ Ἂς 3] 3) A haa! 
ἐχόντων τοῖς 2. Hy, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ πλῆθος 
a ἝΞ τ , - 
τῶν M,N, Ξ.0 τῷ wanda τῶν A, T, A, Be 
a ! ~ = © ᾿ “ 
εχκαστος apa τῶν M,N, =, O εκαστῷ τῶν A, 
” 5 , 3, wv 2 iy e y oA 
ΓΙ. A, Β ἐσὸς ἐστίν" so0g apa ἐστιν 6 per M τῷ 
ες ᾿ ~ acne Sel xe ε \ 
A, ὃ δὲ O τῷ B. Καὶ ἐπεὶ ὁ Z ταὐτὸν πολλα- 
ΕἾ τᾷ e γ \ 
πλασιάσας τὸν © πιποίηκεν" ὃ Ὁ ἄρα τὸν © 
n Ν ᾿ ¥ ee oe tan a oe 
μέτρει κατα τὰς ἐν τῷ L pordeds. Mevpes δε 
ἄν πὰ εἶ ‘ \ er) > τ πῇ 
καὶ ΜῈ μονᾶς τὸν Z κατὰ τεῖς εὖ αὐτῷ μοναό ας" 
" € κι . 2 \ το Ἀ 
ἰσάκις cpa a E μόνας τὸν Z ἀριθμὸν μέτρει καὶ 


ὦ 2 τὸν Ὁ" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Ε μονὰς “πρὸς τίν Z 
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Sumantur cnim duo quidem nuineri minimi 
Z, 1 in ipsorum A, TI, A, B ralione cxistentes , 
tres vero ©, K, A, ct semper deinceps uno 
plures quoad zxqualis fiat multitudo corum 
muititudini ipsorum A, Γ, A, B; sumantur, οἱ 
sint M,N, =, 0; evidens est ulique Z quidem 
s¢ ipsum muluplicantem ipsum © fecisse , mul= 
tiplicantem vero © fecisse M, cl H se ipsum 
quidem multiplicantem fecisse A, mulliplican~ 
tem vero A fecisse O. Et quonian M,N, =, 0 
ininimi sunt candem rationem habentium cum 
ipsis Z, H, sunt autem ct A, ΓΤ, A, Β mnmi 
eamdem rationem habentimm cum ipsis Z, H, 
ct est equalis muliitudo ipsorum M,N, =, 0 
multitudini ipsorum A, F, 4, B; unusquisque 
igitur ipsorum M, N, =, O unicuique ipsorum 
A,T,4, B xqualis est; rqualis igittur est ipse 
quidem M ipsi A, ipse vero O ipsi B. Et quo- 
niam Z se ipsum multiplicans ipsum © fecit, 
ergo Z ipsum © metitur per unitates qua: in Z. 
Mectitur autem et E unitas ipsum Z per umtates 
quz in ipso ; equaliter igitur E unitas ipsum Z 


nunieruin metitur ac Z ipsum ©; est igitur ut E 


Soient pris les deux plus petits nombres 2, H dans la raison des nombres 4, Tr, 
A, B (2. 8); ensuile trois ©, K, A, et toujours successivement un de plus jusqu’’ ce 
que leur quantité soit égale ἃ celle des nombres a, T, 4, B; que ces nombres soicat 
pris, et quwils soientM, N,=, O; il est évident que Ζ se mulupliant Jui-méme a 
fait ©, que Z multipliant © a fait M, que H se multipliant lui-méme a fait a, 
et que H multipliant A a fait O (2. 8). Puisque Iles nombres M, N, =, 0 
sont les plus petits de ceux qui ont la méme raison que Zz, H, que les nombres 
A, 1, Δ, B sont aussi les plus petits de ceux qui ont la méme raison que z, 
H, et que Ja quantité des nombres M, N, =, Ὁ est €gale a celle des nombres 
A,T, 4,B, chacun des nombres M,N, =,O est ¢gal ἃ chacun des nombres 
A,T, Δ, B; donc M est égal ἃ A εἴ Ο ἃ Β. Et puisque z se multipliant lui-mcme 
a fait ©, Z mesure © par Jes unités qui sont eu Z. Mais Punité E mesure Ζ par les 
unités qui sont cn Z; donc lunité E mesure z autant de fois que 7. mesure © ; donc 
Vunité E est au nombre z comme z est ἃ © (def. 20. 7). De plus, puisque z multi- 
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ἀριθμὸν οὕτως ὃ Z προς τὸν ©. Πάλιν. ἐπεὶ ὃ Ζ: © unitas ad Znumerumita Z ad ©. Rursus, quo- 
τὸν Θ πιλλαπλασιάσας τὸν M πιποίηκεν" 6 @ niam Z ipsum © multiplicans rpsum M fecit ; 


᾿ Μ ὃ ~ ι x 3 - 5 " Ὑ Ε ᾿ Ε 
copay τον Μ eet) RES Acai ας εν το 2 ps ergo © Ipsum. M metitur per uuttates que in Ζ. 
i τὰ πὸ ee Ἶ ᾿ > \ 

.ἮὟ»ῬΟ εἰ δὲ καὶ ἡ E μονὸς τὸν Z ἀριθμὸν - ξ : 
maeros Μετρξ aes : pe Metitur autem ct E unitas ipsum Z uumeram 
ι vos aes ’ ΤῊΣ a « 
κατὰ TAS εὐ αὐτῷ μοιάδας" ἰσάκις ἀρὰ ἢ E Ε meee ᾿ ἵν 
. \ 5 \ τ Ἐπ  πρεν per unilates quer m Ipso 5 zequaliter igitur E 
μονως τὸν Z ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ 6 OV τὸν Me ᾿ ᾿ : : 
" 2 «oo. ᾿ ᾿ ᾿ 3 \ unitas ipsum Z numerum metitur ac © ipsum 
erty apa ὡς ἢ E μονάς προς τὸν Zz ἀριθμὸν 

εἰ ᾿ Ξ ‘ © © - = σι Ἷ a Ε Aer ᾿ 
οὕτω: ἐ 6 πρὸς ἜΣ Ede bn δὲ καὶ ὡς ἡ E M; est igitur ut Ε umtas ad Z numerum ila 
μονὰς πρὸς πὸν ἢ ἀριθμὸν οὕτως 21 πρὸς τὸν © Θ ad M. Ostensum cst autem ct ut E unitas 


καὶ ὡς ἄρα ἡ E μοιὰς πρὺς τὸν Z ἀριθμὲν οὕτως ad Znumcrum ita 2 ad ©; et ut igitur E uuitas 


A, 8. Toei: A, 18. By 57 
E,1 
Ζ΄, 2: Η, 7 
©, 4. K, G A, Ὁ: 
M, 8. N, 12. SG 18. Ὁ ὥς. 


δ 7 “ρὶς τὸν © κάὶ ὁ. © πρὸς τὸν M. ἴσος δὲ ὃ «ad Ζ numerum ita Z ad © et © ad M. Equalis: 
M τῷ Avs ἔστιν ἄρα ὡς ΒῈ μονὰς πρὸς τὸν 2 ϑυίοῃῃυ Μ ipst A; est igitur ut E umitas ad Z 
ἀριθμὸν οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν © καὶ δ © πρὸς τὸν numerum ita Z ad © et © ad A. Propter 
A. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Ἐ μονὰς πρὲς τὸν Ho eadem ulique et ut E nnitas ad H numerum 


ἀριθμὸν οὕτως ὃ Η “πρὸς τὸν A καὶ ὁ A ape ; de 
ieee ἢ : F°S ita Had A ct Aad B; quot igiiur ter A, B 


\ a 2] ᾿ ι \ Ἀ \ 
τὸν Β' ὅσοι ape εἰς τοὺς A, B μεταξὺ κατὰ τὸ ; ‘ . 
ὩΣ Ξ : 3 ‘ in continuum proportionales cadunt numeri , 
συνεχὲς ἀτάλογον ἐμπεπτώπκασιν σριθμοὶ. το- 


Ξ Le ΄ es . ae - totidem ct iter utrumque ipsorum A, B et 
σοῦτοι καὶ επατέρου τῶν A, Β καὶ μονάδος τῆς Ἑ I I ? 

᾿ \ β' 1 >. ? . bs τὶ Η = “f] aloe 
μεταξὺ κατὰ τὸ συιεχὸς avdAcjey ἐμπεπτώ- Unitatem E in continuum preportionales cadent 


κασιν ἀριθμοί, Οπερ ἔδει δεῖξαι. numeri. Quod oporicbat ostendere. 


pliant © a faitM, le nombre © mesure M par Jes unites qui sont en 2. Mais Punité 
E mesure le nombre Z par les unites qui sont en lui; done Vunite E mesure z 
auiaut de fois que © mesure M; donc Punité E est au nombre z comme © est 
aM. Mais on a demontre que Puniié E est au nombre Z comme Z est ἃ ©; 
donc Tunité E est au nombre Z comme Ζ est ἃ ©, el comme © est ἃ Μ. Mais M 
ésale A; donc unite E est au nombre Z comme Z est ἃ ©, et comme © esta A. 
Par la meme raison Vunité E est au nombre H comme H est a A, et comme A 
est ἃ δ᾽ il tombe donc entre chacun des noinbres a, B, et Vunité Εν, autant 
de nombres successivement proportionnels qu il en tombe entre 4, 8. Ce qu'il 
fullait démontrer. 
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a 


WPORAS IS » 


= > ~ 7 , Ἁ 4, 
Ἐὰν δύο ἀριθμῶν! καὶ μονάδος μεταξὺ κατὰ 
‘ ay ? ᾿ > ῥ > ΄ o 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν apshuse ἔσει 
ε ᾿ ? ~ x ΄ 2 oe » x 
εχάτιρευ αὑτῶν καὶ μοιάδος μεταξὺ κατὰ τὸ 
Ν » , ? Ἀ ~ 
συτεχὲς ἀτάλο ον ἐμπίπτουσιν ἀρίθμει. τοτοῦτοι 
Ν . 3 a εἶ x * ‘ 3 ΄ 
καὶ εἰς αἰτιὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀτα- 
> = 
Acver ἐμπεσουνται, 
3 > ~ ~ a cd ~ 
Δύο γὰρ apsbuov τῶν A, Β καὶ μοιαδὸς τῆς 
: ἢ aaa > , 
T μεταξὺ κατὰ τὸ συΐέχες ἀνάλεγον ἐμπιπτε- 
? x χὰ -- Ἀ ε ’ 
τωσαν ἀριθμεὶ οἱ τεῦ AE καὶ οἱ Z, Ἠ" λέγω 
ἐν “ ε δ ~ . . - 
ὅτι ὅσοι εκατεροῦ τῶν A, Β και μεοιάδὸς ΤῊ T 
μίταξυ κατὰ τὸ συνεχὲς aradczpsy εμπεπτω- 
2 4 ~ Ν » : 
zac ap:Sucs , τόσουτοι καὶ εἰς τοὺς A, B 
- i , 1 > ἢ > ~ 
μεταξὺ κατὰ τὸ τυνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦιταις 


Α,, ὃ: 


Ἐπ 15. 


2 ε age , 
“πλασιασας ἐκάτερον τῶν Ky Δ ποιείτω 


PROPOSITIO X. 


Si inter duos numcros et unitatem in conti- 
nuum proportionales cadunt numeri, quot inter 
utrumque ipsorum et unitatem im continuum 
proportionales cadunt numeri, totidem et inter 


Ipsos 11 coutinuum proportionales cadent. 


Duos enim inter numeros A, Β εἴ unitatem T 
in continuum proportionales cadaut numeri et 
4, EetZ, H; dico quot inter utrumque ipsorum 
A, B et unitatem Tin continuum proportionales 
caduut numeri, totidem et inter A, B numeros 


in continuuni proportionales cadere. 


Ipse A enim ipsum Z multiplicans ipsum Θ 
faciat, ulerque autem ipsorum 4, Z ipsum © 


muluplicans utrumque ipsorum K, A faciat. 


PROPOSITION Χ, 


Si entre deux nombres et Fuuité il tombe des nombres successtvement 
proportionnels, il tombe entre les deux premiers nombres autant de nombres 
successivement proportiouuels qu'il en tombe entre chacun des premiers et 


Vunite. 


Οὐ entre les nombres A, 2, et Punite r, il tombe les nombres successivement 
roporticnnels ΔΕ etZ, H; ye dis qu entre 4, Bil tombera antant de nombres suc- 
τοὶ 3 » 2} q > 


cessivemcnt proportionnvels qu'il eu tombe entre chacun des uombres A, B ct 


Funité r. 


Car qne Δ multipliantz fasse ©, et que chacun des nombres Δ, Ζ multipliant 


© fasse kK, A. 
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% 3 € ‘el x ἢ 4 
Καὶ eves ἐστιν og un Τ proves προς τὸν A 
a € δι ka! 2 ΄ at € 
ἀριθμὸν ουτῶς o Δ πρὸς τὸν E, ἰσακις ἀρὰ ἢ ἵ 
\ Ἂν > \ - ve ‘ δὶ 
μένας τὸν Δ ἀριθμὸν μέτρει καὶ ὁ Δ τον Ε. Hee 
᾿, ν᾿ 2 4 ce Ἢ a 3 ~ 
Γ μονὰς τὸν A ἀριθμὸν μιτρει κατὰ πὰς ἐν τῷ 
“ x © wy ἡ κ᾿ Ἴ κεν 1S 
Δ μοιάδας" καὶ ὁ Δ ἀραὶ gor E pretpes κατὰ 
-“ © a © 1 
τὰς ἐν τῷ Δ μονάδας" ὃ Δ Cpe ἑαυτὸν πολλα- 
͵ \ Γ - ὦν» ε 
πλασιᾶσσς τὸν Ececrosaze. Madar, erik ἐστε; ὡς 
Ly A Γ᾽ ‘ ‘ ? ” c \ \ 
ΜΓ μονας" πρὸς τοῦ x epatpecy cuTocaE Tpsg τὸν 


At ἰσάκις cpa ἡ Γ μονὰς τὸν ἃ ἀριθμὸν μετρεῖ 


ς ἃ ‘ ᾿ ᾿ Α > A 
καὶ δῈ τὸν Ae Ἢ δὲ Γ μοτὰς τὸν A ἀριθμὸν με- 
ΩΝ iy " 3 τω ’ © Di 
Tp κατὰ τὰς ev TH A μονάδας" καὶ 0 E apa 
~ Ni εἰ ? ~ ® e 
cov A μετρεῖ KATA TLE ἐν τῷ Δ poradas: Ο 
΄, \ ͵ 
Δ ἄρα tov E πολλαπλασιείσεις Tor A πεποίηκε, 
A ΝΥ « A ε ι 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ μὲν Z ἑαυτὸν πολλαπλα- 
\ . Ἶ 
σιώσας τὸν Ἡ “πιποίηπες tiv δὲ Ἡ πολλαπλει- 
ὃ τὰν wee ι 5 
σιάσας τὸν Β πεποίηκε, Mas cms 0 Δ εαῦτον μὲν 
᾿ a 
tay δὲ Z 


a ot 
ἐστιν ape 


πολλαπλασιάσας tov E “πεποίηκεν 
πολλαπλασιάσως Tey © πετείπκεν!" 
ὡς δ Δ πρὲς πὸν Z οὕτως ὁ E πρὸς zor Θ. 
Διὰ ta αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ Δ “πρὸς τὸν οὕτως 


« .@ » "ἃ © aw 4 ΠΣ \ 
0 © pee τὸν H. Καὶ ἃς apa so E πρὸς τὸν Θ 


Γι quontam est ut Po untas ad A numerum 
Ha A ad E, rqualiter igitur PF unitas ipsum ὦ 
numerun melitur ac P ipsum E. Unitas autem 
5 ipsum A numerum metitur per unitates que 
in A; et A igitur ipsum E metitur per uui- 
lates que in A; ergo A se ipsum muliplicans 
ipsum E fecil. Rursus, quoniam est ut Γ unitas 


ad 4 numerum ita E ad A; xqualiter igitur Γ 


unitas ipsum A numerum miclitur ac E ipsum 
A. Umias autem T ipsum 4 numerum metitur 
per unilates qua in A; ct Ε igitur ipsum A 
inclitur per unilates que in 4; ergo A ipsum 
E multiplicans ipsum A fecit. Propter cadem 
ulique ct Z quidem se ipsum mulltiplicans 
ipsum H fecit, ipsum vero Η multiplicans ipsum 
Β fecil, ct queniam A se ipsum quidem multi- 
plicans ipsum E fecit, ipsum autem Z mult- 
plicans ipsum © fecil; est igitur ut A ad Z 
ita Ead ©. Propter cadem et ut A ad Z ila 
Θ ad H. Et ut igitur E ad © ita © ad Η. 


Puisque unite r est au nombre Δ comme Δ est aE, lunité Tr mesure le nombre 
A autant de fois que Δ mesure E. Mais Punité ΓΟ mesure Je nombre Δ par les 
unites qui sont en 4; donc Δ mesure E par les unites qui sont en 1; donc A se 
multipliant lui-méme fait FE. De plus, puisque Punité r est au nombre 3 comme 
E est ἃ A, Tunitér mesure le nombre Δ autant de fois que E mesure a. Mais 
Vunité Γ᾽ mesure Je nombre 4 par les unités qui sont cn 4; donc E mesure A par 
Ies unités qui sont en A; donc Δ multipliant Ε fait A. Par Ja méme raison Z se 
multipliaut Ini-iméme fait H, et Z multiplient Η fait B. Mais 4 se multipliant Jui- 
méme faitE, et A multipliant z fait ©; done A est ἃ Z comme E est ἃ © (17. 7)» 
ar la méme raison A esta Z comme © est aH; donc E est ἃ © comme © cst a H, 
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οὕτως ὃ © πρὸς τὲν He Πάλιν, ἐπεὶ ὃ A ἐκέ- 
τερον τῶν Ε. © πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 
A,K πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς δῈ πρὸς τὶν Θ 
οὕτως δ A ὙΠ τὶν Κ. AXA ὡς δῈ pos τὸν © 
οὕτως ὃ A πρὸς τὸν 7. καὶ ὡς ἄρα ὁ Δ πρὺς τὸν 
Z οὕτως ὃ A πρὸς τὸν K. Πείλιν. ἐπεὶ ἑκάτερος 
τῶν A, 2 τὸν © πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 
K,A πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς δ Δ πρὶς τὸν Z 
οὕτως 6 Κ πρὸς τὸν Δ. RAN ὡς ¢ A προς τνῖ 
οὕτως oA πρὸς τὸν Κ᾿ καὶ ὡς ἄρα 6 A πρὸς τὸν 
K οὕτως ὃ K πρὶς τὸν Δ. Evs ἔπι ὁ Z ἑκάτερον 
τῶν H, © πολλαπλασιάσας ἑκάτιρον τῶν A, B 
“ Μ᾿ aw Ls ἢ ‘ 4 7 
σπιπτοιήπεν" στιν AP ὡς ὁ Θ πρ΄ς τὸν H οὐτῶς 
ὁ ΔΛ πρὺς τὸν B. Ὡς δεδ © πρὸς τὸν Ἡ οἴτως ὃ 
Δ πρὸς τον Z* καὶ ὡς ἄρα ὁ Δ πρὸς τὸν Ζ οὕτῶς 
oA πρὸς τον Β. Ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς ὃ A πρὸς τὸν 
Z οὕτως 0, Te A πρὲς τὸν K, καὶ ὁ Καὶ πρὸς τὸν 


A, καὶ ὡς ἄρα δΑ πρὲς tov K οὕτως ὁ K πιρὶς 
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Rursus, quoniam A utrumque ipsorum E, © 
multiplicans utrumque ipsorum A, K fecit; est 
igitur ul Ead © ita A ad K. Sed ut E ad O 
ita A ad Z; et ut igitur A ad Z ita A ad K. 
Rursus , quoniam ulerque ipsorum A, Z ipsum 
© multiplicans utramque ipsorum K, A fecit; 
est igitur ut Aad Z ita K ad A. Sed ut A 
ad Z ita A ad K; et uligitur A ad Kita K ad A. 
Preterea, quoniam Z utrumque ipsoruim H, © mul- 
tiplicans utrumque ipsorum A, B fecit; est igitur 
ut © ad Hita Aad B. Ut autem O ad H itaA 
ad Z; εἴ οἱ igitur A ad Z ita A ad B. Ostensum 
est aulem et ut A ad Z ila A ad K, et K ad A; 
et ut igitur A ad K ita K ad A, et A ad B; 
ipst A, K, A, B igitur in continuum deinceps 


suni proportionaies ; quot igitur inter utramque 


4 = ,e 1 ‘ ΠΕ Ξ ΠῚ ᾿ ἊΣ - Ξ 
πον A>, καὶ ὁ Ampeg τον BY ch Ay KA, Bape ipsorum A, Bet P unitatem in continuum pro- 


ἥν ᾿ ᾿ Con . pee @ Ἢ 
genes oe - a , . A : Ξ : 
ee SOU Nes τ 19. CU BAe each τσοὶ apa portonales cadunt numeri, totidem et inter 
« ΄ ~ x a ΄ ‘ 
ἑκατέρου τῶν A, Baas τῆς T μοιάδὲς μεταξὺ : ἃ : 
p Bo : - " ξ A, Bin continuum proportiouales cadeut. Quod 
νὸν ae Zz 
κατὰ τὸ συνέχες ἀναλογον ἐμπιπτουσιν ἐριθμεὶς 
a ae ᾿ ; + _,  oportebat ostendere. 
τισουτοι καὶ εἰς τους A, B μεταξὺ κατὰ TO 


~ ! ¥ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


De plus, puisque le nombre 4 multipliant les nombres E, © fait les nombres 
A,K, le nombre Ε esta © comme A est Καὶ (17. 7). Mais E esta © comme Δ est ἃ Z; 
donc 4 est ἃ Z comme A est AK. De plus, puisque les nombres 4, Z multipliant 
© font Jes nombres Kk, A, le nombre Δ est 4 Z comme K esta A (48. 7). Mais Δ 
est ἃ Z commie A est 4K; donc A est ἃ K comme Καὶ esta A. De plus, puisque le 
nombre Z wultipliant Jes nombres H, © fait les nombres A, B, le nombre © est ἃ 
H comme A est av. Mais © esta’ H comme Δ est ἃ Z; donc ἃ est ἃ Ζ Comme A est 
a B. Mais il a été démontré que Δ est ἃ Z comme Α est ἃ K, ccmme K esta A; 
dunc A est ἃ K comme Καὶ esta A, et comme A est ἃ B; donc les nombres A, K, A,B 
sont successivement propertionnels; donc entre A, B il tombe avtant de nombres 
successivement properuonnels qu'il en tombe cutre les nombres A, Β et unite r. 
Ce qu'il fallait demontrer. 
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NPOTAZIZ μα. 


, , > ~ tod ᾿ ν » , 
Avo τετραὴ τῶν ἀριθμῶν εἰς μεσὸς ἀναλογον 
1 ‘ ἮΝ ‘3 a ι 
ἐστιν ἀριθμὸς, Hab ὁ τετραγωνος πρὸς τον τε- 
ἢ , 1 ῃ ͵ . 
τράγωνον διπλασίονοαι λόγον ἔχει ἥπερ H πλεῦρα 
cet , 
προς Τὴν στλευρβεῖν. 
» ἃ os \ 
Ἐστωσαν τετρόγονοι ἀριῦμοι οἱ A, By καὶ 
~ ‘ jee 3 Ls is ~~ δὲ © 
του μὲν A πλεύρα «στῶ ὁ I τὸν δὲ ΒΓ Ὁ ἃ: 
΄ 4 - eG , 2 ’ ΄ > 
2: ὅτι τῶν A, B εἰς μέσος α'αλογον ἐστιν 
Le \ ἢ , ' 
ἀριβμὸς, και 0ΟἋΑ πρὸς τὸν Β διπλασίονα Aozov 


ἔχει ἅπερ or oTpes τὸν A. 


. Ἂν ’ 4 
O T gap τὸν A πολλαπλασίασας τὸν E 
͵ at x ’ , 0 ee κ 
σπτοιείτῶ. Καὶ ἐπεὶ τετραγῶνος ἐστιν OA, πλευρὰ 
na ow « ἀπο το ΣΙΝ « ᾿ 
δὲ αὐτοῦ ἔστιν ὃΤ' δῚ ἄρα eauToy ππτολλαπλαᾶ- 
΄ A Ld x ‘ ᾿ Α ‘ Ν 
σιώσας τὸν A πεποίηκε. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
« Ἀν ͵ \ 
ὃ A ἑαυτὸν “τολλοειπλασιασας τὸν B “πεττοίηνεν" 
mee εν δ; , 
ἐπεὶ οὖν oT ἐπατιρον τῶν Ty Δ -“πτολλοιτλασιοισοας 
΄ ~ , 9} w c ε 
ἑκάτερον τῶν A, Ε πεποίηκεν" ἐστιν apa ὥς ὁ 
‘ XN iia ¢ 3 Ἁ ‘ 7 
Ε προς τὸν A outws 0 A προς τὸν Ἐς Sie τε 


αὐτὰ δὰ καὶ ὡς T pos τὸν Δ εὕτως δΕ πρὸς 


PROPOSITIO XI. 


Duorum quadratorum nuimerorumn unus me~ 
dius proportionalis est numerus, ct quadratus 
ad quadratum duplam = rationem habet ejus 
quam Jatus ad Tatus. 

Sint quadrati numeri A, B, et ipsius quidem 
A latus sit, ipsius vero B ipse A; dico ip- 
sorum A, B unum incdium proportionalem esse 
numeruin, ct A ad B duplam rationem habere 


ejus quam Γ ad A. 


Ipse TF en:m 4 muluplicans ipsum E faciat. 
Et quoniam quadratus est A, Jatus autem ip- 
sius 651 Γ΄; ergo Γ se ipsum aiulliplicans ipsam 
A fecit. Propter eadem utique ct Δ se ipsum 
muluplicans ipsum B fecit; quomam igitur Γ 
utrumque ipsoram [, A multiplicans utrumque 
ipsorum A, Ε fecit ; estigitur ut Γ ad Aita A ad 


E. Prepler cadem utique εἰ αὶ T ad A ita E ad 


PROPOSITION XI. 


Entre deux nombres quarrés, il y a un nombre moyen proportionnel, et le 
quarré est au quarré en raison double de celle que Je céte a avec le cde. 

Soient les nombres quarrés A, B; que le cété de A soitr, et que Je cété de B 
soit 4; je dis qu’il y a un nombre moyen proportionnel entre A οἱ B, et que Aa 


avec B une raison double de celle que Γ a avec 4. 
Car que Γ mulupliant 4 fasse Ε. Puisque A est un nombre quarré, et que 


son coté est Γ, Je nombre r se mulupliant Ini-méme fait a (déf. 18. 7). Par 
Ja méme raison le nombre 4 se multipliant lu-méme fatt B; done puisque Γ 
multipliant Yun et Vautre nombre r, 4 fait Tun et autre nombre A, £, le 
nombre F esta 4 comme aA esta (17. 7). Parla méme raison Γ᾽ est ἃ 4 comme E 
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τὸν B2* καὶ ὡς ἄρα δΑ “πρὸς τὸν Ἑ οὕτως ΣῈ Β; οἵ ut igitur A ad E ita E ad B. Ipsorum 
πρὸς τὸν Β. Τῶν A, B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλιγέν A, Β igitur unus medius proportionalis est nu- 
ἐστιν ἀριθμὸς ὃ Ἐπ merus E. 

Λέγω δὴ ὅτι καὶ δ΄ A πρὲς τὸν B διπλασίονι Dico etiam el A ad Β duplam rationem ha- 
λέγον ἔχει ἧπερ OT πρὸς τὸν A. Ἐπεὶ γὰρ τρεῖς bere cjus quam I ad A. Quoniam euim tres 
ἀριθμοὶ ἀνάλογῆν εἶσιν. οἱ A, Ε. Β' δΑ ἄρα numeri proportionales sunt A, E, B; ergo A ad 
πρὸς tov B διπλατίονα λόγον ἔχει ἧστερ oA πρὸς Β duplan rationem habet cjus quam A ad E. Ut 
Tow E. Ὡς db δ A πρὸς τῦν Ε οὕτως δ T πρὸς autem A ad ΕἸΪΔΓ ad A; ergo A ad B duplam 
τὸν AS GA ἄρα πρὸς τὸν Β διπλασίονα λόγον rationem habet ejus quam Γ latus ad A latus. 


ἔχει ἥπερ nT πλευρὰ πρὸς τὴν Δ πλευρών, Quod oportebat ostendere. 


Οπερ ἔδει δεῖξαι. eT 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ «ι΄, PROPOSITIO XII. 

Avo κύξων ἀριθμῶν δύο μέσοι ἀνάλογόν εἶσιν Duorum cuboram duo medii proportionales 
ἀριθμοὶ, καὶ ὃ κύζξζος πρὸς πὸν κυξοι τριπλασίοια sunt numeri, et cubus ad cubum triplam ra- 
λόγον ἔχει ἥπερ Ἢ τλευρὰ πρὲς aan πλευράν, tioucm habet ejus quan latus ad latus. 

A,8 ©, 12 kK, 18. Ἑ, 37. 
Ἐ,, ἡ Ζ, 6. H,9 
Ὁ 2 Ay 9. 

Ἑστωσαν κύξοι ἀριθμοὶ, οἱ A, B, wat τοῦ Sint cubi numeri A, B, οἱ ipsius quidem 

μὲν A πλιυρὰ ἔστω OT, τοῦ δε BG At λέγω ὅτε A latus sit, ipsius vero B ipse Δ; dico ip- 
- 


est ἃ B; donc A est ἃ Ε comme E est ἃ B; donc le nombre E est moycn propor- 
tionnec] entre A, B. 

Je dis aussi que A a avecB une raison double de celle que r a avec Δ. Car 
puisque les trois nombres A, E, B sont proportionnels, Je nombre 4 a avec B une 
raison double de celle que a a avec E. Mais A est aE commer est ἃ A; donc a 
a avec B une raison double de celle que le célé Γ a avec le cété a. Ce qu'il 


fallait démmontrer. 


PROPOSITION XII. 


Entre deux nombres cubes, il y a deux nombres moyens proportionnels, et 
le cube a avec Je cube une raison triple de celle que le cété a avec le cote. 
Svient les nombres cubes A, B, et que Γ soitle coté de A, et 4 le cdté de B; je 


1. 4 
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= ͵ τ τ τῇ es 3 Ἴ Ν 
των A,B δύο μέσοι αναλοὴον εἴσῃ! ἀριθμοὶ, και 
‘- Ἧς; Ὡς ¥ Ld a a « 
c A πρὸς τὸν Β τριπλασίονα Acpor eyes Ἡπερ Oo 
T πρὸς τὸν Ae 
‘ 5 : , , ‘ 
oO 2p T ecautor μὲν πολλαπλασίασας τὸν E 
' A ’ Sy τ \ 
ποιείτω. τὸν δε Δ “πολλαπλασιίασας τὸν Z 
“a « A ε ‘ ΄ . 
TUTE, Ὁ δὲ A tauTcy πολλαπλασιάσας τὸν H 
ἘΠ Sree , 
ποιείτω, τπατερος δὲ τῶν T, Δ τὸν 2 πολλαπλα- 


, εν Ἔ : 
ciagas ἐκατερὸν τῶν O, Καὶ ποιετω. 


Φ νυ Ν Ψ > x « Α * > ~ 
Καὶ ἐπεὶ xuGce ἐστὶν ὁ Ay πλευρὰ δὲ αὐτοῦ 
ε > € ε« Ν , "ἢ 
o Te καὶ ὁ T! εαὐτὸν π᾿ολλαπλασιασας tov E 
Ca at € ᾿ * . 
πιπτοίηπεν. ὦ Γ apa εαὐτὸν μὲν πολλαπλασια- 
Υ ᾿ Ἢ : 
σας tor E πεποίηκε. τὸν δὲ E πολλαπλα- 
, ᾿ ᾿, bs χ > Ἵ Χ 
σιῶσας τὸν A πεποίηπε. Ala τὰ αὐτὰ δὴ 
ε ε Ν 4 ΄ \ 
και ὁ A εαὐὔτον μὲν “πολλαπλασιίασας tor H 
’ ᾿ ᾧ 3 Ω \ 
πεποίηκε. tov δὲ H πολλαπλατιάσας τὸν B 
’ eer! ν ε ἘΣ κα - 
πετοιῆκε. Kas eres ὁ Γ exatepor τῶν Γ. Δ πολ- 
. ε ͵ - ν᾽ 
λαπλασιασας exaTepor τῶν Ἐς “τεπτοίηπεν" ἔστιν 
yt © € \ ‘ e © A x 
ἀρὰ ὠς 1 προς τὸν A cutws co E πρὸς Tor Zz. 
\ ‘ 3 \ A ἧς, % © 4 Y “ 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ως οῖ πρὸς τὸν Δ ευτως 
ε \ ᾿ ee Ge ᾿Ξ 
oZ προς τὸν H. lida, eves oT exaTepor τῶν 


, ee τὸ 
E, 2 πολλατλασιασας εκατερῶν τῶν A, © πε- 


sorum A, B duos medios proportionales esse 
numeros, cl A ad B triplam rationem habere 
cjus quain ad A, 

Ipse cmm Tse ipsum quidem multiplicans 
ipsum E faciat, ipsum vero 4 snultiplicans 
ipsum Z faciat, ipse autem A se ipsum multi- 
phlcans ipsum H faciat, uterque vero ipsorum 
Pr, Aipsum Z multiphcans utcuimque ipsoruin 
©, K faciat. 


Et quoniam cubus est A, latus autem ipsius 
ipse Γ, et T se ipsum multiplicans ipsum E fecit; 
ergo Γ se ipsum quidem multiplicans ips: E 
(εἴ, ipsum vero E mulliplicans ipsum A fecit. 
Propter eadem utique et A se ipsum quidem mul- 
tiplicans ipsum H fecit, ipsum veru H multiphi- 
cans ipsum B fecit. Et qaomiam V utrumyue ip- 
sorum F, A imultiplicans ulrumque ipsorum E, 
Z fecit; est iguur ut Γ δά Atta E ad Ζ, Propter 
eadem utique et ut F ad A ita Z ad H. Rursus, 
quoniam Γ΄ utrumque ipsorum E, Z multiplicans 


ulrumque ipsorum A, © fecit3; est igttur ut E 


dis quil y a deux nombres moyens proportionnels entre A, B, et que Aaavec B 
une raison triple de celle que le cété ra avec le cote 4. 

Car que le coté Γ se multipliant luicméme fasse E, que Γ multipliant Δ fasse z, 
que 4 se multipliant luicméme fasse H, et que Ies nombres r, Δ multipliant z 
fassent les nombres ©, K. 

Puisque A est un cube, que son οὐϊό est Τ, et que Γ se multipliant lui-méme 
afaitE, le nombre Γ se multipliant lui-méme fera FE, et Τ mulupliant Ἑ fera a 
(def. 19. 7). Par la méme raison, A se mulupliant luirméme fait H, et 4 multi- 
pliant H fait B. Et puisqne Γ multipliant Jes nombres T, 4 a fait les nombres 
E,Z, lenombrer est a A comme ἃ est aZ (17. 7)- Parla méme raison, Festa Δ 
comme z est ἃ H De plus, puisque Το multipliant les nombres E, Z fait les 


LE HUITIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 27 


’ wt a € ε 5 ᾿ 7 © 
Woinker® ἐστιν ape ὡς ὁ Ε πρες Tov Zoutaoa A 
ι ε κ “ ε 
πρὲς τὸν ©. Ὡς δὲ cE πρὸς tiv Z εὕτως 5 Τ 
‘ \ Re δὲ ε ᾿ i | 
προς τὸν A° καὶ ὡς ape ὁ Γ πρὸς τὸν A ουτως 
ε : < ᾿ x ᾿ Ξ 
o A πρὸς tev ©. Madar, ἐπεὶ" ἑκάτερος τῶν 
T, Δ τὸν Z πολλαπλασιώσοις ἑκάτερον τῶν ©, K 

¥ ww ἐν 
πετοιηκεν" ἐστιν ἄρα ὡς oT “πρὸς τὸν ἃ οὕτως 
« Ἁ ‘ r € ’ ~ 
© © πρὸς τὸν K. Πόλιν, ἐπεὶ ὃ A εκάτερον τῶν 
Ζ. Η πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν K, Β πε- 
, w w ε ε ‘ . “ « 
Weiner’ ἐστι apa ws Oo Zz πρὸς Tov H ovwrws o 
ἐς ἃ ν᾿ τ Ἂ a € 
Κ πρός τὸν B. Ὡς δὲ ὃ Z πρὸς τὸν H οὕτως ὁ 
= 4 τ ΠῚ « ι ᾿ 
To πρὸς τὸν Δ" καὶ ως apa ὁ T προς τὸν A 
« ε« 4 Ἂν rz % aS, c 
οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B. Ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς ὁΤ 
᾿ ‘ od - ᾿Ξ Ξ 
πρὶς τὸν A οὕτως ὃς τέ πρὸς τὲν ΘΊ καὶ 6 © 
" ι tek ΕἾ ~ 
προς Tov Κα και! co Καὶ προς τὸν Β' τῶν Α:Β ἄρα 
. ᾿ 2 , ’ » QA - 
δύο μέσοι ἀναλογὸν εἰσιν ἀριθμοὶ, οἱ ©, K. 
Λέγω δὴ ὅτι καὶ ὅ A πρὸς τὸν Β τριπλασίονα 
Se Ae Μ ς 4 x » 4‘ 
γον exer Ὅπερ 0 Τ᾽ πρὸς Tor A. Ἐπεὶ γὰρ 
’ 3 ἀν aes ἢ 
τισσαρες ἀριθμοὶ ararogcy cigiv, cr Ay ©, Κ᾿ 
a © w 1 \ ® 
Be ao A apa πρὸς τὸν Β τμπλασίονα λόγον ἔχει 
af * A " Τ 
uep o A πρὸς τὸν Θ. ὥς δὲ δ A πρὸς τὸν Θ 
εἰ ε \ ι or = 
tuToso T πρὸς Tov As καὶ δ A apa” πρὲς τὸν Β 
΄ ΄ wt > 
τριπλασιοῖας λόγον ἔχει ἥπερ oT πρὸς τὸν Δ. 


Οπερ ἔδεε δεῖξαις 


ad Ζ ila A ad ©. Ut autem E ad Zita ad 4; et 
ul igitur F ad Atta A ad ©. Rursus, quoniam 
uterque ipsorum F, A ipsum Z miuitiplicans 
utrumque ipsorun ©, K fecit; est igitur ut Γ ad 
4 ita © ad K. Rursus, quoniam 4 utrumque 
ipsorum Z, H multiplicans utrumque ipsorum 
K, B fecit; est igitur ut Z ad H tta K ad B. Ut 
autem Z ad Hita F ad 4; et ut igitur T ad A 
ita K ad B. Ostensum autem est et ul F ad A ita 
el A ad ©, εἰ O ad K, et K ad B; ipsorum A, B 
igitur duo medii proportionales sunt numeri 


©, K. 


Dico etiam et A ad B triplam rationem habere 
ejus quam F ad Δ. Quoniam enim quatuor nu- 
meri A, ©, K, B proportionales sunt; ergo A 
ad B triplam rationem habet ejus quam A ad ©. 
Ut autem A ad © ita Fad 4; et A igitur ad B 
triplam rationem habet ejus quam Γ ad Δ, Quod 


oportebat ostendere. 


nombres A, ©, le nombre E est 4z comme A est 40. Mais E est ἃ Z comme T est ἃ 
4; donc Γ est ἃ 4 Comme A est a ©. De plus, puisque les nombres r, 3 multipliant 
z ont fait les nombres ©, k ; lenombrer esta 4 comme © estak (18. 7). De plus, 
puisque Δ mulltipliant les nombres Z, H fait les nombres Κ, B, le nombre Z est a H 
comme kK est ἃ Β. Mais Z esta’ H Comme est ἃ Δ; donc r est a Δ comme K esta B. 
Mais il a été démontré que Γ est aA comme A est a ©, Comme © est a k, et comme 
K esta B; donc entre A, B il y a deux nombres moyens proportionnels ©, K. 

Je dis aussi que A a avec B une raison triple de celle quer a avec 4. Car puisque 
les quatre nombres A, ©, K, B sont proportionnels , A aura avec B une raison 
tiple de celle que A aavec ©. Mais A esta © comme Γ est ἃ ἃ; donc A a avec 
B une raison wiple de celle que fa avec 4. Ce qu'il fallait démoutrer. 
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MPOTASI= 17° 


᾿ g « “ > θ ν tate > Ff 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν αριῦμοι εξζης ανα- 

΄ τ « ἐν 

λογον., καὶ πολλαπλασιάσας ἕκαστος εαὐυτὸν 
a : 1 > τὸ co, ee 

ποιῇ TiVaS, Ch Jeropevos ἐξ αὐτῶν ἀναλῦγον 
ὡ .«» » ~ ν ’ 

ἔσονται" καὶ ἐὰν οἱ εξ ἀρχῆς τοὺς γενομένους 

amok oe 2 x 

“πολλαπλασιάσαντες WOIWT) TWAS, καὶ αὕτοιϊ 
> ᾿ς Mw ἥν γᾶς x ‘ 2] 

ανάλογον EFOITAL, καὶ αἰεὶ περι Tous ἀπκροὺς 

τοῦτο συμᾷξαίνει- 

« - Ἅ; 6 ἧς Ἐν 1 3 a ε 

ἙἘστασαν ὁποιοὺν ἀριῦμοι εξῆς" ἀταλογον . ob 

© © \ ᾿ « ΄ \ 

ΑΒ. Τί ὡς o A πρός τὸν B cuTws ὁ Β πρὸς 

e τ \ 

τὸν τι καὶ οἱ A > B, Γ αὐτοὺς μὲν πολλαπλα- 
\ Ζ a \ 

σιάσαντες τοὺς A, E, Z ποιείτωσαν.» τοὺς δὲ A, 

, ᾿ τ , 

E, 2 πολλαπλασίιάσαντες Tous H, ©, Καὶ creset- 


, ta εἰ ‘ © 
τωσαν" λελῶὼ CTS th te Δ. Ε. Ζ καὶ of H, Θ.Κ 


PROPOSITIO NIIIL. 


Si sint quotcunque numeri deinceps propor- 
uonales , ct se ipsum multuplicans unusquisque 
faciat aliquos , facti ex ipsis proportionales erunt ; 
ct si ipsi a principio, factos multiplicantes fa- 
ciant aliquos, et ipsi proportionales erunt, ct 


semper circa extremos hoc contingit. 


Sint quotcunque numeri deinceps proportio= 
nales A, B, ©, ut A ad B ita B ad Γ, et ipsi 
A,B, Γ se ipsos quidem mulltiplicantes ipsos 
4,E, Z faciant, ipsos vero Δ, E, Z multipli- 
cantes ipsos H, ©, K faciant; dico et ipsos A, 


E, Z ct ipsos H, ©, K deinceps proportionales 


εξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. esse. 
A, 2. B, 4. ΓΤ, 5. 
Δ, 4. A, 8. E, 16 ee Z, θά. 
H, 8. M, 16. Ν, 32. ©, 64. Ο, 128. 1, 250 κι δ: 


O μὲν γὰρ A τὸν Β πολλαπλασιώσες τὸν A Etenim A quidem ipsum Β multiplicans 


5 AA X τ anh ᾿ 1 " 
ποιείτω" ἑκάτερος δὲ τῶν A,B τὸν Δ πολλαπλα- ipsum A faciat; uterque vero ipsorum A, B 


PROPOSITION XIII. 


Si tant de nombres qu’on voudra sont successivement proportionnels, et si 
chacun de ces nombres se mulupliant luirméme fait certains nombres, les 
nombres produits seront proportionnels ; et si les premiers nombres mulupliant 
les nombres produits font certains nombres , ceux-ci seront encore propor- 
tionnels , et cela arrivera toujours aux derniers produits. 

Soient A,B, 1 tant de nombres proportionnels qu’on voudra, de maniere que 
A soit 4B comme B est ἃ Γ; que les nombres A,B, fT se multipliant eux-mémes 
fassent A, E, Z, et que ces mémes nombres multipliant 4, E, 2 fassent H, ©, 
K; je dis que les nombres Δ, E, Z, ainsi que H, ©, K, sont successivement 
preportionnels. 

Car que A multipliant B fasse A; que les nombres A, Β multipliant A fassent 
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σιάσας ἑκάτερον τῶν M, N ποιείτω. Καὶ πάλιν, 
ὃ μὲν Β τὺν Τ πολλαπλασιάσας τὸν Ξ ποιείτω. 
ἑκάτερος δὲ τῶν BLT τὸν Ξ πολλαπλασιάσας 
ἑκάτερον τῶν O, Π ποιείτω. 

Ομοίως δὴ τοῖς ἐπάνω δείξομεν ὅτι οἱ Δ. A, 
E καὶ of H, Μ.Ν.Θ ἕξῆς εἶσιν ἀνάλογον" 
ἐν τῷ τοῦ A πρὸς τὲν Β λέγῳ, καὶ ἔτι οἱ Ey 
EB, Z καὶ οἷ ©, O, M1, K ἑξῆς εἰσιν ἀνάλο- 
por> ἐν τῷ τοῦ B πρὸς τὸν Τ λόχῳ. Καὶ ἔστιν 
ὡς δ A πρὸς τὸν Β οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν T* καὶ 
οἱ Δ. ASE ἄρα τοῖς By Ξ. 1 ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ εἰσὶ. καὶ ἔτε οἱ H, M, N, © τοῖς ©, 
Ο. 11, K. Καὶ ἔστιν ἔσον τὸ μὲν τῶν! Δ. A, Ε 
πλῆθος τῷ τῶν E, =, 2 πλήθει. Τὸ δὲ τῶν 
H,M, ΝΘ τῷ τῶν ©, O,T1, Κ' καὶ" διίσου 
ἄρα ἐστὶν ὡς μὲν ὃ Δ πρὸς τὸν Ἑ οὕτως ὃ Ἑ 
πρὸς τὸν Ls ὡς δὲ oH πρὸς τὸν © οὕτως ὃ Θ 


πρὸς τὸν Κ᾿ Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ipsum A multiphicans utrumque ipsorum M, N 
faciat. Et rursus B quidem ipsum Γ multiplicans 
ipsum = faciat, uterque vero ipsorum B, T ypsum 
= multiplicans utrumque ipsorum Ὁ, IT faciat. 
Congruenter utique precedentibus ostende- 
mus ipsos A, A, E et ipsos H, M, N, © dein- 
ceps esse proportionalcs in ratione ipsius A 
ad B, οἱ adhuc ipsos E, =, Z et ipsos ©, O, 
Π, K deinceps esse proportionales in ratione 
ipsius B ad Γ, Atque est ut A ad B ita B ad Tr; 
et 4, A, E igitur in eddem ratione sunt in qua 
E, =, Zet adhuc ipsiH, M, N, © in qua ipsi ©, 
O, 11, Κ, Et est equalis quidem ipsorum 4, A, E 
multitudo ipsorum E, =, Z multitudini. Ipsorum 
vero H, M,N, © muluitudo ipsorum ©, 0, 1, 
Κ multitudini; et ex quo igitur est ut quidem 
4 ad E itaEadZ, ut veroHad Θ ita © ad K. 


Quod oportebat ostendere. 


M,N; etde plus, que B multipliant r fasse =, et que les nombres 8, T multipliant 
= fassent O, Tl. 

Nous démontrerons de la méme maniére qu’auparavant que Jes nombres 
4,A,Eet H, M,N, © sont successivement proportionnels dans Ja raison de A ἃ 
B, que les nombres E, =,Z et ©, O, Π; K sont aussi Successivement proportionnels 
dans Ja raison de Β ἂ T. Mais A est ἃ B comme B est ἃ Γ; donc les nombres 
4, A, E sont en méme raison que les nombres E, =, 2Z, et les nombres H,M, 
N, © en méme raison que les nombres ©, 0, 1, K. Mais Ja quantité des 
nombres 4, A, E est égale ἃ Ja quantité des nombres Ε, =, 2; et la quan- 
tité des nombres H, M, N, © est égale ἃ la quantité des nombres©, 0, n, 
K; donc par égalité 4 est ἃ E comme E est ἃ Z, et H est ἃ © comme © est 
aK (14. 7). Ce qu'il fallait démontrer. 
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MPOTASIZ id. 


A ᾿ , ~ Ν ε 
Ἐὰν τετράγωνος Τετραγώνον μετρῇ. καὶ ἢ 
Ἂς ἢ : Aor ὁ \ 
πλευραὶ τὴν wAcupar μετρήσει" καὶ ἐᾶν ἡ “πλευρὰ 
1 \ ‘ ε ͵ ‘ 
τὴν πλευρὰν μετρὴ. παὶ 0 Τετραγωνος τὸν τε- 
Β ͵ 
τραγωνον μετρήσει, 
͵ > τς: 
Ἑστωσαν τετραγῶνοι ἀρηθμοι on A, By πλευ- 
Ἂ oy ia »ἱ 1 ε © δὶ ῃ 
pak δ: αὐτῶν εἑστώσαν ob τς Α΄ ¢ dt A τὰ Β 


“ὦ ἊΝ ‘ as 
μετρειτω" λέγω τι καὶ ΟἿ Tov Δ μετρεῖ. 


1 . ’ " 
OT γὰρ τὸν Δ πολλαπλατιατας Tov E 
! π"-- > 6 ᾿ » 
“πποιείτω" οἱ A, E, B ape e2ng ararozcy εἰσιν 
> ~ ~ Ν ε ᾽ τ Ν ε 
ἐν τῷ τοῦ Τ πρὸς τὸν Δ Ay. Καὶ ἐπεὶ οὐ A, 
ε oan eee . ~e ᾿ 
E, B ἑξῆς αταλογὸν εἰσὶ. καὶ μετρεε oO A τὸν Be 
“ΝΜ e a .»ν"» ε ε 
μετρεῖ ape καὶ ὃ. A tor Ep Καὶ ἐστιν ooo A 
\ A “ « δ nd a wv 
πρὸς τὸν E outws o T προς τὸν Δ’ μέτρει ape 
ν € \ 
uaioT Tor Δ΄. 
x + ΄ ε ᾿ 3 one [7 ν᾿ 
Αλλὰ δὴ μετρείτω ὃ Τ τὸν Δ" λέγῶ ὅτι καὶ 
« \ 3: 
oA τὸν Β μετρεῖ. 
a ‘ : , em 
Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων. ὁμοίως 


- τ ε «»- > 6 Ge oD 
δείξομεν ὅτι οἱ Ay E, Β εξηςὶ αναλογύν εἰσιν 


PROPOSITION 


PROPOSITIO XIV. 


Si quadratus quadratum metiatur, et latus 
latus melietur; et si latus latus meliatur, qua- 


dratus quadratum metictur. 


Sint quadrati numeri A, B, latera autem eorum 
sint 051 Γ, A, ipse vero A ipsum B meliatur ; 


dico et F ipsum Δ metiri. 


Ipse T enim ipsum A mulltiplicans ipsum E 
factat ; ipsi A, E, B igitur deinceps proportio= 
nales sunt in ipsius Γ ad 4 ratione. Et quoniam 
A, E,B deinceps proportionales sunt, ct me- 
titur A ipsum B; metitur igitur ct A ipsum E. 
Altque est ut A ad E ita Pad 4; ergo metitur ct 
I ipsum Δ. 

Sed ct metiatur Γ ipsum A; dico et A ipsum 
Β metiri. 

lisdem enim constructis, stmiliter ostende- 


mus A, E, B deinceps proportionales esse in 


ALY. 


Si un nombre quarré mesure un nombre quarré , le cété mesurera le οὐϊέ ; et si 


le coté mesure le cété , le quarré mesurera le quarré. 
Svient les nombres quarrés 4, B; quel, ἃ soieut leurs cotés ; que A mesure Β ; 


je dis que Γ᾽ mesure 4. 


Car que r multipliant 4 fasse E, les nombres A, E, B seront successivement 


proportionnels dans la raison de ra a; et puisque A, EF, B sont successivement 
proportionnels , et que A mesure B, A mesurera E (7.8 ). Mais A esta E comme 
r est ἃ Δ; donc Γ mesure Δ (déf. 20. 7). 

Mais que r mesure 3 ; je dis que 4 mesure B. 

Les mémes choses étant construites, nous démontrerons semblablement que 
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ἐν τῷ TOUT πρὸς τὸν Δ λόγῳ, Καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς or πρὸς τὸν Δ οὕτως oA πρὸς τὸν ES 
μετρεῖ δὲ ὃ Τ τὸν At μετρεῖ ἄρα καὶ δΑ τὸν E>. 
Καί εἰσιν οἱ A, E, Β ἑξῆς ἀνάλογον" μετρεῖ apa. 
καὶ 6 A τὸν Β. Eav ἄρα τετράγωνος, καὶ τὰ 
ἑξῆς. 


TIPOTAZI= #2. 


~ Ν 

Ἐὰν κύζος ἀριθμὸς κύζον ἀριθμὸν μετρῇ, καὶ 

; : 

n πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρησει" καὶ ἐὰν ἡ 

΄-“ X 

πλευρὰ τὴν πλευρῶν μετρῇ, καὶ ὁ κύξος τὸν 
xuGov μετρήσει. 

Κύζος γὰρ ἀριθμὸς 6 A κύζον ἀριθμὸν! τὸν 

4 Ν ~ + a ἢ « 
Β μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν A πλευρὰ ἕττω ὁ T, 


~ Δ ε Ψ' 7 e 4 ney 
τοῦ δὲ Β ὁ Δ' λέγω ors OT τὸν Δ μετρεῖ. 


. € A ΄ XN 
© © yap εαὐτὸν “πολλαπλασιάσας τὸν E 
᾿ ‘\ 
ποιείτω, ὃ de Δ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 


Xf i ΑΝ Τὰ 
H ποιείτω, καὶ ἔτι OT τὸν Δ πολλαπλασιάσας 


ipsius Pad Δ ratione. ΕἸ quoniam est ut Fad Δ 
ita A ad E, metitur autem Γ ipsum A; ergo meti- 
tur A ipsum E, Et sunt A, E, B deinceps pro- 
portionales ; ergo m:clitur ct A ipsum B. Si igitur 


quadratus , etc. 


PROPOSITIO XV. 


Sicubus numerus cubum numerum metiatur , 
et latus latus metietur; et si latus latas metiatur , 


et cubus cubum metictur. 


Cubus enim numerus A cubum numecrum B 
metialur, et ipsius quidem A latus sit Γ᾿, ipsius 


vero Bipse Δ; dico F ipsum A metiri. 


B, 64. 
H, 16. 


Etenim ΓΤ se ipsum multiplicans ipsum E 
faciat, ipse autem A se ipsum multiplicans ip- 


sum H facial, οἱ adhuc Γ ipsum A multiplicans 


A, E, B sont successivement proportionnels dans la raison der ἃ δ. Et puisque r 
esta A comme A est ΔΕ, et que Γ mesure A, A mesurera E. Mais A, E, B sont 
successivement proportionnels ; donc A mesure B; donc, etc. 


PROPOSITION XV. 


Si un nombre cube mesure un nombre cube, Je cété mesurera le cété; et 
8116 cété mesure le cété, le cube mesurera le cube. 


Car que le nombre cube 4 mesure le nombre cube B; que T soit le cété de A et 


4 le cété de B ; je dis que r mesure Δ. 


Que T se mulupliant lui-méme fasse E; que Δ se multipliant Jui-méme fasse H ; 
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‘ © ᾿ Δ ‘ Ἢ 
τὲν Z3, ἑκάτερος δὲ τῶν Υ. Δ τὸν 2 πιλλαπλα- 
eee = 3 τ ave 
σιάσας εκατερον τῶν O, K ποιείτω. Darepor out 
ta x ε ε»- >» ¢ 
τι ch ES 2. και 6h AZO, Ky Beene ara 
3 ~ ~ A ‘ ἠδ 
λογέν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ T πρὸς τῶν ἃ Acow* καὶ 
> x Ἂ wen ? ΄ » x 
ἐπεὶ of A, ©, Ky B εξῆς avadcgdy εἰσι καὶ 
na . ao ov x \ ‘ 
pestpes © A τὸν Be prespes apa καὶ τὸν ©. Καὶ 
τ cane \ 3 . oe 
ἐστιν ὡς ὁ A πρὸς TOY © suTws o T πρὸς τὸν Δ᾽ 


μετρεῖ ἄρα καὶ ΟΥ τὸν A. 


᾿ \ i 2 A , [εὖ x 
Αλλὰ δὴ μετρείτω oT τῶν Δ᾽ λεγὼ CTs καὶ 
᾿ ι 6 

oA τὸν B μετρήτει. 
~ 2 ~ ᾿ « ἣν ‘ 
Toy Zep αὐτῶν κατασπκευασθειτων., cuciws δὴ 
i [χὰ crn > ’ , 
δείξομεν ὅτε οἱ Ay ©, Ky B εξῆς avarszor 


τὴ - x ͵ yds 
εἶσιν ἐν τῷ τοῦ Τ πρὸς τον Δ λόγω. Καὶ eves? 


ε ᾿ - vow € e ἧς ‘ 
ol tov A μετρεις καὶ ἐστι! wooo T πρὸς τὸν NX 
ce] ε x " - ᾿ rn = 
ouTwsoA πρὸς Toy Θ' και δ ἃ ap2z Tor © μετρεῖ" 


ὡς τε καὶ τὸν Β μετρεῖ OAs Ovep ἔδει δεῖξαι. 
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ipsum Z, uterque vero ipsorum Γ, A ipsum 
Z multiphcans utrumque ipsorum ©, K faciat. 
Evidens utique est ipsos E, Z, H et A,©,K,B 
deinceps proportionales esse in Ipsius Tad A 
yalione ; et quoniam A, ©, K, B deinceps 
proportionales sunt, ct metitur A Ipsum B; 
ergo metitur et ipsum ©. Atque est ut A ad © 


ita Γ δᾷ 4; melitur igitur et ipsum Δ. 


B, 6+. 


Sed et metiatur Ff ipsum Δ; dico et A ipsum 
B mecnsuruin esse. 

isdem enim constructis, similiter utique os- 
tendemus A, ©, K, B deinceps proportionales 
esse in ipsius Γ ad Δ ratione. Et quomam Γ 
ipsumn A metitur, estyue ut Γ ad A ita A ad ©; 
et A igitur ipsum © melilur; quare et ipsum B 


metitur ipse A. Quod oportebat osteudere. 


que Γ᾽ multipliant 4 fasse z, et que les nombrest, A multipliant Ζ fassent ©, kK. 
1] est évident que Jes nombres E, Zz, H et A, ©, K,5 seront successivement pro- 
portionnels dans la raison de Ta Δ; et puisque A, ©, K,B sont successivement 
proportionnels, et que A mesure B, A mesurera © (7.8). Mais 4 esta © comme 


rest aa; donc r mesure Δ ( def. 20. 7). 


Mais que Γ mesure 4, je dis que A mesurera B. 


Les mémes choses ¢tant construites, nous démontrerons semblablement que les 
nombres A, ©, K, B sont successivement proportionnels dans la raison de r 4 4. 
Et puisque Γ᾽ mesure 4, et que Γ esta A comme A est ἃ Θ᾽» A mesurera © ; dunc A 


mesure 6. Ce qu'il fallait démontrer. 
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ΠΡΌΤΑΣΙΣ is. PROPOSITIO XVI. 


Ἐὰν τετρύγωνος ἀριθμὸς τετράγωνον apace Si quadratus numerus ἀπδαται τ) mevienin 
μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ THY πλευρὰν μετρήσει" ποῦ metiatur , neque latus latus metietur; et st 
κἂν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ μετρῇ > οὐδ᾽1 —_ Tatus latus nou mctiatur, neque quadralus qua- 
ὃ τετράγωνος τὸν τετράγωνον μέτρησεις dratum metictur. ; 

Estwoar TiT pay ares ἀριθμοὶ οἱ Α-. Β,) Sint quadrati numeri A,B, Tals autem Is 

'χευραὶ δὲ αὐτῶν ἔστωσαν" of T, A, καὶ μὴ 5οτίῖμη 5ιμὶ Γ, A, et non metiatur A ipsum B; dico 
μειείτω 6 A τὸν Bt λέγωΐ ὅτι οὐδ᾽ ὁ Τ τὸν Δ neque Γ ipsum A melirl. 
eT eS | 


A, 9. B, 16, 
Loe Δ, 4: 
᾿ Εἰ 2¢p μέτρεις T τὸν A, μετρήσει καὶ δὰ Si enim aaa Γ ipsum "ἰ ae et A 
τὸν B. Ov μετρεῖ © 6 A τὸν B* οὐδ᾽ ἄρα δῚ ipsum Β. Non metitur autem A ipsum B; neque 
τὸν Δ μετρήσει. igitur T ipsum 4 metietur. 
Mn petpeira® πάλιν: prop Δ" λέγω ὅτι Non metiatur rursus F ipsum 4; dico neque 
oud 6 A τὸν B μετρήτει. A ipsum B mensurum esse. 
Ei γὰρ μετρεῖ ὃ Α τὸν Bs μετρήσει Poel: Si enim metitur A HOTELS metictur et ᾿ ane 
τὸν AT. Οὐ μετρεῖ δὲ ὃ Τ teva. οὐδ᾽ ἄρα oA sumA. NonmeliturautemT ipsum A; neque igitur 
τὸν Β μετρήσει. Οπερ ἔδει δεῆξαι. A ipsum B metietur. Quod oportebat ostendere. 


PRO?OSITION XVI. 


Si un nombre quarré ne mesure yas un nombre quarré, le coté ne mesurera 
pas le coté; et si le coté ne mesure pas le οὐϊέ, Je quarré ne mesurera pas 
Je quarré. 

Soicnt les nombres quarrés A, B, quel, Δ en soient Jes cétés, et que A ne 
mesure pas B; je dis queT ne mesure pas A. 

Car sir mesure 4, A mesurera B (14. 8). Mais a ne mesure pas B; donc Γ ne 
mesurcra pas 4. 

De plus, que rT ne mesure pas Δ; je dis que A ne mesurcra pas B. 

Car si A mesure B, T mesurera Δ (14. 8). Mais Γ ne mesure pas 4; donc A ne 
mesurera pas B. Ce qu'il fallait demonwer. 


II. 5 
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MPOTAZIZ ζ΄. 


Ἐὰν κπύξος ἀριθμὸς κύξζον ἀριθμὸν μὴ μετρῇ, 

οὐδ᾽ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" κἀν ἡ 

\ \ ι ι ~ wo) Ἢ ’ \ 

πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ μετρῇ, οὐδ᾽ ὁ κύξος τὸν 
κύξον μετρήσει. 

Κύξος γὰρ ἀριθμὸς ὁ A κύβον ἀριθμὸν τὸν 

Β μὴ μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν A πλευρὰ ἔστω oT, 


~ Pf « ΄ a ε \ ? ~ 
τοῦ δὲ BG Δ" λεέγὼ ὁτὲ oT τὸν A οὐ μετρῆσει- 


A, 8. 
Γι α΄ 


Ei γὰρ μετρεῖ OT τὸν A, καὶ δ᾽ τὸν Β με- 
τρήσει. Οὐ μετρεῖ δὲ 0 A τὸν Β' cud’ ἄρα oT 
Tov Δ μέετρεις 

Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω o Τ τὸν Δ' λέγω ὅτε 
οὐδ᾽ ¢ A τὸν Β μετρήσει. 

Ei γὰρ ὃ A τὸν Β μετρεῖ, καὶ oT τὸν Δ 
μετρήσει. Οὐ μετρεῖ δὲ oT τὸν Δ' οὐδ᾽ ἄρα ὃ 
A τὸν Β μετρήσει. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


PROPOSITION 


PROPOSITIO XVII. 


Si cubus numerus cubum numcrum non me- 
tiatur , neque latus latus metietur; et si latus 
latus non metiatur, neque cubus cubuin me- 
tietur. 

Cubus enim numeras A cubum numeruin ip~ 


sum B non metiatur, et ipsius quidem A lalus Ὁ 


I, ipsius vero Β ipse 4; dico Γ ipsum Agou 
mepsurum 6550. , 
B, 27. 
4, 3- 

Si enim metitur P ipsum / ct 4 ipsum B 
metictur. Non metitur auter 4 Ipsum B ; neque 
igitur Γ ipsum A metitur. 

Sed et non metiatur ipsum 4; dico neque 
A ipsum B mensurun €58¢- 

Si enim A ipsun? metiatur, οἱ Γ ipsum Δ me- 
tietur. Non metity autem T ipsum A; neque igitur 


A ipsum Β meté*tur. Quod oportebat ostendere. 


iVII. 


Si un nombre cube ne mesure pas un nordre cube, le cété ne mesurera pas 
le cété ; et sile οὐϊέ ne mesure pas Je core, le cube ne mesurera pas le cube. 

Que Je nombre cube A ne mesure pas le nombre cube B, et que Γ soit le cété 
de A, eta lecété 468 ; je dis que Γ᾽ ne mesurera pas 4. 

Car sit mesure 4, A mesurera B (15. 8.) Mais A ne mesure pas 8; donc T ne 
mesure pas 4. 

Mais que Fr ne mesure pas 4 ; je dis que A ne mesurera pas B- 

Car si A mesure B, T mesurera 4 (15.8). Mais T ne mesure pas 4 ; donc A ne 


mesurera pas B. Ce qu'il fallait démontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ m 


i ἀν , 3 ’ 2 ~ Ὁ ’ Bh οὐδ 
Avo ὁμοίων ἐπιπέδων ἀριθμῶν εἰς μέσος ἀτα- 
΄ ? ᾿ ’ Nip eae a ee ‘ ᾿ \ 
λογόν ἐστιν ἀριθμός" καὶ o ἐπίπεδὸς πρὸς τὸν 
be , , a "7 ον Ῥ 
ἐπίπεδον δηπλασίονα λόγον ἔχει nwep Nn ὁμο- 
. 4 « , τὸ 
λογος πλευρὰ πρὸς τὴν ομολογον πλευρὰν, 
λ΄ ? f c 
Eotesav δύο ἀριθμοὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοι' οἱ A, 
~ Ν γ᾿ ε » 
B, καὶ τοῦ μὲν A πλευραὶ ἔστωσαν οἱ T, A ἀριθ- 
ν 5 Ν ἡ 2 ,ὔ 
peck, τοῦ δὲ B οἱ Ey Z. Καὶ eves ὅμοιοι ἐπτί-- 
» ΄ a ι , 
πεδοί εἰσιν οἱ ἀνάλογον ἔχοντες τας πλευράς" 
3) 47 ε Ἑ i) ν a © ‘ 
ἔστιν Ape ὡς ὁ Γ πρὸς Tov A οὕτως o E πρὸς 
mi 4 Cy ars ~ δ“ , > 4 
τὸν Ζ. Λέγω οὖν ὑτε τῶν A, B εἰς pacoss ava- 
\ i ‘ ν᾿ 
λογόν ἐστιν ἐριθμὸς, καὶ oA πρὸς τὸν Β δ'πλα- 
ld »; ε A " a € 
σίονα λόγων ἔχει ἥπερ oT πρὸς τὸν E,W ὁ A 
eo , ἢ cer ; 
προς τὸν L* τουτεστν ἡπτερ H ὁμόλογος πλευρὰ 


‘ ‘ e εἰ 2 
πρὸς τὴν ὑμολογον΄ 


ε ΜΕ % \ a € 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς oT πρὸς τὸν A οὕτως ὃ E 


x \ > eo ΕἾ ἧς « ε \ 

πρὸς τὸν Z* εἰαλλαξ apa ἐστὶν we o Τ᾽ πρὸς 
a e \ ‘ Ἂν 5 ΝΣ» 

πὸν E οὕτως" o A πρὸς τὸν Ζ. Καὶ ἐπεὶ ἐπτί-- 


Θ 
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PROPOSITIO XVIII. 

Duorum similium planorum numererum unus 
medius proportionalis est numerus; ct planus 
ad planum duplam rationem habet ejus quam 
homologurn latus ad homologum latus. 

Sint duo numeri simules plani A, B, et ipsius 
quidem A latera sint Γ, A numeri, ipsius vero 
Bipsi E, Ζ, Et quosiam similes plani sunt qui 
proportionalia habent latera, est igitur ut I 
ad A ita E ad Z. Dico igitur ipsorum A, B 
unum medium proportionalem esse numcrum, 
et A ad 8 duplam rationem habere ejus quam 
ro ad£E, vel AadZ, hoc est ejus quam latus 


homologum ad homologum. 


12: B, 54. 


ἘΣ ἢ. 


Et quoniam est ut Γ ad A ita Ε ad Zomal= 
terne igitur est ul ad Ε ita A ad Ζ, Et quo- 


PROPOSITION XVIII. 


Entre deux nombres plans semblables, il y a un nombre moyen proportionnel, 
etle nombre plan a avec le nombre plan une raison double de celle quwun cété 


homologue a avec un coté homologue. 


Soicnt les deux nombres plans semblables a,B, que les nombresT, Δ soient 
les covés de A, ct F, Z les cétés de B. Puisque les nombres plans semblables ont 
Jenrs cotés proportionnels, IT est ἃ A comme E est z (def. 21. 7); et je dis 
qwentre A,B ily a un nombre moyen proportionnel, et que A aavec B une 
raison double de celle que ra avec E, oude celle que 4 a avecZ, c'est-a-dire 


de celle quiun cété homologue a avec un οὐκ homologue. 


Puisque Το est ἃ Δ comme E est ἃ Z, par permutation T est ἃ E comme Δ est 
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πεδύς ἐστιν © A, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ of T, Av iam planus est A, latera autem ipsius ipsi 
Ἄν ᾿ 2 : 5 : ΠΕΣ : 

Ὁ Mapa τὸν T πολλαπλασιάσας τὸν A πεποίηκε T, A; ergo A ipsum Τ' multiplicans ipsum A 
Ἂ \ > \ 4 Oa A , 
Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ OE τὸν L πολλαπλασιάσας — fucit, Propter eadem utique et E ipsum Z mullti- 

ἊΣ ΄ 
στὸν Β πεποίηκεν. Ο Δ δὴ τὸν Ε “πολλαπλασιάσας Ξ Ξ πες ᾿ τ 
ἃ ; Se ee er ee plicans ipsum B fecit. Ipse Δ ulaque ipsum E 

σὸν H ποιείτω. Καὶ eves 0 A Tov Bev  πολλα- os Ε ᾿ i ᾿ 

" ἃ ᾿ ὌΝ multiplicans ipsum H faciat. Et quomam A ipsum 
πλατιασας τὸν A πεποίηκε. Tov de E πολλα- ; 

fi 1 1 7 " Sle Pr quidem muluplicans ipsum A fecit, Ipsum 
“πλασιασας Tov H srecroinxer® ἐστιν apa wo of 

¢ \ ν > ς « inh 1 ot ae ior 

apes ray ἘΠεύτως ὁ mpis τὸν Ἡ. Αλλ᾽ ὡς ὃ Vero E multiplicaus ipsum H fecit; est igiur 
T πρὸς τὸν E οὕτως" ὃ Δ πρὸς τὸν 75" vas ὡς oul Tad Eita A ad Η. Sed ut Fad E ita Δ 


" € bt . « a ἀν rt - - 

apa o Δ πρὸς Tor Z cuTwe o A προς τὸν ἢ, ad Z; et αἱ igitur A ad Ζ ita A ad H. Rursus, 
, πο eens ἀπ Ὁ ’ ᾿ . ᾿ ΠῚ ἱ 

Tad, eves o E τὸν μεν" Δ πολλαπλασιάσας quoniam E ipsum qudem 4 multiplicans ipsum 


tov H πεποίηκε. τὸν δὲ 2 “πολλαπλασιάσας Tov Leer tate Σ : 
é τ ae ee . H fecit; ipsum vero Zimultiplicans ipsum Β fecit ; 
B πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς o Δ ἥἄρὸς τὸν Z οὕτως — ᾿ 
z ἀν 7 ΩΝ ak est igitur ut A ad Z ita H ad B. Ostensun 
9 Ἡ πρὸς τὸν B. Ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς ὁ Δ πρὸς τὸν ; 
“ ε Vea Ye ε ᾿ est autem et ut A ad Z ita A ad H; et ut 
2 ουὐτως ὁ A προς τον Ὴ" καὶ ὡς ἄρα ὁ Α πρὸς 
τὸν Ἡ οὕτως ὁ Ἡπρὸς τὸν Β' οἱ Α.Η.8Β ἄρα ἑξῆς ΕΠῸΓΑ ad H ita H ad Β; ergo A, Η, B 


ἀνάλογόν εἶσι" τῶν A, B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν demceps proportionales sunt; ipserum A, B 


ἐστιν ἀριθμός. igitur unus medius proportionalis est numerus. 
A, 6 H, 12. B, 24. 
r, 2. A, 3. E, 4: Ζ, 6. 
Δέγω δὴ ἔπι καὶ δ A capes τὸν B διπλατίονα Dico etiam ct A ad Β duplam rationem ha- 


λέγον ἔχει ἥπερ ἡ ἑμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν bere cjus quam hosmologum latus ad homologuin 
ὁμέλογον πλευρὰν. τουτέστιν ἧττερ cr πρὸς τὸν ἰαῖιις, hoc est quam Tad E vel Δ ad Ζ. Quo- 


ES ὁ Ἃ πρὸς τὸν Ze Ἐπεὶ γὰρ οἱ Α. H, Β ἑξῆς niam enim A, H, B deinceps proportionales 


az(13.7). Et puisque 4 est un nombre plan, et que T, 4 en sort les cétés , A 
mulupliant r fera a. Par las méme raison E multipliant z fera B. Que Δ multipliant 
E fasse H. Puisque 4 muluphant Γ faita, et que δ multipliant £ fait H, resta 
Ecomme A esta Η (17.7). Mais T est ἃ E comme Δ est a Z; donc Δ est ἃ 2 commea 
esta H. De plus, puisque E mulupliant 4 fait H, et que E multipliant z fait, Δ est 
a 2 comme H esta Β, Mais on ademontre que Δ est ἃ Z comine A est H; done A 
esta H Comme H est a8; donc A, H, B sont successivement proporuomuels ; douc 
il ya un nombre moyen proportionnel entre A et B. 

Je dis que A a avec B une raison double de celle qu’un cété homologue a avec 
un coté homologue , c’est-4-dire de celle que r a avec E ou de celle que Δ ἃ avec Z. 
Car puisque les nombres a, 11, B sont successivement proportiouncls, A a avec B 
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ἀνάλογον εἰσαν. OA “ρὲς τὸν Β διπλασίονα λόγον 
ἔχει ἤπερ πρὸς τὸν Ἡ. Καὶ ἔστιν ὡς oA πρὸς 
τὸν H οὕτως 6, τε T πρὸς τὸν Ε καὶ ὃ Δ πρὸς 
τὸν 2 καὶ δὰ ape πρὸς τὸν Β διπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ 0, τε Γ προς τὸν Ἑ ἢ ὁ Δ πρὸς τὸν Z. 


ΟπῈρ ides δεῖξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ τ΄. 


a e f ~ 3 § hid du x ? * 
Avo ὑμοίων στερεῶν αριὔμων δυο μέσοι ayaa 
> , « ‘ \ 
λογον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί" καὶ ὁ στερεὸς πρὸς 
cs a , a we 
τὸν ὕμοιον στερεὺν τριπλασίονα Aoyov eyes uawep 


ἡ ἐμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλεὺυμεῖν- 


sunt, A ad B duplam rationem habet ejus 
quam ad H. Atque est ut A ad H ita et Pad 
Ect Aad Z; et A igitur ad B duplam rationem 


habet ejus quam et Γ ad E vel A ad Z. Quod 
oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XIN. 


Inter duos similes - ,: ; 
“dos numeros duo medii 
proportionales cadunt nurme:. : 
: “ et solidus ad si- 
milem solidum triplam rationem - Ι : 
“het eyus 

quam homologum latus ad homologuin latu. 


A, 3o. N, 6o. Z, 120. B, 240. 
K, 6. Μ, ta. A, 24. 
ΓΤ, oe Ag. E, 5: 2, ά. Η, 6. ©, Io. 


, .«, XA € x ~ 
Ἑστωσαν δύο ὅμοιοι στερεοῖ οἱ A, B, καὶ τοῦ 
Ae tak: € ~ . 
μὲν A πλευραὶ ἐστῶσαν οἱ Τ, A, Ey tou δὲ Β 
τι 7 ε 
οἱ Z, Hy ©. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιο; στερεοί εἶσιν οἱ 


ν 2] 4 41 af τὸ 
ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευράς" ἔστιν ἄρα ὡς 


Sint duo similes solidi A, B, εἰ ipsius quidem 
A latera sint Γ, Δ, E, ipsius vero B ipsi Z, H, 
©. Et quoniam similes solidi sunt qu propor- 


tionalia habent latera; est igitur ut Γ᾽ quidem ad 


une raison double de celle que A a avec H. Mais A est ἃ H comme Γ est ἃ E, et 
comme Δ est 42Z; donc A a avec B une raison double de celle que ra ayec E, 
ou de celle que 4 a avec 2. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION 


XIX. 


Entre deux nombres solides semblables il y a deux nombres moyens pro- 
portionnels ; et un nombre solide a avec un nombre solide semblable une raison 
wiple de celle qu'un coté homologue a avec un cété homologue. 


Soient 4, 8 deux nombres solides semblables ; que T, 4, E soient les cétés de 
A,etZ, H, © les cétés de B. Puisque les nombres solides semblables sont ceux 
qui ont Ieurs cotés homologues proportionnels (déf. 21.7), Γ est ἃ Δ comme Z iH, 
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μὲν o! Γ πρὸς tor AN οὕτως ez πρὸς τὸν Els, ὡς Aita Z ad H, ut vero A ad E ita Had Ὁ. Dico 


iw πρὸς ΠΣ ΕΣ ΣῊ πρὶς τὴν Θ' Δίγω inter ipsos A, B duos medios proportionales 


cadere numeros, ct A ad B triplam rationem 


ὅτι τῶν A, Β δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτευσιν 
habere cjus quam Γ δὰ Ζ οἱ Δ ad H et adhuc 


Rah τ᾿ ; 
ἀριθμοὶ ᾿ και! δᾺ πρὸς τὸν Β τριπλασίονα Aszey 


ἔχει ἥπερ or πρὸς τὸν Z καὶ ὃ Δ πρὸς τιν H Bad. 
καὶ ἔτι 5 E πρὸς τὸν O. 
A, 530 Ν, θυ. =, 120 B, 249. 
K, 6 M, 12 Δ, δή 
τ. Ay Ss E, Ὁ. Z,4 H, 0. ©, 10. 


\ pay? Δ πολλαπλασιάσας τὸν Καὶ Etenim TF ipsum Δ multiplicans ipsum K fa- 


OT 7p v 
hs ν ἢ ΄ x - . - . - . 
ΟΕ, Ὁ ds Z τὸν H “Τολλαπλασίασας τὸν ciat , ipse vero Z ipsum H multiplicans ipsum 


ΠΕ ΠῚ e a ΕΞ . a A a 3 
« “οιεἴτω,. Καὶ ἐπεὶ οἱ T, Δ τοῖς Z, Η ἐν τῷ A faciat. Et quomam TF, 4 cum ipsis Z, Η in 


yw ΄ x ey ‘ = ΡΜ Ξ = fa . 
αὐτῷ Alp εἰσὶ, καὶ ἐκ μὲν tor T, A ἐστιν ὃ — eadem ratioue sunt, cl ex quidem ipsis T, A est 


= 3 ᾿ - © ” a 
K, ἐκ δὲ tavZ, Η ὃ Av cik, A apa? μοι: 
? r . > > ~ id "7 a Ξ 
ἐπίπεδοι εἶτιν ἀριθμοι" τῶν K, A ape εἰς μέσος 
3 ͵ ’΄ 3 2 Ψ' € c wv 
αναλογὸν στὴν ἀριθμός. Esra o M*o M apz 
> ay ε» ~ © ? iy Ww , 
ἐστιν ὁ ἐπ τῶν A, Ζ ὡς ἐν Τῷ πρὸ TOUTS θεω- 
΄ ᾿ , ΄ τ ΝΣ ᾿ 1 ‘ - 
ρήματι ἐδείχθη Καὶ eres 0 A τὸν μέν Γ τὸ ινλα- 
΄ + = \ Δ 
πλασίασας τὸν K πετεοίηκε. τὸν δὲ Ζ ππολλα- 


΄ ‘ ᾿ we w ca € 
“πδασιασας τὸν M crewesnuer® estar ape ὡς ὁ Γ 


πρὸς τὸν Z οὕτως ok πρὸς τον My AAN ὡς ὁ Κ' 


πρὸς τὸν M εὕτως" GM πρὸς τὸν At ct ΚΟ Μ. Δ 


K, Cx ipsis Vero Z, H ipse A; ergo K, A similes 
plami sunt numer; ipsorum K, A igitur unus 
medius proportionalis est nuincrus. Sit M; ergo 
Mest ex ipsis A, Zut in precedenti theoremate 
ostensum est. Et quonuiam A ipsum quidem LC 
multiplicans ipsum K fecit, ipsum vero Z mul- 
tiplicans ipsum M fecit; est igitur ut Τ' ad Ζ 
ita K ad M. Sed ut K ad M ita M ad A; 


ipst K, M, A igitur detnceps sunt proportionales 


ἄρα ἑξῆς εἰσινθ ἀτάλογον ἔν τῷ τοῦτ΄ πρὸς τὸν Z ἴῃ ipsius T ad Z ratione. Et quoniam est ut Γ' 
et Δ est ἃ E comme H est ἃ ©; je dis qu’entre les nombres 4, B il y a deux 
moyens proportionnels , et que A a avec B une raison triple de celle que Γ ἃ avec 
z, de celle que Δ a avec H, et de celle que E a avec ©. 

Car que Γ mulupliant Δ fasse K, et que Z mulupliant H fasse Δ. Puisque r, Δ 
sont en meme raison que Z, H; que Καὶ est le produit de Γ par a, et A le produit de 
z par H, les nombres k, Δ sont des nombres plans semblables; il y a done 
entre K et A un nombre moyen proportionnel (18. 8). Οὐ soit Μ; Je nombre 
M sera le produit de Δ par Z, ainsi qu'on [ἃ démontré dans le théoréme 
précédent. Puisque s moultipliant r fait K, et que Δ molipliant z fait M, le 
nombre r est ἃ Z comme K est a M (17. 7). Mats K est ἃ M comme M est ἃ A; 


165 nombres K, M, A sont donc successivement pruportionnels dans la raison de 
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λόγῳ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ΣΤ πρὸς τὸν Δ οὕτως ad Δ ita Z ad H; alterne igitur est ut © ad Z 


ε Ἂν ι ᾿ S "ν᾿ > x . ες 1 - 5 

ὁ Z πρὸς τὸν He ἐναλλὰξ apa ἐστὶν ὡς ὁ T πρὸς ita A ad H. Rursus » quoniam est αἰ Δ ad E ita 
ἐν a e ὩΣ A . 3 ,? 

τὸν Z οὕτως ὁ A πρὸς τὸν H. TlaAsy, ἐπε ἐστιν nee ᾿ 
oe : P ὃ Ὲ ΤΌΝ H ad ©; alterue igitur est ut Δ δά H ita E ad ©; 

@coA προς τον E ovutwse o H τρίς τὸν o 

ἐναλλὰξ ἄρα tamiv Ge bs πρὸς τίν Η οὕτως Σ E WSK, Μ, A igitur deinceps sunt proportionales 

πρὸς τὲν ©7* of Ky M, A ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνά- εἰ in ipsius Tad Z ratione ct in ipsius Δ ad H 

8» ~ ~ \ ae ibe ἣν Ι Ξ i ΞΕ ᾿ 

λογον" ἐν Te τῷ τοῦ Τ πρὸς τὸν Ζ λόγω δ} ct δάϊιιο in ipsius E ad ©. Uterque autem ip- 
~ ~ \ Ἀ wa ~ ~ 

Τὼ Tou A πρὸς τὸν H καὶ ἔτι τῷ τοῦ E πρὸς 

ἃ ἭΝ a sorum E, © ipsum Μ multiplican 
tty O'%, Ἑκάτερος δὴ τῶν E, © τὸν Μ πολλα- ; ᾿ plicans utrumque 


πλατιάσας ἑκάτερον τῶν N, = ποείτο. Καὶ ipsorum Ν, = faciat. Et quouiam solidus est 


3 . [2 3 « 4 4 3 ~ > 
eves στερεὸς ἐστιν ὁ A, πλεῦραι δὲ αὐτοῦ εἰσιν A, latera autem ipsius sunt T, A, E; ergo E 
of T, A, E* GE dpa τὸν ex τῶν T, Δ πελλα- +. . ΓΝ 
7 : ᾿ aes Py ipsum ex T, ASmultiplicans ipsum A fecit; ipse 
πλασιάσας τὸν A πετοίηκεν" ὃ δὲ ex τῶν ΙΓ. ἃ 
ἐστὶν ὃ Κ CE ἄρα τὸν K “πολλαπλασιάσας τὸν autem ex Τ', 4 est K; ergo E ipsum K multi- 
A πετοίηκες. Διὰ τὰ αὐτὰ dn καὶ ὃ © τὸν A plicans ipsum A fecit. Propter eadem utique 
“πολλὰ ἴσας} τὸν πεποίηκε. Καὶ ἐπεὶ : es : : 
CL La SL pe ταν Ὅσο, et © ipsum A multiplicans ipsum B fecit. Et 
€ δὰ ΄, ‘ f 
0 E τὸν Καὶ πολλαπλασίασας Tor A crecrosnxer, 
Ξ ‘ F : ucniam E ipsum K multiplicans ipsum A fecit; 
ἀλλὰ μην καὶ τὸν M πεολλαπλα͵ασίασας Tor N ck BS ! I 7 
“πεττοίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς δ Καὶ πρὸς τὸν M οὕτως sed quidem ct ipsum M multiplicans ipsum N 
« ‘ \ 2 oe \ - a 
cA mpeg τὸν N. Ὡς dec K πρὸς τὸν M εὕτως fecit ; est igitur ut K ad M ita A ad N. Ut autem 
a a A . ε A x x wv 
5 TET πρὸς τὸν 2 και ὁ “πρὸς Tor Η και evs ν 
: oie ee eS en: K ad M ita et Γ ad Z et Δ ad H οἱ adhuc E 
ty 18 πρὸς Tov ©° καὶ ὡς apa ὁ Ι προς τὸν 
Ζ αὶ ὃ Δ “πρὸς τὶν H καὶ cE πρὸς τὸν Θ οὕτως ad ©; ct ut igitur Γ ad Z et Δ δά Η εἰ E 
oA πρὸς τὸν N. Πάλιν. ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν ad © ita A ad N. Rursus, quoniam ulerque 


E, © τὸν M πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν N é : ΗΕ 
5 Θ P 2 ipsorum E, © ipsum M multplicans utrum~ 


raz. Et puisque Τ est ἃ A comme Z est ἃ H, par permutation I est ἃ Z comme Δ 
est ἃ H (15.7). De plus, puisque 4 est a E comme H est ἃ ©, par permutation Δ 
est ἃ Η comme E esta Θέ 15.7); 165 nombres K,M, A sont donc successivement 
proportionnels dans 18 raison de raz, des aH, et de E ἃ ©. Que les nombres 
E, © multipliant M fassent N, =. Puisque A est un nombre solide, et que ses cdtcs 
sontr,A,£, lenombreE multipliant Je produit der par 4 fera A; mais le pro- 
duit der par 4 estk ; donc E multipliant K fait a. Par la méme raison, © multi- 
pliant A fait B. Et puisque Ε multipliant K fait A, et que E multipliant M fait N, K est 
aM comme A est aN(17. 7). Mais K est 8M commer est ἃ 2. comme 4 esta H, 
et comme E est ἃ ©; doncT est ἃ Z, et 4 aH, et E a ©, comme A esta N. De 
plus, puisque 108. nombres E, © multipliant Μ font N, =, le nombre E est 


ho 


ἄρα ὡς"5 or πρὸς τὸν Z καὶ ὃ Δ πρὸς τὸν H 
uaicE πρὸς τὸν Θ οὕτως 05 Tet A πρὸς τὸννδν 
Και ὃν πρὸς τὸν =. Maan 5 ἐπεὶ ὃ © τὸν M 
“πολλαπλασιάσας τὸν = πεπείηκεν9 ἀλλὰ μὴν 
καὶ τὸν A πολλαπλασιάτας τὸν Β πικοίηκεν" 
»" ar .« ς ᾿ ν᾿ “ © Ἁ 

εστιν ρα ὡς ὁ Μπρὸς Tor A tuTwe oF προς 
σον Β. APA ὥς Μ πρὸς τὸν Δ οὕτως Gy. τ: Τ 
πρὸς τὸν Z καὶ δ Δ πρὸς tov Η καὶ ¢ E πρὸς τὸν 
OQ καὶ ὡς ἄρα oY πρὸς τὸν καὶ ὃ Δ pis ΤΟΙ Ὴ 
καὶ ΣῈ πρὸς τὸν © οὕτως οὐ μένον ὁ = πρὸς τὸν 
Ἑ ἀλλὰ xato A πρὸς Tov Ν καὶ ὁ Ν πρὸς τὸν =* 
οὐ. No =5.8 ἄρα ἑξῆς εἶσιν aradozey ἐν τοῖς 
εἰρημένοις τῶν πλευρῶν λόγοις, 


A, 3o. N, 60. 


ω Ἂς, = a A ΄ 
Λέγω ὅτι καὶ δ A πρὸς τὸν Β τριπλασιοια 
β 3 3 Abid τς ἀμ : 
λόγον ἔχει ἥπερ ἃ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
a ‘ 2 ον ἡ : 
ὁμόλογον πλευρᾶν. τουτέστιν nap oT ἀριθμὸς 


\ * Ἂν 4 ay x a e 
πρὸς τὸν Z, ἡ oS πρὸς τὸν Η καὶ τὶ oO E 


M, 12. 
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que ipsorum N, 5 fecn; est igitur ut E ad 
© itaNad =. Sed ut E ad © ita et Γ ad Z et 
Δ ad H; est igitur ut Γ ad Ζ εἰ Δ δά H et E 
ad © ita ct Aad Net N ad =. Rursus, quomam 
© ipsum M multiplicans ipsum = fecit, sed 
eliam ct ipsum <A multiplicans ipsum B fecit; 
est igitur ut M ad A ita = ad B. Sed ut M 
ad A ila et Γὶ ad Z et Aad H et E ad; 
etigitur ut Fad 2 et A ad καὶ et E ad © ita non 
solum = ad B sed et A ad N ct N ad =; ipsi 


? 


, B igitur deinceps sunt proportionales 


A,N, 


in dictis laterum rationibus. 


©, Ilo. 


Dico et A ad B triplam rationem habere ejus 
quam homologum latus ad homologum Iatus , 
hoc est quam habet F numerus ad Ζ᾽, vel A ad 


H et adhuc E ad ©. Quoniam enim quatuor 


πρὸς τὸν ©. Ἐπεὶ "ἂρ τέσσαρ:ς ἀριθμοι ἑξῆς numeri deinceps proportionales sunt A, N ae 


4 © comme N est ἃ =. Mais E esta © commeT est ἃ Ζ, etcomme Δ esta H; donc 
T est ἃ Z, Δ aH, et E 26, comme A est ἃ N, et comme N esta 5. De plus, 
puisque © multipliant M fait =, et que © multipliant A fait B, M est ἃ A comme 
Zest ἃ B. Mais M est aA commeTestaZ, comme Δ est ἃ Η, et comme E est a O; 
done Test ἃ2, A aH, eLE&O, non seulement comme = est 4B, mais encore 
comme 4 est ἃ N, et comme N est ἃ =; Jes nombres a4, N,=, B sont donc successi- 


vement proportionnels dans Jesdites raisons des cotés. 

Je dis aussi que A a avec B une raison triple de celle qu'un cété homologue 
a avec un coté homologue, c’est-a-dire de celle que le nombre Τ a avec 
z, ou de celle que a a avec H, et encore de celle que Ea avec ©. Car puisque 
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ἀνάλογέν εἶσιν οἱ Ay N, =, Bt o A ἄρα πρὸς 
τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ oA πρὸς τὸν 
N. AAW ὡς ὁ A πρὸς τὸν N οὕτως ἐδείχθη 0, 
ae T πρὸς τὸν Z καὶ ὃ Δ πρὸς τὸν Ἡ καὶ ἔτι 
ὁ Ἐπρὸς τὸν Θ' καὶ ὃ A ἄρα πρὸς τὸν Β τρι- 
πλατίονα λόγον ἔχει ἧπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ 
πρὸς τὸν ὁμόλοη or πλευρὰν. τουτέστιν ἤπερ ὃ 
Γ ἀριϑμὲς “πρὸς τὸν Z καὶ ὃ A πρὸς τὸν Ἡ καὶ 


ἔτε δ Ὲ πρὸς τὸν Θ. Οπερ ἐδὼ δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ «΄. 
Ἐὰν δύο ἀριθμῶν εἷς μέσος ἀτάλογον ἐμπίπτῃ 
ἀριθμὸς. ὅμοιον ἐπίπεδοι ἔσονται ci! ἀριθμοί, 
Δύο γὰρ ἀριθμῶν τῶν A, Β εἷς μέσος ἀνά- 
λογον ἐμπιπτέτω ἀριθμὸς OTs λέγω ὅτε οἱ Ay 


Β ἕμοιοι ἐπίπεδοι εἰσιν ἀριθμοί. 


A, 8. τ᾽ 
Ἃ, ὦ: ἘΠ ἢ: 


Εἰληφθωσαν yap? ἐλάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν 


4 ΄ 3 ᾽ o ες w 
αὐτὲν λογον exortar τοῖς A, Ty, of A, ΕΠ covey 


Ar 


B; ergo A ad B triplam rationem habet ejus 


quam A ad N. Sed ut A ad N ita ostensum est 
etl ad Z ct A ad H et adhuc E ad ©; et A 
igitur ad B triplam rationcm habet ejus quam 
homologum latus ad homologum latus , hoc est 
quam T numerus ad Z et A ad H et adhuc E ad 
©. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XX. 


Siinter duos numeros unus medius proportio- 
nalis cadat numerus, similes plani erunt numeri. 
Inter duos enna numeros A, B unus medius pro- 
portionalis cadat numerus [; dico ipsos A, B 


similes planos esse numeros. 


12. B, 18. 


Z, ἃ. Ἢ, Ὁ: 
Sumantur enim A, E minimi numeri ipsorum 


eaindem rauonem habentium cum ipsis A, T; 


165 quatre nombres A, N, =, B sont successivement proportionnels, le nombre A 
a avec B une raison triple de celle que a a avec N. Mais on a démontré que 
A est aN comme esta Z, comme Δ est aH, et comme E est ἃ ©; donc A a avec B 
une raison triple de celle qu’un cété homologue a avec un cété homologue, 
c’est-a-cire de celle que le nombre Ta avec Z, de celle que 4 a avecH, et de 
celle que Ea avec ©. Ce qu'il fallait demontrer. 


PROPOSITION XxX. 


Si entre denx nombres 1] tombe un nombre moyen proportionnel , ces nom- 
bres seront des plans semblables. 

Car qu’entre les deux nombres A, Β il tombe un moyen proportionnel Γ; je 
dis que les nombres A, Β sont des plans semblables. 

Car prevons les plus petits nombres de ceux qui ont la méme raison avec 


YM. 6 


42 
ἄρα ὡς ὃ A πρὸς τὸν E οὕτως δ Α πρὸς τὸν T. 
Ὡς δὴ δ΄ A πρὺς τὸν T οὕτως o Τ πρὸς τὺν Β΄" 
ἰσάκις apa ὁ Δ τίν A μ'τρεῖ καὶ ὁ E τὸν Te 
Οσάπις δὴ ὃ ἃ τὸν A μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες 
ἔστωσαν ἐν TOL ὃ Ὁ ἄρα τὸν Δ πολλαπλασιάσας 
τὸν A TETOINEE sor ὅδ: E πολλαπλασιάσας τὸν 
Τ πεποίηκενά" ὡς ve 0 A ἐπίπεδές ἐστι, πλευραὶ 
δὲ αὐτοῦ οἱ A, 2. Πάλιν, ἐπεὶ οἱ A, E ἐλά- 
χιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λύγον ἐχόντων τοῖς 
T, Br ἰσάκις ep oA τὸν Γ μετρεῖ καὶ ὃ E τὸν Β. 
Οσάκις δὲ" δ E τὸν Β μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες 


i 3 ~ A) Ὁ Ul \ ~ 
ἔστωσαν ᾽ν τῷ Η" καὶ o E apa τὸν Β μετρεῖ 


Α, 8. 
A 260 Eig Ds 


r, 


᾿ A ? mn e e yw ‘ 
πατὰ τὰς ἐν τῷ H μονάδας" o H apa Tay E 
« bd © of 
πελλαπ)ατιάσας τὸν B πεποίηχεν" ὃ B ape 


sis + > τον ὑπ Ὁ ε 
ἐπιπεδὸς ECTS, πλευραι de αὐτοῦ εἶσιν οἱ E, H° 
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est igitur A ad E ita Aad r. Ut autem A ad P 
ita Γ ad B; sequaliter igitur A ipsum A metitur 
ac Eipsum I. Guoties autem A ipsum A metitur, 
tot unitlales sint in Z; ergo Z ipsum A multi- 
plicans ipsum A fecit, ipsum autem E multipli- 
cans ipsum T fecit; quare A planus est , latera 
vero ipsius A, Z. Rursus, quoniam A, E mis 
nimi sunt ipsorum camdem ratiorcm haben- 
tium cum ipsis I, B; equaliter igitur A ipsum Γ 
metilur ac E ipsum B. Quoties autem E ipsum 


B metilur, tot unilates sint in H; ergo E ipsum 


B, 18. 
2, 4: Ἢ, ὃ. 


12. 


Β mectitur per umlates qu in Η ; ergo H ipsum 
E multiplicans ipsum B fecit; ergo B planus est, 


latera vero ipsius sunt ipsi E, H; ergo A, B plani 


€ wf ? ᾧ ΄ . ? ͵ , eg 
5, [᾿ - - - . - . 
οἱ A, B ἄρα ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριθμοί. Λέγω δὴ ὅτις γαῖ numeri. Dico ctiam et similes. Quoniain 
x, o¢ Ν Χ ε Ν " 
καὶ ὅμοιοι. Ἐπεὶ apo Z τὸν μεν Δ πολλαπλα- Ε A τ ἧς : 
Ξ ᾿ ᾿ enim Ζ ipsum quidem A multplicans ipsum A 
σιάσας τὸν A πεποίηκε" τίν δὲ E weAAzwAa- 


᾿ ‘ . ee Se ae ἢ fecit, ipsum vero E mulliplicans ipsum Γ fecit; 
Giasag Tov T πετοιηκεν" Ισαπὶς afa Ὁ ATU A 


μετρεῖ nai 6 E ror T* dota dpa ΤΕ ΣΝ πρὸς =e sequaliter igitur A ipsam A metitur ac E ipsum 
E alcnees πρὸς τὸν T, τουτέστιν ὃ Τ' πρὸς Pr; est igitur ut A ad Ε ita A ad TY, hoc est 
a, Γ (55.7), et quils soient 4, £. Le nombre Δ sera ἃ E comme A esta Γ, Mais 
A esta T commer est ἃ Β; donc A mesure A autant de fois que E mesure r. Quil 
y ait autant d’unités dans Z que A mesure de fois A. Le nombre Z mulupliat 4 
fera 4, etz mulupliant Ἑ fera τ; done A est un nombre plan, dont les cdtés 
sont A, Z. De plus, puisque les nombres 4, Ε sont les plus petits de ceux qui ont 
la méme raison avec tT, B, le nombre Δ mesurerar autant de fois que E mesure B. 
Οὐ} y ait autant d’unités dans H que E mesure de fois B; le nombre E mesurera B 
par les unités qui sont dans H, et le nombre H multipliaut £ tera B; done B est 
un nombre plan, dont Jes cotés sont E, H; done A, B sont des nombres plaus. 
Je dis aussi que ces nombres sont semblables. Car, pnisque Z multipliant 4 fait a, et 
que Z muliiphant E futr, Δ mesure A autant de fois que E mesure r ; done Δ est a 
E comme A est &T, c’est-2-dire comme Fr est ἃ B. De plus, puisque Ε multipliant 


LE HUITIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


, > se εν - 

τὸν Β. Πάλιν. ἐπεὶ ὁ E εκατερὸν τῶν Z, H 
Ν , ΄- 

πολλαπλασιάσας ποὺς T, Β πεποίηκεν" ἔστιν 
‘ “ « iY a 

ἄρα ὡς ὃ 2 προς τὸν Η ουὐτῶς o T πρὸς τον Β. 
\ - « 1 \ 

Ὡς δὲ ὃ T “πρὸς τὸν Β ουτως o A προς τὸν Ἐ" 
sO a ε ᾿ \ εἰ ε 1 \ 
καὶ ὡς apa ὁ A πρὸς τὸν E οὕτως ὃ Ζ πρὸς τον 

ΝᾺ ἂν « © ᾿ τ Wy « 
Η. Καὶ evaaaag ὡς ὁ A πρὸς Tov Ζ2 οὕτως o£ 
og ry 4) 2 ? 
πρὸς τὸν Ηἶ of A, B ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθ-- 
i » « 3 ‘ > ~ 9 ‘J e ᾿ 
feb cig, ab Zap πλευραὶ αὐτῶν αψναλογον 


εἶσιν. Οπερ ἔδει δέξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ κά. 


: ΠῚ eee ae 
Ἐὰν δύο ἀριθμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπέτε-- 
i: x ef , 2 “1 2 6 ͵ 
τωσιν ἀριθμοὶ. ὅμοιοι στερεοί εἶσιν οἱ" ἀριθμοί, 
, > ~ ~ , , 2 , 
Δύο zap ἀριθμῶν τῶν A, Β δύο μέσοι ἀνάλογον 
, Ἄν By ae 
ἐμπιπτέτωσαν ἀριθμοὶ, oT, At λέγω ὅτε οἱ A, B 


Ω ͵ 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. 


A, 24. Γ 
Eau 
Key i. 


OF ele N, 24. 


Ἐς 


Εἰληφθωσαν yap? ἐλάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν 


, = * © 
αὐτὸν λόγον ἐχέτων τοῖς A, T, 4, τρεῖς" ob 
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Tad B. Rursus, quomam E utrumque ipsorum 
Z,H multiplicans ipsos I, Β ἴδοι, est igitur ut 
Z ad H ita Pad B. Ut autem Γ ad Bita A ad E; 
et igitur ut Δ ad E ila Z ad H. Et alterne ut A 
ad Ζ ita E ad H; ergo A, B similes plani nu- 
meri sunt, etenim ipsorum lJatera sunt propor- 


tionalia. Quod oportebat osiendere. 


PROPOSITIO ΧΧΙ. 


Si inter duos numeros duo medii proportio- 
nales cadantnumeri, similes solidi sunt numeri. 
Inter duos cnim numeros A, B duo medii 
proportionales cadaut numeri I, 4; dico ipsos 


A, B similes solidos esse. 
B, 648. 
Zz, 72. 


Sumantur cnim tres minimi numeri Ipsoruma 


camdem rabonem habentium cum ipsis A, T, 


2, H fait ΓΤ, B, le nombre Z est ἃ H comme 7 est ἃ Β (18. 7). Mais Γ est ἃ B comme 
A esta; donc Aest ἃ E comme Z est 2H. Et par permutation Δ est ἃ Ζ comme 
E est aH (15. 7-) Donec 4,8 sont des nombres plans semblables (déf. 21.7), 
puisque leurs cétés sont proportioencls. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION XXII. 


Si entre deux nombres il tombe deux nombres moyens proportionnels, ces 
nombres seront des solides semblables. 

Quwentre les nombres a, B il tombe deux nombres moyens proportionuels 
T, 4; Je dis que les nombres A, B sont des solides seinblables. 

Prenons les ois plus petits nombres de ceux qui out la méme raison avec 
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A, scilicet ipsi E, Z, H; ergo extremi eorum 


E,Z, H' ci ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἱ E, H πρῶτοι 
E, Η primi inter se sunt. Et quoniam inter E. Ἢ 


πρὸς ἀλλήλους εἰσί. Καὶ ἐπεὶ τῶν E, Η εἷς 
μέτος ἀνάλογον ἐμπέπτω"εν ἀριθμὸς 6Z° οἱ E, unus medius proportionalis cecidit numerus Z; 
H apa ἀριθμοὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοι εἶσιν ἀριθμοί, ergo Ε, H numeri similes plani sunt numeri. 
Eorwsar οὖν τοῦ μὲν E πλευραὶ οἷ Θ. K, τοῦ Sint igitur ipsius quidem E latera ipsi ©, Κ, 
dé Η εὖ A, M* Φανερὸν ἄρα ἐστὶν ἐκ τοῦ πρὸ" ipsius vero H ipsi Δ, Μι evidens igitur cst ex 
τούτου ὅτι οἱ EB, ZH ἑξῆς εἰσι ἀνα ACD ov ev antecedente E, Z, H deinceps esse proportiona- 
τε τῷ τοῦ © πρὸς τὸν Δ λόγῳ καὶ τῷ τοῦ αὶ les in ipsins © ad A ratione et in ipsins K ad M. 


πρὸς τὸν Μ. Καὶ ἐπεὶ 08 E, Z, H ἐλάχιστοί Et quoniam E, Z, Η mininy sunt ipserum eam~ 
εἰσι τῶν Tor αὐτὸν λό) ov ἐχόντων τοῖς A, T, dem rationem habentinm cum ipsis A, PT, A} 
Δ’ καὶ ἴστιν ἴσον τὸ πλῆθος τῶν E, Z, H τῷ Εἰ est wqualis multitude rpserum E, Z, Η mal- 


πλήθει τῶν A,T, Δ." δέσον ape ξστὴν ὡς ΣῈ πρὸς litudini tpsoruam A, Γ, 4; ex xguo igitur est 


A, 24. Γ, τῶ: 4, 216. B, 648. 
E, i. Z, 
O, 1% Kim. Ν, 20. Ay on ΝΜ, 


ωῳϊ 
= 
wi? 


τὸν H οὕτως δ Α πρὶς τὸν A. Οἱ δὲ ἘΞ πρῶτω, ΓΕ ad Hita A ad A. Ipsi autem E, H primi, 
ΠῚ: πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι. δ᾽ δὲ ἐλάχιστοι primi vero ct nnmimi, minini autem metiuntur 
μετροῦσι τοὺς τὶν αὐτὸν λόγον ἐχόντας αὐτοῖς ἰρ8ο5. zequaliter sonatas en habentes 
ἰσάκις. ὃς τε μείζων τὸν μείζονα val ὁ ἐλάσσων cum Ipsis , major majorem, et mimor nuno- 
τὸν ἐλάσσονα, τουτέστιν By Te Hpovpevos τὸν Fem, hoc est et antecedens antecedentem, et 
ἡγούμενον καὶ ὃ ἐπέμενος τὸν ἑπόμενον" ἰσάκις  Consequens consequentem ; zqualiter igitur E 
ἄρα cE τὸν A μετρεῖ καὶ ΣῊ τὸν A. Ὁσάκις δὲ ipsum A metitur ac H ipsum Δ. Quotes 


A,T, ἃ (55. 7); quitls soient E,Z,H; leurs extr¢mes E,H seront premiers 
entreux (3. 8). Et puisque entre EH il tombe un moyen proportionnel Z, les 
nombres E, H seront des nombres plans semblables (20. 8). Que ©, Καὶ soient 
les εὐϊόβ de E, et A, M les cotés de H; il est évideut, d’apres ce qui precede, 
que les nombres E,Z, H sont successivement proportionnels dans Ju raison de 
ΘᾺ Aetde KAM. Et puisque les nombres E, 2, Η sont les plus petits de ceux qui 
ont la méme raison avecA,T, 4, et que Ja quantité des nombres F,Z, H est 
égale ἃ Ja quantité des nombres a, T, 4, par égalité E est ἃ H commic A est a Δ 
(14.7 ). Mais les nombres E, H sont premiers enu’eux , et Jes nombres pre- 
miers sont les plus petits (25.7), et les plus petits mesurent également ceux qui 
ont la méme raison avec eux, le plus grand le plus grand, et le plus petit le plus 
petit, cest-a-dire Vantécédent Vantécedent, et Ie conscquent le consequent 
(2109 Jee nombre E mesure done Je nombre A autant de fuis que H mesure a. 
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e 4 ~ ~ . » 
o E τὸν A μετρεῖ. τοσαῦται μοτάδὲς ἐστωταν 
3 ε w A . x 
er τῷ ΝΌΟΝ apa τὸν E πιλλαπλασιασας Tov A 
, Δ » x ἘΠ: ἐξ ~ e 
“πεποίηκεν, O δὲ E ἐστὶν ὑ ἐκ τῶν ©, Κ ON 
wt ‘ 3 ~ ΄ 1 
ἄρα τὸν tx των ©, K πιλλαπλασίασας Tor A 
‘ wv € x 4 
“τεπτοίη;ε" στερεὸς ἄρα ἐστὶν δ᾽ A, πλευραὶ δὲ 
Ὡς ΕΣ Ἑ , τς 
αὐτοῦ εἶσιν οἱ ©, Ky, N. Παλιν. ἐπεὶ si EZ, 
5. ὦ fe 6 ars Sey eee ὙΠ: 
HeaAayiorcs εἰσε τῶν τὸν αὐτὸν λόγον exo: τῶν 
n ᾿ y ε x ~ ve 
τοῖς T, A, Be icaug apa cE τὸν Τ μετρεῖ καὶ ὁ 
. ἐ 5 τς a 
H τὸν B. Οσάπις δὴ CE τὸν T° PET pel, TOFALTAs 
δ a sass x ε a 
μοναδὲς ἔστωσαν ἐν τῷὸ Ξ: Και o H ape τὸν B 
n n ᾿ > ~ , ε ot ‘ 
μέτρει κατα τὰς ἐν τῷ 5 μονάδας" ΟΞ αρὰ τὸν 
’ ἢ * 3 ἈΝ 
Ἡ πολλαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν. Ο δὲ Η ἐστὶν 
¢ 3 ΄- ε poet a 3 ~ 
¢ ex τῶν A, M* 6 Ξὶ ἀρὰ τῶν εξ τῶ A, M 
u ‘ a 
“πολλαπλασιάσας τὸν B π'ιποίηκε' 55 στερεὸς ape 
2 a e x δ 2 ~ 
ἐστὶν 0 By πλευραὶ δὴ αὐτοῦ"' εἶσιν οἱ A, My 
— av , ’ ‘ © \ 
Ξ' ci A, Β ἄρα στερεοί εἰσι. Λέγω dal? οτι καὶ 
: --. : , 
ογλοιοι, Ἐπεὶ Jeep oi N, = τὸν E πολλαπλασια- 
τ a a ee 
σαντες τοὺς A, Τ πεποιημασιν" ἐστιν apa ὡς ὁ 
" ὩΣ Γ ε \ . 
N πρὸς τὸν Ξ οὕτως o A προς τὸν Ty τοὺῦ- 
΄ « \ ἐν > « ες \ " 
τέστιν GE προς τὸν 7. AAA wee E πρὸς τὸν Z 
i ς \ wa x \ 
cytes! 6 © πρὸς τὸν A καὶ ὁ K πρὸς τὸν Μ' 
ν δ" ε ι \ Cl « τ : 
παὶ ὡς ἄρα o © πρὸς τὸν Δ οὕτως ὃ K πρὸς τὸν 


5 Ἢ ἈΝ ν᾿ © " 
Μ vaioN προς τὸν Be Καὶ εἰσι» ob μὲν ©, Κ. 


autem E ipsum A metitur, tot unitates sint in 
N; ergo N ipsum E multiplicars ipsum A fecit. 
Est autem E ex ipsis ©, K; ergo N ipsum ex 
©,K multiplicans ipsum A fecit; solidus igi- 
tur est A, latera autem ipsius sunt ©, K, N, 
Rursus , quoniam E, Z, H minimi sunt Ipso- 
rum eamdem rationem habentiuin cum ipsis 
r,4,83 equaliter igitur E ipsum Γ' metitur ac 
H ipsum B. Quoties autem E ipsum I metitur, 
tot unitates sint in =; ergo H ipsum B metitnr 
per unitates que in 2; ergo = ipsum H multi- 
plicans ipsum B fecit. Est autem H ex A, M ; 
ergo = ipsum ex A, M muluplicans ipsum B 
fecit ; solidus igitur est B ; latera autem ipsius 
sunt A, M, ΞΖ; ergo A, B solidi sunt. Dico 
etiam et similes. Quoniam enim N, = ipsum E 
multiplicantes ipsos A. T fecerunt; est igitur ut N 
ad Zita A ad IT, hoc est Ead Z. Sed ut E ad z 
ita @ ad A et K ad M; et ut igitur © ad 4 ita 
K ad Met N ad &. Et suut quidem ©, K, N la- 


Quwil y ait autant d’unités dans N que Ἑ mesure de fois A; le nombre N mul- 
tiphiant E fera A. Mais Ε est le produit de © par K; donc le nombre N multi- 
pliant le produit de © par K faita; donc A est un nombre solide, dont les 
cotés sont ©, Κ, N. De plus, puisque les nombres E, Z, H sont les plus petits de 
ceux gui ont la méme raison avecT, Δ, B, le nombre E mesure F autant de fois 
que H mesure Β. Qwil y ait autant d’unités dans = que E mesure de fois r ; 
Ie nombre H mesurera B par les unités qui sont dans =; donc = muluipliant H fera 
B. Mais H est le produit de Δ par M; donc = multipliant le produit de a par M 
fera B; donc B est ww uombre solide, dont les cétés sont A, M, =; done A,B sont 
des nombres solides. Je dis aussi que ces nombres sont semblables. Car puisque 
les nombres N, = mouluipliant Ε font 4, r, le nombre N sera a= comme 4 est ar, 
c’est-a-dire comme Ε estaZ (17.7). Mais E est ἃ Z comme © est aA, et comme 


hy 


K esta M; donc © esta A comme K est ἃ M, et comme N est ἃ =. Mais©, K, N 
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Ν πλευραὶ τοῦ A, οἱ δὲ Ey A, M πλευραι τοῦ 
Β' ci A, Β ἄρα ἔμοιοι στερεο! εἰσι. ΟΠ ἔδει 
δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ κβ΄. 


Ἐὰν τρεῖς ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀναλογεν ὦσιν, ὃ δὲ 
πρῶτος τετράγωτος ἢ" καὶ ὃ τρίτος τετράγωτες 
ἔσται. 

Ἑστώσαν τρεῖς ἀριθμοὶ ἕξης ἀνάλιχον οἱ A, 
BT; ὃ δὲ πρῶτος oA τετρόγωνος ἔστω" 2230 


a xf e ε ᾿ ͵ 2 
ὅτι καὶ ὁ πρίτὸς CT τετραγῶνος ἘσΤΙ- 
A, 4. B, 


x ἅτις ὡς a , > 8 roo 
Ἐπεὶ gap τῶν A, T εἰς μεστὸς avadczoy ἐστιν 
a 7 2 ’ 
ἀριθμὸς oB oa A,T ἄρα ὅμοιοι ἐπιπεδοι εἶσι. 
, δ, ε Ls 5] Ν τ 
Τετράγωτνος δὲ ὁ At τετράγωνος ἀρὰ καὶ ὁ Ty 


Οπερ ἔδεε δεῖξαι. 


tera ipsius A, ipsi vero=,A, M latera ipsins 
B; ergo A, B similes solidi sunt. Quod oportebat 


ostenderce. 
PROPOSITIO XXII. 


Si tres numer deinceps proportionales sunt , 
primus autem quadratus sit, et tertius quadratus 
erit. 

Sint tres numeri deinceps proportionales 
A, 8B,F, primus autem A quadratus sit; dico 


et tertium PF quadratum esse. 


ES ο- 


Quoniam euim ipsorum A, T nnus medius 
proportionalis est numerus B; ergo A, Γ similes 
solidi sunt. Quadratus autem A; quadratus igitur 


et ©. Quod oportebat ostendere. 


sont les cdétés de A, et =, A, M les cotés de 8; donc les nombres 4,8 sont 
des solides semblables. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION 


XXII. 


Si ois nombres sont successivement proportionnels , et si le premier est un 


quarre , le woisieme sera un quarre. 


Soient A,B, T trois nombres successivement proportionnels , ct que le pre- 
mier A soil un quarré ; je dis que le troisieme T est un quarre. 

Fuisque enue Jes nombres a,T il y aun moyen proportionnel B, les nom- 
bres A, 1 sont des plans semblables (20. 8). Mais 4 est un quarré ; donc T est 


un quarré. Ce qvil fallait démontrer. 
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TIPOTAZIE xy. 


ial N teen 7 og ᾿ 
Ἐὰν τέσσαρες ἀριθμοὶ ἐξῆς ἀνάλογον ὦσιν. 


- A ~ rs ie Ve : , wy 
ὃ δὲ πρωτος κύζος N° καὶ 0 τεταρτος κύζος ἔσται. 


Ἑστωσαν τέσσαρες ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ 
Α. Β.Τ, ἃ, ὃ δὲ 


Ἂς , τ; δεν 
καὶ ὃ ἃ κύζρος ἐστίν» 


, w ’ ow 
A κύζος ἐστω" λέγω OTS 


A, 8. Bell. 


Ἐπεὶ γὰρ τῶν Ay A δύο μέσοι ἀνάλογόν εἶσιν 
ἀριθμοὶ, οἱ BL Γ’ of A, A ἄρα ὑμοιοΐ εἰσι στεριοὶ 
ἀριϑμοί. Κύξες δὲ ὁ At κύζος ἄρα καὶ ὁ Δ. 


Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


PROPOSITION 


PROPOSITIO XNIITI. 


81. quatuor numeri deinceps proportionales 
sint, primus autem cubus sit, et quartus cubus 
erit. 

Sint quatuor numeri deinceps proportionales 
A,B,0, A, itpse autem A cubus sit; dico et 
«Δ cubum esse. 


Eygis: A, 27. 


Quoniam enim ipsorum A, A duo medii 
propertionales sunt numeri B, 0; ergo A, A 
similes sunt solidt numeri. Cabus aniem A; cu- 


bus igitur et A. Quod oportebat ostendcre. 


XXIII. 


Si quatre nombres sont successivement proportionnels , et si le premier est un 


cube, le quatrieme sera un cube. 


Soient A, B, I, 4 quatre nombres successivement proportionnels, et que A soit 


un cube; je dis que Δ est un cube. 


Car puisque entre 4, 4 il y a deux nombres moyens proportionnels B, Tr, Jes 
nombres 4, 4 sont des solides semblables (21. 8). Mais A est un nembie cube; 
donc 4 est un cube. Ce quil fallait démontrer. 
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ὃ ΠΡΟΤΑΣΙΣ κδ΄, 


Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχωσιν 
ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμὸν, 
ὁ δὲ πρῶτος τετράγωνος ἢ" καὶ ὁ δεύτερος Te 
πράγωνος ἔσται. 

Δύο zap ἐριθμοὶ εἰ A,B πρὸς ἀλλήλους λέγον 
ἐχέτωσαν ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς ὃ Τ πρὸς τετρά- 
“ὠνὸν ἀριθμὸν τὸν A, ὁ δὲ A τετράγωνος ἔστω" 


λέγω ὅτε καὶ ὃ Β τετράγωνος ἐστιν» 


A, 4- 
r, τὸ. 


, ͵ δ 
Ἐπεὶ γὰρ οἱ T, Δ τετράγωνοί εἰσιν" οἱ T, Δ 
εἰ , [ > ~ ΕΣ om 
ἄρα conse ἐπίπεδοί εἰσι" τῶν Τ. ἃ ἄρα εἰς 
, ᾿ > ῃ > ’ Ser 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριθμός. Καὶ εἐἦτιν 
« aq ε <. . 
ὡς Φ T πρὶς τὸν Δ οὕτως! δ᾽ A πρὸς τὸν Β" 
“ τ - , ᾽ ΄ > ’ 
καὶ τῶν A, B ἄρα εἷς μεσὸς αταλῦγον ἐμπτίπτει 
> , νον  Ν ε a ve El 
ἀριθμός. Kas ἐστιν 0 A τετραγώτνος" καὶ 0 Β ἀρὰ 


τετράγωνος ἐστιν, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


PROPOSITIO XXIV. 


Si duo numeri inter se rationemm habent quam 
quadratus numerus ad quadratum numerun, 
primus autem quadralus sil, et secnudus qua- 
dratus erit. 

Duo enim numeri A,B inter se rationem 
habeant quam quadratus numerus P ad quadra- 
tum numerum 4, ipse autem A quadratus sit; 


dico et B quadratum esse. 


B, Q. 
A, 36. 


Ww 


Quoniam enim I, A quadrati sunt; ergor, ἃ 
suniles plani sunt; inter I, 4 igitur uuus me- 
dius proportioualis cadit numerus. Atque est 
ut Tad 4 ita A ad B; etinter A, Bigilur unus 
medius proportionalis cadit numerus. Alqué est 
A quadratus ; el B igitur quadratus est. Qued 


oportebat osteudere. 


PROPOSITION XXIV. 


Si deux nombres ont entr’eux Ja méme raison qu'un nombre quarré a avec 
un nombre quarré, et si le premier est un quarré , le second sera un quarré. 

Car que Jes deux nombres A, B ayent entr’eux Ja méme raison que le nombre 
quarré T a avec le nombre quarré ἃ, et que A soit un quarré ; je dis que B est 
un quarre. 

Car puisque Γ, 4 sont des quarrés , les nombres Γ, 4 sont des plans semblables ; 
il tombe donc entrer, 4 un nombre moyen proportionnel (18.8). Mais Γ est 
ἃ Δ comme A est a B; il tombe donc aussi un numbre moyen propurtionnel entre 
AetB (8. δ). Mais A est un quarré; donc B est un quarré (22. 8.) Ce gu il fallait 
démontrer. 
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TIPOTASIS κέ. 


Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχωσιν 
ὃν κύξος ἀριθμὸς πρὸς κύζξον ἀριθμὸν. ὁ δὲ 
~ ᾿ <s a ¢ ’ S: wf 
“ρῶτος κύζος n° Hag 0 δεύτερος κύζξος εσταῖς 
Δύο γ6Ρ ἀριθμεὶ εἶ A,B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
> ΄ a . 3 Ὶ © ‘ yi 3 
ἐχέτωσαν ὃν κύξος ἀριθμὸς oT προς nuGor ἀριθ-- 
pov τὸν A, κύζος δὲ ἔστω ὃ Α" λέγω! ὅτε καὶ 


ΔΒ κύζος ἐστίν. 


‘Ay, 8. 
Γ, Οἡ. 


E, 12. 


Ἃ A ε ΄ πον ε a 
Eves γάρ οι Γ, ἃ κύζοι εἰσὶν» O8 Το Δ opcoson 
, - Au ΄ , > 2 
στερεοί εἰσι!" τῶν T, A apa duo μέσοι ἀνάλογον 
5 , > if A + 
ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί, Ooos δὲ εἰς τοὺς T, A 
a ‘ \ \ νν 3 , 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ατάλογον ἐμιπίπτουσιν 
> νι “᾿ x 3 i 4 * ὅν ΄ 
ἀριθμοὶ". τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
wv 2 . Lid Ὁ ~ ᾿ , 
ἔχοιτας αὐτοῖς" ὡς τε καὶ τῶν A, Β δύο μέσοι 


: navel 3 ; 
ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί, Ἐμπιπτέτωσαιν οἱ 


PROPOSITIO XXV. 


Si duo numeri in‘er se raticnem habent quam 
cubus numerus ad cubum numerum , primus 


autem cubus sit, ct secuudus cubus erit. 


Duo cnim numeri A, B inter se rationem 
habeant quam cubus numerus Γ ad cobum nu- 
merom A, cubus autem sit A; dicoet B cubum 


esse. 


z, 18. B, 27. 


A, 216. 


Quoniam enim T, A cubr sunt, ipsif, A 
suniles solidi sunt; inter Γ΄, A igitur duo medii 
proportiouales cadunt numeri. Quot autem inter 
Γ, A in continuum proportionales cadunt nu= 
meri, tot ct inter eos eamdem rationem ha- 
bentes cum ipsis ; quare et inter A, B duo medi 


proportionales cadunt numeri. CadantE, Z. Quo- 


PROPOSITION ΧΧΥ. 


Si deux nombres ont entr’eux Ja méme raison qu’un nombre cube a avec un 
nombre cube, et si le premier est un cubc, le second sera aussi un cube. 


Car que Jes nombres 4, Bayent entr’cux la méme raison que Je nombre cube 
Taavec le nombre cube Δ, ct que A soit un cube; je dis que B est aussi un cube. 


Car puisque Γ, 4 sont des cubes, les nombres Γ, Δ sont des solides semblables ; il 


tombe done entre r et 4 deux nombres moyens proportionnels (19. 8). Mais 
autant i] tombe entre ΓΤ et 4 de nombres successivement proportionnels , antant il 
en tombera cntre ceux qui ont la méme raison avee eux (8. 8); 1 tombera done 
entre A et B deux nombres moyens proportionnels. Que ces nombres svient E, Z. 


ll. 


7 
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e ‘gd 3 ᾿ , . 
ἑξῆς ἀναλογον εἰσὶ. πα 


ἄρα καὶ ὃ Β. Ὅπερ ἐδὲι δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ς΄. 


ε“ 9 > AY ij ΤΣ 
οι ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριβμεὶ πρὸς αλληλους 

wv a , 3 " ᾿ a 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετραγώνος ἀριθμὸς πρὸς Te 


; : ; 
πράγωνον ἀριθμόν, 
᾿ i 3 x e 
Ἑστωσαν ὁμοῖοι ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ οἱ A, Be 
“κι, % 4 y w a ΄ 
λέγω ὅτι ὃ A πρὸς τὸν Β λόγον ἔχει or τετρά- 


φώνος ἀριθμὸς προς τετράγωνον ἀρεθμον, 


Α, 6. 


32 ts roy ~ aw 
Eves pep ob A, B ἐπίπεδοΐ εἰσι" τῶν A,B ape 
tog ’ Piet > > ἢ ᾿ Ft ᾿ 
εἰς μεσὸς ἀαναλογον ἐμπίπτει ἀριἥμος. Ἐμπτιπ- 
͵ ἢ 
τετω. καὶ στῶ ὃ Tis. καὶ εἰληφθωταν ελαχιττοι 
~ \ ᾽ μι , > ᾿ - 
ἀρμιθμεὶ τῶν τὸν αὐτὸν Aczcy ἐγοιτωῶν τοῖς A, 
ε ες» »" ? ~ © 
T,B, o ALE, 2° chapa apes αὐτῶν οἱ A, Z 


’ 2 Been ro Cae ‘ 
τετράγωτοί εἰσι, Καὶ ives ἐστιν ὡς ὁ Δ πρὸς τὸν 


niam igitur quatuor numeri A, Ε, Ζ, Β dein- 
ceps proportionales sunt, atque est cubus A; 


cubus igitur οἱ B. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XXVI. 


Similes plaul numeri inter se rationem ha- 
bent quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum. 

Sint sinules plani numeri A, B; dico A ad B 
rationem habere quam quadratus numerus ad 


quadratum Hhumerun.. 


Quoniam eniin A,B plani sunt; inter A, B igitur 
unus medius proportionalis cadit numeras. Ca- 
dat, et sit Γ, et sumantur minimi nameri A, 
E, Z ipsorum camdem rationem habeutium cum 
ipsis A, Γ, B; extremi izitur eormm A, Z qua- 


drati sunt. Et quouiam est ut A ad Zila A ad B, 


Puisque les quatre nombres A, Εν» Z, B sont successivement proportionnels, et que 
A est un cube, le nuwbre B sera aussi un cube (25. 8). Ce qu’il fallait démontrer. 


PROPOSITION 


XXVI. 


Les nombres qui sont des plans semblables ont entr’eux la méme raison qu'un 
nombre quarré a avec un nombre quarreé. 


Ssient A, B des nombres plans semblables ; je dis que A a avec B la méme raison 
quun nombre quarré a avec un nombre quarre. 


Car puisque les nombres A, B sont des plans, il tombe un nombre moven pro- 


portionnei entre A et B (18.8). Ἢ δὴ tumbe un, et quil soit r. Prenens les plus 
petis nombres qui ont a meme raison avec A, T, B (35. 7), et quils soient 
4,5, Z; leurs exsuémes ἃ, Z seronut des quarres (cor. 2. 8 ). Et puisque Δ est ἃ Ζ 
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2 οὕτως δ A πρὸς τὸν By καί εἶσιν οἱ A, Z τε- 
τρθγ το" cA ἔρα πρὸς τὸν Β λόγον ἔχει ὃν T= 
Tez wes ἀριθμὸς πρὸς τετρο) νον ἀριθμόν. 
Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΥΤΆΑΣΙΣ κζ΄. 


Οἱ cposcs στ peck ἀριϑμεὶ πρὸς ἀλλήλους λέγον 
ἔχουσιν, ὃν χυζος ἀριθμὸς πρὸς χύζον ἀριθμόν, 

Εστωσαν ὕμοιοι στερεοὶ ἀριθμοὶ, ci A, Br λέγω 
a ε ‘ ᾿ , wa a 3 ἢ 
ὅτ 0 A προς τὸν Β AC? or εἐχε OF κυξις ἀριθμεὲς 


πρὸς κύξον ἀρεἔμόν. 


a, 16. 
E, 8. 


Ἐπεὶ γὸρ ch A, B ὅμοιοι στερεοί εἰσι" τῶν A, 

» : , 2 4 3 t 3 θ , 

Β ἄρα δύο μέσοι ἀνεέίλεγον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί. 

Ἂν ΓΙ > ’ 

Ἐμπιππίτωσαν ch Ty Ay καὶ εἰλήφθωσαν ἐλά-- 

ἀριθμοὶ! τῶν Te ὑτὶν λίγον ἐχόντων 
χιστεοι ap (μοι Thy τὸν αυὐτον ΟἽ ya 


A - πο δ ;8 Ξ 
τοῖς A, T, Δ. Β sees αὐτοῖς τὸ πληῦςς» ch Ey 


οἱ sunt A, Ζ quadrati; ergo A ad B rationcm 
habet quam quadratus numerus ad quadratum 


numerum. Quod oportebat ostenderc. 


PROPOSITIO XXVYILI. 


Similes solidi numeri inter se rationem ha= 
bent, quam cubus numerus ad cubum nemerum. 
Sint simules solidi numeri A, B; dico A ad B 


ralioncm habere quai cubus numerus ad cubum 


numerum. 
A, 56. B, 54 
H, 18. ©), 537. 


Quoniam enim A, B similcs solidi sunt; ergo 
inter A, B duo medi proportionzles cadunt nu- 
meri. Cadant Γ, 4, εἰ sumantur minimi numeri 
ipsorum eamdeni rationem habentiam cum Ipsis 


A, 1, 4, B, xquales ipsis mullitudine, E, Z, 


comme A esLiB, et que Δ, Z sont des quarrés, le nombre a aura avec Je nombre 


B Ja méme raison qu’un μοι τα quairé a avec un nombre quarré. Ce qu'il falluit 


démontrer. 


PROPOSITION 


AXVII. 


Les nombres solides semblables ont entr’eux la ménie raison quwun non:bre 


cube a avee un nombre cube. 


Soient A, Β des nombres solides serblables ; je dis que a a avec B la méme 


raison qu'un nombre cube a avee un nombre cube, 


Car puisque les nombres A,B sont des solides semblables, i] tombe deux 


moyens preportionnels cutre A,B (10. 8). Qwils soient T, a. Prenons en méme 
quantité les plus petits nombres de ceux qui ont la méme raison avec a, Γ, 
Δ, Β (3. 8); qwils soient E,Z, H, ©; leurs extremes F, © seront des cubcs 
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Z,H, Θ᾽ οἱ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἱ E, Θ κύζοι εἰσί, H, ©; ergo extremi cormn E, © cubi sunt. 
Καὶ ἔστιν ὡς OE πρὸς τὸν Ὁ οὕτως δ A πρὸς τὸν Altque est πὶ E ad © ita A ad Β; ergo A ad B 
Besa oA ἄρα πρὸς τὸν Β λόγον ἔχει ὃν κύξζος ταϊ!ομέπι habet quam cubus numerus ad cubum 


ἀριθμὸς πρὶς nuGov ἀριθμόν, Οπερ ἔδει δεῖξαι. numcrum. Quod oportebat ostendere. 


(cor. 2. 8). Mais Ε est ἃ © comme A est ἃ B; donc A a avec B la méme 
raison qu'un nombre cube a avec un nombre cube. Ce quit tallait démontrer. 


FIN DU MUITIEME LIVRE. 


EUCLIDIS 


ELEMENTORUM 
LIBER NONUS, 


ce te ti cn n-th tin a “tp tn “ti tip “thet an tnd thy an tht td 


MPOTAZIZ a4. PROPOSITIO I. 


Ἐὰν duo Opeceon ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ σολλαπλα- Si duo stmiles plam numeri se se multipli- 
σιάσαττες ἀλλήλευς ποιῶσί τινα. ὃ γενόμενος Cantes faciunt aliquem, factus quadratus erit. 
TT paz wres ἔσται. 

Ἑστωσαν δύο cyrcsos ἐπίπεδοι! ἀριθμοὶ οἱ Ay Sint duo similes plani numeri A, B, et A 
B, #250 A701 Β πολλαπλασιάσας τὸν T ποιείτω" ipsum Β multiplicans ipsum Γ faciat; dico © 


og , 1 
λέγω ὑπ 0 T TET PLZ WVOS ETT. quadratam esse. 


A, 6. B, 54. 
A, 36. Yr, 324. 


O γὰρ A ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν A Ipse enim A se ipsum multiplicans ipsum 


ποιείτω" ὁ Δ apa τετράγωνός ἐστιν, Ἐπεὶ οὖν A faciat; ergo A quadratus est. Quoniam igitur 


LE NEUVIEME LIVRE 
DES ELEMENTS DEUCLIDE. 


PROPOSITION I. 


Si deux nombres plans semblables se multipliant l'un l'autre produisent ua 
nombre , Je produit sera un quarré. 

Soient 4, B deux nombres plans semblables, et que A multipliant B fasse r ; je 
dis quer est un quarré. 


Car que A se multipliant Iui-méme fasse 4; le nombre 4 sera un quarré. 


54 


Ga 


A ἑαυτὸν per? πολλαπλασιάσας τὸν Δ πι- 
ποίηκε. τὸν δὲ Β πολλαπλασιάσος τὸν To πε- 
“τοίηπεν" ἐστιν ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς tor Β οὕτως 6 A 
πρὸς tov T. Καὶ ἐπεὶ of A, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί 
εἰσιν ἀριθμοιυ τῶν A, B ἄρα εἷς μέσες ἀνάλογον 


ἐμπίπτει ἀριθμός. Ἐὰν δὲ δύο ἀριθμῶν petted 


Α. Ὁ. 
Δ, 56. re 
Ya vise 2 an τὰν 4 ἃς 
vera τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριθμοῖς 

i Pk 
ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι τοσοῦτοι καὶ εἰς 
ΝΣ Bs # wa bid x n 
τοὺς τὸν αὐτὸν AOZOV ἔχοιτας" ὡς Te Ἐπὶ τῶν 
© μέσος ἀνέάλου ον ἐμπέσττει ἀριθμές. Καὶ 
Δ.Γ εἰς μεσὸς ἀταλοῦον ἐμπέστει αριῦμοες. 
: F ; Ἶ τὸς 
ἔστι τιτραγῶνος ὁ Δ" τιτραγώνος apa καὶ ὁ Tr. 


Oxep ides δεῖξαι. 
IIPOTAZIZ β΄. 


Ἁ , > , 
Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πολλατλασιάσαντες ἀλλη- 
΄“ i A ? f Z » 
λους ποιῶσι τετράγωνον » ὅμειοι ἐπέπεδοι εἰσιν 


ἀριθμοί". 


B, 5 
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A se ipsum quidem mulliplicans ipsum A fecit, 
ipsum vero Β multiplicans ipsum VI fecit; est 
igitur ut Aad B ita Aad TP. Et quoniain A, B 
siuiles plani sunt numeri; mler A, B igitur 
unus incdius proportionalis cadit nmmerus. Si 


autem inter duos numeros in ΠΟΙ Ιλ 1111} pro- 


22... 


portionales cadunt numeri, quot inter Ipsos 
cadunt totidem et inter cos camden rationem 
habenies; quare ct inter 4, Fo wnus inedius 
Preportionalis cadit numerus. Ataue est qua 
dratns 45 quadratus igitur et Γ. Quod opor- 


tebat oslendere. 
PROPOSITIO 11. 


Si duo numeri se se multtplicantes faciunt 


quadratum , similes plam sunt numeri. 


Puisque A se muluipliant Iui-méme fait a, et que A maultipliant B fait r, Te 


nombre A est ἃ B comme A est a © 


f 
fuer 
ie 


7)» Et puisque les numbres a, B sout 


des plans semblables , i] tombe un nombre moyen proportionnel entre A 
et Β (18. 8). Mais si entre deux nowbres i! tombe des nombres successivement 
proportionnels, autant il en tombe entre ces deux nombres, autant il en tombera 
entre ceux qui ont la meme raison (δ. 8); il tzmbe donc entre 4 et Fun nombre 
moyen proportionnel. Muis 4 est un quarré; dune TF est un quarré. Ce quil 
fallait démontrer, 


PROPOSITION 11]. 


Si deux nombres se multipliant Yun Pautre font un quarré, ces nombres seront 
des plans semblables. 
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me ἃ ΤΟΣ ᾿νε ἢ 
Ἑστωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ A,B, καὶ δ᾽ A τὸν 
B πολλαπλασιασοῖς τετραγῶνον τὸν T  ποιετω  " 


ul q 2 aos > cf 
λέγω ὅτι of Ay Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἶσιν ἀριθμοί. 


᾿ Ἁ 
O γὰρ A ἑαυτὸν πολλεπλασιάσας τὸν A 
΄ ε w , ΄ > eos a le 
«ΠΟ ει τῶ" o A apa πετράγωνος ἐστί. Καὶ ἐπ|:| 
ε © ν ι = ῃ \ 
o A cautey μὲν πυλ)δαπλασιείσας τὸν A Tem 
wo Ἁ ; 5 
moinze, τὸν de Β πολλαπλασιάσας τὸν T a= 
ye Η " coe 5 ι “ a 
sToinuev® ἔστιν apr woo A πρὸς τὸν B ουτῶς 
4 1 \ Paes ee , ec , ΓΝ. 
ὁ Δ πρὸς τον T. Καὶ eres 6 Δ τετράγωνος ἐστιν. 
Ὁ ἢ ¥ e > ‘ ͵ 
ἀλλὲ καὶ ὁ Τ' οἱ A,T ἄρα ἕμοιοι ἐπίπεδοι εἶσι" 
~ yf Ἣν Ψ δ, τὰ 2 , 
tov a, T apa εἰς μέδος αναλογοὸν ἐμπίπτει 
3 τ Ἄ ε - \ 4 μὴ 
ἀριθμός. Καὶ corer ὡς ὁ Δ πρὸς τὸν T οὑτῶς 
« \ " Ἂν ca af .- , 
ΟΑ πρὸς τὸν Be καὶ τῶν A, Β Apt εἰς μέσος 
3 , \ \ au > Ὁ 
ἀνάλογον ἐμπίπτει. Ἐὰν δὲ δύο ἐριθμῶν εἷς 
΄ > ἢ ? , o 2 ͵ . > 
PETES AVAACZ OY ἐμπίπτει. CMCICE ἐπίπεδοι εἶσεν 
2 w q Ἂ 2 ae ᾿ 
ἀριθμοί" οἱ ἄρα Ay, Β ὁμοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι. 


Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Sint duo numeri A, B, εἴ A ipsum B mul- 
tiplicans quadratum tpsum Γ faciat; dico A,B 


similes planos esse numeros. 


By. 12. 
Ἐς 3G. 


Ipse enim A se se multiplicans ipsum 4 fa- 
ciat; ergo A quadratus est. Et quoulam A se 
ipsum quidem multiphcans ipsum Δ fecit; 
Ipsum vero © mulliplicans ipsum LP fecit; est 
igiturut Aad B ita Aad F. Et quomiam A qua- 
dratus est, sed et Γ᾿; ergo A, Γ similes plani 
sunt; inter A, © igitur nnus medius proportio- 
tionalis cadit numerus. Atque est ut A ad Γ 
ita A ad B; cl inter A, B igitur unus medius 
propertionalis cadit. Si autem inter duos nu- 
nicros unus medius proportionalis cadit, similes 
plaut sunt numeri; ergo A, B similes sunt 


plani. Quod eportebat ostendere. 


Soient les deux nombres A, B, et que A multipliant B fasse Je quarré 1; je dis 
que les nombres A, B sont des plans semblables. 

Car que A se multipliant lui-méme fasse Δ; 16 nombre Δ sera un quarré. Et 
puisque 4 se moluplant lui-méme fait, et que A mulupliant Β faitr, le nombre 
A est ἃ B comme Δ est ἃ Γ (17. 7). Et puisque 4 est un quarré ainsi que Γ, 
les nombres δ, r sont des plans semblables; 1] tombe donc un nombre moyen 
proportionnel entre Δ et Γ (δ. 8). Mais 4 est ἃ T comme A est ἃ Β; il tombe donc 
un vombre moyen proportionnel entre A et B (18. δ᾽. Mais si un nombre moyen 
properionnel tombe entre deux nombres, ces nombres sont des plans sem- 
blahles (20. δ); done les nombres a, B sont plans et semblables. Ce quil 
fallait démoutrer. 


΄ 


56 LE NEUVIEME LIVRE DES ELEMENTS D’ EUCLIDE. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 7. 


Ἐὰν κύζος ἀριθμὲς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
ποιὴ Tie, ὃ γενόμειος κύζξος ἔσται. 
Κυΐζος zap ἀριθμὲς ὃ A ἔαυτον πολλαπλα- 


, ‘ ἢ ἢ - © , ᾿ Ἔ 
oincas τὸν Β πποιείτω" λεγω τι 0 Β κυΐος tort. 


, Ly 4 e Ν ᾿ 
Εἰλήφθω 760 τοῦ A σλευρα, oT, καὶ oT 
€ \ ΤᾺ x , 
€LUTLY πολλαπλασίασας τὸν A ποιείτω" Φα- 
\ δ. a a \ ’ 
repov on cota ott ΦΤ τὸν A πολλαπλασισσας 
΄ τὰν Ν ΙΝ νι ε « ‘ 
cov A πιετοίηνε, Καὶ eet o T tautor πολλα- 
x ͵ὔ e ΕἸΣ A 
πλασιάσας τὸν A πεπτοιῆμκεν 0 T cpa τὸν a 
a \ ΠῚ > » ᾿ ‘ 4 
μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μοιάδας. AAAS μὴν 
. e \ ᾿ - ‘ A 2 > ~ 
καὶ ἢ prorag τὸν ΓΤ μετρεῖ κατα τὰς ἐν αὐτῷ 
᾿ Μ΄ wv e € Ἧ; . ‘ Ld I 
pooradactzotir APA ASH μονας πρὸς Tor T outag 
ε \ ‘ τῇ 3 ν Φ " 
oT πρὸς τὸν Δ. Πάλιν. ἔπε Γ τὸν ἃ πολ- 
, . 7 c ᾿ x 
AawAaciacac τὸν A πειτοεηεν" o A apa τὸν A 
rs x ? - , - x‘ 
PET pes κατὰ τὸς ἐν τῷ T μοιάδας. Μετρεῖ dt 


e \ ἢ 4 Ls > 2 as ay ἃ 
καὶ forage τὸν T vata τας ty αὐτῷ μούα ag 


PROPOSITIO III. 


Si cubus numerus se ipsum multiplicans fa- 
cit ahquem, factus cubus erit. 
Cul.us entin numerus A se ipsum multiplicans 


ipsum B faciat; dico B cubui esse. 


Sumatur enim ipsius A latus T, et P se ipsuni 
muliplicans ipsum 4 faciat; manifestuin igitur 
est T ipsum A multipheans ipsum A facere. Et 
quoniam Ise Ipsuin multiplicantem Ipsum A fe- 
cit; ergo T ipsum A metitur per unilates que in 
ipso. Sed etiam ct umilas ipsum T omietitur per 
unilates qua in ipso; est igilur ut unitas ad Γ' 
ita Tad A. Rursus, quomam Γ Ipsum A mul- 
tiplicans ipsum A fecit; ergo Δ ipsum A me- 
titur per unilates qu in T. Metitur autem ct 


uviias ipsum T per umitates qux in insos est 


PROPOSITION III. 


Si un nombre cube se multipliant lui-méme fait un nombre, le produit sera 
un cube. 

Car que Je nombre cube A se multipliant Jui-méeme fasse B; je dis que B 
est un cube. 

Car prenons le cétér de A, et quer se multipliant Iui-méme fasse 4; il est 
évident que T maltipliant a fera a (def τὸ. 7). Et puisque ΓΟ se multipliant 
lui-méme a fait 8, le nombre T mesurera Δ par Jes anités qui sont en Jui. Mais 
Vunité mesure Γ par Jes unites qui sont en Jui; Funité est donc a T comme T est 
ἃ Δ (def. 20. 7.) De plus, puisque T multipliant 4a fait a, le nombre 4 mesure A 
par 165. unités qui sont en rt. Mais lunité mesure ΓΟ par Jes unités qui sont 
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ca of = ε ᾿ % \ cea 9 ᾿ 
ἐστῖν Pe ὡς ἢ prove πρὸς τὸν Τὶ outwe’ 0 A 
᾿ ᾿ς ἃ ᾿ ᾿ ᾿ [ 2 Je 
“πρὸς tov A. AAA wen μονας πρὸς Tov IT cuts" o 
1} 1 bY i. vw « ΙΝ 4 ‘A 
T προς τὸν Ae καὶ ὡς apa ἢ μονεὶς πρὸς Tor Γ 
τ A Roe 6 6 ι ᾿ "»-. 
ουτῶς o T πρὸς τὸν A, καὶ ὁ A πρὸς τον A* τῆς 
γ᾽ , x ~ ΕΣ ~ ΄ ,΄ 3 , 
apt μονάδες καὶ τοῦ A ἀριθμοῦ δύο μέσοι ἀνα- 
X a μι , 3 x 
λόγον κατὰ τὸ συνεχὲς ἐμπεπτωπειτιν ἀριθμοὶ, 
2 Le « \ 
of T, A. Πάλιν. ἔπει δ΄ A ἑαυτὸν πολλαπλει- 
τ ι , ε ΕΣ A ~ 
Clacac τὸν B wevwoinzer®o A apa Tor B Metpes 
x . 2 2 ~ ΄ ene 3: >. « 
κατα τας ἐν αὐτῷ μειάϑας, Metpzs ce καὶ ἡ 
2 5 Se 4 x 
μονὰς τὸν A κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἐστιν 
a « 1 \ \ a ‘ € \ 
ἄρα ὡς μονὰς προς τὸν A tutast o A σρος 
~ . x ~ ne ΄ 
τὸν B. Τῆς δὲ μονάδος καὶ τοῦ A δύο μέσοι 
΄ 3 ᾽ g x‘ “ 
ἀνάλογον ἀριθμοὶ ἐμπεπτώκασιν"" καὶ τῶν A,B 
Fp 3 : > > eS Go i’ 
apa duo psTos avadroyzoy ἐμπεσουνταιῦ ἀριθμοῖς 
Sur 3 a Oe. D > 2 > os 
Ἐὰν δὲ δύο ἀριθμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπ-- 
Γ \ ~ a 7 x e ΄ 
Toc, ὃ δὲ πρῶτος κύζος ἢ.) Hes ὁ δεύτερος 
wt \ow ε . ἄρ τς ᾿»Ἶ 
κύξος ἔσται. Καὶ ἔστιν 0 A κυζος" καὶ ὁ Β ape 


xubcs ἐστίν. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


igitur ut unitas ad Tita Aad A. Sed ut unitas 
ad V ita Γ ad A; οἱ ut igitur umias ad Γ' ita 
Pad A, et A ad A; ergo inter unitatem el nu- 
merum A duo medii proportionales in conti- 
nuum cadunt numeri ©, Δ. Rursus, gquoniam 
A se ipsum multipheans ipsum B fecit; ergo 
A ipsum B metitur per unitates que in 
ipso. Metitur autem et unitas ipsum A per 
unitates qu in ipso; est igitur ut unilas ad A 
ila A ad B. Sed inter unitatem et A duo medii 
proportionales numeri cadunt; et inter A, B 
igitur duo medi proportionales cadunt numeri. 
Si autem inter duos numeros duo medi pro- 
portionales cadunt, primus autem cubus sit, 
et secundus cubus erit. Atque est A cubus; et 


Β igitur cubus est. Quod oportebat ostendere. 


en lui; l'unité est donc a T comme a est ἃ A. Mais lunité est ἃ FT comme Γ est ἃ 
Δ; donc lunite est ἃ T comme I est ἃ 4, et comme A est ἃ A; il tombe 


donc entre Vunité et le nombre a deux nombres moyens T, 4 successive- 


ment proportionnels. De plus, puisque A se multipliant Jui-méme fait By 


le nombre A mesure B par les unites qui sont en Jui. Mais lunité mesure a 
par les unités qui sont en lui; Vunité est donc ἃ A comme A est ἃ B (def. 20. 7). 


Mais entre lunité et le nombre Α il tombe deux nombres moy ens proportionnels ; 
il tombe donc entre A et B deux nombres moyens proportionnels (8. 8). 
Mais si entre deux nombres il tombe deux moyens proportionnels, et si [6 


premier est un cube, le second sera un cube (23. 8). Mais a est un cube ; 
douc B est un cube. Ce qu’il fallait démontrer. 


11. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ds 


Ἐὰν xuGce ἀριθμὸς nuCor ἀρεῦμον “Τολλαπλα- 
σιάσας ποιῇ τινας ὃ γενόμενος κυζος ἔσται. 
Κύζος γὰρ ἀριθμὸς o A κύξον ἀριθμὸν τὸν B 


ἢ ἢ 2 7 
“πυλλαπλασιεσας τὸν T ποιείτω" Pt} ἐπι oT 


PROPOSITIO IV. 


Si cubus numerus cubum numerum multiph- 
cans facit aliquem, factus cubus erit. 
Cubus emm numerus A cubum numerum 


ipsum Β multiplicans ipsum Γ᾽ faciat; dico Γ 


nubog ἐστίν. cubum esse. 
B, 27: 

4, 64. r, 216. 
[9] γὰρ A! ἑαυτὸν πολλαπλασιῖσας τὸν ἃ Ipse enim A se ipsum muluplicans ipsum Δ 
ποιείτω" ὃ Δ ἄρα κύξος ἐστί. Καὶ ἐπεὶ 0 A faciat; ergo A cubus est. Et quoniam A se 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιαᾶσας τὲν A πεποίηκεν ipsum quidem multiphcansipsum Δ fecit, ipsum 
ov δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν" ἔστιν Vero Β multiplicans ipsum Γ fecit; est igitur 
apa ὥς δᾳ πρὸς τὸν Β οὕτως ὁ Δ πρὸς τὸν T, utAad Bita Δ δὰ Lr. Εἰ quoniam A, Β cubi sunt, 
Καὶ ἐπεὶ οἱ A, B κύξοι εἰσὶν. ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. stuiles solidi sunt A, B; ergointer A, B duo 
οἷ A, Β2" τῶν A, B ἄρα δύο μέτοι ἀνάλογον τι proportionales cadunt numeri; quare et 
ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί: ὡς τε καὶ τῶν A,T δύο inter Δ, Γ duo medi proportionales cadunt 
μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριθμοί. Kai ἔστε numeri. Atque est cubus 4; cubus igitur οἱ Γ. 


πύξος ὃ Δ’ κύζος. ἄρα καὶ OT. Οπερ ἔδει δεῖξαι, Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITION IV. 

Si un nombre cube mulupliant un nombre cube fait un nombre, le produit sera 
un cube. 

Car que le nombre cube ἃ multipliant le nombre cube B fasse ΓΤ; je dis que Γ 
est un cube. 

Car que A se multiplant lui-méme fasse 4, Je nombre 4 sera un cube (3. 9). 
Et puisque Α se multipliant lui-méme a fait a, et que A roultiphiant B fait ΓΤ, le 
nombre A esta B comme Δ estar (17.7). Et puisque les numbres A,B sont des 
cubes, les nombres A, B sont des solides semblables. I] tombe donc cntre A et B 
deux nombres moyens proportionnels (19. 8); il tombera donc aussi entre 4 et 
r deux nombres moyens proportionnels (8.8). Mais Δ est un cube; donc r est 
un cube (23. 8). Ce qu'il fallait demontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 


Ἐὰν κύζξος ἀριθμὸς ἀριθμὸν Tira πολλαπλα- 
σιάσας nuCov ποιῇ. καὶ ὃ πολλαπλασιασθεὶς 
nubce ἔσται. 

Ku6os γὰρ ἀριθμὸς! cA ἀριθμόν thea τὸν Β 
πολλαπλασιάσας κύξον τὸν Γ ποιείτω" λέγω ὅτι 


ε ts 
0B κυζος ἐστίν. 


A, &. 
4, 64. 


ΗΠ e ν ΄ A 
O yap A εαὐτὸν πολλαπλασίασας τὸν A 
, 2 ball ’ AS e ek ἘΝ Se: 
ποιείτω" κύζος cpa ἐστιν ὁ Δ. Καὶ ἐπεὶ ὁ A 
. ᾿ 4 , \ i 
εαὐτὸν μὲν πολλαπλασίασας Tov A πεποιηπὲ, 
᾿ 3 re 4 . ai 
τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν" ἔστιν 
a - ἃ 4 ‘ a ε Υ ι 
apa ὡς o A πρὸς Tov B outwe2 o A ἥρος τὸν Tr. 
Cel Ἀ € , >A e 2 
Kas ἐπεὶ cs AST nv€os ΕἸσῈΨ 9 OfL0108 στερεοί εἰσι" 
- 3 wv ’ , a oF > , 
τῶν AF ape δύο μέσοι αἀναλογὸν ἐμπίπτουσιν 
ΕΣ , - ν ἡ € i. ‘ q 
ἀριθμοί, Καὶ ἐστιν ace A πρὸς τὸν T οὕτως δ A 
δ ‘ ὮΝ, ~ " , , ᾿΄ 
προς τὸν Be καὶ τῶν A, Β apa δυο μέσοι ava~ 
Ε ΄ ὃς ow ἐν 
λογοὸν ἐμπιεπτουσιν ἀριθμοί. Καὶ ἔστι κύξος ὃ Α" 


πῶ Ὁ. : 4 Α 
κύξος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ Β. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


PROPOSITIO V. 


Si cubus numerus numcrum aliquem multi- 
plicans cubum facit, et multiplicatus cubus 
erit. 

Cubus enim numerus A numerum aliquem 
ipsum B multiplicans cubum ipsum I faciat ; 


dico B cubum esse 


B, 27. 
r, 216. 


Ipse enim A se ipsum multiplicans ipsum Δ 
faciat; cubus igitur est A. Et quoniam A se 
ipsam quidem multiplicans ipsum A fecit, ip- 
sum vero B mulliplicans ipsum Γ' fecit; est 
igitur ut A ad B ita Δ ad Γ. Et quoniam A, T 
cubi sunt, similes solidi sunt; ergo inter A, T 
duo medii proportionales cadunt numeri. Atque 
est ul Aad © ita A ad B; et inter A, B igitur 
duo medii proportionales cadunt numeri. Atque 
est cubus A; cubus igitur est et B. Quod opor- 


tebat ostendcre. 


PROPOSITION V. 


Si un nombre cube multipliant un nombre fait un cube, le nombre roultiplie 
sera un cube. 

Car que le nombre cube 4 muliipliant un nombre Β fasse le cube Τ; je dis 
que B est un cube. 

Que a se multipliant lui-méme fasse 4; le nombre Δ sera un cube (3.9). Et 
puisque A se mulupliant lui- méme fait A, et que A multipliant B fait r, [6 
nombre A est ἃ Β comme Δ est 41 (17.7 ). Et puisque 4 et r sont des cubes, ces 
nombres sont des solides semblables ; ἢ] tombe donc entre Δ et F deux nombres 
moyens proportionnels (19. 8). Mais 4 est ar comme A est aB; il tombe donc 
entre A etB deux nombres moyens proportionnels (8.8). Mais A est un cube; 
donc Β est un cube (23. 8). Ce qu il fallait démoutrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ς΄. 


3 A ε 4 . ᾿ 
Ἐὰν ἀριθμὸς εαυτον ποδλαπλασιασας zulor 
ἜΣ Ses ἢ » 
WEIN, καὶ αὐτις κύζος lords. 
\ . e ε \ awe ᾿ , 
Αρίθμος γαρο A ἑαυτὸν πολλαπλαάσιισας κυ- 
% ' , ε . e 7p ΓΞ ᾿ 
(ον τὸν Β ποιείτω" λέγω ote καὶ ὁ ἃ xuccg ἐστιν, 
A, 8. B, 64, 
. i a y 
Oz¢p A Tor Β πολ λαπλασιάσας Tov Γ ποιείτω. 
-- ε ε . ‘ = ΄ ry 
Ἐπεὶ cuvc A ἑαυτὲν per πολλαπλασιάσας τὸν B 
© i | ι vs Ξ- 
aemoinze, τὸν δὲ Β πιλλαπλασιάσας τόν Γ πε- 
ΟῚ ἕ 5 νι Ace) « ‘ 
ποίηπενλ oT ape κύζος ἐστί. Καὶ ιπεὶ oA ἑαυτον' 
σπολλαπλασίασες τὸν Β “πτεπτοι πε 6 ἃ ἀρὰ τὸν Β 
ra XY ᾿ 3 2 7 ΄ι ‘i 
μετρεῖ κατὰ τὰς ty αὐτῷ μονάδας, Μετρεῖ δὲ 
Ἂς « \ \ τ Ν Σ 3 ~ io fe 
και ἡ μόνας Tiy A κατα τὰς Sr αὑτῷ μεναόες 
wv ru © « sf x ἅν a « τ 
ECT APA ὡς ἡ" μόνας προς Τὸν A cuTMccA προς 
os 2 x oe . ἣν ΄ 
τὸν Be Καὶ ἐπεὶ 0 A τὸν Β πολλαπλασιασος 
x i, e wt ‘ nn ‘ 
aver T πεποίηκε" ¢ B apa sev Τ μετρεῖ κατὰ 
XN > ~ oe ra δ ΟΝ « 4 
τὰς εὐ τῷ A prcradac. Μετρει δὲ καὶ ἡ μένας 
a ‘ Li 3 > ~ 4 ν᾽ 3 
τὸν A vate τὰς ἐν αὐτῷ μοιᾶδας" ἐστιν ἄρα 
e e - ᾿ εἰ © ‘ \ 
ως ἡ" μένας πρις τὸν A εὐτῶς ὁ Β ampog τον. 


AAX ὡς ἡ μονὰς “ρὲς To A οὕτως 6 A πρὸς 


PROPOSITIO YI. 


Si numerus se ipsum multiplicans cubun 
facit, et ipse cubus erit. 
Rumerus enim A se ipsum multiplicaus cu- 


bum ipsum B faciat ; dico et A cubum esse. 


Tr, Sia. 


Ipse enim A ipsum B multiplicans ipsum Γ 
faciat. Quoniam igitur A se ipsum quidem mul- 
tiplicans ipsum B fecit, ipsum vero B mul- 
tpheans ipsum Γ fecit; ergo Γ᾽ cubus est. Et 
quoniun A se ipsum multiplicans ipsum B fe- 
cit; ergo A ipsum Β metitur per unitates qua 
in ipso. Metitur autem et unitas ipsum A per 
unitates qua im Ipso; est igilur ut unitas ad 
A ila A ad B. Et quoniain A ipsum B inulti- 
plicans ipsum TI fecit; ergo B ipsum TP metitur 
per unilates que in A. Metitur autem et unitas 
ipsum A per unilates que in ipso; est igilur 
ul uuilas ad A ila B ad T. Sed ul unites ad A 


PROPOSITION YI. 


Si un nombre se multipliant Jui-méme fait un cube, ce nombre sera un cube. 

Que le nombre a se multipliant lui-méme fasse le cube B; je dis que A est 
un cube. 

Car que A multiniiant B fasse rT. Puisque A se multipliant Iui-méme fait 
B, ct que A multipliant Β a fait, le nombre r est un cube (def. i9.7 ). Et ρυάκια 
A se multiplant Ini- méme fait B, le nombre a mesure B par les unites 
qui sont en hui ; mais Nuniié mesure A par les unités qui sont en lui; Vunite est 
conc 4A comme A est ἃ Β (dlcf. 20. 7.. Et puisque a multipliant B fait 2 le nombre 
B mesure I par les unités qui sonten A. Mais l'unité mesure 4 par les unites qui 
sont en Jui; Punué est donc ἃ A comme Bestar. Mais Punité est ἃ 4 comme 
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\ Ὁ € wa « a 4 La 2 ε 
“τὸν Be καὶ we ape” oA προς τὸν B ουτως ὁ B 
εἰ A 2. ee) % ͵ ΕΙΣ 
πρὸς τὸν T. Καὶ evres οἱ B, Γ nuCos εἰσι". 

: . - δ᾿ αἱ ΄ ͵ 
ἕμοιοι στερεοί εἰσι" τῶν B, Γ᾽ apa δύο μεσοι 
aed) ᾿ - 2 ’ BRN ἢ © « \ 
αταλογον. εἰσιν ἀριθμοί. Κα: ἐστιν ὡς ὦ Β πρὸς 
ad e . . ~ f ᾿ 
τὸν Γούτωςο δ ἃ πρὸς Tor Β' καὶ τῶν A,B ἀρὰ δυο 

΄ ’ . 5 7 we ΄ e 
pero avadaoy ov εἰσὶν πρθμοι. Καὶ ἔστι κύζος o Be 


κύζος a ἄρα ἐστὶ καὶ ὃ A. On: ἐρ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ C. 


Ἐὰν σύνθετες ἀριθμὸς ἀριθμόν τινα WoAAa= 
-τλασιάσας TOM TH, ὃ γενόμενος στερεὸς ἔσταις 
Σύνθετες 5} areecs δι ἀριθμόν Tire Tov 
B πολλαπλασιάτας τὸν T ποιείτω" λέγω ὅτι oT 


στερεύς ἐστιν. 


x ἐν ε ᾿ tg ? © A > “Ὁ 
Ἐπεὶ γὰρ o A σύνθετὸς ἐστιν. ὑπὸ ἀριθμοὺ 


͵ εν - ΠΝ 
τινὸς μετρηθήσεται. Μετρείσθω ὑπὸ τοῦ Δ. Καὶ 


ila A ad B; 
Γ. Et quoniam B, F cubi sunt, 


et ut igitur A ad B ita B ad 
sumiles solidi 
sunt; ergo inter B, Γ duo medii proportionales 
sunt numeri. Atque estut Β ad Γ ita A ad B; οἱ 
inter A, Bigitur duo medii proportionales sunt 
numeri. Atque est cubus B; cubus igitur est 


ct A. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO VII. 


Si composilus numerus numerum aliquem 
multiplicans facit aliguem, factus solidus erit. 

Composilus enim numerus A numerum ali- 
quein ipsum B multiplicans ipsum T faciat; dico 


Γ solidum esse. 


r, 42. 


Quoniam emm A composilus est, a numero 


aliquo mensurabitur. Mensuretur ab ipso Δ. Et 


A estaB; donc A est 4Bcomme Bestar. Et puisque Β ctr sont des cubes, ces 
nombres sont des solides semblables ; il y a donc entre B et r deux nombres 


moyens proportionnels (19.8). Mais B est ar comme AaB; il ya 


donc entre A 


et B deux nombres moyens proportionnels (8. 8). Mais B est un cube; douc A est 
un cube (25. 8). Ce qu'il fallait d¢moutrer. 


PROPOSITION 


VI. 


Siun nombre composé mulupliant un nombre en fait un autre, le produit 


sera un solide. 


Car que le nombre composé A multipliant Ie nombre B fasse Fr; je dis que r est 


un solide. 


Car puisque A est un nombre composé, il sera mesuré par quelque nombre 
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ὁσάκις ὁ Δ τὸν A μιτρεῖ τοσαῦται μονάδις ἔτ- 
τῶσαν ἐν τῷ Ἑ. Ἐπεὶ cov ὁ Δ τὸν A μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Ε μινάδας'" ὁ Ἑ ἄρα τὸν Δ πολλα- 


, \ ᾿ CP Aees . ἢ 
TAaciacas τὸν A πεποίηκε. Καὶ ἐπεὶ o A τὸν 


᾿ ἢ i τι op 
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ἐστιν o ex τῶν A, E* 6 apa τὰ τῶν A, E τὸν B 
ν᾿ ‘ ” 
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’ » Ν δ » ~ 3 © 
στιρτὺς coTk, WAguras δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ Δ, E, B. 
Οπερ ἔϑει δεῖξαι. 
, 
NPOTAZIZ ἢ, 
sas : ἢ ἌΣ Speier Amines 
Ear ἀπὸ μονάδος δττοσοιοῦν ἀριθμοὶ εξῆς aya 
y © x ͵ 2 . ap ͵ 
λογὸν ὥσιν, ὁ μὲν τρίτος ἀπὸ τῆς poradcs τε- 
. ” 1 ν εὦ ’ ΠῚ 
τραγῶωνος ἐσται' καὶ Ob Ere διαλείποντες wastes’, 
« 1 ΄ ΄ x e ΤΆ τὲ 
ὁ δὲ τέταρτος κύζος καὶ οἱ δύο διαλείποντες 
’ 2 © ν κε ͵ “ oY ΄ 
πάντες". ὃ δὲ ἐέδομος κύξζος ἅμα καὶ τετρά- 


γώτος καὶ οἱ πέντε διαλείποι τες τπιαντες Ἶ, 
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quotes A4ipsum A melitur tot unitates sintin Ε. 
Quomiam igitar 4 ipsuin A metilur per unitates 
gu in E; ergo E ipsum 4 multiplicans ipsum 


A fecit. Et quoniam A ipsum Β multplicans 


Hic r, 42. 


ipsum Γ fecit, estautem A ex ipsis Δ, B; ergo ipse 
ex 4, Eipsum Bmultiplicans ipsum rfecit; ergo 
Γ solidus est, latera autem rpsius sunt Δ, BE, Β. 


Quod oportebat osteudere. 


PROPOSITIO VIII. 


Si ab unitate quotcunque numeri deinceps 
proportionales sunt, tertins quidem ab unitate 
quadratus erit, et unum intermiltentes omues ; 
sed quarts cubus, et duos intermittentes om- 
nes; scptimus vero cubus simul et quadratus, 


et quingue intermittentes ommes. 


(def. 13. 7). Οὐ] soit mesuré par 4; et qu'il y ait en E autant d'unités que Δ 


mesure de fois A. Puisque 4 mesure A par les unités qui sont en E, le nombre Ε 


multipliant 4 fera A. Et puisque a mulupliant B fait T, et que A est le produit 


dea par E, le produit de 4 par E muluphiant B fait ΓΤ (16. 7); le nombre r est 
donc un nombre solide (def. 17. 7), dont les cotés sont a, E, 8. Ce qu’il fallait 


démontrer. 


PROPOSITION VIII. 


Si, a partir de Funité, tant de nombres qu’on voudra sont successivement 


proportionnels, le toisieme, a partir de Munité, sera un quarré, et tous ceux 


qui en laissent un; le quatrieéme un cube, et tous ceux qui en laissent deux ; 


le sepuieme un cube et un quarré tout ἃ Ja fois, et tous ceux qui en laissent cing. 
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Sint ab unitate quotcunque numeri deinceps 
preporuonales A,B, ©, A, E, Z; dico quidem 
tertium ab unilate , ipsum B, quadratum esse, 
et unum intermiltentes omnes; quarlum vero 
Γ cubum, et duos intermitlentes omnes ; septi- 
mnm autem Z cubum simul et quadratum, et 


quingue intermittentes onines. 
Δ, br. E, 243. Z, 729. 


Quoniam enim est ut umitas ad A ila A ad B; 
xqualiter igitur unmitas ipsum A numerum me- 
titar ect A ipsum B. Sed unitas ipsum A nu- 
merum metitur per unitates que in ipso; atque 
A igilur ipsum B melitur per unitates que 
in A; ergo A 56 ipsum multiphcans ipsum B 
fecit; quadratus igitur est B. Et quoniam B, 
r, A deinceps proportionales sunt, sed B qua- 
dratus est; ct A igitur quadratus est. Propter 
eadem utique et Z quadratus cst. Similiter etiam 
demonstrabimus ct unum omnes intermittentes 
quadratos esse. Dico eliam et quartum ab uni- 


iate, ipsum I, cubum esse, et duos intermit- 


Soient, ἃ partir de Funité , tant de nombres que J’on voudra A, B,T, Δ, Ε,Ζ 


successivement proportionnels ; je dis que le woisieme nombre B, ἃ partir de 
Punité, est un quarré , ainsi que tous ceux qui en laissent un ; que le quatrieme 
Festun cube, ainsi que tous ceux qui en Jaissent deux ; que le septicme z est 
un cube et un quarré tout 4 la fois, ainsi que tous ceux qui en Jaissent cing. 

Car puisque lunité est ἃ A comme Aest a B, Munité mesure A autant de fois que 
A mesure B( def. 20.7). Mais Punité mesure le nombre A par les unités qui sont 
en |ut; donc A mesure B par les unités qui sont en A; le nombre A se multipliant 
lui-méme fera donc Je nombre B; le nombre B est donc un quarré. Et 
puisque Β, Τ, Δ sont successivement proportionnels , et que B est un quarré, 
Δ scra aussi un quarré (22. 8). Par Ja méme raison Z est un quarré. Nous 
démontrerons de Ja méme maniere que tous ceux gui en Jaissent un sont des 
quarrés. Je dis aussi que Je quatrieme, Fr, ἃ partir de Vunité, est un cube, et 
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οἱ duo διαλείποντες πάντες, Ἐπεὶ pap ἐστιν 
\ x τ € ι 
ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν Α οὕτως o B πρὸς τον T° 
» ΄ a b 4 > ~ 
ἐσαπκις ἀρὰ H μονὰς Tor A ἀριθμὸν μετρει καὶ 
ΕΞ x > Ἂν 
Ὁ Β τὸν Τ᾿ H δὲ μονὰς τὸν A ἀριθμὸν μετρεῖ 
A x > ~ Ψ' \ ¢€ ww ‘ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ A μονάδας" καὶ ὃ B apa Tov 
me \ ὡς > ~ ς « sl 
To μετρες tata τὰς ἐν Τῷ A μονείδας" oA ἄρα 


* [2 δ Ἀ 
τὸν Β πολλαπλασίασας τὸν Τὸ crewssnucr. Ἐπεὶ 


τ. Α,. B, 9. 


οὖν ¢ A αὐτὸν pes πολλαπλασιόσας τὸν B 
πεττοίηπε, τὸν δὲ 1) πολλαπλασιάσας τὸν Γ πε- 
ποίηκε" κύξος ἄρα ἐστὶν ὃ Το Καὶ eves οἱ Fy 
S,E, Ζ ἑξῆς ἀνάλογον εἶσιν, ὃ δῈ T κύζος ἐστί") 
καὶ ὃ Z ἄρα κύζος ἐστίν. Ἐδείχθη δὲ καὶ τετράώ- 
γῶνος" o ἄρα ἐὔδομος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Z κύζος 
τ ἐστι καὶ τετράγωνος. Ὁμοίως δὴ δείξομεν 
crs καὶ οἱ πέντε διαλείποντες πάντες zubcs 


εἰσὶ το καὶ τετράγωνοι. περ tes δεῖξαι. 


Τ᾽, 37: 


tentes omnes. Quoniam cnim est ul unitas ad 
A ila Bad Γ; axqualiter igitur unitas ipsum A 
numerum metitur ac B ipsuin Γ, Sed unilas 
ipsum A numerum metitur per unitates que 
mu A; cl B igitur ipsum Γ metitur per uni- 
lates qua mn A; ergo A ipsum B multiplicans 


ipsum TV fecit. Quoniam igitur A se Ipsum 


ἃ, δι. E, 24). Z, 720. 


quidem multiplicans ipsum Β fecit, ipsum vero 


- 


Β multipheans ipsum 7 fecit 3 cubus igitur 
est. Et quoniam ©, A, E, Z deinesp< propor- 
tionales sunt, sed Γ cubus est; οἱ Z igitur cubus 
est. Ostensum est autem et quadratum ; ergo 
septimus ab unitate ipse Z el cubus est et qua 
dratus. Similiter etiam demonstrabimus et 
quinque intermittentes omnes cubos esse et uae 


dratos. Quod oportcbat ostendere. 


tous ceux qui en Jaissent deux. Car puisque l'unilé est ἃ A comme B est ἃ r, 
Tunité mesure A autant de fois que B mesure r. Mais l'unité mesure le nombre 4 
par les unités qui sont cn A; donc B mesure I par les unites qui sont en 4; donc A 
multipliant B fera r. Et puisque Α se multipliant lui-méme fait B, et que a 
multipliant B fait r, Fest un cube (def. 19.7). Et puisquer, Δ, E, Z sont succes- 
sivement proportionnels, et quer estun cube, z est aussi un cube (25.8). Mais ona 
démontré qu'il est un quarré; donc Je septieme Z, ἃ partir de Punite, est un cube 
ct un quarré tout ἃ Ja fois. Nous démontrerons semblablement que tous ceux 
qui en laissent cing sont des cubes et des quarrés tout ἃ la fois. Ce qu'il fallait 


démontrer. 
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ΠΡΟΥΤΑΣΙΣ θ΄. 
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oe 2 ? 4 ΄ ᾿ > ’ 
καὶ ὁ Δ ἄρα! τετράγωνός ἐστιν. Ὁμοίως δή dei- 


᾿ ae : : 
ξομεν ὅτι καὶ οἱ λοιποὶ πάντες τετράγωνοί εἰσιν. 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO IX. 


Si ab umilate quotcunque uumeri deinceps 
roportionales sunt, ipse autem post unmitatem 
ut 1 
quadralus est; ct reliqui omnes quadrati crunt. 
Et si ipse post unitatem cubus est; ct reliqui 
emnes cubi erunt. 

Sint ab unitate deinceps proportionales quot- 
cunque numeriA,B, Γ, A, £,Z, Ipse autem A 
post unilatem 51 quadratus; dico et reliquos om- 
nes quadratos fore. 


, 256. E, 1024. Z, 4096. 


Tertium quidem ab unitate B quadratum 
esse, et unum intermiltentes omnes, demons- 
tratum est; dico et reliquos omnes quadratos 
esse. Quoniam enim A, B, Γ΄ deinceps propor- 
tionales sunt, et est A quadratns; et Γ 
igitur quadratus est. Rursus, quonam B, Γ, A 
deinceps proportionales sunt, et est B quadratus; 
ct ipse A igitur quadratus est. Similiter etiam de- 


monstrabimus et reliquos omnes quadratos esse. 


UX. 


Si, a partir de l’unité, tant de nombres qu’on voudra sont successivement 


proportionnels , et si celui qui est aprés Tunité est un quarré, tous les autres 
seront des quarrés; si celui qui est apres unité est un cube, tous les autres seront 
des cubes. 

Soient, ἃ partir de Punité, tant de nombres que l’on voudra A,B, Γ, 4,E,Z 
successivement proportionnels, et que celui qui est apres l’unité soit un quarré ; 
16 dis que tous les autres seront des quarrés. 

Ona deja démontré que Je troisiéme B, ἃ partir de Punité, est un quarré, ainsi que 
tous ceux qui en laissent un (8. 9); Je dis aussi que tous les autres sont des quarrés. 
Car puisque A,B, Τὶ sont successivement proportionnels, et que A est un quarré, Γ 
est un quarré (22.8). De plus, puisque les nombres B, Γ» Δ sont successivement 
proportionnels , ct que B est un quarré, 4 est aussi un quarré. Nous démontrerous 
semblablement que tous les autres sont des quarrés. 


Il. 9 
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Αλλὰ δὴ" ἴστω δ A κυζος" λέγω ὅτι καὶ οἱ Sed et sit A cubus; dico et reliquos omnes 
λοιποὶ πάντες κύζοι εἰσίν, cubos esse. : 

Οτι μὲν οὖν ὁ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ Quartum quidem ab unitate ipsam Γ' cubum 
κύζος ἐστὶ καὶ οἱ δύο διαλείποντις πάντες, d¥- esse, οἱ duos intermittentes oinnes, demons- 


͵ “ τς , : : : 
δεικται" λέγω7 ὅτι καὶ οἱ λοιποὶ πάιτες κύξζος  tratum est; dico ct reliquos omnes cubos esse. 
es Ν . ε . ᾿ - . - - 

εἰσίν, Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἢ μονὰς πρὸς τὸ Α Quomiam enim est ut unilas ad A ita A ad B; 
a € \ ι 3 ΄ a ε . . wt me . - - 

οὕτως o A πρὸς Tov Be isavig apa ἡ pores Tor A zequaliter igitur unifas ipsum A metitur ac A 


Μετρεῖ καὶ ὁ A τὸν B. H δὲ μονὰς τὸν A μετρεῖ ipsum B. Sed unitas ipsum A metitur per uni- 
τ. A, 8. B, 64. Γ, 512. A, 4096. E, 32°68. Z, 262144. 


κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ o A ἄρα τὸν Β tates que in ipso; et A igitur ipsum 8B metitur 
μετρεῖ κατὰ τὰς eve αὐτῷ μονάδας" δ΄ A ἄρα per unitates quz in ipso; ergo A se ipsum mul- 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάτας τὸν B πετοίηγε, καὶ tplicans ipsum B fecit, alque est A cubus. Si 
ἔστιν G A κύζος. Ἐὰν δὲ κύζες ἀριθμὸς ἑαυτὸν autem cubus numerus se ipsum multiplicans 
“πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα. ὃ γενόμενος μύζος tacit aliquem, factus cubus est; εἴ B igitur 
ἔστι" καὶ ὃ B ἄρα κύζος tori. Καὶ ἐπεὶ τέσσαρες cubus est. Εἰ quouiam quatuor numen A, B, 
ἀριθμεὶ οἱ A, BJT, Δ ἑξῆς ἀναλογέν εἰσι, καὶ Τγ A deinceps proportionales sunt, et est 
ἔστιν 6 A κυζος" καὶ ὃ Δ ἄρα κύζος ἐστί. Διὰ τὰ A cubus; et A igitur cubus est. Propter 
αὐτὰ δὴ καὶ ὃ E κύζος ἐστὶ > καὶ ὁμοίως οἱ λοι cadem utique εἰ E cubus est, οἱ similiter reliqui 


oro} πάντες κύζοι εἰσίν. Οπερ ἔδεε δεῖξαι. omnes cubi sunt. Quod oporlebat ostendere. 


Mais que A soit un cube; je dis que tous les autres sont des cubes. 

On a deja démontré que le quatrieme, a partic de Funité, est un cube, ainsi que 
tous ceux qui en laissent deux 8. 9); je dis aussi que tous Jes autres sont aussi des 
cubes. Car puisque l’unité esta A comme A esta B, lunité mesure 4 autant de fois 
que A mesure B (def. 20. 7). Mais Vunité mesure A par Jes unités qui sont 
en lui; donc A mesure B par les unités qui sont en lui; done A se multipliant 
lui-méme fait B; mais A est un cube; et si un nombre cube se multipliant lui- 
méme fait un nombre, le produit est un cube (3. 9); donc B est un cube. Et 
puisque les quatre nombres A, B, T, 4 sont successivement proportionnels, et que 
A est un cube, Δ est un cube .25. 8.. Par la méme raison E est aussi un cube, 
ainsi que tous les autres. Ce qu'il fallait démontrer. 
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‘ > A , © ~ ἡ LP» 
Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἀνάλογον 
oy - € δι ι x . dae 4 Se ’ ᾿ A 
wow, od: peta τὴν μονάδα μὴ ἢ τετράγωνος 
5 .] ? x , wv x ~ 
οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς TeTpezwros ἔσται. χωρὶς τοῦ 
a’ 3 \ we , ‘ ~ ag 
τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ τῶν tra διαλει- 
΄ . « A \ Li 
morrey waiter. Καὶ fav ὃ μιτὰ τὴν μονάδα 
, 3 a Oo ᾿ ΄ u 
κύζος μὴ ἃ, oud ἄλλος οὐδεὶς κύζος ἔσται, 
"ἢ , 2 x A ’ Ἂν ~ 
χωρὶς τοῦ πετάρτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ τῶν 
: 3 : 
δύο διαλειπόντων πάντων, 
πη ποῖ ἢ 4 cre RS 
Ἑστωσαν γερ' ἀπὸ μοιάδος ἑξῆς ἀνάλογον 
« ~ ἢ > Ἂν « ε 
ὁσοιδηποτοῦν" ἀριθμοὶ of A, Β. T, Δ. Ε, Ζ: ὃ 
: en οἷς Ἢ is ᾿ 
δὲ μετὰ τὴν μονάδα o A μὴ ἔστω τετράγωνος" 
, q 2 AN , ot 
λεγὼ CTE cud ἄλλες εὐδεὶς τιτραγωνὸς ἐσταις 
3 “ ΄ ὕμιν ἅ ἃ “ ΄ x 
χωρὶς" TOU πρίτου TOU ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ 
-“ἷ0᾿: 4 ua if 
τῶν tra διαλειποντωνΐ. 


ne ie Ὁ, 8 


1. A, 2. 
εἰ γὰρ δυνατὸν. ἔστω oT τιτράγωνος. Ἐστι 
δὲ καὶ ὁ Β τετράγωνος" οἱ BLT ἄρα πρὸς ἀλλη- 


λους λόγον ἔχουσιν oy τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς 


PROPOSITIO Χ. 


Si ab unitate quolcunque numeri proportio- 
nales sunt, ipse autem post unitalem non est qua- 
dratus; neque alius ullus quadratus ent, prater 
tertium ab unitate et unum intermiltentes omnes. 
Et si ipse post anitatem cubus non est, neque 
alius ullus cubus crit, prater quartum ab uni- 


tate et duos intermiltentes omnes. 


Sint cmm ab unitate deinceps proportonales 
quotcunque numeri A, B, ©, A, E, Z, sed 
post umtatem ipse A non sit quadratus ; dico 
neque aliuin ullum quadratum esse, preter ter- 


trum ab unitate et unum internmittentes. 


4, 16. E, 32. Z, 64. 
Si enim possibile, sit © quadratus. Est autem 
ct B quadratus; ergo B, T inter se rationem 


habent quam quadratus numerus ad quadratum 


PROPOSITION X. 


Si, ἃ partir de Yunité, tant de nombres qu’on voudra sont successivement 
proportionnels , et si celui qui est aprés l’unité n’est point un quarré , aucun autre 
ne sera un quarre, excepté le troisiéme , ἃ partir de Punité, et tous ceux qui en 
laissent un. Et si celui qui est apres Punité est pas un cube, aucun autre ne 
sera un cube, excepté le quatrieme, ἃ partir de l’unité, et tous ceux qui en 
laissent deux. 

Car soient, ἃ partir de Punité, tant de nombres qu’on voudra A, Β, Γ, Δ, E, Z 
successivement proportionnels, et que celui qui est aprés lunité ne soit pas un 
quarré , savoir A; je dis qu’aucun autre ne sera un quarré, excepté le woisiéme , 
a partir de Punité, et ceux qui en Jaissent un. 

Car si cela est possible, que T soit un quarré. Mais B est aussi un quarré (8. 9 ); 
done B ctr ont entr’eux la méme raison qu’un nombre quarré a avec un nombre 
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, ᾽ ΄ ey ss) εε ᾿ \ 
τετράγωνον ἀριθμόν, Καὶ ἔστιν ὡς 6 Β πρὸς τὸν 
o [τὸ « 1 x ς Μ εἴ 
T cutws? o A πρὸς τὸν Br os A, B apa πρὸς 
> ie , ‘a a , > ‘ 
αλληλους AcpeY ἐχουσιν ον τετραγῶνος ἀριθμὸς 
é A ee ‘ a 
πρὸς τετράγωνον ἀριβμέν" ὡς τε οἱ Ay Β ὄμβροι 
> + vn cae , Ω ’ 
ἐπίπεδοί cist. Καὶ ἔστι τετράγωνος ὁ Bt τετρά- 
tr se ee a Sgeerae 
quros apa ἐστὶ καὶ oO A, ὅτερ οὐχ ὑπτοκειτοῦ" 
> » ε ͵ oF Ἧ : ’ 
οὐκ ἄρα oT τετράγωνος ἐστιν. Ὁμοίως δὺ d:t- 
« τῶ or, nt ΄ so ἘΞ 
ξιμιν ὅτι οὐδ᾽ ἄγλες οὐδεὶς τετραηωνὲς STI", 
: ae Ye ; «Aes 
χορὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μοιάδες καὶ τῶν εἴα 
3 
διαλειττοντῶων. 
ἣ . 7. eo © ’ , ΠῚ o 
Aria δὴ μὴ ἔστω o A κύζις, Λέγω du® ὅτι 
er ν᾿ > . vw ~ 
οὐδ' αλλες οὐδεὶς κύζος CFT2ZL, χῶρις T5U τε- 
Ed ν ~ if a fe ’ 
τάρτευ ἀπὸ τῆς pcredcs καὶ τῶν δύο διαλει- 


? 
TOYTOWVe 
Te Ay 2. 


Ei 
xe 
και ο 


a7 4a ΜΝ e : Δ 
gap δυνατὸν, ἴστω ὁ Δ κυζος, Ἐστι δὲ 
, a ’ > ΕἸ ἢ, ~ 
rT xucs, TETALTOS Yup CTTIV AMS THE μο- 
; Ἃς; ἢ € - ᾿ g "7 ε 
γάδες, καὶ ἔστιν ὡς ΟΤ πρὸς τον A οὐτως 6 B 
\ \ ae: J \ \ , w 
πρὸς τὸν Τ' καὶ ὁ B ἄρα πρὸς tov T λογὸν εἐχε 
i 4 να © ΄ x 
ὃν κυζος πρὸς zuGev'®, Καὶ ἔστιν ὁ T κύζος" καὶ 
« v 2 ͵ εἰ. Ἂν O ΠῚ ε © x 
0B apa uuGse ἐστί. Καὶ ἔπει ἐστιν ὡς ἢ μεντας 
> 


᾿ 


numerum. Et est ut Β ad F ita A ad B; 
ergo A, B inter se rationem habent quam quas 
dratus numerus ad quadratum numerum; quare 
A, B similes plani sunt. Et est quadratus 
B; quadratus igitur est et A, quod non suppo- 
nebatur; non igitur F quadratus est. Similiter 
utique demonstrabimus neque alinm ullum qua- 
dratum esse, preter tertinm ab unilate et uuum 
intermitteutes. 


Sed et non sit A cubus. Dico etiam neque 
alum ullum cubum fore, preter quartum ab 


uuitate et duos iulermittentes. 


Ξ' 
tt 
ΟἹ 
ls 
N 
ey 
dts 


Si enim possibile, sit 4 cubus. Est autem 
et F cubus, quartus enn est ab umitate, et 
est ut Γ ad A ita B ad I; ct B igitur ad F 
raionem habet quam cubus ad cubum. Et 


est Γ cubus; et B igitur cubus est. Et quoniam 


quarré ; et 3 est ar comme A est ἃ Β; donc A,B ont entr’enx Ja méme raison 


guwun nombre quarré a avec un nombre quarré ; donc 4, B sont des plans sem- 
blables (def. 22.7). Mais B est un quarré ; donc A est un quarré, ce qui n’est point 
supposé ; donc IT nest point un quarré. Nous demontrerons semblibl ment 
quaucun autre n’est un quarré, si ce n'est Je troisieme, a partir de lunite, et 
ceux qui en Jaissent un. 

Mais que Ane soit pas un cube; je dis qu'aucun autre nest un cube, si ce n'est 
Je quatrieme, a partir de Tunite, et ceux qui en Jaissent deux. 

Car si cela est possible, que Δ soitun cube. Mais T est on cube; car c’est le 
qnutrieme nombre, a partir de unite (8.g), et T est a4 comme B est aT; donc 
BaavecT la méme raison qu'un cube a avec un cube. Mais T est un cube : donc 


B est un cube. Et puisque lunité est ἃ A comme A est a B, ct que Punité mesure 
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A ia < ἣν ED) « τ A 
σπρὲς τὸν Α οὕτως! 6ᾺΑ πρὸς τὸν B, ἡ δὲ μονὰς 
& n x A 2: > ~ Φ' Ἂν 
Tor A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μοναδας" καὶ 
ε ow ἂν ~ ἣν ΙΝ > > ~ 
o A apa toy B petpes κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
΄ pa e w ε x ΄ , 
ναδας" '2o A apa eauToy στολλασπλασιίασας κυ- 
XV τ > ¥ ς A 
Coy τὸν Β πεποίηκεν, Ἐὰν δὲ ἀριθμὸς ἑαυτὸν 
, ΄ ~ 3 > A é 
πολλαπλασιασας xuGoy TOM 5 καὶ AUTOS nuGce 
3 ’ of xe qd » © ’ 
ἔσται" κύξος ἄρα καὶ 5. A, ὅπερ οὐχ ὑποκειται" 
ν᾿ ε > 6 A 
οὐκ dpa ὃ Δ κύζος ἐστίν, Ὁμοίως δὴ δείξομεν 
i” 3 5] > \ rf > x Ν ~ 
ὅτι οὐδ᾽ ἀλλος οὐδεὶς κυξζος ἐστὶ. χωρὶς τοῦ 
A eee Ξ ee κἀς 
τετάρτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ τῶν δυο διαλει- 
e 4 wt . 
πόντων""ς Οπερ ἔδει δειξαι. 
td 
NPOTASIE ia. 
A > QA Τὰ ε ~ 3 ac κω > ᾿ 
Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὑποσοιεῦν ὁριθμοὶ ἑξῆς ara- 
5 εν - -- ΄ 
λογον Gan, ὁ ἐλάττων τὸν μείζο. α PeTpes κατα 


ε : ᾿ ἊΨ τ 
τινὰ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀιάλογον ἀριθμοῖς, 


3 \ ~ ε ~ ? 
Ἑστωσαν ἀπὸ μονάδος τὴς A ὁποσοιοῦν ἀριθ- 
μεὶ ἑξῆς ἀ.αλογον. οἱ B, F, A, Ε’ λέγω ὅτι 
es Gb ε 1 = 
τῶν B, I, A, E οἐλαχιστος' 0 B Τὸν E μετρεῖ 


κατα τινα Tov, Δ. 


est ut unitas ad A ita A ad B, sed unitas 
ipsum A metitur per unitates que im ipso; et 
A igituripsum B metilur per unitates que in Ipso; 
ergo A se ipsum multiplicans cubum B fecit. 
Si autem numerus se ipsum multiplicans cubum 
facit, et ipse cubus erit; cubus igitur ct A, 
quod non supponitur; non igitur 4 cubus est. 
Sinuliter utique demonstrabimus neque alium 
ullum cubum esse, preter quartum ab unitate 
et duos intermiltentes. Quod oportebat os- 


tendere. 
PROPOSITIO XI. 


Si ab unitate quotcungue numeri deinceps pro- 
portionales sunt, miuor majorem metitur per ali- 
quem eorum qui sunt in proportionalibus nu- 
mieris. 

Sint ub unitate A quotcunque numeri dein- 
ceps proportionales B, Fr, 4, E; dico ecorum 
ΒΓ, Δ, E minimum B ipsum E metiri per ali- 


quem ipsorum Γ, Δ. 


A par les unites qui sont en Ini; donc A mesure B par les unités qui sont en lui 
(déf. 21. 7); donc A se multipliant lui-méme fera le cube Β. Mais si un nombre 
se multipliant lui-méme fait un cube, ce nombre est un cube 6.9); A est donc 
un cube, ce qui nest point supposé ; donc a n’est pas un cube. Nous démon- 
trerons sembleblement qu aucun autre nest un cube, si ce n’est le quatrieme, a 
partir de Lunitc, et ceux qui en laissent deux. Ce quil fallait démontrer. 


PROPOSITION ΧΙ. 


Si, a partir de Punite, tant de nombres qwon voudra sont successivement 
preperuonnels , le plus petit mesure le plus grand par quelqu’un de ceux qui 
sont dans les nombres proportiomels. 

Scient, ἃ parur de Punité a, tant de nembres qu’on voudraB,r,A, E suc- 
cessivement proportionnels ; [6 dis que B, le plus petit des nombres B, T,4,E, 
mesure E par un des nombres Γ, 4. 
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Ἐπεὶ γόρ ἐστιν ὡς ἢ A μονὰς πρὸς τὸν B 

a e ᾿ ᾿ Ε ΄ » 4. τ 

οὕτως ὁ A προς τον E* icanic ape ἢ A μονας 
τὸν Β ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὃ A τὸν E* ἐναλλὰξ ἄρα 
icazic n A μονὰς τὸν Δ μετρεῖ καὶ OB τὸν Ε.Η δὲ 


Α μονὰς τὸν Δμετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ" μονάδας" 
Α, τ. Β͵ 5. Γ, ἢ. 


te wa 4 ~ ‘ \ ? ~ κ᾽ 
παὶ ὁ B apa τὸν E μέετρει κατὰ τὰς ἐν τῷ Δ᾽ 
͵ f «> ’ ε ‘ ny \ 
μονάδας" ag Te ὃ ἐλάσσων ὁ B τὸν μείζονα Tone 
a ͵ > . ma € , > 
μτρει κατὰ τινα ερεθμον τῶν υπαρχοιτῶν εν 


τοῖς ἀνάλογον ἀριθμοῖς, Οπερ ἔδει δεϊξαεῖ, 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ sf. 
\ a | ’ ω υ » λέχει» » 
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5 ep 4 nw εὐ δ᾽ 2 
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2 Ἢ , e 2 
Ἑστωσαν ἀπὸ μονάδος ὑποσεοιδηποτεῦν3 ἀριβ- 
N fen ἡ 5 ν᾽ ε ᾿ τ 
μοι εξηςΐ ἀνάλογον, οἱ Α. Β. T, Δ' Azza CTE 
e*og - ε Ω > § - a” e & 
υῷ σῶν avo A πρώτων αριὕμων μετρῆται» ὑπὸ 


2 (aa . 
τῶν αὐτῶν καὶ δ᾽ A μετρηθήσεται. 


Quomiam cnim est ut A unitas ad B ita Δ 
ad E; wqualiter igitur A unitas ipsum B uu- 
merum melitur ac A ipsum E; alterne igitur 
wqualiter A unitas ipsum Δ metitur ac B ip= 


sum E. Sed A unitas ipstan 4 metitur per uni- 


Δ, 27. E, 8ι. 


tates quae in ipso; εἴ Β igitur ipsum E metitur 
per unitates qua in 4; quare minor B majorem 
Ipsum E metitur per aliguaem numerum corum 
qui sunt in propertionalibus numeris. Quod 


oportebat ostendere. 
PROPOSITIO XII. 


Si ab unitate quotcunque numeri deinceps 
propertionales sunt; a quibuscunque ullimus 
primoram numerorum miensuratur , ab Ipsis et 
proximus unitati mensurabitur. 

Sint ab unitate quotcunque numeri deinceps 
proportionales A, B, Γ΄, A; dico a quibuscunque 
ipse 4 prunis numeris mensuretur , ab ipsis et 


A mensuratum Ir. 


Car puisque VPunité a est ἃ B comme Δ est ἃ E, V'unité A mesure B autant de 
fois que 4 mesure E (def. 20. 7); done par permutation Funité A mesure 4 autant 
de fois que B mesure E (15. 7.) Mais lunité A mesure Δ par les unités qui sont 
eu lui; donc B mesure E par les unités qui sont eu Δ; Je plus petit B mesure donc 
E, qui est le plus grand, par un des nombres qui sont dans les nombres prupor- 
tiounels. Ce qu’il fallait d¢montrer. 


PROPOSITION XII. 


Si, ἃ partir de l’unité, tant de nombres qu’on voudra sont successivement pro- 
portionnels , tous les nombres premiers qui mesurent le dernier mesurent aussi 
celui qui est le plus pres de Funite. 

Soient, ἃ partir de Vunité, tant de nombres gu’on voudra A, B, T, A successi- 
vement propcrtionnels; je dis que tous lcs uombres premiers qui mesureut Δ 


mesureront aussi A- 
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A] Ἁ " A ΄ ce τ 
ποίηκεν. Αλλὰ μὴν διὰ τὸ πρὸ τούτου καὶ δ A TOY 


Mensuretur enim 4 ab aliquo primo numero 
E; dico E ct ipsum A metiri. Non enim 
metiatur Eipsum A. Atque est E primus, omnis 
autem primus numerus ad omnem numerum 
quem non metitur primus est; ergo E, A primi 
inter se sunt. Et quotiiam E ipsum A metitur, 
metiatur eum per Z; ergo E ipsum Z multipli- 


cans ipsuin 4 fecit. Rursus , quoniam A ipsum 


Γ, 64. 
52: Zz, 128. 


A, 256. 


A melitur per unitates que in T; ergo A ipsum 
Γ multiplicans ipsam A ἕξοι. Sed atique οἱ 
E ipsum Z muluiplicans ipsum Δ fecit; ipse 
igitur ex A, TV equalis est ipsi ex E, Z; est 
igitur ut A ad E ita Z ad Γ. Sed A, E primi, 
primi autem et minimi, minimi vero metiuntur 
zqualiter ipsos eamdem rationem habentes , ct 
antecedens antecedentem, et consequens con- 
sequentem ἢ mebtur igilur E ipsum ©. Metiatur 
eum perH; ergo E ipsum Η multiplicans ipsum 
Γ fecit. Sed et ex autecedente et A ipsum 


B iwnultiplicans ipsum Γ fecit ; ergo ipse ex A, 


, » eo > ~ 
Β πολλαπλασιάσας τὸν ἵ πεποίηκεν" ὃ ἄρα ἐκ τῶν 


Que Δ soit mesuré par un nombre premier Ε; je dis que A est aussi mesuré 
par E. Que a ne soit pas mesuré par E. Puisque E est uu nombre premier , et que 
tout nombre premier est premier avec tout nombre qu'il ne mesure pas (31. 7); 
les nombres E, A sont premiers entr’eux. Et puisque E mesure 4, qu'il le mesure 
par Z; le nombre E mulupliant z fera Δ. De plus, puisque A mesure 4 par 
Jes unités qui sont en T, le nombre A multipliant rT fera δ (11. 9). Mais Ε 
multipliant Z fait 4; done le produit de a par ΓΟ égale le produit de E par 
z; donc A esta E comme Z est a Γ (19. 7). Mais les nombres A, E sont premiers 
entr’eux , et les nombres premicrs sont les plus petits (27. 7), οἱ les plus petits 
mesurent également ceux qui ontla méme raison, Vautécédent antecedent, et le 
conséquentle conséquent 21.7); donc Ε mesure f.Qu ‘il le mesure par H; le nombre E 
mulupliant H fera r. Mais par ce qui précede A multipliant 8 fait; donc le produit 
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A, Βἰσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E, Η" ἔστιν ἄρα ὥςδ α πρὸς 
τὸν E οὕτως" ᾧ Ἡ πρὸς τὸν B. Οἱ δ. A, E πρῶτοι, οἱ 
δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι. εἰ δὲ ἐλάχιεττοι apib- 
μοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοιτας 
αὐτοῖς ἰσάτις, ὃ. τε ἡγούμενος τὸν ἡγουμενον 
καὶ ὃ ἑπέμενος τὸν ἑπόμενον" μετρεῖ ἄρα δῈ τὸν 
B. Μετρείτω αὐτὲν κατὰ τὸν Θ᾽ GE ἄρα τον Θ 
πολλαπλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν. Αλλὼ μὴν 


: ; A 5 Γ 
καὶ Ο A ἑαυτὸν π᾿τολλαπλασιάώσας τὸν Β “ππεστοίη κεν" 


B, τῦ. 


» ΝΣ ὦ ~ 3) n~ 3 + ~ 
ἔστιν ἄρα ὁ ἐκ τῶν ©, E ἔσος!5 τῷ ἀπὸ τοῦ Α" 
a y ε . ᾿ " με « ἡ 
ἔστιν ἀρὰ ὡς ὁ Ε προς τοῦ A outws"! oA προς 
τὸν ©. Οἱ δὲ A, E πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ 
ae ray το x: . 
EAOYITTCL 5 οἱ δὲ ἐλάχιστοι μέτρουτι Tous τὸν 
bs \ , w ὁ ’ τ 12 « ͵ 
αὐτὸν AOZON ἐχοιτας Ισαπὶς 7 Oy TE? ἡγουμειος 
ὁ αὐ τα ees 
τὸν a} ούμενον καὶ ὁ ἐπόμενος τὸν επτομενον" με- 
~ » s € ν 4 \ x X ? 
πρὶ ope nas o E τὸν AM, Αλλὰ μὴν καὶ οὐ 
a * ν᾿ ? 5 ε “~ 
μετρεῖν orep ἀδύνατον" οὐκ ἀρὰ ΔΑ. Ἐπρωτοῖ 
, #: 3] ε δι , 
πρὸς ἀλλήλους εἰσί" σύνθετοι apt. Οἱ δὴ σύνθετοι 
1 Ά Ω ~ lod ε 
ὑπὸ πρώτου" ἀριθμοῦ τινὸς μετρουνται" δὲ As 


E ἀρα ὑπὸ πρώτου πιτὸς ἀριθμοῦ μετροῦνται", 


Β ΧΆ] 815 est ipsi ex E, H; estigiturul A ad E ita B 
ad B. Sedet A, E primi primi autem et miuimi, 
Muna Vero Humeri metinntur wzqualiter 1psos 
camdem ralionem habentes cum ipsis , elantecc- 
dens ainfecedentem, et conmscquens consequen- 
tem 3 mebturigitur E ipsum B. Metiatur ipsum 
per ©; ergo E ipsum © mulltiplicans ipsuin B 
fecit. Sed ct A se ipsum mmultiplicans ipsum 


B iecit; est igitur ipse ex ©, E wqualis ipsi 


Cr, 64. Δ, 256. 
H, 32. Z, 128. 


ab As est igitar ut E ad A ila A ad ©, 
Sed A, E primi, prin autem et miunmi, mi- 
nimi vero metiuntur equaliter ipsos camdem 
rationem habentes, οἱ antecedens anteceden= 
tem, el consequcns Consequentem; ergo melitur 
et E ipsum A. Sed et nou metitur, quod 
impossibile ; non igitur A, E primi inter 
se sunt; ergo compesili. Sed compositi a primo 
numero alique mensurantur; ergo A, E aprimo 


aliquo numero mensurantur. Et quouiam E primus 


de a par B égale le produit de E par H; donc A est ἃ Ε comme Hest’ B. Mais 
les nombres A, E sont premiers enu"eux , οἱ les nombres premiers sont Jes plus 
petits, et les plus petits nombres mesurent également ceux qui ont la méme 
raison avec eux, Vantéccdent Pantécédent, et le conséquent Ie conséquent (21. 7). 
Donc E mesure B, Qu’i! le mesure par ©; Je nombre E mulupliant © fera B. Mais 
A se multipliant lui-méme fait B; donc le produit de © par E égale Ie quarré 
dea; donc EestaA comme A esta ©. Mais 4 et E sont premiers entr eux, etles nombres 
premiers sont Jes plus petits, et les plus petits nombres mesurent également ceux 
qui ont Ja méme raison avec eux , Vantécédent lautécedent, et le conséquent le 
conséquent (21. 7). Donec E mesure A. Mais il ne le mesure pas., ce qui est impos- 
sible ; donc les nombres A, E ne sont pas premiers entr’eux ; dunc ils sont com- 
posés. Mais Jes nombres composes sont mesures par quelque nombre premicr 
(def. 15. 7); donc les nombres 4, E sont mesurés par quelque nombre premier. 
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eu Ὁ y © ~ en nee: ε δ ~ 
Καὶ eves ὁ E πρῶτος UmToKeITAL, O δὲ πρῶτος 
« πη κά ΄ 3 ΩΝ ἣν o aA τς» κ᾿ σ 
ὑπὸ ετέρου αριϑμοῦ ou μετρεται NUD εαὐυτου" 
ε 4 a τ) N. € \ 
cE ἄρα τους A, E feTpis* ὡς Te καὶ ΟῈ τὸν 

ἴω ~ ᾿ 4 4 ε wy A 
A μετρεῖ. Metpzs δὲ καὶ τὸν Bt 0 E apa τοὺς 

nw tf τ ͵ τ eo ORE 

A, Δ μετρεῖ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι ὑφ᾽ ὅσων 
Ἂ ε ΄ > ~ re εν ~ 
ayo & πρώτων ἀριθμῶν μέτρειται, ὑπὸ τῶν 


αὐτῶν καὶ A μετρηθύίσεται. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 17. 


+ 3 a ε ~ 3 x © ~ 
Ἐὰν ἀπὸ μοιάδες ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς 
ὙΠ ΞΕ Shs. ed x 
ἀνάλογον ὥσιν. ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα πρῶτος 
ἢ" ὁ μὲ ὃς um οὐδειὸς ἄλλου! μετρηθήσε 
Ho ὁ μέγιστος ὑπ οὐδειὸς ἄλλου! μετρηθήσεται, 
a : : Sorte 
παρεξ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον 
: ἘΣ 
ἀριθμοῖς, 
tJ A ΄ © ~ 2 Ἀ 
Ἑστωσαν ἀπὸ μονάδὸς ὡποσοιοῦν σριθμοὶ 
fen. aus ‘ ε ᾿ \ \ 
ecng? ἀνάλογον of A, B,T, A, ὃ δὲ puta τὴν 
HR Of “-- “a ἢ εἶ ε , 
μονάδα o A πρῶτος ἔστω" λέγω ὅτι ὃ μέγιστος 
3 nn e ε ? 2 3" ἰῷ 
αὐτῶν ὁ Δ um οὐδενὸς ἀλλου μετρηθήσεται. 


πάρεξ τῶν A,B, Γ᾿ 


suppomilur, primus autem ab alio numero 
non mensuratur Lisi a se ipso; ergo EB ipsos 
A, E metitur; quare cl E ipsum A metitur. 
Metitur autem ct ipsum 4; ergo Eipsos A, Δ 
metitur. Similiter utique demenstrabimus a qu- 
buscungue ipse A prinus numeris ncnsuretur, 
ab iisdem ct ipsum A mensuratum iri. Quod 


oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XIII. 


Si ab unitate quotcunque numer: deinceps 
proportionales sunt, ipse autem post unitatem 
prhnus est, maximus a nullo alio mensurabatur, 


nisi ab eis qui sunt in proportionalibus numeris. 


Sint ab unitate quotcunque numeri deinceps 
proportionales A, B, F, A, ipse A autem post 
unitatem primus sit; dico maxunum corum 
ipsam A a nullo alio mensuratum irl, nisi ab 


ipsis A, B, Γ᾿ 


Et puisque E est suppose étre un nombre premier, et qu’un nombre premicr n’est 
mesuré per aucun autre numbre que par lui-méme (def. 12.7), le nombre Ε 
mesurera les nombres A, E; donc E mesure A. Mais il mesure A; donc E mesure 
les nombres a, A. Nous démontrerons semblablement que tous les nombres pre- 
miers qui mesurent 4 mesureront aussi le nombre a. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION XIII. 


Si, 4 partir de Punité, tant de nombres qu’on voudra sont successivement pro- 
portionnels, et si celui qui est apres Punité est un nombre premier, aucun autre 
nombre ne mesurera le plus grand, excepté ceux qui sont daus Ies nombres 
proportionne]s, 

Soient, ἃ partir de Punité, tant de nombres qu’on voudra A, B, T, Δ successi- 
vement proportionnels, et que le nombre A, qui est apres Punité, soit un nombre 
premicr ; je dis que le plus grand sane scra mesuré par aucun autre nombre, si ce 
n’est par Jes numbres A, B, T. 

ll. 10 
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> 4 Ss Le ’ 6 «on “ ν ε 

Εἰ χορ δυνατὸν. μετρείσθω ὑπὸ τοῦ E, καὶ ὁ 

N ~ ͵ © > + \ R 

E μηδειὶ τῶν A, Β΄ Τ ἔστω ὃ αὐτές" Φανερὸν δὴ 
Ca ε κ΄. 2 5] 7 ‘ e io , 
τι ΘῈ πρῶτος οὑκ ἐστιν. E: Tap 6 E πρῶτος 
2 ΝῚ fo ν ‘ ‘ , ~ 
ἐστι καὶ μετρεῖ τὸν A, καὶ TOV A μιτρησει πρῶ- 
wy ‘ a 5 ~ « » Ν “ > x 

τὸν OTL, PU ὧν αὑτῷ ὁ αὑτὸς, ὑπὲρ ἐστιν 

ΕῚ ᾿΄ > ν᾿ «ε ~ , 3 , 

ἀδύνατον" οὐκ apa a E πρῶτος ἐστι" σύνθετος 
w Comes teal , 3 ν 4 ’ x 

ἄρα" πᾶς δὲ σύνθετος ἀριθμὲς ὑπὸ πρώτου Tires 
> n~ ° € } ε Ν , x 

ἀριθμοῦ μετρεῖται" ὁ E apa ὑπὸ πρώτευ τινός 
3 τῳ r [4 ’ ay τ ε ? 3 εἰ 

ὀριθμεῦ μετρεϊταιΐ, Λέγω δὴ ὅτι uv οὐδενὸς 
af ΄ ie ι ΩΣ ‘ "ει τ 
αλλου μετρηθήσεται", πλὴν τοῦ A. Ἐΐ 7ap L@ 


ἑτέρου μετρεῖται ὁ E, ὃ δὲ E τὸν Δ μετρεῖ" 


3 tos wa At ’ ) x ‘ 
naxeives ἄρα τὸν A μετρήσει" we τὲ καὶ TOW A 
’ na yl » Δ ? ~ © x % 
μετρήσει πρῶτον ὄντε. μὴ ὧν αὐτῷ ὃ aLTCS, 
ia Ἔξ a, 5 , © a μ ~ ‘\ 
{περ ἐστιν ἀδύνατοι oA epz τὸν E μετρεῖ. Καὶ 
Σ τ. A ~ “ > \ ‘ x 
ἐπεὶ δ E τὸν A μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν KATA τὸν 
᾿ 7 € > Ν ~ ? x € 
Ze Λέγω ὅτι ὃ Z suds τῶν A, B,T ἐστὴν ὃ 
i aa ee ee : ‘ 
αὐτὸς. Ei gap ὁ Z ers τῶν A, BLT ἐστὶν ὁ 
ome ‘ mill see nae 
αὐτὸς. Hak μετρεῖ TOY A vata τὸν E* καὶ εἰς 


; \ a νι 
apa τῶν A, Β. Τ τὸν Δ μετρεῖ κατὰ τὸν Ἑ. 


Sienim possibile, mensureturab ipso E, ΘΕ ipse 
E cum nullo ipsornm A, B, Γ sit idem; evidens 
est autem E primum non esse. Si cnim £ primus 
est, ct metitur ipsum A, ect ipsum A metictur 
primum cxistentem, non existens cum ipso 
idem, quod est impossibile ; non igitur E primus 
est; ergo compositus ; omnis autem commpositus 
numerus a primo aliquo numero mensuralur; 
ergo E ἃ primo aliquo numero mensuralur. 
Dico etiam ipsum a nullo alio numero menusura- 


tum iri, nisi ab ipso A. Si entm ab alio mensu- 


r, 25. 
Hee 


A, 625. 


2: ἘΞ Ξ 


ratur ipse E, sed E ipsum 4 metitur; οἱ ille 
igitur ipsum A metictur; quare ct ipsum A 
metictur primum cxisteniem, non existens cum 
ipso idem, quod est impossibile ; ergo A ipsum 
E metitur. Et quoniam E ipsum A imetitur, 
metiatur ipsum per Z. Dico Z cum nullo ipsorum 
A,B, esse eumdem. Si enim Z com uno ipsorum 
A, B, T est idem, et metitur ipsum A per Εν 


et unus igitur ipsorum A,B, ipsum A metitar 


Car si cela est possible, que E mesure 4, et que E ne soit aucun des nombres 
A,B, T; il est évident que E nest pas un nombre premier. Car si Ὲ est un nombre 
premier, cts il mesure 4, il mesurera A, qui cst un nombre premier, E n‘étant 
pas le méme que A (12. 9), ce qui est impossible ; donc E west pas un nombre 
premier; 1] est done composé. Mais tout nombre compose est mesure par quelque 
nombre premier (55.7); donc E est mesuré par quelque nombre premicr. Je 
dis qu’aucun autre nombre premier ne Je mesurera, si ce nest 3s. Car si E, qui 
wesure A, est mesuré par up autre nombre, cet autre nombre mesurera a; il 
mesurera dunc A, qui est un nombre premier, cet autre n’etant pas le méme 
gue A (12.9); ce qui est impossible. Donc a mesure E. Et puisque E mesure 4, 
quil le mesure par Z; ye dis que Z n’est aucun des nombres a, B, T. Car si zest le 
méine qu'un des nombres A, B,T, ets il mesure 4 par E, un des nombres 4, B,T 
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δ, ΤΣ ~ \ 
Adda εἰς τῶν A, By Γ τὸν Δ μετρεῖ κατά τινα 
“ Ν ε wy er 
tov A, B, Γ᾽ καὶ ὁ E ape ers tov A, BT 
ry ‘ ε ἌΝΕΣΙΝ a > e ΄ 3 wy c 
ἐστὶν ὁ αὐτὸς, ὁπὲρ οὐχ ὑπόκειται" οὐκ appro Z 
ey τω 3 x ε ᾽ ’ 
evi τῶν A, B, Γ στιν ὁ autres. Ὁμοίως δὴ δεί- 
τ - ε © xX ~ 
ἕξομεν OTs μετρειται οζυπο του A, δεικνύντες wel- 
. 4 - 2 πὲ - “- ΕἸ Ἁ ~ πὴ 
λὲν ovo Z οὐκ ἐστε πρῶτος. Etzap πρῶτοςἧ, ues 
~ \ Ἄς ᾿ ΄ ~ ΩΣ 
μέτρει τὸν Ay καὶ τὸν A μετρήσει πρῶτον ὄντα, 
᾿ οὐ a we > 4 Ca > x 2 ’ ΕἸ 
μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτὲς, περ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ 
Ww n~ ’ 2 © τ 
αρα πρῶτος ἐστιν oO Ζ" σύνθετος ἄραι" ἅπας δὲ 
σύ 4. 3 6 A : x ’ " 3 ~ 
νθετος ἀρεῦμος ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριθμοῦ με- 
~ < « wy ¢ x ’ ~ 
τρεῖται" 0 Z apa ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριθμοῦ 
: 
pass : & Gas ΟΦ ΠΕΣ 
μετρεΐταιϑι Λέγω δὴ ὅτι ὑφ᾽ ἑτέρου πρώτου οὐ 
͵ , = : ‘ 
μετρηθήσεται. πλὴν τοῦ A. Ei 26 ἕτερός τις 
“ λ σ᾿ ε ‘3 a ta 
πρῶτος Tov Z pretTpzs, ὁ δὲ 2 τὸν A μετρεῖ" 
? nw 2] ᾿ , πὲ 
κακενος ἀραὶ τὸν A μετρησει" ὡς τε καὶ τὸν A 
Δι ἰδ ~ 2 xv ΩΝ 
μετρήσει πρῶτον OITA, μὴ ὧν αὐτῷ ὃ αὐτὲς, 
. 3 4 2 , e 
OTF Ep ἐστιν ἀδύνατον" oA ἄρα τὸν Z μετρεῖ. Καὶ 
» δον x ~~ 1 
ἔπει 0 Ε τὸν A μετρεῖ nate τὸν ZOE ἄρα τὸν 
͵ Ἶ 
Z πολλαπλασιασας τὸν Δ σεποίηκενς Αλλὰ μὴν 


Le ἢ ͵ ϊ 
vaio A τὸν T πολλαπλασιάσας τὸν Δ πεποίη- 


per E. Sed unus ipsorum A, B, F ipsum A 
metitur per aliquem ipsorum A, B, 7; et Ε 
igitur cum uuo ipsorum é , B, rest idem, qued 
non supponitur; non igiturZ cum uno ipsoruin A, 
B, U est idem. Sumiliter uuique ostcndemus 1p- 
sum Z mensuratum iriab ipso A, osteudentes rur- 
sus Znon esse primun.. Sicnim primus, et metitur 
ipsum 4, et ipsum A metietur primum cxisten- 
tem, non existens cum 1050 idem, quod est 
impossibile ; non igitur primus est Z; ergo com- 
positus ; omnis autem compositus numerus 8 
primo aliquo numero mensuratur; ergo Ζ ἃ 
primo aliquo numero mensuratur. Dico et ip- 
sum ab alio primo numero nou mensuratuin iti , 
nisi ab ipso A. Si enim alius aliguis primus ipsum 
Zmetitur, sed Z ipsum A metitur; ct ille igttur 
ipsum A metictur; quare et ipsum A metietur 
primum existentem, non existeus cum ipso 
idem, quod est impossibile ; ergo A ipsum Z 
metitur. Et quoniam E ipsum 4 metitur per Z 5 
ergo E ipsum Ζ multiplicans ipsum 4 fecit. 


Sed quidem et A ipsum F multiplicans ipsum 


mesurera 4 par E. Mais un des nombres 4,B, Γ mesure 4 par quelqu’un des 
nombres τ B, IT (11.9); donc E sera le méme que quelqu’un des nombres 4,8, 1, 
ce qui nest point suppose; Gonc Z n’est aucun 
démontrerons semblablement que Z est mesuré 
we 2 n’est pas un nombre premier. Car 
il mesurera A, qui est un nombre premier, Z n’étant pas le méme que A 
(12. 9); ce qui est impossible ; z n’est donc pas un nombre premier; 1] 
est donc composé; mais tout nombre composé est mesure par quelyue nombre 

ο 7). Je dis 
quil ne sera mesuré par aucun autre nombre, si ce n'est par A- Car siz, qui 
mesure 4, est mesuré par tout autre nombre premier , 
surera S, et par conséquent A, qui est un nombre premicr, Z 


des nombres ἃ, B, T. Nous 
par a, en faisant voir en- 
s'il Vest, et s'il mesure 4, 


premier ; donc z est mesuré par queique nombre premicr (55. 


cet autre nombe me- 
Wétant pas 
le méme que A (12. 0}; ce qui est impossible ; donc A mesure Z. Ft puisque E 


mesure Δ par Z, le nombre E multiphant Ζ fera ἃ. Mais A multipliant 1 fait 4 5 
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κενὴ ὁ dpa ix τῶν A, T ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 
E, Z° ἀνάλογον ape ἐστὶν ὡς ὃ A πρὸς τὸν E 
οὕτως 5 7. πρὸς τὸν T.Od¢ A τὸν Ε μετρεῖ" καὶ 
ὁ 7 ἄρα τὸν T μετρεῖ. Μετρείτω αὐτὸν κατὰ 
τὸν Ἡ. Ὁμοίως δὴ διέξομεν ὅτι ὃ H οὐδενὶ τῶν 
Ay Β ἐστὶν ὃ αὐτὸς, καὶ ὁτι μετρεῖται ὑπὸ τοῦ 
A. Καὶ ἐπεὶ ὁ 2 τὸν Τ μετρεῖ κατὰ τὸν Ht OZ 


at BY ’ ny , 
apa Tov H πολλασπλασιασας τὸν T πεττοίηῆκεν, 


ἣν XN x Ne ᾿ ᾿΄ \ 
Αλλὰ μὴν μαι 0 A τὸν B πολλαπλασιασας τὸν T 
πο δ - Se Oe  " 
πεστοίηκεν" ὃ apa ex τῶν A, Β σὸς ἐστι τῷ ex 
τ Ἧς: ᾿ εἴ \ ‘ 
τῶν Z, Ht avzAozer ace ὡς ὁ A πρὸς τὸν Z 
Ξ ὭΣ ᾿ : Se 8 
οὕτως“ o H πρὸς τὸν B. Metpes δὲ o A τὸν Z* 
ow © ‘ ͵ ΠΣ ¥ ΤᾺ 
μετρεῖ apa καὶ ὁ Ἡ τον Β. Metpsit@ αὐτὸν κατὰ 
ι ἢ ee 3 
τὲν ©. Ὁμοίως dv δείξομεν ὅτι ὁ Θ τῷ A οὐκ 
ΠῚ © os oN. \ ε \ δ“ \ 
ἐστιν o autos. Καὶ ἐπεὶ ὁ H Tor B MeTpes κατὰ 
u © 5) \ ἷν ‘ 
tov Θ o H apa Tor © “πολλαπλασιάσας τὸν B 
iY \ 1 € € i 2 
“πεποίηπεν, Αλλὰ μὴν και ὁ Δ εαὐτοῦν πΤολλαπλα- 
΄ \ coy σον, - 
σισας τὸν Β πεποίηκεν" ὁ cpa ὑπὸ Tav'' ©, Η 
3: . Ἂν " Σ a, ~ ΑΝ Ww wv 
σὸς ἐστι TH ἀπὸ TOU A τετραγώνῷ" ἐστιν apa 


ὡς δ © πρὸς τὸν A οὕτως 2. 6 A πρὸς τὸν Ἡ. 


Δ fecit; ipse igitur ex A, equalis est ipsi 
ex E, Z; proportionaliter igitur est ut A ad E 
Ita ZadT. Sed A ipsum E metitur; et Zigitur 
ipsum Γ mebitur. Metiatur ipsum per Η. Sumiliter 
etiam demonstrabiunus ipsum H cum nullo ipso- 
rum A, Β 0556 cuindem, et Ipsum mensuratam 
iri ab ipso A. Et quoniam Z tpsum Po metitur per 


H; ergo Z ipsum Η mulliplicans ipsum Γ fecit. 


Sed quidem ct A ipsum B multiplicans ipsum 
lr fecit; ergo ipse ex A, B xqualis est ipsi ex 
Z, H; proportionaliter igitur ul A ad Z ita H 
ad B. Melitur autem A ipsum Z; metitur igilur 
el Hipsum B. Mctiatur eum per ©. Similiteretiain 
demonstrabimus ipsum © cum ipso A non esse 
eumdem. Et quomam H ipsum B metitur per 
©; ergo H ipsum © multiplicans ipsum B 
fecit. Sed ct A se ipsum mulliplicans ipsum 
B fecil ; ergo ipse ex ©, H xqualis est ipsi 


ex A quadrato; est igitur ul © ad A ita A 


donc le produit de 4 par T égale Je produit de E par z; donc A est ἃ E comme z 
est ἃ Τ (19. 7). Mais A mesure E; donc z mesure’ (def 21.7); quil 
Je mesure par H. Nous démontrerons semblablement que H n'est aucun des 


nombres A,B, ct que A mesure H. Et puisque Z mesure Tr par H, Ie nombre z 


mulupliant Ἡ fera rT. Mais 4 multipliant B fait ΓΤ ; done le produit de A par B égule 


Je produit de z par H; done A est ἃ Z comme H est a B. Mais A mesure Z; 


donc H mesure 8. Quil le mesure par ©. Nous démontrerons semblablement 


que © nest pas le méme que A. Et puisque H mesure B par ©, le nombre H 


multipliant Θ ἔα Β.. Mais 4 se multipliant lui-méme fait B; done le produit de © par 


H égale le quarré de A; donc © esta A comme A est ἃ Η (20.7). Mais A mesure H; 
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τ Ν ow ν εκ x 
Μετρεῖ δὲ δ᾽ A τὸν Η" μετρεῖ apa καὶ ὁ © τὸν A 
“- w ‘\ Ἄ 3 ~ ec 3 ‘ Lig 
TT pwTov Ta, μὴ WY αὐτῷ ὁ αὐτοῖς. omep 

3, 3 al ε ᾿ ε χα ἘΠ 
ατοσον" οὐκ apa ὁ μελίστος ὁ A up evepsu 
3 ~ Li iP nm 

ἀριθμοῦ μετρεθήσεται. παρεξ τῶν A Bi. 
Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


MPOTAZIZ Wd. 


Ἐὰν ἐλάχιστος ἀριθμὸς ὑπὸ πρώτων ἀριθμῶν 
μετρῆται" un οὐδενὲς ἀγλου πρώτου! ἀριθμοῦ 
μετρηθήσεται. πάρεξ τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρούντων, 

Ἐλάχιστος γὴρ ἀριθμὸς ὁ A ὑπὸ πρώτων 
ἀριθμῶν τῶν Β. Τ, Δ μετρείσθω" λέγω ὅτε δ A 
ὑπ οὐδενὸς ἀλλου πρώτου ἀριθμοῦ petpaba- 


σεται, παρεξ τῶν B,T, Δ. 


- A i , « x , “- 
Ει σρ duratoyv , μετρείσθω use oT Patou του 


Ν ε Ἀ ~ * © . , 
E, καὶ ¢ E μηδεὶ τῶν BLT, A ἔστω ὃ αὐτός. 


δὰ Ἡ. Metitur autem A ipsum H; metitur igitur 
et © ipsum A primum cxistenlem, non exisicns 
cum ipso idem, quod absurdum; non igitur 
maximus 4 ab alio uumcro mensurabitur, 


nisiab ipsis A, B, Γ. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XIV. 


‘Si minimus numerus a primis numeris mensu- 
ratur ; a nullo alio primo numero mensurabitur, 
nisi ab tpsis a principio metientibus. 

Minimus enim numerus Aa primis numeris 
B,T, Δ mensuretur ; dico ipsum A a nullo alio 
primo numero mensuratum iv, nisi ab ipsis B, 
Γ, A. 


Si enim possibile, mensuretur a primo E, ct E 


cum: nullo ipsorum B, Γ, A sitidem. Et quoniam 


donc © mesure A, qui est un nombre premier, © n’étant pas le méme que 
A, ce qui est absurde; donc Je plus grand nombre 4 n’est mesuré par aucun 
autre nombre, si ce n'est par A, B, T. Ce qu il fallait démontrer. 


- PROPOSITION 


XIV. 


Si le plus petit nombre est mesuré par des nombres premicrs, il ne sera mesuré 
par aucun autre nombre premier, si ce nest par ceux qui le mesuraient d’abord. 


Car soit A le plus petit nombre mesuré par les nombres premicrs B,T, A; je 


dis que A ne sera mesuré par aucun autre nombre premicr, si ce n’est par B, T, A. 
Car si cela est possible , qu’il soit mesuré par le nombre premier E, et que Ene soit 
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bed ΟΣ ὁ A ~ 2 ‘ x 
Kas ees ὁ E τὸν A μετρεῖν μετρείτω αὐτὸν κατὰ 
ε 


τὸν 2) 5 E ἄρα Tov ὦ πολλεπλασιῖσας Tor A 
σπιποίηκε. Καὶ μετρεῖται 6 A ὑπὸ τῶν" πρώτων 
ἀριθμῶν τῶν BT, Δ. Eav δὲ δύο ἀριθμοὶ πολ- 
λαπλασιάσαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα. τὸν δὲ 
γενόμενον ἐξ αὐτῶν μετρῇ τις πρῶτος ἀριθμὲς, 


Now ~ 3 ἅ ed τὰ ε 
καὶ tra τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρυσει" ch B, Τ, Δ 


E ipsum A metitur, metiatur eum per Z; 
ergo E ipsum Z multiplicans ipsum A fecit. Et 
mensuratur A a primis numeris B, Γ, A. St 
autem duo numeri sese multiplicantes faciuut 
aliquem , factum vero ex ipsis metitur atquis 
ptious numerus , et ummn eorum a principio 


mictietur; ergo B, T, A unum ipsorum E, Z 


ἄρα ἕνα τῶν E, Z μετρήσουσι. Tor μὲν οὖν E οὐ metiuntur. Ipsum quidem E nou metientur, ipse 


μετρήσουσιν, ὁ 7p E πρῶτός ἐστι, καὶ evd::§ FE enim primusest, et cum nulloipsorum B, Tr, 4 


tov B,T, A 


> Ω a? - q ? 3 ope € 
ἐλασσονα CITA τοῦ A, 051 Ὲρ ἐστιν ἀδύνατοι. ο 


ὃ 
ὃ αὐτός" τὸν Z ἄρα μετρήσουσιν idem ; ipsum Z igitur metientur minorem exis- 
icntem ipso A, quod est impossibile, ipse enim A 
gap A ὑπόκειται ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν B,T, A  ponitur minimus ab ipsis Β Τὶ, A mensuratus ; 
μετρούμενος 1" οὖν ἄρα To A μετρήσει πρῶτες non igitur ipscm A melictur primus uumerus , 
ἀριθμὲς, πάρεξ τῶν BLT, Δ. Οπερ ἔδει δεῖξαι. preter ipsos B, Γ, A. Quod oportebat osten~ 


dere. 


aucun des nombres 8B, Γ, A. PuisqueE mesure A, qu'il le mesure par Z; le nombre E 
multipliantz fera A. Mais a est mesuré par les nombres premiers B,T, 4, et lorsque 
deux nombres se multipliant Pun Vautre font un nombre, et qu'en nombre pre- 
mier mesure le produit, ce nombre mesurera un des nombres qu’on avait d'abord 
supposés (32.7); les nombres B,r, 4 mesurent donc un des nombres E, Z. 
Mais ils ne mesureront pas E, car E est un bombre premier, et il n'est aucun des 
nombres B, ©, 4; ils mesurent douc Z, qut est plus petit que A; ce qui est 1mpos- 
sible, car A est suppose le plus petit nombre mesuré par ΒΓ, ἃ; donc aucan 
nombre premier, si ce n’estB, Fr, A, ne mesurera A. Ce qu'il fallait démoutrer. 
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ΠΡΟΤΑΣῚΣ τέ. 

Ἐὰν τρεῖς ἀριθμεὶ ἑξῆς ἀνείλογον ὧσι:. ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόιτων αὐτοῖς" 
dus ὑτοιοῦν συντεθέντες πρὸς τὸν λοιπτὸν πρῶτοί 
ciety. 

Ἑστωσαν τρεῖς ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον. ἐλά- 
χιστοῖ τῶν τὶν αὐτὸν λόγον ἐχέιτων αὐτοῖς, 
οἱ A,B, T° λέγω ὅτι τῶν A, Β.Γ' δύο ὑποιοῦν 
συντεθειτες πρὸς τὸν λοιπὸν partes εἰσιν. οἱ 
μὲν A, Βπρὸς tev, οἱ δὶ Β.Τ πρὸς τὸν A, καὶ 


ἔτι οἱ ΓΙΑ πρὸς τὸν Β. 


A, G: 
δ. -Ἑ 


Εἰλήφθωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λέγον ἐχόντων τοῖς A, Β. Γ dvo ci AE, 
EZ. Φατερὲν da? ἔτι ὁ μὲν ΔῈ ἑαυτὸν πελλα- 
πλασιάσας τὸν A πεποίηκε, τὸν δὲ FL πο}λα- 
πλασιάσας τὸν Β “πεποίηκε, καὶ ἔτι 6 Ἐξ ἑαυτὸν 


, \ , ees 
πολλαπλασιώσας τὸν T πεποίηκε. Kos ἐπεὶ οἱ 


B, 12. 
Pa es os 


PROPOSITIO XV. 


Si tres numeri deinceps proportionales sunt , 
minimi ipsorum eamdem rationcem habentium 
cum ipsis; duo quicunque composili ad reli- 
quum primi sunt. 

Sint tres numeri deinceps proportionales , 
A, B, [, minim corum camdem rationem 
habentium cum ipsis; dico ipsorum A,B, F duos 
quoscunque compositos ad reliquum primos 
esse, ipsos quidem A, B ad I, ipsos autem B, F 
ad A, ctadhuc ipsos Γ, A ad B. 


r, 16. 


Sumantur enim duo AE, EZ minimi numeri 
eorum camdem rationem habentium cum ipsis 
A, B, ©. Evidens est ct quidem AE se rpsum 
multiplicantem ipsum A facere ; ipsum vero EZ 
mulliplicantem ipsum B facere, et adhuc EZ 


50. ipsum multiplicantem ipsum T facere. Et 


PROPOSITION XV. 


é 


Si trois nombres successivement proportionnels sont Jes plus petits de tous 


ceux qui ont Ja méme raison avec eux, la somme de deux quelconques de ces 


nombres sera un nombre premicr avec le nombre restant. 


Que les trois nombres a, B, F successivement proportionnels soient Jes plus 


petits de tous ceux qui ont la méme raison ayec eux; je dis que la somme 
de deux des trois nombres A, B, T est un nombre premier avec le nombre 
restant, savoir lasomme de A οἱ de B avec T, la somme de Ect deT avec A, ct la 
somme der et de 4 avec B. 

Car prenons Jes deux plus petits nombres ΔῈ», ΕΖ qui ont la méme raison 
avec A,B, T. Ul est évident que ΔῈ se multipliant lui-méme fera a, que ΔῈ 
multiphiant ΕΖ fera B, et que ΕΖ se multipliant lui-méme fera Τὶ (2. 8). Et puisque 
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AB. EZ ἐλάχιστοί εἶτις πρῶτοι mpeg ἀλλήλους 
εἰσίν. Ἐὰν δὲ δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
oor, καὶ συναμφότερος πρὸς ἐκώτερον πρῶτές 
ἐστι" καὶ ὃ AZ ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν AE, EZ 
πρᾶτός ἐστι Αλλὰ μὲν καὶ δ᾽ AE “πρὸς τὸν ἘΖ 


~ ᾿ > « ν A \ ~ ta 
PUT os ἐστιν 6b SZ, OE ἄρα πρὸς τὸν EZ patos 


i > x , > x 
tigi’, Ἐὰν δὲ duo apabpeos πρὸς Tra ἀριθμὸν 
~ tt ᾿ © as 2 "Ὁ ΄ \ 
πρῶτοι WIE, καὶ ὁ LS αὐτῶν Percprerog πρὸς 
\ ' - , . “ ΓᾺΡ > ε τ 
τὸν λοιπὸν Ἴρατος ἐστιν" OC ΤΕ Ο EK ὍΤΩΣ ZA, 


ee os ᾿ς 
ΔΕ “πρὸς τὸν ἘΖ πρώτος ἐστιις Ὡς τε καὶ ὁ τὰ 


quoniam SE, EZ minimi sunt, primi inter se 
sunt. Si autem duo numeri primi inter se suut, 
el uterque ad αὐ πὸ prinmins est; ct ΔΖ Igitar 
ad ulramque ipsoruin AE, EZ primus est. Sed 
quidem et ΔῈ ad EZ primus est; ergo AZ, AE 


ad EZ primi sunt. Si autem duo numeri ad 


aliquen: numerum primi sunt, et ex ipsis 
factus ad reliqnuim primns est ; quare ipse ex 
ZA, AZ ad EZ prumus est. Quare ct ipse cx 


Z4, SE ad ipsuin ex EZ primus est. Si enim duo 


. a ΕἸ 5 ~ ~ , = 

wy ΖΔ. AE σρὸς tor αὐτὸ Tou EL πρώτος sors. νον Ε ᾿ 
ΤΩΣ 5 ie ‘ ie pe numeri primi inter se sunt, tpse ex uo ipsorum 
πω ποις ΟΝ 5 3 
Ἐὰν 760 δυο σριθμοὶ πρῶτοι πρὸς αλληλεὺς WTI, Ε ᾿ ‘ . : 
ns eee ae A A or ι ‘ faclus ad reliquum primus est. Sed ipse ex 
ἐἐκ TOL εἰς αὐτῶν χενύμενος" pos τὸν λοιπτὸν 

a ' Ν > ~ Chae é Δ st ipse ex ΔῈ αἷμα ipso ex AE 
πρῶτός ἐστινί. AZN ὃ ἐκ τῶν ZA, ΔῈ ὃ aro ZA, ΔῈ est ἢ ps ’ 
τοῦ AE ἐστὶ μετὰ τοῦ ἐκ τῶν AE, EZ° ὃ ἄρα EZ; ipse igitur cx ΔῈ cum ipso cx AE, EZ 


δι ~ αἰ A ¥ . - rt Ξ 

ἀπὸ τοῦ ΔῈ μετὰ τοῦ ἐπ τῶν SE, EZ πρὸς τὸν δά ipsum ex EZ prunus est. Et ipse quidem 
ἢ ne 3 “ες. © ry > oy 

ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτος ἐστι. Καὶ ἐστιν ὁ μὲν αὐτὸ 


τοῦ AEG A, ὃ δὲ ἐκ τῶ ΔΕ, ΕΖ 0B, ὃ δ. ἀπὸ 


ex ΔῈ est A, ipse vero ex SE, EZ est B, ipse 
autem ex EZ est Γ; ergo A. Beompositi ad ipsum Γ 


© © af ’ ν \ 
ui : B apa συντεθίντες apes τὸν ce aa . : 
ee Vet Ὁ: P P primi sunt. δια τον utique demonstrabimus ct 


Τ πρῶτοί εἰσιν. Ὁμοίως da δείξομεν ὅτι καὶ 
les nombres ΔῈ, EZ sont les plus petits, ces nombres sont premiers entr’eux 
(24- 7). Mais si deux nombres sont premiers ent’cux , leur somme est un 
nombre premier avec chacun d’eux (30. 7); donc ΔΖ est un nombre premicr 
avec chacun des nombres AE, EZ. Mais ΔῈ est premier avec EZ; dence ΔΖ ct ΔῈ 
sont premiers avec EZ. Mais si deux nombres sont premicrs avec un autre, 
Je produit de ces deux nombres est premier avec cet autre (a6. 7); donc le 
produit de ΖΔ par ΔῈ est premier avec Ez; donc le produit de Zs par ΔῈ 
est premier avec le quarré de Ez. Car si deux nombres sont premicrs 
enueux, le quarré de Fun deus est premicr avec Vautre (27. 7°. Mais le 
produit de za par ΔῈ égale le quarré de ΔῈ avec le produit de ΔῈ par ΕΖ 
(3. 2); done le quarre de ΔῈ avec le produit de ΔῈ par EZ est un nombre 
premier avec le quarré de £7. Mais le quarré de ΔῈ est A, le produit de ΔῈ 
par EZ est B, et Je quarrée de FZ est T 5 donc la somme de A etde B est un nombre 
premier avec Tr. Nous démontrerons de Iu méme maniere que la somme des 
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οἱ BLT πρὲς Tov A πρῶτοι εἶσι. Λέγω δὴ ὅτι 
καὶ of A, Τ πρὸς τὸν Β πρῶτοί εἰσιν. Ἐπεὶ γὰρ 
ὃ ΔΖ πρὸς ἑκάτερον τῶν AE, ΕΖ πρῶτός ἐστιν" 
ὡς τε καὶ ὃ ἀπὸ TOU AZ “πρὸς τὸν ὑπὸ τῶν ΔῈ, 
EZ πρῶτός ἐστιι. Αλλὰ τῷ ἀπὸ τοῦ ΔΖ ἔσοι 
εἰσὶν οἱ ἀπὸ τῶν ΔΕ, ἘΖ μετὰ τοῦ dug ὑσὺ 
τῶι AE, EZ* καὶ οἱ ἀπὸ τῶν AE, EZ ἄρα μετὰ 
τοῦ dig ὑπὸθ τῶν AE, EZ πρὸς Tov ὑπὸ τῶν 
AE, EZ πρῶτο! εἰσι. Διελέντι οἱ ἀπὸ τῶν AE, 
ἘΖ μετὰ τοῦ ἅπαξ ὑπὸ τῶν AE, EZ πρὲς τὸν 
ὑπὸ τῶν: AE, EZ πρῶτοί εἶσιν" eae διελόντι οἱ 
ἀπὸ τῶν AE, EZ ἄρα πρὸς τὸν ὑπὸ τῶν AE, EZ 
πρῶτοι εἰσι. Καὶ ἔστιν ὃ μὲν ἀπὸ τοῦ ΔῈ OA, ὁ δὲ 
ὑπὸ τῶν AE, ἘΖ ὃ Β, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ELS Τ᾽ οἱ 
A,T ἀρπ συντεθέντες πρὲς τὸν Β πρῶτοί εἰσι- 


Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ipsos B, ΓΔΑ A primos esse. Dico etipsos A, Γ' 
ad B primos esse-Quoniam enun ΔΖ ad utrumque 
ipsorum AE, EZ primus est; quare et ipse 
ex AZ ad ipsum ex AE, EZ primus est. Sed 
ipsi ex ΔΖ zxquales sunt ipsi ex AE, EZ cum 
ipso bis ex AE, EZ; et ips ex AE, EZ 
igitur cum ipso bis ex SE, EZ ad ipsuin ex 
ΔΕ, EZ primi suut. Dividendo ipsi ex AE, EZ 
cum ipso semel ex AE, EZ ad ipsum ex AE, 
EZ primi sunt; et rursus dividendo ipsi ex 
HE, ΕΖ igitur ad ipsum ex AE, EZ primi 
sunt. Atque est quidem ipse ex AE ipse A, ipse 
autem ex AE, EZ ipse B, ipse vero ex EZ ipse T; 
ergo A, T compositi ad ipsum B primi sunt. 


Quod oportebat ostendere. 


nombres B, Γ est unnombre premier avec .4 Je dis aussi que la somme des nombres 
A, estun nombre premier avec B. Car puisque ΔΖ est un nombre premier avec 
chacun des nombres ΔῈ, EZ (30. 7), Je quarré de ΔΖ sera un nombre premier 
avec le produit de ΔῈ par Ez (26 et 27. 7). Mais la somme des quarrés des nombres 
SE, EZ, avec deux fois le produit de ΔῈ par EZ, est égale au quarré de ΔΖ (4. 2)3 
donc Ja somme des quarrés des nombres ΔῈ, EZ, avec deux fois le produit de ΔῈ 
par EZ, est un nombre premier avec Je produit de ΔῈ par EZ ; donc, par sous- 
traction , la somme des quarrés des nombres ΔῈ, EZ, avec une fois Je produit 
de 4E par EZ, est un nombre premier avec le produit de AE par Ez ; donc, par sous- 
traction, la somme des quarr¢s des nombres ΔῈ, EZ est un nombre premier avec 
Je produit de ΔῈ par ΕΖ. Mais le quarré de ΔῈ est A, le produit de ΔῈ par EZ 6518, 
et le quarré de ΕΖ est r; donc la somme des nombres a, r est un nombre premier 
avec B. Ce qwil fallait démontrer. 


II. II 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ i. PROPOSITIO XVI. 

Fay δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους wor, Si duo numeri primi inter se sunt, non erit 
οὐκ ἔσται ὡς ὃ πρῶτος πρὸς τὸν δεύτερον οὕτως υἱ primus ad secundum ita secundus ad alium 
ὃ δεύτερος πρὸς ἄλλον τινά. aliquem. 

Δύο γὰρ ἀριθμοὶ of A, Β πρῶτοι πρὸς ἀλλή- Duo enin numeri A, B primi inter se sint; 


= ow τὸν “ 2 7 ε \ ι - - 5 Ξ 
λους ἔστωσαν" λέγω OTF οὐκ ἐστιν OA πρὸς τὸν dico non esse ut A ad B ita Β ad alium aliquem. 


“ © N Cees ΄ 
B ουτῶξς o B πρὸς LAAOY TEV. 
A, 5. B, 6. [------ 


Ei yp δυνατὸν. ἴστω ὡς ὃ Απρὸς τὸν Β οὕτως Si enim possibile, situt A δα B ita Β ad Γ. 


éB opis τὸν Γ. Οἱ δὲ A, B πρῶτοι. εἰ ἢ πρῶτοι Sed A, B primi, primi autem et minim, mi- 


δ ε me. ὦ 2 τῇ τ dae oe . = = 5 
καὶ ἐλάχιστοι. οἱ δὲ ἐλάχαστον ἀριθμοῦ με- nimi vero numeri wqualitermetuntur Ipsos Cam 


= 1 nN ao. ΄ 7 2 ΄ q ΠΡῚΝ τὰ = ἕ = 
Tpruce τοὺς τὸν αὐτὸν λογον ξχοντας" ἰσάκις, 0, dem rationcm habentes , et antecedens aniece 


τι 1) οὐμενος τὸν ἡγούμενον. καὶ ὃ ἑπόμενος Tor dentem , et consequens consequentem; melitur 
ἑπέμενον" μετρεῖ ἀρὰ 6 A τὸν Β. ὡς ἡγούμενος ες A ipsum B, ee οι: antecedentem. 
ἡγούμενον. Μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν" oA ἄρα τοὺς Metitur autem οἱ se ipsum; ergo A ipsos A, B 
A, B μετρεῖ, πρώτους ὄντας pes ἀλλήλους. metitur , De eee inter senod absur- 
ὅπερ Beveanilo cr ἄρα - πρὸς ΤΣ dum; non igitur erit ut A ad Bila Β ad Pr. 
B> οὕτως 5 Β πρὸς τὸν T. Ὁπερ ἔδει δεῖξαι. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITION XVI. 


Si deux nombres sont premiers entr’eux, le premier ne sera pas au second 


comme le second est ἃ un autre nombre. 

Que les deux nombres A, B soient premiers entr’eux ; je dis que A n'est point 
a B comme B est ἃ mm autre nombre. 

Car si cela cst possible, que A soit ἃ B comme B est a T. Mais A et B sont 
des nombres premiers, et les nombres premiers sont les plus petits ( 25. 7) ; 
et les plus petits mesnrent également ceux qui ont Ja méme raison avec eux, 
Vantécédent lantécédent, et le conséquent le couséquent (21.7); done A mesure 
B, Comme un antécédent mesure un antécédent. Mais Α se mesure lui-méinc ; 
donc A mesure A et B, qui sont premicrs entr’eux ; ce qui est absurde; donc a 
ne sera pas ἃ Β comme B est ἃ Tr. Ce qu’il fallait démontrer. 
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MPOTALIZ 12, 
Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάλο- 
zor, οἱ δὲ azpos αὐτῶν πρῶτοι πρὲς ἀλλήλους 
ὦσι" οὐκ ἔσται ὡς ὃ πρῶτος πρὸς τὸν δεύτερον 
οὕτως ὃ ἔσχατος πρὸς ἄλλον τινά, 
Ἑστωσαν ὑσοιδηπετοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάλο- 
γον. οἱ A,B,T, A, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν ch Α΄, Δ 


~ 2 ᾿ a σ 5 
WEWT Ss πρὸς αλλύλους ἐττωτα:" λέγω OTs CLH 


ἔστιν aco A πρὸς τὸν Β οὕτως ὃ Δ πρὸς ἀλλοὸν 
τινά. 

Ayo: B, 12. r, 

Ei 72p δυνατὸν. ἔστω ὡς 6 A πρὸς τὸν Β 


τ ε Η ᾿ 9 νιν ε«ε 
ουτῶς ὁ A προς Tey ἘΣ εναλλαξ apa ὡς ὃ A 

' \ “ : a ᾿ e gt 
πρὸς Tov A cuts’ ὁ B πρὸς τὸν E. Οἱ de A, A 

~ « ὋΣ ~ Ἂς > a, a Αἱ 
πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι. οἱ δὲ 
> ae 2 \o ~ + ‘ 2 \ 
tAayistos apiece? μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὲν 
ἮΝ Py Lbs 3 . s a © ΄ \ 

γον εἐχοτας" ἰσάκις. ὃ. TE ἡγούμενος τὸν 


ε , ἢ Ἐὰν ee Ce? “ὦ 
UPCUMEVCY , καὶ ὁ ἐπόμετνος τὸν ἐπομενον" μετρεῖ 


PROPOSITIO XVII 


Si sunt quotcunque numeri deinceps propor- 
tionales, extremi autem eorum prinu inter se 
sunt ; non erit ut primus ad secundum ita 
ultimus ad alium aliquem. 

Sint quotcunque numeri deinceps proportio- 
nales A, B, ©, A; extremi autem corum 
ipsi A, A primi inter se sint; dico non esse 


ut A ad B ita A ad alium aliquem. 


Si enim possibile, sit ut A ad B ita Aad E; 
alterne igitur nt A ad Aita B ad E. Sed A,A 
primi, primi autem et minimi, minimi vero 
numeri equaliter metiuntur ipsos eamdem ratio- 
nem habentes, ect antecedens antecedentem, 


ct couscquens conscquentem ; metitnr igitur 


PROPOSITION XVII. 


Si tant de nombres qu’on voudra sont successivement proportionnels , et si 
leurs extrémes sont premiers ent’eux , le premier ne sera pas au secoud comme 


Je dernier est ἃ un autre nombre. 


Soient tant de nombres qu’on voudra A,B,T,4, et que leurs extrémes A, ἃ 
soient premiers entr’eux; je dis que A n’est pas ἃ B comme Δ cst ἃ un autre 


nombre. 


Car si cela est possible, que a soit ἃ B comme 4 est ἃ E; par permutation 


A sera ἃ Δ comme B est aE (13. 7). Mais les nombres 4, Δ sont des nombres 
premiers , et les nombres premiers sont les plus petits (23. 7), et Jes nombres qui 
sout Jes plus petits mesurent Cgalement ceux qui ont la méme raison avec eux, 
Yautécédent lantécedent, et le conséquent Je conséquent (21.7); dunc 4 mesure B. 
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Ξ ε ‘ aes eo. 1 : 
ape oA tov Β, Καὶ εστιν ὡς o A peg τὸν B 
τ, -: Φ a 4 ¥. e " . 
cuTasic B πρὸς τὸν T: και 0 B ape τὸν T με- 
ἢ δ ‘ a eres 
Tpes, ὡς τε καὶ 0 A toT PET pile Καὶ ἐστε ἐστιν 
ὡς cB πρὸς tov T οὕτως" oT προς τὸν Ay μετρεῖ 


δὲ ὁ Β τὸν T+ μετρεῖ dpa καὶ ὃ Τὶ τὸν Δ. AAA ὃ 


A, ὃ. Β., 12. ise 


A καὶβ 


" ὅν Wd ce Lj ~ 
A τον μετρει" ὡς Te ὁ τὸν ἃ μτρει-. 
z ᾧ «ἃ , ε 7 \ 

Μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν" o A ἄρα τοὺς A, A με- 
τι τὰ μὲ ay 2 * wv 
The WEWTOVs οὐτας “ρος αλλήλους, οτερ 
> 2 if 2 2 al € © 4 
ἐστιν ἀδύνατον" οὐκ apa εἐσταιί woo A πρὸς τὸν 


Β οὕτως 6 Δ πρὸς ἄλλον τινε, Οπερ ides δεῖξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ a. 


Δύο ἀριθμῶν δοθέντων ἐπισκέψασθαι a εἰ du- 
νατὸν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνλο or προτσευρεῖνο 

Ἑστωσαν οἱ δοθέντες δύο ἀριθμοὶ οἱ A, BY καὶ 
δέον ἔσται ἐπισκέψασθαι, εἰ duratcy στιν αὖ- 


τοῖς τρίτον ἀνάλογον προσευρεης 


A ipsum B, Atque est ut A ad 8 ita B ad Γ; 
et Bigitur ipsum T metitur, quare et A ipsum 
Γ melitur. Et quoniam est ut B ad Γ ita Γ 
ad A, metitur autem B ipsum F; metitur igitur 


et F ipsum 4. Sed A ipsum PF wuetitur; quare 


A et ipsum A metitur. Metitur autem et se 
ipsum; ergo A ipsos 4, A metitur, primos 
existentes inter se, quod est impossibile ; nen 
igitur crit ut A ad B ita A ad alum aliquem. 


Quod oporicbat ostendere. 


PROPOSITIO AVIIL. 


Duobus numeris datis considcrare , an possi- 
bile sil ipsis tertium proportionalem inveuire. 
Sint dati duo numeri A, B; et oportebit con- 
siderare, an possibile sit ipsis tcrtiam propor- 


tionalem invenire. 


Mais A est ἃ B comme B est ἃ F; donc B mesure F; donc A mesure aussi T. Mais 


B est a T commer est ἃ Δ; donc le nombre B mesure Γ, et Tr mesure Δ. Mais A 


mesure tr; donc A mesure ἃ. Mais il se mesure Jui-cméme; donc A mesure les 


nombres 4,4, qui sont premiers entreux, ce qui est impossible ; donc a nest 


pas ἃ B comme Δ est a un auire nombre. Ce quil fallait demoutrer. 


PROPOSITION 


S VIII. 


Deux nombres étant donnés, chercher sil est possible de Jeur wouver un 


troisicme nombre proportionnel. 


Soient données les deux nombres A, B; il faut chercher s’il est possible de 


leur trouver un troisiceme nombre proportionnel. 
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7 ~ ‘ 2 , we 
Οἱ δὴ A, Β ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν. 

a hd 2 rd a % Pas 
ἢ οὔ. Καὶ ef! πρῶτοι πρὸς aAAnAcus εἰσὶ. δὲ- 
4 ΕῚ ᾿ ᾿ > ΕἸ ~ ἐς > , 
δείκται ὅτι ἀδύνατον στιν αὐτοῖς τρίτον aya 


λέγον προσευρεῖν. 
ἈΞ ἢ 


᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἴστωσαν οἱ A, Β πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους. καὶ ὁ B ἑαυτὸν πολλαπλασιεσας τὸν 
T ποιείτω. Ὁ A δὴ τὸν Τ ἦτο! μετρεῖ. ἢ οὐ 
μετρεῖ. Μετρείτω πρότερον κατὰ τὸν Av δ΄ A 


΄ Ὕ f 
ἄρα τὸν Δ πολλαπλασιάσας τὸν Τ πεποίηκεν. 


Ν 


ἋἊ 5 \« © \ \ 
Adda μὴν καὶ ὁ Β ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν ΓΤ 
͵ «νυ > ~ ” 2 x ~ 7 
πεποίηκεν" ὁ apa ex τῶν A, A σὸς ἐστε TH EH 
cela: δῚ wos ¢€ ees - αε 
tov Β" ἐστιν apa ὡς o A πρὸς τον B cutws* o B 
A 7 n ws > ‘ τὶ ΄ 
πρὸς τὸν Δ' τοῖς A, B ἄρα τρίτος ἀριθμὸς ara- 
λογονῦ προσευρέται. ὁ A. 
‘ τ bd € 4 ᾿ a 
Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ A τὸν Τ' λέγω ὅτι 
a phe 1 - 
τοῖς A, Β ἀδύνατον ἐστι τρῖτον αταλογον προσευ- 


ρεῖν ἀριθμόν, Ei γὰρ δυνατὸν, προσευρήσθω o Δ" 


Itaque A, Β γε] primi inter se sunt , vel 
non. Et si primi inter se sunt, demonstratum 
est impossibile esse ipsis tertium prcoportiona- 


lem inveuire. 


Sed et non sint A, B primi inter se, 
et B se ipsum multiphicans ipsum Γ᾽ faciat. Ipse 
A igitur ipsum T vel metitur, vel non metitur. 
Metatur primum per 4; ergo A ipsum A multi~ 


plicans ipsum T fecit. Sed quidem et B se ip- 


sum multiplicans ipsum T fecit; ipse igitur ex 
A, B equalis est ipsi ex B; est igitur ut A 
ad B ita B ad 4; ergo ipsis A, B tertius nu- 
merus proportioualis 4 inventns est. 

Sed ct non meliatur A ipsum Γ ; dico 
ipsis A, B impnsstbile esse terlium proportio- 


tionalem invenire numerum. Si enim possibile , 


Les nombres 4, B sont premiers entr’eux , ou ils ne Je sont pas. S‘ils sont 
premiers entr’eux, 1] est démonvré qu’il n'est pas possible de leur trouver un troi- 


sicme nombre proportionnel (16. 9) 


Que les nombres A, Β ne soient pas premiers entr’eux, et que B se multipliant 


Jui-méme fasse T. Le nombre a mesurera Fr ou ne Je mesurera pas. Premicrement 
quwil le mesure par 4; le nombre a multipliunt Δ ferar. Mais B se multiphiant lui- 
meme fait T ; done le produit de 4 par a est égal au quarré de B; donc A est 
a B comune B est ἃ Δ (20. 7). Ona donc wouveé un troisieme nombre Δ pro- 
peruonnel aux nombres 4, B. 


Mais que ane mesure pas 1; je dis qu il est impossible de trouver un troisieme 
nombre proportionnel aux nombres a, B. Car si cela est possible, que Δ soit le 
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cw , ~ μ᾿ 3 x ~ x ~ ε 
0 opa εκ τῶν A, A ἐσὸς 2971 TH απὸ TOUB, ὁ 
a ? A ~ > x e ε wv 5 ~ 
δὲ ἀπὸ τοῦ Β ἐστὶν ὁ Γ΄ ὁ ep2 ex τῶν A, A 
2 ~ q ε ‘ Bs , 
ἴσος ἐστὶ τῷ Γ΄ ὡς Te 0 A Tov Δ πολλαπλασιο- 


\ , © ΠῚ] ᾿ a i 
σας tov Γ πεποίηκεν o A ap2 Tov T Met pes κατα 


A, G. B, ἧς eee 


ὃ - ἃ τ ἢ ν΄. ~ 

tov A, AAA μὴν ὑπόκειται Kab ΜμῊ μετροῦν. 

δ τ > ow 3 - 

περ ἀτόπου" οὐκ aps δυτατὸν ἐστι τοῖς A, Β 
; το ee \ ow ε 

τρίτον αταλογον προόσευρειν ἀριῦμον. oTavo A 


τὸν T μὴ μετρῇ. Οπερ ἔδει δεῖξαι, 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 6, 


Τριῶν ἀριθμῶν δοθέντων ἐπισκέψασθαι, πέτε! 
δυτατόν ἔστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσ- 
εὑρεῖν. 

Ἑστωσαν οἱ δοθέντες τρεῖς ἀριθμοὶ δ Α΄. B, 
T, καὶ δέον ἔστω ἐπισκέψασθαι, “τότε δυνατὸν 


2 ee ΄ > 4 τὸ 
εὄστιν αὐτοῖς τέταρτον αναλογον προσευρεῖν. 


inveuiatur ipse 4; ipse igitur ex A, Δ wqualis 
est ipsi ex B, ipse autem cx B est ipse Γ; ipse 
igitur ex A, A gqualis est ipsi [5 quare A 


ipsum A multiplicans ipsum Γ΄ fecit; ergo A 


ipsum Po omelitur per 4. At vero supponitur 
et non melint, quod absurdum; non igilur 
possibile est ipsis A, B lerlium proportionalern 
invenire numerum, quando A ipsum IT uon 


metitur. Quod oportcbat ostendere. 


PROPOSITIO XIX. 


Tribus numcris datis considerare , quando 
possibile sit ipsis quartuin proportionalemn im- 
veuire. 

Sint dati tres numeri A, B, I, ct oporteat 
considerare , quando possibile sit ipsis tertium 


proportionalem inyenire. 


nombre trouvé; le produit de ἃ par Δ sera égal au quarrée de B (20.7); mais le 
quarré de B est ; dunce Je produit de A par 4 est δὰ] ar; done a multiplisnt Δ 
fait r; donc A mesure Γ par Δ. Mais on a suppose qu'il ne le mesure pas, ce 
qui est absurde; il est donc impossible de trouver un nombre troisi¢me 
proportionnel aux nombres a, B, lorsque a ne mesure pas T. Ce qu'il fallait 
demoutrer. 
PROPOSITION XIX. 

Trois nombres ctant donnés, chercher quand est-ce que l'on peut leur trouver 

un quatrieme vombre proportionnel. 


Svient donnés les wois nombres A, 6,1; il faut chercher quand est-ce que 
l'on peut leur trouver un quatricme nombre proportioniel. 
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ἣν [Pe e Pe ἊΝ; [2 ‘A ew 3 

H οὐκ εἰσμ' ἑξῇῃς ἀνάλογον 7 καὶ οἱ ἄκροι αὖ- 
ρω ~ x 3 ᾿ aed a . ~“ : 

τῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσιν" ἢ εἑξὴς εἰσιν 
a ? ne > - ΄- 

ἀνάλογον. καὶ οἱ ἀπροι αὐτῶν οὐκ εἰσὶ πρῶτοι 

Ld a δὲ ε cod > 3 Ω 

πρὸς ἀλληλους" ἢ OU TE ἑξῆς εἰσιν αιαλογον y 
? ~ ΩΝ i 3 ΄ 

οὔ τε οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς αλλήλους 
rad ? ld ἊΣ «ε ΕΣ 

εἰσίν" ἢ καὶ ἐξῆς εἶσιν ἀνάλογον. καὶ οἱ ἄκροι 


~ nw " > ’ re γὰς 
αὐτῶν πρώτοι προς αλληλοὺυς εἰσεν"ς 
AV ἢ: 


> « ad “ 2 ᾿ 
Εἰ μὲν οὖν οἱ Ay B, Γ ἑξῆς εἶσιν ἀνάλογον. 
ee = ae 
καὶ οἱ ἄκροι αὐτῶν οἱ A, Τ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
΄’ cd 2 ᾿ a > 3 “-“ 
λους εἰσὶ. δέδεικται τι ἀδυτατὸν ἐστιν αὐτοῖς 
. > ΄ ~ 3 , 
τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν σριθμον, 
B, 6. 


ae eae 


A e wn ? , 

Ma ἔστωσαν δὴ of A,B, T ἑξὴς ἀνάλογον. 
~ if n~ Δ > ᾿ ΤΣ 
“ων ἄκρων πάλιν ὄντων πρῶτων ρος αλληλους 1" 
’ 7 . ὦ Ine - 9 2 - ’ 
λέγω ὅτι καὶ οὕτως ἀδύνατον ἐστιν αὐτοῖς TE- 

2 ~ 
ταρτον ἀτάλογον προσευρεῖν. 
3 a 35 τὸ ὃ ε a τῇ 
Εἰ γὰρ δυνατὸν, προσευρήσθω ὁ A, ὡς τε 


a: \ . τ F ce GF 
εἶται ws τόν πρὸς τὸν B cutwe Tor T προς τὸν Δ, 


Β, 0. 


Vel non sunt deinceps proportionales, et ex- 
tremi corum primi inter se sunt; vel dein- 
ceps sunt proportionales, et extremi eorum 
non sunt primi inter se; vel non deinceps sunt 
proportionales , neque cxtremi eorum primi 
inter se sunt ; vel ct deinceps suat proportio- 


nales , et extremi eorum primi inter se sunt. 


Ἐπὶ 
ΕΘ 


Si quidem rgitur A,B, F deinceps sunt pro- 
portionales , ct extremi eorum ipsi A, Γ primi 
inter se sunt, demonstratum est impossibile 


ipsts quartum proportionalem inyenire numerum. 


--- 


Ἐ--ὄ....-. 


Non sint οἱ A, B, Γ᾽ deinceps propor- 
tionales, extremis rursus  existentibus primis 
inter se; dico ct ita impossibile esse ipsis 
quarium proportionalem inyenire. 

Si emm possibile, inveniatur ipse A, ct 
sit ut A ad B road A, 


ila et flat ut 


Ou Ies nombres A, B,T ne sont pas successivement proportionnels, et leurs 
extrémes sont preiniers ent’eux ; ou ils sont successivement proportionnels , οἱ 
Jeurs exir¢mes ne sont pas premiers entr’eux ; ou ils ne sont pas successivement 
proportionnels » et leurs extrémes ne sont pas premicrs enu’eux; ou ils sont 
successivement proportionncls, et leurs extrémes sont premiers entr’enx. 

Si les nombres 4, B, Γ sont successivement proportionnels, et si leurs ex- 
trémes A, Γ sont premicrs entr’eux, on a démontré qu’il est impossible de 
Jeur trouver un quattieme nombre proportionnel (17. 9). 

Que les nombres a, B, Γ ne soient pas successivement proportionnels, 
leurs extrémes étant premiers entr’eux ; je dis qwalors il est impossible de leur 
trouver un quatrieme nombre proportionnel. 

Car si cela est possibile, que ce soit 4; le nombre A sera ἃ B comme Γ est 
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Ἂ, ᾿ € e A . “ 5 e ᾿ \ 
καὶ DEPOVE TOD ὡς ὁ Βπρος τον Γουτῶςὸ Δ pls τὸν 
= ν᾽ ? ς We \ \ τ 
E. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς μέν 6 A πρὸς τὸν Β οὕτωςῦ 
‘ ᾿ ε oe \ 4 “ 

T πρὸς Tov Δ. ως δὲ oB πρὸς τὸν r οὕτως 


Oa O4 


a πρὸς τὸν Ἐ" διίσου ἄρα ὥς δ πρὸς τὸν Τὶ, 


οὕτως oF “πρὸς τὸν Ἐ, Οἱ δὲ Α΄. Γ πρῶτοι, οἱ 


A, 4. r, 5. 


δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι με- 
τροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λέγουν ἔχωντας, ὅ,, τε 
ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον. καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν 
ἐπέμενον" μετρεῖ ἄρα ὁ A τὸν TT, ὡς ἡγούμενος 
τὸν ἡγούμενον" μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν" ὃ ἄρα 
τοὺς Ags I μετρεῖ, πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλυ- 
λους, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. Οὐκ ἄρα τοῖς Ay 
B, Γ δυνατὸν ἐστι τέταρτον ἀνάλογον προσ- 
ευρεῖνο, 

Αλλὰ δὴ πάλιν ἔστωταν οἱ A, B, ΓΤ ἑξῆς 
ἀναίλογον 9 οἱ δ Α΄ς Τ μὴ ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς 


ΤΩΣ A a res he ie 
aAANAGUS* Azza OTE δυνατὸν ἐστιν αὐτοῖς τεταρ- 


a, 8. Β τ tos 


5 , a € \ 1 
Tov ἀναλογον mpogeupesr'o* o fap Β' τὸν Γ πολ- 
΄ a7 ͵ t Ww 4 w 
λαπλασιασας τὸν Δ ποίιείτωῦσ OA παρ 5 Tov Anvos 


μετρεῖ. ἡ οὐ μετρεῖ. Μετρείτω autor’? πρίτερον 


τ... 


Β ad Γ ita Sad E. Et quoniam est at quidem 
A ad B ita Γ ad A, ut autem B ad Γ ita A 
ad E; ex aquo igitur ut A ad Γ ita Γ ad E. 


Sed A, Γ pruni, primi autem et minimi, 


boos ere 


minimi yero metiuntur ipsos eamdem rationcm 


habentes, et antecedens antecedentem , et 
consequens consequentem ; melitur igitur A 
Ipsum r, ut consequens consequenlem 5 116- 
(τὰν autem et se ipsum ; ipse igitur ipsos A, 
I metitur, primos existentes inter se, quod 
est impossibile. Non igitur ipsis A, B, P pos- 


sibile est quartuin proportionalem inveuire. 


At verorursus sint A, Β΄ Γ deinceps propor- 
tionales, ipsi autem A, Γ non 51 prim inter 56; 


dico possibile esse ipsis quartum proporliona- 
Δ, 216. 


lem invenire. Ipse enim Β ipsum Γ' multiplicans 
ipsum 4 facial; ergo A ipsum A vel metitur, 


vel non mettur. Metiatur cum primum per E. 


a4, et faisons en sorte que B soit ἃ T comme A est ἃ E. Puisque A est ἃ B comme 
Test ἃ Δ, etque Best ἃ Fcomme Δ estaE; par cgalité A sera a FT comme I est 
a E(14.7)- Mais les nombres 4, Γ sont des nombres premiers , et les nombres pre- 
miers sont les plus petits (25. 7), et les plus petits mesurent ceux qui ont la 
méme raison, Vantecédent lantécédent, et le consequent le couséquent (21.7). 
Done A mesure T, comme un antécédent mesure un antécédlent ; mais a se 
mesure Jui-méme ; douc A mesure 105. nombres A, Tr, qui sont premiers en- 
w'eux 5 ce qui est impossible. I nest done pas possible de wouver un quatricme 
nombre proportionnel aux nombres A, B, I. 

Que les nombres 4, B, Γ suicnt successivement proportionnels, et que les nom- 
bres A, T ne soieut pas premiers eutreux ; je dis qu'il est possible de leur trouver 
un quatri¢me nombre proporticnnel. Car que Β mulupliant F fasse 4; le nombre 
A mesurera 4, ou ne le mesurera pas. Qu'il Je mesure par Εν; le nombre a 
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r, 43. 
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Αλλα δὴ of A, Β. T μὴτε εζῆς ἐστωσον 
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ἀναλογορ 7 ANTE οἱ απρὸὶ πρῶτοι πρὸς αλ- 


ληλους. 


89 
ergo A ipsum E multiplicans ipsum A fecit. 
At vero ct B ipsum F muluplicans ipsum 
A fecit ; ipse igitur ex A, E xqualis est ipsi ex 
B, ΤΏ; proportionahiter igitur est ut A ad B ita 
F ad E; ergo ipsis A, B, F quartus proportio- 


tionalis unus E inventus est. 


At vero non metiatur A ipsum 4; dico impos~ 
sibile esse ipsis A, B,  quartum proportionalem 
invenire numerum. Si enim possibile, invenia- 
tur ipse E; ipse igilur ex A, E aqualis est ipsi 
ex B, I. Sed ipse ex B, F est tpse Δ; ergo et 


ipse ex A, E aqualis est ipsi Δ; ergo A ipsum 


E--—--- A, 1550. 
E multiplicans ipsum A fecit; ergo A ipsum A 
metitur per unitates qu in E; quare metitur A 
ipsum A. Sed et non metitur , quod absurdum ; 
non igitur possibile est ipsis A, B, Fr quartum 
proportionalem invemire numecrum , quando A 
ipsum A non melitur. 

Sed ct A, B, F non deinceps sint proportio- 


tionales , neque extremi primi inter se. 


multipliant E fera 4. Mais Β moultipliant r fait 4; donc Je produit de A par E sera 
ésal au produit de B parl; donc A est ἃ B comme Γ est aE (1g. 7); on adonc 
trouvé un quatrieme nombre E proportionnel aux nombres 4, B, T. 

Que Ane mesure pas Δ; je dis qu'il est impossible de trouver un quatrieme 
nombre proportionnel aux nombres 4, B,f. Car si cela est possible, soit trouvé 
E; le produit de A par E sera égal au produit de B par Tr (19. 7). Mais Ie 
produit de B parr est 2; donc le produit de A par E est égal a 4; donc A multi- 
pliant E fera Δ; donc A mesure 4 par E; donc A mesure 4. Mais il ne Je mesure 
pas, ce qui est absurde ; il nest donc pas possible de trouver un quatriéme 
nombre proporuonnel aux nombres 4, B,T , lorsque A ne mesure pas Δ. 

Mais que Jes nombres A, B, T ne suicut pas successivement proportionnels, et 
que les extremes ne soieut pas premiers entr’eux. 


Il. As 


go 
J ὃ ᾿ 5 
Kaj oBrovl πολλαπλασιώσας τὸν A ποιείτω. 


Opciag δὴ δειχθήσεται ὅτι εἰ μὲν μετρεῖ o A 


Ἧς ᾿ς θοῦ; 
τὸν Δ. δυνατὸν ἔστιν αὐτοῖς ἀνάλογον πρεσευ-- 

τ ar > -“ 567 70, 
pi, εἰ de οὐ μετρεῖ, aduratoy'9, Οπερ ἔδει 


δεῖξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ κ΄. 


οἱ πρῶτοι ἀριθμοὶ πλείους εἰσὶ παντὸς τοῦ 
προτεθέντος πληθους πρώτων ἀριθμῶν. 

Ἑστωταν οἱ προτεθέ;τες πρῶτοι ἀριθμεὶ., εἰ 
A, B,T* Atgw ots τῶν A,B, Γ πλείους εἰσὶ 


τὶ ¢ ; 
πρῶτοι ἀριθμοί. 


‘ e e ἢ ~ ’ 
Εἰλήφθω yap ὁ ὑπὸ τῶν A,B, T ἐλάγιστος 
ri at e ‘ ’ lod 
μετρούμενος, καὶ ἔστω 6 ME, καὶ' προσκείσθω τῷ 


ΔῈ μονὰς ἡ AZ* ὃ δὴ EZ ates πρῶτές ἐστιν. 
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Et B ipsum Γ mulliplicans ipsum Δ faciat. 


Similiter etiam demonstrabitur, si A quidem 


melitur ipsum A, possibile esse ipsis pro- 
porhonalem invenire; si autem non metilur, 


impossibile. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XX. 


Primi numeri plures sunt omni proposita 
multitudine primoram numerorum. 
Sint propositi primi numeri a, B,T; dico 


quam ipsi A, B, Γ plures esse primos numeros. 


Sumatur enim ipse ab ipsis A, B, [ minimus 
mensuratus, et sit AE, ct apponatur ips ΔῈ uni- 


tas AZ; ipse igitur EZ vel primus est, vel pon. 


Que B multipliant T fasse 4. On démontrera de Ja méme maniére que si A me- 
sure 4, il est possible de Icur trouver un quatrieme nombre proportionnel ; et 
que si Ane mesure pas 4, cela est impossible. Ce qu’il fallait démontrer. 


PROPOSITION XxX. 


Les nombres premiers sont en plus grande quantité que toute Ja quantité pro- 


posée des nombres premiers. 


Soient A,B, T tes nombres premiers que l’on aura proposés ; je dis que Ics 
nombres premicrs sont en plus grande quantité que Jes nombres A,B, T. 

Soit pris Je plus petit nombre qui est mesuré par les nombres A, B, F (38. 7); 
et que ce nombre soit ΔῈ ; ajoutons Punité ΔΖ a aE; le nombre ΕΖ sera un nombre 
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ἢ ov. Ἐστω πρότερον πρῶτος" εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ 
πρῶτοι ἀριθμοὶ οἱ A, B, T, EZ πλείους τῶν 
ἈΠ. τ. 

Αλλὰ δὴ μὴ ἔστω ὃ EZ τπερῶτος" ὑπὸ πρώτου 
ἄρα τινὸς ἀριθμοῦ μετρεῖται, Μετρείσθω ὑπὸ 
πρώτου τοῦ Ἠ λέγω ἔτι 0H οὐδενὶ τῶν A, B, 
T ἰστὶν ὃ αὐτός. Εἰ γὰρ δυιατὸν. ἔστω". Οἱ δὲ 


ἌΡΤΙ τὸν ΔῈ μετροῦσι" καὶ Ἢ ἄρα τὸν ΔῈ 


we > 


SE B, 5. 
105. A Zz 


Sit primum primus ; ΠΥ ΟΜ igitur sunt primi 
numeri A, B, Γ, EZ plures quam ipsi Α΄, 
Bye 

Al vero non sit EZ primus ; a primo igitur ali- 
quo numero mensuratur. Mensuretur a primo 
H; dico H cum nullo ipsorum A, B, Γ esse 
eumdem. Si enim possibile, sit. Sed A, B,T 


ipsum AE metiuntur; et H igitur ipsum AE 


Η, 55. 


o δ x‘ 1 Ἂν ‘ wa 
μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸν EZ* καὶ λοιπὴν apa? 
Τ = ’ ᾿ « > \ a g 
την AZ porada μετρήσει ὁ ἀριθῦμος ὧν. OEP 
"ἢ ? 7 is ey κω > x ε 
ἁτοπον" οὐκ ἄρα oH evi τῶν A,B, T ἐστιν ὁ 
* “ ? ‘ ‘\ \3 - ᾿ ΄“ * 
αὐτὸς. O αὐτὸς δὲ καὶ ὑποκεῖται πρῶτος" εὖ- 
κι Ww ΣΟ ~ > x. ‘ n 
pupevos apa εἰτὶ πρῶτοι ἀριθμοὶ πλείους τοῦ 
, , “ 
προτεθέντος πλήθους τῶν A, Β. T, of A, Β, 
at os 
T, H. Οπερ ἐδὲ δεῖξαι. 


metictur. Metitur autem et ipsum EZ; ct reli- 
quam igitur ipsam AZ unitatem mictietur tpse H 
numerus existens, quod absurdum ; non igilur 
H cum uno ipsorum A, B, TF est idem. Sed 
ipse ct suppouitur primus; inventi igitur 
sunt primi vumeri plures A, B, Γ΄, H proposita 
multitudine ipsorum A, B, ©, Quod oportebat 


ostendere. 


premier, ou il ne Ie sera pas. Qu’il soit d’abord un nombre premicr; on aura trouvé 
les uombres premiers 4, B,T, ΕΖ quisonten plus grande quantité que les nombres 
Ag Bate 

Mais que EZ ne soit pas un nombre premier; ce nombre sera mesuré par quelque 
nombre premier (55. 7). Qwil soit mesuré par le nombre premier H ; je dis que H 
n'est aucun des nombres A, B,T. Qu’il soit un de ces nombres, si cela est pos- 
sible. Puisque les nombres 4, B, Γ mesurent AE, Je nombre H mesurera ΔῈ, Mais 
H mesure EZ; donc H, qui est un nombre, mesurera Junité restante AZ, ce qui 
est absurde ; donc H est aucun des nombres A,B, T. Mais on a suppose quwil 
est un nombre premier ; [05 nombres premiers A, B, Tr, H, que on a wouves, sont 
done en plus grande quantité que les nombres 4, B, T. Ce qu il fallait démontrer. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ za. 


e - 


\ uw 2 XN ~ La 
Ezy ἄρτιοι ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν ourteBworr , ὁ 
ολος ἀρτίος ἐστι. 

ΣΡ αν See Saibuaeiee ἢ 

Συγκείσθωσαν gap ἄρτιοι ἀριθμοὶ ἑποσοιοῦν, 

χομ ε ε 
εἰ AB, ΒΓ. ΤᾺ. ΔΕ" λέγω (τι ὅλος ¢ AE ἀἂρ- 


aes 
TICS ἐστι. 


Ἐπεὶ γὰρ ἕχαστος τῶν AB, BI, ΓΔ. AE ἀρτιὸς 
ἐστιν. ἔχει μέρος ἥμισυ" ὥστε καὶ ὅλος ὃ AE 
ἔχε μέρες ἥμισυ. Αρτιος δὲ apibucs ἐστιν ὃ 
δίχα διαιρούμενος" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ ΔΕ. 
Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΊΤΑΣΙΣ κβ΄. 


‘ 1 Gar: 2 y. Ἑ ~ ~ \ 
Ἐὰν περίσσοι ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσι. τὸ 


δ - ~ 5] ie a » a 
δὲ πλῆθος αὐτῶν ἄρτιον My GAGS ἄρτιος ἔσται. 
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PROPOSITIO XNL 


Si pares numeri quotcunque componuntur, 
totus par erie. 
Componantur enim pares numeri quotcunque 


AB, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ; dico totum AE parem esse. 


Quoniam enim unusquisque ipsorum AB, Br, 
ΓΔ, AE par est, habet partern dinidiam; quare 
et totus AE habet partem dimidiam. Par autem 
numerus est qui bifariam dividitur; par igitur 
est AE. Quod oportebat ostendere. 

PROPOSITIO XXIEL 


Si impares nnineri quotcunqve componuntur, 


multitudo autem 1psorum par est, lotus par erit. 


PROPOSITION XXII. 


Si l'on ajoute tant de nombres pairs que l’on voudra, leur somme sera un 
nombre pair. 

Ajoutons tant de nombres pairs ΑΒ, ΒΓ, TA, AE συ οι voudra; je dis que leur 
somme AE est un nombre pair. 

Puisque chacun des nombres ΑΒ, ΒΓ, TA, AE est un nombre pair, chacun de 
ces nombres peut étre partagé en deux pariies égales (dcf.6. 7); done leur 
somme AE peut étre partagée en deux parties égales. Mais uv nombre pair est 
celui qui peut étre partagé en deux parties égales; le nombre AE est donc un 
nombre pair. Ce quwil fatlait démontrer. 


PROPOSITION XXII. 


Si l’on ajoute tant de nombres impairs que l'on voudra, et si lear quantité est 
paire, leur somme sera paire. 
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τυξικείσθα ΝΣ ΝΕ ἣν. 
Συγκείσθασαν pap περισσοὶ ἀριθμεὶ ὑσοιδὴ 

~ a Ἀ ΄- © o 
ποτοῦν aprsos τὸ πλῆθος. οἱ AB, BL, TS, AE 


λέγω ὅτι ὅλος ὃ AE ἀρτιός ἔστιν. 


4 a ~ 
Ἐπεὶ 24 ρ ἐποστος τῶν AB, ΒΓ. TA, AE 
ane 5 ἢ ois, πεῖν 
περιττὸς ἐστιν. ἀφαιρεθείσης μοναδὸς ag ἐκασ- 
a ~ ~ 4) ἥν 
Tov, ἵκαστος apa’ τῶν λοιπῶν ἄρτιος ἔσται" 
© ,e¢ ͵ 3: a κ᾿ wv af 
Gore καὶ ὃ συγκείμενος ἐξ αὐτῶν ἄρτιος ἴσται. 
» ~ ~ ’ wv x 
Ἐστι" δὲ καὶ τὸ πλῆθες τῶν μονάδων ἄρτιον" καὶ 


G ad as 
ὅλος ἄρα ὃ AE ἄρτιός ἰστιν, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ xy. 


4 A 3 Ν «ες ~ be A 
Edy περισσεὶ ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσι τὸ 
“ δι \ < Ne ὙΠ oY 
de πτλῆθος αὐτῶν περισσὸν ἢ" καὶ ὅλος περισσὸς 
Ἶσται- 
i a e ~ . ΕἸ 9 
Συγκείσθωσαν γὰρ ὁποσοιοῦν περισσοὶ ἀριθ- 
4 w © 
μοὶ". ὧν τὸ πλῆθες πιρισσὲν ἔστω, οἱ AB, ΒΓ, 


9 Ξε ᾿ ? 
Tat λέγω ὅτι καὶ ὅλος coc AA περίσσος ETTHH 


wr} 
Qo 

Componantur enim impares numeri quot- 
cunque pares multitudine ipsi AB, ΒΓ, ΓΔ, 


AE; dico totum AE parem esse. 


Quoniam enim unusquisque ipsorum AB, 
Br, ΓΔ, AE impar est, detracta unitate ab uno- 
quoque, unusquisque igitur reliquorum par erit; 
quare et compositus ex ipsis par erit. Est autem 
et multitudo unitatum par; et totus igitur AE 


par est. Quod oportebat osteudere. 


PROPOSITIO XNIIL 


Si impares numeri quotcunque componuntur, 
multitude autem ipsorum Impar est; et totus im- 
par erit. 

Componantur enim quotcunque impares nu- 
meri, quorum multitudo impar sit, ipsi AB, ΒΓ, 


ΓΔ; dico et totum AA imparem esse. 


Ajoutons tant de nombres impairs ΑΒ, ΒΓ, Ts, AE que l'on voudra, leur 


quanlité étant paire ; je dis que leur somme ΔῈ est paire. 


Car puisque chacun des nombres AB, ΒΓ, Ta, AE est impair, si ]’on retranche 


une unité de chacun d’eux , chacun des nombres restants sera pair; leor somme 


sera done un rombre pair (21. 9). Mais la quantité des unités est paire ; donc la 
somme AE est pare. Ce qui] fallait dciuontrer. 


PROPOSITION 


Si l'on ajoute tant de nombres impairs que l'on voudra, 


impaire , leur somme sera impaire. 


XXITE. 


et si leur quantité est 


Ajoutons tant de numbres impairs ΑΒ, ΒΓ, Ts que lon youdra, leur quantité 


lant impaire; jc dis que leur somme sera impaire. 
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Αφηρήσθω ἀπὸ τοῦ TA μονὰς ἡ ΔΕ" λοιπὸς 


ἄρα ΤῈ ἄρτιός ἐστιν. Ἐστι δὲ καὶ 5 ΤΆ ἄρτιος" 
Aas ς ς ΚΜ ΕΠ τὰν τς 


καὶ ὅλος ἄρα o AE ἄρτιός ἐστι. Καὶ ἔστιν ἡ μονὰς 
ἡ ΔΕ’ περισσὸς ἄρα ἐστὶν ὃ AA, Οπερ ἔδει 
5 
δεῖξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ xd". 
A 2 \ » Pd > ο a 2 ~ 
Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριθμοῦ ἀρτιες ἀφαιρεθῇ, 
δ' λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 
Απὸ γὰρ ἀρτίου τοῦ ΑΒ ἀφηρήσθω ἄρτιες3 ὃ 


ΒΓ" λέγω ὅτι ὃ λοιπὸς ὃ ΤᾺ ἀρτιός ἐστιν, 


Α. 


Ἐπεὶ pap ὃ ΑΒ aptics ἐστιν, ἔχει μέρος 
ἥμισυ" Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ ΒΓ ἔχει μέρος 
a a ἊΣ ‘ - >) τὰ “ 
ἡμιτυ" ὠστε καὶ λοιπὸς OTA eyes μερὸς ἡμισυ" 


ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὁ ATS. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Auferatar ab ipso TA unilas AE; reliquus 
igilur TE par est. Est autem ct PA par; et totus 


hy 


igttur AE par est. Alque est unitas AE; lnpar 


igitur est AA. Quod opertebat ostendere. 


PROPOSITIO XXIV. 


Si a pari numero par aufertur, reliquus 
par ert. 
A pari enim ipso AB auferatur par ΒΓ; dico 


reliquum TA parem esse. 


ce erent 23) 


Quoniam enim AB par est, habet partem 
dimidiam. Propter cadem απὸ ct ΒΓ habet 
partem dimidiam ; quare et reliquus TA habet 
partem dimidiam ; par igitur est AP. Quod 


oportebat ostendere. 


Retranchons de ra Punité ΔῈ; le reste TE sera un nombre pair (def. 7. 7). Mais 


TA est un nombre pair (22. 0); donc la somme AE est un nombre pair (21. 9). 


Mais ΔῈ est une unite; donc as est un nombre impair. Ce qu’il fallait démontrer. 


PROPOSITION XAIY. 


Si dun nombre pair on retranche un nombre pair, Je reste sera pair. 
Que du numbre pair AB soit retranché le nombre pair ΒΓ; je dis que Je reste 


TA est pair. 
Car puisque AB estun nombre pair, 


ce nombre a une moitié. Par Ja méme 


raison, ΒΓ a aussi une moitié; done te reste TA a aussi une moitié; donc AT est 


un nombre pair. Ce qu il fallait démontrer. 
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MPOTAZIZ xe 


~ 3 ca 

Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριθμοῦ περισσὲς ἀφαιρεθῇ ᾿ 
a! λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 

. ~ ε 

Ae γὰρ ἀρτίου του ΑΒ περισσὸς ἀφῃρήσθω ο 


τ «͵ y Φ 2 
ΒΓ" λέγω ὅτι δ᾽ λοιπὲς OTA περισσύς ἐστε. 


Αφηρήσθω γὰρ ἀπὸ τοῦ ΒΓ μονὰς ἡ TA* ὁ ΔΒ 
ἄρα ἀρτιές ἐστιν. Ἐστι δὲ καὶ AB ἔρτιος" καὶ 
λοιπὸς ἄρα ὁ AA ἄρτιός ἔστι, Καὶ ἔστι μονὰς 
i ΥΔ' ὁ TA ἄρα περισσός ἔστιν. Οσερ ides 


δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΆΑΣΙΣ ze. 


ἀπ σαι ~ > x Ce ΑΝ 
Ἐὰν ἀπτὸ περισσοῦ ἀριθμοῦ περισσὸς ἀφαιρεθῇ, 
o! λοιπὲς ἄρτιος ἔσται. 


Απὸ γὰρ περισσοῦ τοῦ ΑΒ περισσὸς ἀφῃρήσθω 


ε , aq ε " € a ᾿ 2 
o BI* λγω τι λοιπὸς 0 TA ἄρτεος ἐστε. 


PROPOSITIO XXV. 


Si a pari numcro impar aufertur, reliquuus 
impar erit. 
A pari enim ipso AB impar auferatur ΒΓ; 


dico reliquum FA imparem esse. 


Auferatur ab ipso BF unitas TA; ergo AB 
par est. Est autem et AB par; οἵ reliquus igitur 
AA par est. Atque est unitas TA; ergo TA 


impar cst. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XXVI. 


Si ab impari numero impar aufertur, re- 
liquus par erit. 
Ab nnpari enim ipso AB impar auferatur BY; 


dico reliquum PA parem essc. 


PROPOSITION XXY. 


Si d’un nombre pair on retranche un nombre impair, Je reste sera impair. 
Que du nombre pair ΔΒ soit retranché le nombre impair ΒΓ; je dis que Ic 


reste TA est impair. 


Car que Vunité ra soit rewanchée de Br, [6 reste 4B sera pair (def. 7. 7). 
Mais AB est pair; donc le reste AS est pair (24. 9). Mais ra est Punité; donc 


TA est impair. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION XXVI. 


Si d’un nombre impair on retranche un nombre impair, le reste sera pair. 
Que de ΑΒ impair soit retranché Br impair ; je dis que le reste ΓᾺ est pair. 
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Ἐπεὶ γὰρ ὁ AB περισσός ἔστιν. ἀφηρησθω 


μονὰς ἡ ΒΔ’ λοιπὸς ἄρα oAA ἀρτιός ἐστι. Διὰ 


A. Ts 


es ἊΝ ἢ , > cea ‘ 
τὸ αὐτὰ δὴ και ὁ TA ἀρτιὸς ἐστ. ὥστε HUE 


ε sre es sf ae 
λοιπὸς ΤΑ ἀρτιός ἐστί. Οπερ des δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ΄. 


A > \ ~ 2 a Vv > én 
Ἐὰν eve περισσου ἀριθμοῦ ἄρτιος ἀφαιρεθη , 
ὃ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 
x ~ τὰ 3] 3 , 
Απὸ zap περισσοῦ" του ΑΒ aptsce ἀφῃρήσθω 


ὃ Bre λέγω ὅτε ὃ λοιπὸς ΤΑ περισσός ἐστενς 


Ἂς. Des ae Τὸ ς 


Αφηρήσθω γὰρ" μονὰς ἡ ΑΔ’ ὃ AB ἐρα ἄρτιός 
ἔστιν. Ἐστι δὲ καὶ ὁ ΒΓ ἄρτιος" καὶ λοιπτὸς ἄρα 
FY aN ἄρτιός ἐστιν. Ἐστι δὲ καὶ μονὰς ἡ ΔΑ’: 


͵ Γ » \ ¥ 3] -Ἂ" 
περισσὸς ἄρα ἐστιν ὁ ΓΑ. Οπερ ἴδε δεῖξαι. 


Quoniam cnim AB imipar est, auferatur unilas 


BA; reliquus igitur AA par est. Per eadem 


ἘΞ ΔΙᾺ 


utique ct ΓΔ par est; quare et reliquus TA 
par est, Quod oportebat ustendere. 


PROPOSITIO NXVJI. 


Si ab impari numero par anfertur , reliquus 
impar erit. 
Ab impari cnim ipso AB par auferalur ΒΓ; 


dico reliquum TA imparem 6550. 


Auferatur enim unitas AA; ergo AB par est. 
Est autem et ΒΓ par; et reliquus igitur ΓΔ par 
est. Est autem ct unitas AA; impar igitur est 


ΓΑ. Quod vportebat ostendere. 


Puisque ΑΒ est impair, retranchons-en lunité BA, Je reste Aa sera pair. Par Ja 


méme raison rs sera pair; donc le reste TA sera pair (24. 9). Ce qu il fallait 


démontrer. 


PROPOSITION 


XXVIII. 


Si d’un nombre impair on retranche un nombre pair, le reste sera impair. 


Que de AB impair soit retranché ΒΓ pair; je dis que le reste ra est impair. 


Car soit retranchée l'unité 4s; le nombre ΔΒ sera pair. Mais ET est pair ; donc 
le reste Ts est pair (24-9). Mais 44 est une unité ; done ra est impair (del. 7.7). 


Ce quil fallait démoutrer. 
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MPOTAZIS 2 PROPOSITIO XXVIIF. 
Ear περισσὸς ἀριϑυυὸς ἄρτιον “πολλαπλωσιώ- Si impar numerus parem multiplicans facit 
σας ποιῇ τιτας ὃ γενόμενος ἄρτιος ἔσται. aliquem , factus par erit. 
Περεσσὸς γὰρ ἀριθμὸς Fak ἄρτιον ror Β πολ- Thnpar entin numerus A parem B multiplicans 


λαπλατιάσας τὸν T πριείτω" λέγω ἔτι ὁ TF ipsum Γ faciat; dico T parem esse. 


ae 
ἄρτιος Στινς 


Paste pty 1p Tian. 6 


LERRE <G. Ftc ec sue ce Oe 


Ἐπεὶ γὰρ 0 A τὸν B πολλαπλατιώσας τὸν Γ Quoniam enim A ipsum Β multiplicans ipsum 
“πιποίηκει" o T ἄρα σύγπειται ἢ πεσου νωὼν  clceit: ergo I compouitur cx tot numeris aqua- 
τῷ Β ὅται εἰσὶν ἐν τῷ A μονάδες. Καὶ ἔστιν ὁ Β ltbus ipst B quot suntin A unitates. Atque est B 
ἀρτιος" δ T ὅρα σύγκειται ἐξ ἀρτίων. Ἐὰν δὲ par; ergo Γ componitur cx paribus. Si autem 
ἄρτιοι ἀριῆμοὶ ὁποσοιοῦν! συιτεθῶτιν. 6 ἔλις pares numeri guotcunque componuntur, totus 
ἄρτιός ἐστιν" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ Te Οπερ ἔδεε ΑΓ est; par igitur est Γ. Quod oportebat os- 


δειξαις tendere. 


PROPOSITION XXVIII. 


Si un nombre impair mulupliant un nombre pair fait un nombre, Je produit 
sera pair. 

Que le nombre impair 4 multipliant Je nombre pair Β fasse Tr; je dis gue r 
est pair. 

Car puisque A mulupliant B a fait rT, le nombre r est composé d’autant 
de nombres égaux a Β quil y ἃ d’unités dans A. Mais B est pair; done r 
est composé de nombres pairs. Mais la somme de tant nombres pairs que J’on 
vondra est un nombre pair (2. g); donc F est un nombre pair. Ce qu'il fallait 
démontrer. 


II. 13 
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MPOTASIS κῇ. 


; ὃς ἀριθμὲς περισσὲν ἀριθμὸν πὶ} 

Ἐὰν περισσὸς apiece πιρίσσον ἀριῦμον ππολ- 

λαπλασιάσας TOM THR, 6 γεύμενος Wes soos 
ἅσταις 

: Denes OTURLO ΝΣ ty rer Boe? 

Περισσὸς γὰρ αρμὕμος o A περισσὸν τὸν Β ποελ- 

: ἢ ἐς Ὁ ΤῈ 
λαπλασιασας τὸν TY ποιείτω" λεὼ τ ΟΤ πῖν 


1? 
pizocs COTE. 


‘\ τὴ . Ἢ ͵ . 
Eves gap 0 A τὸν B “πολλαπλασιάσας τὸν T 
, « a , ΕΣ oF 
cremesaucy® OT apa συλκεται ἐπ τοσούτων ἴσων 
~ a x 2 ~ i me Ν 7 
τῷ Β ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ A μονάδες. Καὶ ἔστιν 
e ’ ~ - ς ay Τὰ 
εκατερὸς Τῶν A, B περισσις οὝἿ apa συγκεται 
> τω 3 a - ‘ ΩΣ , 
ες περισσων ἀριθμῶν > ὧν τὸ πλῆθος περιστον 
" P ε res : 
ἐστιν" ὥστε ὁ T περίσσος ἐστιν. Οτερ tous 


δεῖξαις 


PROPOSITIO XAIX. 


Si impar numerus imparem numicrom mul- 


tplicans facit aliquem, factus mmpar erit. 


Impar cnn numerus A iuparem B multi- 


plicans ipsum Γ faciat; dico f imparem esse. 


Quoniam enim A ipsum B mulliplicans ipsum 
Γ fecit; ergo Γ eempouitur ex tot humeris 2qua- 
libus ips: Β ποῖ sunt in A unitates. Atque est 
nterque Ipsorum A,B impar 5 ergo [ compo- 
nilur cx imparius Lumeris, quorum mulhiude 
impar cst; quare Γ' impar est. Quod oportcbat 


ostendere. 


PROPOSITION XXIX. 
Si un nombre impair multipliant un nombre impair fait un nombre, Je produit 
sera impair. 


Que le nombre impair A multipliant le nombre impair B fasse r; je dis que Τ 
est impair. 


Car puisque A multipliant Β fait τ, le nombre r est composé d'autant de nom- 
bres égaux a B qu il y a dunités en A. Mais Jes nombres A, B sont impairs; donc 
T est composé de nombres impairs, dont la quantité est un nombre impair ; 
done Γ est un nombre impair (25. 9). Ce quill fullait démontrer. 
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ΠΡΌΤΑΣΙΣ a, 

Ἐὰν περισσὺς ἀριθμὸς ἄρτιον ἀριθμὸν μετρῇ, 
καὶ τὸν ζζλεσον αὐτοῦ μετρήσει. 

Περισσὲς 410 ἐριθμὸς 6 A ἄρτιον τὸν Β με- 
τρείτω" λέγω CTL καὶ τὸν ὕμισυν αὐτοῦ με- 


τρήξεις 


Ν 1 


Ἐπεὶ pap 6 A τὸν B μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν 


1 ᾿ . ε ° f ’ ᾿ 
κατὰ τὸν T° λεηω τί ΟἹ οὐκ ἔστι περισσες. Ei 


‘ \ af πυρὴν ον . oe 4 nw 
gap δυνατὸν, ἔστω. Καὶ zeit 0 A τὸν B μετρεῖ 


« w 1 ’ 
κατὰ τὸν T° oA apa τον T πολλαπλασιάσας 
A i P< I ‘ 2 ~ 
τὸν B πεποίηπεν" 0 ape Bo Gupyuetas ex περισσὼν 

~ “«- \ ~ τὰ τ ε f 
ἀριθμῶν. ὧν τὸ πλῆθος περισσόν ἐστιν" ὁ Bape 
’ ‘3 a 3} = Ῥ 4 
περισσὸς ἐστιν, OP ATOTOV, ὑπόκειται γαρ 

ΠῚ = a « , ? 2 af 
ἀρτιος" οὐκ apaoT περίσσος ἐστιν" apticg apa 
> ὡς e “ e \ oo? ’ ᾿ 
eet? ὃ Γ' ὥστε 0 A τὸν B μετρεῖ ἀρτιάκις, διὰ 

x - x A 4; ᾽ - ᾿ 

δὴ τοῦτο καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. Ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι. 


S9 
PROPOSITIO XXX. 


Si impar numerus parem numernm metitur, 
οἱ dimidinm ejus mctietur. 
Impar enim numerus A parem B metiatur ; 


dico οἱ dimidium ejus metivi. 


Quoniam enim A ipsum B metitur, metiatur 
ipsum per ΓΤ; dico T non esse imparem. Si 
enim possibile, sit. Et quomiam A ipsum B 
mectitur per [T; ergo A ipsam PF multiplicans 
ipsum B fecit; ergo B componitur ex imparibus 
bumeris, quorum multitudo impar est; ergo B 
impar est, quod absurdum, supponitur enim 
par; non igitur © impar est; impar igttur est Γ; 
quare A ipsum B metitur pariter, ob id utique ct 
dimidium ejus metictur. Quod oportcbat os- 
tendere, 


PROPOSITION XXX. 


Si un nombre impair mesure un nombre pair, tl mesurera sa moitie. 


Que le nombre impair A mesure Je nombre pair B; je dis quil mesurera sa 


moitié. 


Car puisque A mesure B, qu’il le mesure parr ; je dis que que Γ n'est pas 


un nombre impair. Qu'il Ie soit, si cela est possible. Puisque 4 mesure B 
parr, le nombre A multipliant r fera B ; donc B est composé de nombres im- 
pairs dont la quantité est un nombre impair; done B est impair; ce qui est 
absurde, puisqu’il est supposé pair; donc T n’est pas impair; donc I est pair ; 
donc A mesure Β par un nombre pair; il mesurera sa donc moitic. Ce qu'il 
fallait démoutrer. 
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MNPOTAZIZ Aa. 


ι A 3 1 ᾿ 3 - 
Ear περισσὸς ἀριθμὸς πρὸς vie ἀριθμὸν πρὸ- 
ToS ay καὶ πρὸς τὸν δι πλασίςτα! αὐτοῦ πρῶτες 
ἐστέις 
‘ A > ι 
Περισσὸς γὰρ ἀριθμὲς 0 A recs THe ἀριθμὸν 
τὸν Β πρῶτος ἔστω, τοῦ δὲ Β διπλασίων" ἔστω 


or λέγω ὅτι ὃ AD πρὸς ToT πρῶτός ESTs 


ἄν: 
τ π- 
ΓΞ ΟΞ 


> A ᾿ , © ~ ΄ 
Es pop μὴ εἰσίν 08 A, Τ πρῶτοι; μετρήσει τις 
> ‘ ? , Noa « - νΝ 

RUTCOUS apibpesc. Mitpiito, nai ἔστω ὁ Δ. σε 
at C3 ’ ‘ at ed Sau. 
ἐστιν δὰ περισσος" περισῖος ἀρὰ καὶ 0 Δ. Καὶ 
2 A ε \ Ἂ Ἀ ~~ Nov 
ἐπεὶ O A πιρίσσος wr τὸν T μετρεῖ, καὶ ἐστίν 
fe 9 τὴν - τ a 4 
oT ἄρτιος" παὶ τῆν ἡμίτυν ofc τοῦ Γ μετρησειῖ 
e ᾿ ~ pt τ he © ε 3 " 
ΔΊ, Teu δὲ Γ npusus ἐστιν ὁ Bt δ Δ epz τὸν Β 

~ ΄ δ Ν ι ε yf \ 
Metpes. Mevpes δὲ καὶ τὸν AtG A apa τοὺς A, B 

é 1 » ἌΣ ὑπ ἑ τῇ 
μέτρει, πρῶώτεὺς ὁντας τρος αλληλους. περ 
bd N > : 3 wa e ‘ Α ne 
ἐστὶν cduratey’ cua apa ὁ A προς τὸν Γπρωτος 

3 ςτὸ Ww ~ \ 3 ’ 

οὐκ ἔστιν" οἱ A, T ape πρῶτοι πρὸς αλλήλους 


εἰσένο Οπερ ἔδει διῶξαι. 


PROPOSITIO XNNI. 
Si mpar nunicrus ad aliquem namerum pri- 


mus est, clad duplum ipsius primus crit. 


Impar cnim nuwerus A ad ahquem numeroim 
B primus sit, tpsius autem B duplus sit Γ; dico 


Aad T primiun esse. 


Sienim non sunt A, Tprini, metictur ali- 
quis eos numerus. Meuiatur, et sit Δ. Et est 
A impar; tnpar igitur et A. Et quomam A 
Inpar existens ipsum ΓΟ metitur, atque est F 
par; ct dimidiurn igitur ipsius P metictur ipse Δ. 
Tpsius autem P dimidivin estip:e B; erge Aipsum 
B metilur. Mctitur autem et ipsum A; ergo A 
ipsos A, Β melitur, prinios esisteutes inter se, 
quod est nnpossibile; non igitur A ad P prin: 
non cst; ergo A, Fprimiinter se sunt. Quod 


opertebat ostendere, 


PROPOSITION XXXI. 


Si um nowbre impair est premier avec un nombre, il sera premier avec sou 
double. 

Que le nombre impair A soit premier avec un nombre B, et quer soit double 
de B; je dis que A est premicr avec I. 

Car si les nombres A, F ne sont pas premiers, quelque nombre les mesurera. 
Que quelyue nombre les mesure, et que ce 50 11 ἃς Mais A est impair ; donc Δ est 
impair. Et puisque a, qui est impair, mesure r, et que Γ est pair, le nombre 
Δ incsarera la moitié de r (30. 9). Mais B est Ja moiué det; donc 4 mesure B. 
Mais il mesure A; dene Δ mesure les nombres 4, 8B, qui sont premiers entreux ; 
ce qui est impossible ; done A ne peut point ne pas étre premier avec ; donc 
les nombres A, T sont premiers enu’eux. Ce qu il fellait démontrer. 
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MPOTASI£ ae. 


τ 3 XY ΄ 3 ~ 
Τῶν ἀπὸ δύαδος! διττλασιοζεμένων ἀριθμῶν 
be 4 3 ayo ᾿ >? ’ 
εϑαστος ἀρτιάκις αρτιος ἐστι μογον. 
‘ hy ’ τω , 
Απὸ γὰρ δύαδος" τῆς A δεδκπτ)ατιίσθωσαν 
e n~ ? ἂν ε “ .“ Ξε 
ὁτοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ, ot B, Τὸ Δ’ λεγὼ ors οἱ 
ἢ Σ , 
BT, A σρτιάκις eptsck εἰσι μόνον. 
Eels A, 
* Ca a ~ 2 ΄ 
Ot1 μὲν οὖν ἡκαστος τῶν BLT, Δ optinnic 
a Ei a 1 : Roy \ 
ἄρτιός ἔστι, φανερόν" amo Jap δυαδὲς" ἐστὶ 
, Δ 5 x‘ ᾿ te 
διπλασιασθείς. Λέγω! ὅτι καὶ prover. Ἐκκείσθω 
4 1 3 X > ? \ τὰ ε 
zap μονὰς ἡ ΕΠ, Ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδος ὅπο-- 
“, ᾽ ν Cen ae , ε ‘ XV 
σοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. ὁ δὲ μετὰ 
Ἢ ᾽, « -Ὠἐςἷᾷ ͵ > € , a 
τὴν μοναδὰ a A πρωτὸὺς ἐστιν. ὃ μεγίστος τῶν 
Ω © > 3 No yah, τ 
A,B, Ac A ug οὐδενὸς ἄλλου μετρηθήσεται, 
ad ~ See a Ca - 
πορεξ τῶν A,B, T. Καὶ estiv ἐκαστὸς τῶν A, 
af = μὲ > ‘ 32} Ω 2 
B, Τ ἄρτιος" o A ape ἀρτίάκις ἄρτιος ἐστι 
΄ \ _ a eof ~ 
μόνον. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτιῦ ἑκάτερος τῶν 
3 ᾿ ᾿ > , ΠῚ 
AS BS Ὁ ἀρτιάκις ἄρτιές ξστι μμῦνονς Οσερ ἔδει 


δεῖξαι, 


De By ἡ: 


PROPOSITIO XXXII. 


A binario duplatorum numerorum unusquis- 
que pariler par est tantuim. 

A binario enim A dupleutur quotcungue 
numer: B, T, Δ; dico B, Γ᾿, A pariter pares 


esse tantum. 
9. 4, 16. 


Atvcro unmmauemaue ipsorum B, F, A pariter 
parem esse, manifestum est; a binario enim 
est duplatus. Dico ct tantun., Exponatur enim 
unilas E. Quoniam igitur ab unitate quotcunque 
numeri deinceps proportionales sunt, et post 
unilatem ipse A primus est, maxinims ipsormm 
A, B, T, A ipse A a nnllo alio mensurabitur , 
nisi ab ipsis A, B, T. Atque est unusquisque 
ipsorum A, B, Γ par; ergo A pariter par est tan- 
tum. Smuliter uuque demonstrabimus unum- 
cucmugue ipsorum Ἂ BF pariter parem esse 


tantum. Quod oportebat ostenderc, 


PROPOSITION ΧΧΧΤΙ. 


Chacun des nombres doubles, a partir du binaire, est pairement pair seulemeni. 

Οὐ ἃ partir du binaire A, soient tant de nombres doubles qu’on youdra B, 1, 
4; je dis que les nombres B, T, 4 sont pairement pairs seulement. 

Il est évident que chacun des nombres B, T, Δ est pairement pair (def. 8. 7); car 


chacun est double ἃ partir du binaire. Je dis qu'il Vest seulement. Car soit Punité E. 
Puisqu'a parur de Punité, on aura autant de nombres successivement propor- 
tionnels qu’on vondra, et que A est le premier apres Vunité, Je plus grand 
des nombres A, B, Γ, Δ, qui est A, ne sera mesure par aucun nombre, si ce nest 
par 4,B,1 (13. 9). Mats chacun des nombres A,B, Fest pair; donc Δ est pal- 
rement pair sculement. Nous démontrerons scmblablement que chacun des nem-- 
bres A,B, Τ est pairement pair sculement. Ce quil fallait demontrer, 
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ΠΡΟΤΆΑΞΙΞ 5. 


ἡ, ἀριθαὺς τὴν ἥμισυν τ ερισεὶν. ἀρτ;α- 
Ἐὰν αρῦμος τὸν nessun ey περισσοῦ. ἀρτὶ 
κις πτεριστος ἐστὶ μοιῦν. 
% € 4 5: ἣ ’ ᾿ 
Αμθμοε pape A τοῦ παμιτυν ἐχέτω περιτστι" 


ΡΥ een 19 ries 
εγὼ (τὴ ἃ αἀρτίακις περιίσσος ἐστι μενοῦ. 
Avwe-s 


vw > ' po ra 
OTs μὲν οὖν ἀρτιάκις περισσὸς ἐστι 7) φατεροι" 
Ρ Ἴ be 5 = 

ὁ γὰρ ἡμισὺς αὐτοῦ περισσὸς ὧν μετρεῖ αὐτὸν 
: F ne Ἀν ak 

ἀρτιάκις. Λέγω δὴ cts καὶ μόνον, Es yep ἔσται 

: eee: ᾿ ᾿ δ: ae 

ὁ A καὶ aptiazes ἄρτιος! . μιτρηθήσεται Us 

apticu κατὰ ἄρτιον ἀριθμοι" ὥστε καὶ ὁ ἡμίισυς 
5 ~ ᾿ «ε > > τὰ ~ 

αὐτοῦ μετρηθήσεται UT ἀρτίου ἀριθμοῦ. πε- 


‘3 + e 3 ‘ wv © τὰ > v2 
μισσος ὧν. ὅπερ zat ἀτοτεν" oO A ὥρα apreaxss 


PROPOSITION 


PROPOSITIO ANNIIL 


Si numerus dimidium habet uuparem , pariter 
Impar est tantum. 
Numerus enim A dimidium habeat imparem ; 


dico A pariter Imparem esse tautun). 


At vero pariter imparem esse, manifestum 
est; dimidium emm ipsius unpar existens meti- 
tur ipsum pariler. Dico utique et tautum. Sienun 
esset A cl pariter par, mensuraretur a pari per 
parem numerum ; quare et dimidium ipsius 
mensurabilur a pari numero, impar existens, 
quod est absurdum; ergo A pariter impar est 


tantum. Quod oportebat ostendere. 


AXAXAITI. 


Si la moitié d'un nombre est impaire, ce nombre est pairement impair seu- 


lement. 


Que la moitié du nombre a soit impaire ; je dis que A est pairement impair 


seulement. 


I) est évident 41} est pairement impair (def. 9.7); car sa moitié, qui est im- 


paire , le mesure par an nombre puir. Je dis quil Vest seulement. Car si A était 
anssi pairement pair, un nombre pair Je mesurerait par un nombre pair ( def. 8.7 ); 
donc sa moiué qui cst impaire, serait mesurée par un nombre pair; ce qui est 
absurde ; done A est pairement impair seulement. Ce quil fallait démontrer. 
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MPOTAEIS 2d", 


A 7 3 s ’ ~ > 7 ’ 
Ἐὰν ἀρτιος! ἀριθμὸς unre τῶν ἀπὶ δυάδος" δι- 
ζεμένω: i, μή aaa a eperocr? 
πλασιαζεμενων HANTS τὸν NUICUY ἐχῇ TEpsTOs! 
> ’ >! , 5» ie} ΄ ΄ 
ἀρτίαπκιστε ALTICS ἐστι. καὶ ἀρτίᾶπις περεσσος- 
A 2 € , ~ 2 A ΄ 
Αριθμὸς pap o A pare τῶν aro δυάδες" δι- 
’ # ’ +7 ow ? ’ 
πλατιαζομίνων ἔστω. μήτε τὸν ἥμισυν ἐχέτω 
͵ 


᾿, « « ? - 2 Ἀ # 
περισσον" λιηὼ cr OA αγτιαξιστειητιν apPTICE , 


x > , ἐπ 
Bab ALIAS περισΤΟς, 


Οτι μὲν οὖν o A ἀρτιείκις esti ἄρτιος, ξα- 
τερόν" τὸν γὰρ ὕμισυν οὖν ἔχει περισσόν, Λέγω 
δὰ ὅτι καὶ ἀρτιάκις περιτσές ἐστινῇ, Ἐὰν γεὶρ 
τὸν A τέμνωμει5 Siva, καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ 
δίχα. καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦμεν", καταντήσομεν 
εἴς τινα ἀριθμὸν᾽ περισσὲν, ὃς μιτρήσει τὸν 

ao See sn ..- ᾿ 
Α κατε ἀρτίον ἀριθμό:, Εἰ γὰρ cu, παταιτή- 
σομεν εἰς dudda®, καὶ ἔσται ὃ A τῶν ἀπὸ 
δυάδοςῦ διπλασιοζομένων. ὅπερ οὐχ ὑπόκειται" 
ὦττε ὃ AY ἀρτιάκις περισσός ἔστιν. Ἐδείχθη δὲ 
καὶ ἀρτιάπις ἄρτιος" δ᾽ ἄρα ἀρτείκιστε ἀρτιός 


ἰστι, καὶ ἀρτιάκις περιστέε, Ox:p ἔδει δεῖξαι. 


PROPOSITIO XXAXATY. 


Si par numerus neque est a binario unus cx 
duplatis, neque dimidium habet imparem; et 
pariler par est, et pariler impar. 

Numerus enim A neque sit a binario unus ex 
duplatis, neque dimidium habeat imparem; dico 


A paritler esse parem, et pariler imparem. 


At vero parter A esse parem, manilestum 
est; dimidivuin euim non habet imparem. Dico 
utique et pariter imparem esse. Si enim ipsum 
A secamus bifariam, et dimidium ipsius bifa- 
riam, et hoe semper facimus, incidemus in 
aliguem nemeram luaparem, qui metictur ipsum 
A per parem numeruin. Si enim non, incidemus 
ii binarium, cterit A a binario uous ex duplatis , 
quod non supponitur ; quare A pariler Impar 
est. Ostensum cst autem et pariter parem ; ergo 
A ct pariter par est, el pariter impar. Quod 


cportebat ostendere. 


Bier Oost Trion KXKTY¥. 

Si un nombre, ἃ partir du binaire, n'est pas un de ceux qui sont doubles, et si 
sa ΠΟΙ ὁ n’est point impaire, i} est pairement pair et pairement impair. 

Que le nombre A, a partir du binaire, ne soit pas un de ceux qui sont doubles, et 
Gue 88 MoiLC Ne soit point impaire; je dis que A est pairement pair et puirementimpair. 

Or, il est evident que A est pairement pair (def. 8.7), puisque sa moitié n'est 
pas impaire. Je dis de plus que A est pairement impair; car si nous partegeons 
Aen deux parties égales, et sa moitié en denx parties égales, et si nous fuisons 
toujours la méme chose , nous arriverons ἃ quelque nombre impair qui mesurera 
A par un nombre pair. Car si cela n'est point , nous arriverons av nombre binaire , 
et A sera, ἃ partir du binaire, un des nombres qui sont doubles, ce gui nest pas 
suppcse ; donc A est pairement impair. Mais on a démontré quwil est pairement 
pair; donc A est pairement pair et pairement impair. Ce qu'il fallait demontrer. 


i0of LEN 


HWPOTAZIZ 22, 


= é a. Ὁ Leen ae, 
Har ὦσι ἐσειδηπυτοῦν ἀριθμοὶ ting ἀτόλε- 
Β ἌΜΕ, © ᾿ a 
ἀταιριβθῶσι δὲ amore τοῦ δευτίρου κα τοῦ 
-,» δαὶ ’ a « ε ~ * 
σχατυῦ ἱσοι' τῷ WPHT*EOTAI ὡς α TOU δευτέρου 
. . ~ “ © ~ «ν᾽ 
UTEpeyN TELS τὸν πρατοι, ουτῶς ἡ TLL ἐσχατου 
ε ι ν᾿ © - Ὁ 
LO ply προς TIVE πρὸ εαὐτοῦ παντατο 
i © ~ 3? 6 fee > τ 
Estwrav ὁπτοσοιδηπότοῦν" ἀριθμοὶ esis aia 
: ; oe - > 
λόχον οἱ A, BI, A, EZ, αρχόμειοι ὑπὸ 2 Ag 
͵ “ " ? ' >. ~ Ny 
χίττου Toy Ay καὶ ἀφηρήσθω απὸ τοῦ ΒΓ πὶ 


τοῦ EZ τῷ A ἴσος, Raspes τῶν HE, Z9° 
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PROPGSITIO XXXV. 


Si sunt quotcunque numeri deinceps propor- 
lionales , auferuntur autem et a secundo et ab 
ultuno aquales primo; erit ut secundi excessus 
ad primum, ita ultimi excessus ad omnes ipsum 
antecedenles. ΄ 

Sint quotcungqne numeri deinceps proportio- 
nales A, BP, A, ΕΖ. incipicntes aminimo A, et 
auferatur a ΒΓ et ab EZ ipsi A equals, ulerqne 
ipsorum ΗΓ, ΖΘ; dico essc ul BH ad A ila EO 


΄ 


λίγω ὅτι ἐστὶν ὡς ὃ BH πρὸς τὸν A οὕτως 6 L@ ad A, BI, Δ. 


πρὸς ποὺς A, BI, 4. 


Ἐπ Ἐν τὰ 12 
t 
eres aici τ 6 haat ai τ ὦα πὶ αὶ 
ἘΝ = τ Ἄς ene cia. τ: Ὁ) rice, Be ca 


κείσθω γὰρ τῷ per ΒΓ ἴσος 6 ZK, τῷ δὲ A Ponatur enim ipsi quidem ΒΓ equalis ΖΚ, 


ἶσος ὃ ZA. Καὶ ἐπεὶ ὁ ZK τῷ ΒΓ ἴσος ἐστιν. ὧν ipsi autem A aqualis ZA. Et quontam ZK ipsi 
ὦ 290 τῷ ΗΓ ἴσος ἐστεῖ" λοιπὲς ὅρα δ ΘΚ λωπῷ ΒΓ wqualis est, quorum ΖΘ ipsi ΗΓ zqualis est; 
reliqnus igitur OK reliquo HB est zqualis. 


Et guoniam est ul EZ ad A ita ἃ ad Br et Br 


~ 2 » 3" Ἔ ν᾽ ς᾽ i ΜΕ A Ν 
“ΦὩῊΒ estar ἔσος, Ἀαεεπεί errs ὡς ο EZ πρὸς τὸν 


A ὑτως δ ἃ πρὸς τὸν BT καὶ ὃ ΒΓ πρὸς τὸν Ay 


PROPOSITION XXXY. 


Si tant de nombres qu'on voudra sont successivemeut proportionvels, ct si 
du second et du dernier on retranche un nombre égal au premier, Vexces du 
second sera au premier comme lexces du dernier cst a la somme de tous ceux 
gui sont avant lui. 

Svient tant de nombres qu’on voudra A, ΒΓ, Δ, EZ successivement proportionnels, 
ἃ commencer du plus petit 4, etretranchons de ΒΓ et de Ez les nombres Hr, ΖΘ égaux 
chacun ἃ A; je dis que BH est ἃ A comme ΕΘ esta la somme des nombres A, BI, A. 

Faisons ΖΚ égal abr, et ZA égal A. Puisque ZK est egal a ΒΓ, et que ZO est 
égal ἃ HI, le reste ΘΚ est égal au reste HB. Et puisque Ez est ἃ 3 comme A est a Br 
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ἵτος δὲ ὃ μὲν A τῷ ZA, ὃ δὲ ΒΓ τῶ ZK, ὁ δὲ ad A, xqualis autem A ipsi ZA, ipse et Br 
A τῷ ZO* ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ἘΖ apes τὸν AZ οὕτως psi ZK, ipse et A ipsi ZO; est igitur ut EZ 
ὃ AZ πρὸς τὸν ZK, καὶ ὃ KZ mpeg τὶν 205 ad AZ ita AZ ad ZK, et KZ ad ΖΘ; dividend, 
διελόντι, ὡς ὃ EA πρὸς τὸν AZ οὕτως 6 AK wut EAad AZ ita AK ad ΖΚ, et ΚΘ ad ΖΘ; est 
πρὸς τὸν ZK, καὶ 6 ΚΘ πρὸς τὸν 2" ἔστιν ἄρα igitur et ul unus aulecedenium ad unum 
καὶ ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὲς ἕνα τῶν ἐπο- Consequentium ila omncs anteccdentes ad om~ 
nes cousequentes; est igilur ut KO ad ΖΘ ita 
EA, AK, KO ad AZ, KZ, ΘΖ. -Equalis autem 


Μένων οὕτως ἅπαντες οἱ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας 
“σοὺς ἑπομένους" ἔστιν eps ὡς ¢ ΚΘ πρὸς τὸν ZO 
οὕτως οἱ EA, AK, ΚΘ πρὸς τοὺς AZ, KZ, ΘΖ. ΚΘ ipsi quidem BH, ipse vero ΖΘ ipsi A, et 
Ισὸς δὲ ὁ μὲν KO τῷ BH, ὁ δὲ ZO τῷ A, οἱ δὲ ΔΖ, KZ, ΘΖ ipsis A, BY, A; est igitur ut BH 
AZ, KZ, Z© τοῖς A, ΒΓ, At ἔστιν ἄρα ὡς ΒΗ ad A ita ΕΘ ad A, Br, A; est igitur ut secuudi 
πρὸς τὸν A οὕτως ὃ ἘΘ πρὸς τοὺς" A, ΒΓ, Α' excessus ad primum ita excessus ultimi ad 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ τοῦ διυτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν omnes pra se ipso existentes. Quod oportebat 
πρῶτον οὕτως n τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς ostendere. 


πρὸ ἑαυτοῦ πάντας. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Εἴ comme BI est ἃ A; que A est égal a ΖΔ; que ΒΓ est egal ἃ ZK, et A égal ἃ ΖΘ, 
le nombre EZ est ἃ ZA comme AZ est ἃ ZK, et comme KZ est ἃ ΖΘ; donc par sous- 
tracuon, EA est ἃ AZ comme AK est ἃ ZK, et comme ΚΘ est ἃ ΖΘ; donc un des 
antecédents est ἃ un des conséquents comme Ja somme des antécédents est a la 
somme des consé€quents (12.7); donc ΚΘ est ἃ ΖΘ comme Ja somme des nombres 
EA, AK, ΚΘ est a la somme des nombres AZ, KZ, ΘΖ. Mais Ko est égal ἃ BH, ΖΘ ἃ 
A, et la somme des nombres ZA, ΚΖ, ΘΖ 4la somme des nombres Δ, ΒΓ, 4; donc 
BH est a A comme ΕΘ est ἃ la somme des nombres Δ, Br, A; donc l’excés du 
second est au premier comme I’excés du dernier est ἃ la somme de tous ceux 
qui sont ayant lui. Ce qu’il fallait démontrer. 


ll. 14 
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MPOTAZIZ Ag. 


ἧς, Ε 4 ’ € κ 2 \ fore ? 
Ἐὰν aco μοναδὸς OWOCOsOUY ἀριθμοὶ EONS tx- 
. > a“ ͵ 2 f a Le 
τιθῶτιν ἐν τῇ διπλασίονι σιαλογίᾳ . EWS CU ὁ 
[2 A ~ c ye 
σύμπας συντεῦεις πρῶτος γένήταις καὶ ὃ σύμπας 
3 Ν A ww be ~ 
&Tb τὴν COYATOY πολλαπλασιασθεὶς Tob Tia? 
ε ΄ ta wv 
ὁ γενόμενος TEAELOS ἐσται!- 
‘ i’ ΄ ΕΣ 7 « Ὁ 1 
Amo gap povados ἐκκείσθωσαν ὁσοιδηποτοῦν 
» ἧς 2 ΩΝ ta 3 ¥ a - « 
ἀριθμοὶ ev τὴ διπλασίονι avahozia, τως οὐ ὁ 
΄ μ᾿ ΄- e « 
συμπας συντεθεὶς πρῶτῦς γένηται, of A, B,T, 
Ἀ ~ ΄. ” 27 ε Ἂ Ἢ ἣν 
Δ. καὶ τῷ συμπαιτι ies ἔστω ὁ Ἐ. καὶ E τὸν 
4 ν᾿ Γ ͵ a oe 
Δ πολλαπλασιάσες τὸν ZH ποιείτω" εγώ ὑτι ὦ 
ree 
ZH τέλειος ester. 
Oo oes Ss ᾿ 
Οσοι γάρ εἰσιν οἱ ΑΒ. Το Δ τῷ πλήθει το- 
a x n > [2 ? ~ 
σοῦτοι ἀπὸ τοῦ E εἰλήφθωσαν ἐν τῇ διπλασίονι 
ΕἸ a ui 
ἀναλογίᾳ, οἱ E, OK, A, Μ' διΐσου ἄρα ἐστὶν 
« © nN " a ε V ἐν ἧς 
ὡς δὰ πρὸς τὸν Δ οὕτως ὃ E πρὺς τὸν ΜῈ" ὃ 
3) > ~ ” > ᾿ ~ > τω \ 
apa ex τῶν E, A to0g ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν A, M. Kas 


3) Ὅν - Sins Ne > “- 
ἐστιν o ἐκ τῶν E, Δ o ZH* καὶ ὁ ἐκ τῶν 0. Μ 


PROPOSITIO XXXVI. 


Stab umtate quetcenque numeri deinceps 
exponantur in dupla analogid , quoad totus 
compositas primus fiat, et totus in ultimum 
multiplicatus faciat aliquem ; factus perfec- 
tus crit. 

Ab unitate enim exponantur quotcunque nu- 
men A, B,T, Ain dupla analogia, quoad totus 
composilus primus fiat, et tot equalis sit ipse 
E, etEipsum A multiplicans ipsum ΖΗ faciat ; 


dico ZH perfectum esse. 


Quot enim sunt A, B, Γ, A multitudine tot 
ab ipso E smmantur ipsi E, OK, A, M in du- 
pla analogid; cx xyuo igitur est ut A ad A 
ita Ead M; ipse igitur ex E, A wqualis est ipsi 


ex A, M. Et est ipse ex E, A ipse ΖΗ; ct 


PROPOSITION XXXVI. 


Si, a partir de Vunité, tant de nombres qu’on youdra sont successivement 
proportionnels en raison double, jusqu’a ce que leur somme soit un nombre 
premier, Οἱ si cette somme multipliée par le dernier fait un nombre , le produit 
sera un nombre parfait. 


Soient, ἃ partir de lunité, tant de nombres qu’on voudra A,B,T, Δ suc- 
cessivement proportionnels en raison double, jusqu'a ce que leur somme de- 
viene un nombre premier; que E 5011 égal ἃ leur somme, ct que Ε multipliant 
4 fasse ZH; je dis que ZH est un nombre parfait. 


Car, ἃ partir de E , prenons une quantité de nombres, cn raison double, qui 
Soil égale a celle des nombres A, B, T, Δ; que ces nombres sotent E, ©K,A,M; 
par galité, A sera a 4 comme E est ἃ M( 14.7); donc 16 produit de Ἑ par Δ sera 
égal au produit de ἃ par M (19. 7). Mais Je produit de Ἑ par 4 est ZH ; donc le 
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ἄρα ἐστὶ: ὁ ΤΗ͂ ΔΑ ἄρα τὸν Μ πυλλαπλα- 
σιώσας τὸν ZH πεποίηκεν" oM ἄρα τὸν ZH με- 
τρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α μονάδας. Καὶ ἔστι δυὲς 
ὁ At διπλάσι:ς ἄρα ᾿στὶν ὁ ΖΗ τοῦ Μ. Εἰσὶ δὲ 
καὶ of Μ, A, OK, E εξῆς διπλάσιοι ἀλληλων" 


οἱ E, ΘΚ, A, Μ, ZH dpa ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν 


i AS 2 B, ἡ. 
62 
Eo Θ Ν 
31 51: 
Zz = ἀφ 
on 
11 - ει Ξ  ς 


> ΄ F 5 rf ® A 2 ‘7 

ἐν τῇ διπλασίονι avadrczia. Αφηρήσθω δὴ ἀπὸ 
ca , ~ δ ? 

τοῦ δευτέρου τοῦ OK καὶ τοῦ ἐσχατοῦ τοῦ ZH 
2 : coy A ales Ἂν 

τῷ πρώτῳ τῷ E ἰσος, exatepos τῶν ΘΝ, 25" 

» aw ε ς ~ , ἂν ~ ΟΝ A 

ἔστιν ἄρα ὡς n τοῦ δευτέρου ἀριθμοῦ ὑπεροχὴ 
ὙΠ: = οἱ : 4 : ; 

πρὸς τὸν πρῶτον οὕτως ἡ TOU ἔσχατου ὑπεροχὴ 
Ἂ ΝῚ 1 € ~ . wy wf ε ε 

πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτῷ πάντας" ἔστιν ἀρα ὡς ὁ 

Η \ “ ΟΕ \ \ 

NK πρὸς τὸν E ourws ὁ SH πρὸς tous M, Ay 
5 .ν ε ,ν» re ee vo 

OK, E. Καὶ ἔστιν ὃ NK ἔσος τῷ E* καὶ ὁ EH 


of "ὕ 3 \ ~ 3 ‘ x 
apa soos ests τοῖς M, A, OK, E. Esta δὲ καὶ 


Ipse cx A, M igitur cst ZH; ergo A ipsum M 
multiphcans ipsum ZH ἴδοι; ergo M ipsum 
ZH mettur per unilates que in A. Alque est 
binarius A; duplus igitur est ZH rpsius M. Sunt 
autem cl M, A, ΘΚ, Edeinceps dupli iter se ; 


ergo E, OK, A, M, ZH deinceps proportionales 


Bea: Δ, τὸ. 
A, 134. Μ, 248 
Η 


sunt in dupla analogid. Auferatur igitur a 56- 
cundo ΘΚ et ab ultimo ZH ipsi primo E 
aqualis, uterque ipsorum ON, ΖΞ; est igitur ut 
secundi numeri excessus ad primum ita cx= 
cessus ultimi ad omnes pre se ipso existentes ; 
est igitur ut NK ad Ε ita=H ad M, A, OK, E. 
Et est NK zqualis ipsi E; et =H igitur equalis 
est ipsis M, A, OK, Ε. Est autem οἱ ΞΖ ipsi 


produit de a par M est anssi 7H; donc A multipliant M fait ΖΗ ; donc M mesure ZH 
par les unités gui sont en A. Mais A cst le nombre biuaire; donc ΖΗ est double 
de M; mais Jesnombres M, A, ΘΚ, E sont successivement doubles les uns des autres; 


dunc E, ΘΚ, A, M, ZH sont successivement proportionnels en raison double. Retran- 
chons du second ΘΚ et du dernier ΖΗ, les nombres ON, ΖΞ égaux chacun 
au premier E; Vexcés du second nombre sera au premier comme I’exces du 
dernier est ἃ la somme des nombres qui soat avant Ini (55.9); donc NK est ἃ E 
comme =H est ἃ Ja somnme des nombres. M, A, ΘΚ, E. Mais NK est égal ἃ E; donc 
=H est égal ἃ ]Jasomme des nombres M, A, OK, E. Mais =z est égal ἃ Ε, et E 
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ὁ ΞῚ τῶ E isce, ὃ δὲ τοῖς AY BT, A καὶ τὴ 
μοναδι" ὅλος ἄρα ὁ ZH ἴσος ἐστὶ τοῖς τε E, OK, 
A, Μ καὶ τοῖς A,B, Γ. Δ καὶ τῇ μοιάδι, καὶ 
> > BT, He 

το i 4 3 » “. a Ly e sj τ 3 > 
μετρειταιυπ αὐτῶν, Λεγὼ ots oxas’ ZH ὑπ ου- 
δενὲς ἄλλου μετρηθήσεται. πάρεξ τῶν A,B,T, A, 
E, OK, A, M καὶ τῆς μονάδος, Ei γὰρ δυνατὸν, 
μιτρείτω τις τὸν ZH ὃ O, καὶ ὁ O μηδενὶ τῶν 


A,B,T,A,E, ΘΚ. Δ. Μ ἔστω 6 αὐτός, Καὶ 


Te’ EAS, 2: B, 4. 
Gx 
By 91. © N 
5: On 
2 Ξ 4.5 
ὯΙ 
WI.------. 


ἑσάκις ὃ O τὸν ZH μετρεῖ τισαῦται poradss 
ἔστωσαν ἐν τῷ T° ὃ Π ἄρα τὸν O πολλαπλα- 
σιεῖσας τὸν ΖΗ πεποίηκεν, Αλλὰ μὴν καὶ δ E 
τὸν ἃ πολλαπλατιάσας τὸν ΖΗ πετοίηκεν" ἔστιν 


apa ὡς δ E πρὸς τὸν Tl curasio O πρὸς τὸν A. 


E xqualis, sed E ipsis A, B, Γ, Δ ct unitati; 
iolus igitur ZH wqualis est ct ipsis E, @K, A, 
Μ ctipsis A, B, Γ, Aet unitati, et mensuratur 
ab ipsis. Dico et ZH a nullo alio mensvratum 
irl, nist ab ipsis A,B, Γ, A, E, OK, A, M ct 
ab unitate. Si enim possibile, metiatur aliguis 
Ο ipsum ZH, eclipse O cum nullo ipsorum 4, B, 


r,A,E,@K, Δ, Μ sitidem. Εἰ quoties O ipsum 


r, 8. A; 16. 
A, 124. M, 248. 
Η 


ZH metitur tol umiates sintin 1, ergo Π ipsum O 
mulbplicans ipsum ΖΗ fecit. At vero quidem Ε 
ipsum A mulliplicans ipsum ZH fecit; est igitur 
ul Ead Nita O ad A. Et quoniam ab unitate 


deinceps proportionales sunt A,B, Γ, A, sed 


Καὶ ἐπεὶ ἀπὸ μονεῖδος ἑξῆς ἀνελογόν εἶσιν of post unitatem ipse A primus esl; ergo A a 


A, BLT, A, ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα δ΄ A πρῶτός nulio ano numero mensuralatur, aist aly ipsis. 


5 c © τ € 2 3 = ͵ ΕΣ ~ 
ἐστινῦ" ὃ A apa tm cud-rig ἔλλεου ἐριϑμεῦ με- 


égal ἃ la somme des nombres a, B, Fr, Δ augmentée de πηι ; donc ZH tout enticr 
égale Ja somme des nombres E, ΘΚ, A, M augmentée de la somme des nombres 
A,B,T, Δ etde l'unité, ct ZH est mesuré par tous ccs nombres (11.9). Je dis 
que ZH n'est mesuré par aucun nombre, si ce n’est par Ies nombres 4, B,T, 4,5, 
ΘΚ, A, Met par l'unité. Car si cela est possible, que quelque nombre Ο mesure ZH, 
et que Ὁ ne soil aucun des nombres A, B,T,4,E, OK, A,M. Quill y ait dans 1 
autant d'unités que Ὁ mesure de fois ZH; le nombre Π multipliant O fera zit. Mais 
E multipliant 4 fait ZH; donc Ε est aM comme Oesta Δ (19.7). Et puisque, ἃ 
partir de Punité, les nombres A, B, Γ, A sont successivement proportiounels, ct 
que Je premier nombre aprés Munité est A, le nombre 4 n'est mesuré par aucun 


LE NEUVIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 109 


, a ~ ~ ‘€ [2 
τρηθήσιται, πάρεξ τῶν A,B, T° καὶ ὑποκείται 
€ > 4) ~ e 2 ν᾿ 2 3" = 
ὁ O οὐδενὶ τῶν A, B,T 6 αὐτός οὐκ ape με- 

͵ ε ᾿ ἐς ΠΝ τ < 
apices 6 O Ter Δ. AAA ὡς ὁ O πρὸς τὸν Δ 
- A *% “ἢ e » ‘ 
εὑτως 6 E pes τὸν Π' cude ὃ E apa τὸν Π 


μετρεῖ. Καὶ ἔστιν δ E πρῶτος. πᾶς δὲ πρῶτος 


ἀριθμος πρὸς ἅπαντα ἀμθμοιῖ ἐν μὴ μετρεῖ 


Pe F Ξ ΣΝ 
πρῶτες ἐστι:8» οἱ E, Tlepea πρῶτοι προς αλλη- 
? νι ~ x 2 We ἢ 
λοὺς εἰσίν. Οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ελάχιστεις οἱ δὲ 
3 - Ν ᾽ 4 f y 
ἐλάχιστει μετρουσι τοὺς τὸν αὐτοῖ λίγον ἐἔχϑιτας 
» o 3 ᾿ [ ε ᾿ Α ε ta 
AUTO) Manis, Cy τε γουμῖνος TOY +7 ουμενον > 
Ν 


ε 


τ 
ee ’ cy « , Nov ε 
καὶ G ἐπῆμενος τὸν ἐεπίμενοι» ΧΙ ἐστι! ὡς 0 E 
A x a © a " ᾿, ἢ 
πρὸς τοῦ Il cutes ¢ O πρὸς τὸν Δ’ ἐσάκις ape 
. \ “ νι ε . os αὖ 5 
GE rev O μεῖρει καὶ ὁ Π tor 4. Ὁ δε Δ ὺτ 
2 ‘ ¥ - ᾿ ~ 
cuderce aAAcu μετρεῖται. πάρεξ τῶν A, B, T° 
e af ἜΑ ~ s: Ν 2 3 ᾿ 
ce Il apa ers τῶν As BST εὖτι- δ avures. Eorw 
- τ᾿; - ἃ ᾿νε me 
τῷ Β ὁ αὐτὸς. Kas ὅσοι εἶσιν οἱ BLT, Δ τῷ 
᾿ ~ , ΕΣ Ν € 
“πληῆει τοσοῦτοι εἰληφῦωσαν awe τοῦ E, ct E, 
we 7 ε Ὰ a” 3 
GK, A. Καὶ εἰσιν ch EJ OK, A τοῖς BLT, Δ ἐν 
wi "Ἀν τ foe ΄ ᾿ an 3 x € ε A: 
TH αὐτῷ }ίγω" διτευ apa ἐστιν ὡς ὁ Β πρὸς 
ἢ . 10 ε x 1 e = 3 ~ 
τὸν A οὑτῶς) ΘῈ προς τὸν A* 6 apa ex τῶν 
> ye rae ~ woe ~ 
B, Δισὸς ἐστι TH ἐξ τῶν A, E. AAA ὁ ἐκ Tor 
5» > x ~~? n oe Ὁ a 
A, E i956 ἐστι τῷ εκ τὰν TI, Οὐ καὶ ὁ ἐξ τῶν 


ee τ τ ως f 
Tl, O ἄρα izes ἐστι τῷ ex τῶν By At ἔστιν cpa 


A,B, Τὶ et supponitur O cum nullo ipsorum 4, 
B, Γ idem; non igitur metietur O ipsum Δ. Sed 
ut O ad A ita E ad 1; neque E igitur ipsum 
M metitur. Et est E primus, ommis autem 
primus numerus ad omnem numerum quem 
non metilur primus est; ergo E, No primi 
inter se sunt. Sed primi el minimi, minini 
autem metiuulur equaliter ipsos eamdem ra- 
tionem habentes cum ipsis, et antecedens an- 
tecedenter , ct consequeus conscguentcm ; 
et est ut Ead Π ita O ad A; xyualiter igitur 
E ipsum O metitur alque ipsum A. Sed A 
a nullo alio mensuratur, nisi ab ipsis A, B,T; 
ergo TI cum uuo ipsorum A, B, © est idem. 
Sit cum ipso B idem. Et quot sual B, Γ, A mul- 
ltudine tot sumantur E, ΘΚ, A ab ipso E. 
Et sunt E, ΘΚ, A cum 1515 Β, Γ, Ain cadem 
ratione; ex xquo igitur est ut B ad A ita E 
ad A; ipse igitur ex B, A axqualis est ipsi ex 
A, E. Sed ipse ex A, E axqualis est ipsi ex 
Nn, O; ct ipse ex 1, O igitur xqualis est ipsi 
ex B, Aj; cst igitur ul Π ad B ita A ad O. 


aulie nombre que par A, B, F (15.9); mais on a suppose que Ο n’est aucun des 
nombres A, B, r; donc O ne mesure pas A. Mais © est 4 A comme E est ἃ Π; 
donc E ne mesure pas 1 (déf. 21.7). Mais E est un nombre premier, οἱ tout 
nombre premier est premicr avec tout nombre qu ‘il ne mesure pas (31.7) ; done 
Jes nombres E, 1 sont premiers entre eux. Mais 165 nombres premiers sont les plus 
petits, et les plus petits mesurent également ceux qui ont la méme raison avec 
eux, Vantécedent lantécédent, et le conséquent le conséquent (21.7), etE est 
a 11 comme O est ἃ Δ; donc E mesure Ὁ autant de fois que 1 mesure Δ. Mais 3 
n’est Mesuré par aucun nombre, si ce n'est par A, E, T; donc Π est un des 
nombres A, B, T. Qu'il soitB. A partir de F, prenons les nombres Ἐ, ΘΚ, Δ ¢gaux 
en quantité aux nombres B, T, Δ. Mais 105 nombres E, ΘΚ, A sont en méme raison 
que lesnombres B, T, 4; donc, par ¢galité, B est ἃ Δ comme E est & A; donc le 
produit de B par A est égal au produit de a par E (19.7). Mais le produit de 4 par 5 
est ésal au produit de 1 par 0; donc Ie produit de 1 par O est éga) au produit 
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ὥς Π apes τὸν Boures'§ oA πρὸς τὸν Ο. Καὶ 
ἔστιν 6 Π τῷ BG αὐτός" καὶ ὁ A ἄρα τῷ Ο 
ἐστὶν δ AUTOS, ὑτειρ ἀδύ «τοις ὁ γ90 Οὐὑπόκειται 
μηδενὶ τῶν EK spe ὧν ᾧἑ αὐτός" οὐκ ἔρα τὸν ZH 
μετρεῖ τις ἀριθμὸς, me pee Tor Asis Ts Δ. E, 
OK, A, Μ καὶ τῆς μονάδος. Καὶ ἐδεῖχϑη ὃ ZH 
τοῖς A, B,T, A, E, OX. AM, καὶ τῇ μονεῖδι 
ἴσος" τίλειος δὲ ὀριθμὲς ἐστιν ὃ τοῖς ἑαυτοῦ 
μέρεσιν ἴσος ὥν" τέλειος cpa ἐστὶν ὁ ΖΗ. Οπερ 


ἔδει δεῖξαι. 


Et est Π cum ipso Bidem; et A σας cum ipso O 
esLidem, quod mpossibile, ctenin Ὁ supponitur 
cum nullo ipserum expositeram idem; non 
igitur τ βάστα ZH metitor aliquis numerus , preter 
Ipsos A, B, Tr. 4, E, OK, A, M et unilatem. 
Et ostensus est ZH ipsis A,B, T, 4, E, OK, 
A, Μ, et umtati equalts ; perfecius autem nu- 
mierus est suis ipsius paribus aqualis existens ; 
perfectus igitur est ZH. Quod oportebat ο5- 
tendere. 


de B par A; donc Π est ἃ B comme A est ἃ O (19. 7). Mais 1 est le méme que 
B; donc A est le méme que ©, ce qui est impossible; car on a supposé que O 
n’était aucun des nombres 4, B, 1; donc aucun nombre ne mesnre ZH, si ce ne 


sont les nombres A, B, T, 4, E, OK, A, M et Punité. Mais on a démontré que ΖΗ 
égale la somme des nombres A, B, T, Δ, E, OK, A, M augmentéce de lunite, 
et un nombre parfait est celui qui est égal ἃ ses parties ( def. 25. 7); douc 
zH est un nombre parfait. Ce qu’il fallait démontrer. 


FiN DU NEUVIEME LIVRE. 


EUCLIDIS 


ELEMENTORUM 
LIBER DECIMUS. 


Ta Rn tn nt the “ta tn tin in hn Sin cide yet tn 


OPOL 


: : : ces "Ὁ 
ae Σύμμετρα μῆχγεθη λέγεται, Ta τῷ αὐτῷ 
μίτρῳ μετρούμενα. 
΄ ἊΝ Wee) , ᾿ 
β΄. Ασύμμετρα δὲ. ὧν μηδὲν ἐνδέχεται κοιτὸν 
μέτρον γενέσθα:. 
, 3 o ΄ ‘ i > .« 
7+ Εὐθεῖαι δυνάμει σύμμετροί εἰσιν, ὅταν 
A c 2 > ~ , os > ee ΄ 
τὰ UT αὐτῶν τετράγωνα τῷ αὐτῷ χωρίῳ με- 


τρῆται- 


DEFINITIONES. 


1. Commensurabiles maguitndines dicuntur, 
qua eddem mensurd mensurantur. 

2. Incommensurabiles autem, quarum nul- 
lam conlingit communem mensuram esse. 

3. Recta potentia commensurabiles suut , 
quando ab eis quadrala codem spatio mensu- 


rantur. 


LE DIXIEME LIVRE 


DES ELEMENTS D’EUGLIDE. 


ὮΙ ot. TAR GUC aS 


1. On appeéle grandeurs commensurables celles qui sont mesurées par la 


meme mesure. 


2. Et incommensurables, celles qui n’ont aucune mesure commune. 


5. Les lignes droites sont commensurables en puissance, lorsque leurs quarr¢s 


sont mncsurés par une méme surface. 
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AM ’ δὲ ca oo Ἂν“ ? ε 
. Ασύμμετροι δὲ, ὅταν τοῖς ἀπ αὐτῶν 
; 5, Agee : ἘΣ τος 
τετραγώνοις μηδὲν ἐνδέχεται χωρίον κοιγτὸν μὲ- 
: 
Tpov γειέσθαι. 
; : : : ἃ, Ε 
fe Τούτων ὑποκειμένων, δείκνυται oth τῇ 
ον ΠΣ " ; 
προτιθείσῃ εὐθείᾳ ὑπάρχουσιν εὐθεῖαι πλήθει 
ἄπειροι ἀσύμμετροι, αἱ μὲν μήκει μόνον, αἱ δὲ 
x ΄ I Toh x - ἡ ε 
nai δυνάμει!" καλείσξω οὖν ἡ μὲν προτεθεῖσα 
Ἤν, 
εὐθεῖαι, ρητῆς 
͵ ΝΟ © i. * wv a 4 
ς΄. Καὶ αἱ TauTy σύμμετροι, εἴ τε μήκει καὶ 
a ; ee 
δυνάμει, εἴ τε δυνάμει μόνον, pata, 
Ἂς ΕΘ ΤΩ : ; 
ζ΄. At δὲ ταύτη ἀσυμμετροι ἀλογοῖι καλεῖσ- 
θωσον. 
΄ Ἵ ᾿ . \ ~ ra ᾽ , 
n. Καὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς προτεθείσης εὐθείας 
: ἘΠ ἢ 
τιτράγωνον, ρβητόν, 
eee oe ' oD 
ὕ΄. καὶ τὰ τούτῳ συμμέτρα., ρητας 
i ‘ x , > 7 4 ot 
i. Ta δὲ τούτῳ ἀσυμμετρα"., ἀλογα xa- 
f 
λείσθω. 
Ν ᾿ > \ τ 4 
"ἄς Καὶ αἱ δυνάμεναι αὐτὰ, aAczos εἰ μὲν 
᾽ . " [ ς ͵΄ > Ko ’ 
τιτράγωναΐ cha, αὗται αἱ πλευραί" εἰ δὲ trepa 
? ’ c = 5 Sel ~ ’ 
tira εὐθύγραμμα, αἱ bod? αὐτοῖς τετράγωνα 


> ͵ 
ἀναη ράφουσαι. 
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4. lucommensurabiles autem, quando ab cis 
quadratorum nullum conlingit spalium com- 
munem 6550 menspram. 

5. Ils suppositis , ostenditur proposite recte 
esse rectas mululudine infimitas incommensu- 
rabiles, alias quidem longitudiie solu , alias 
autem et potenia. Vocetur autem proposita 
recta, rationalis. 

6. Et huic commensurabiles, sive longitudine 
et potentia, sive potenti solum, rationales. 

7. Sed huic incommeusurabiles wrationales 
yvocentur. 

8. Et ipsum quidem ἃ proposita recta qua- 
dratum, rationale. 

9. Et hue commensurabilia, rationalia. 

ro. Sed huic incommensurabilia , irrationalia 
vocentur. 

11. Et qua possuntilla , irrationales; si qui- 
dem ca quadrata siut, ipsa latera; si autein altera 
quepiam rectilinea, latera a quibus aqualia 


illis quadrata describuntur. 


μ Etincommensurables, lorsque leurs quarrés n’ont aucune sui face pour com- 


mune mesure. 


5. Ces choses étant supposces, en a démontré qu'une droite proposée a une 


infinité de droites qui lui sont incommessurables, non seulement en longueur, 


mais encore en puissance. On appelera rationnelle la droite proposce. 


ὃ. On appelera aussi rationnelles les droites qui lui sont commensurables, soit 


en longneur et en puissance, soit en puissance seulement. 


7. Et irrationnelles, celles qui lui sont incommensurables. 


8. On appelera rationel Je quarre de la proposec. 


9. On appelera aussi rationnelles les surfaces qui lui sont commensurables. 


10. Etirrationnelles celles qui lui sont incommensurables. 


11. On appelera encore irrationnelles et les droites dont les quarrés sont égaux 


a ces surfaces, c’est-a-dire les cotés des quarrés, lorsque ces surfaces sont des 


quarrés; et les droites avec lesquelles sont décrits des quarrées égaux ἃ 665 sur- 
| 9 


faces, lorsque ces surfaces ne sont pas des quarrés. 
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TIPOTASIZ a. 


᾿ ~ ae ἢ > ta 74 2 4 ~ 
Avo pep εθῶν ἀνέτων ἐκκειμένων, ἐὰν ἀπὸ τοῦ 
εἰζονος ἀφαιρεθῇ μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ τοῦ 
μείζονος ἀφαιρεῦῃ μεῖζον ἡ τὸ ἡμισυν 
, “γ᾿ a \ oF x ~ 
καταλειπομένου μεῖζον H τὸ ἥμισυ, καὶ τοῦτο 
TAN Bac - Hn θή 5 ’ ΄ εθ a pe, 
Ab φέγτηται εἰφῦησεται Te μεηεῦος. a ἐσται 
a ~ > , > s , 
ἔλασσον τοῦ Ἱεκκειμένου ἐλάσσονος μεγέθους. 
, , ae Α κὰ 
Ἑστω δὺο μιγεθη arise τὸ AB, T, ὧν 
4 ΄ g 374 > XA ~ > 
μεῖζον τὸ ΑΒ" λέγω ὅτι tay ἀπὸ τοῦ AB ἀφαι- 
eK κε BY . nN ny Pay i. 
ρεθὴ μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ τοῦτο ἀεὶ γίγ- 
, ͵ ’ Aw eats 
νηται. λειφθήσεταί τί μεγέθος ὃ ἔσται" ἔλασσον 


τοῦ T μεγέθους. 


Tc T γὰρ πο)λαπλασιαζέμενον ἔσται ποτὲ 
τοῦ AB! μεῖζον, τιεπολλαπλασιάσθω, καὶ ἔστω 
τὸ ΔῈ τοῦ μὲν T πολλαπλάσιον. τοῦ δὲ AB 
μεῖζον. καὶ διῃρήσθω τὸ ΔῈ εἰς τὰ TOT ἴσα 


᾽ ᾿, 7 XY A id 
ta OZ, ZH, HE, καὶ ἀφυρήσθω απὸ μὲν τοῦ 


113 


PROPOSITIO L 


Duabus maguitudinibus inequalibus exposilis, 
81 a majori auferatur majus quam dimidium, ct 
ab eo quod reliquum est majus quam dimidium , 
et hoc semper fiat; rclinquetur quedam magni- 
tudo, quz erit minor exposita minori magnitudine. 

Sint duz magnitudines iuzquales AB, Γ΄, 
quarum major AB; dico si ab ipsa AB aufcratur 
miajus quam dimidium, et hoc semper fiat, 
relictum irt quamdam magnitudivem que crit 


minor magnitudine C. 


Etenim Γ᾽ maltiplicata crit aliquando Ipsa AB 
minor. Multiplicetur, et sit AE ipsius quidem 
Yr muluplex, ipsa autem AB major, et divi- 
datur AE in partes ipsi T xquales ΔΖ, ZH, HE, 


et auferatur ab AB quidem ipsa BO major quam 


PROPOSITION I. 


Deux grandeurs inégales étant proposécs, si on retranche de Ia plus grande 
une partie plus grande que sa moutié, si l’on retranche du reste me partic plus 
grande que sa moitic, ct si lon fait toujours la méme chose, il restera une 
certaine grandeur qui sera plus petite que la plus petite des grandeurs proposées. 

Soient deux grandeurs inégales ΑΒ, r; que ΑΒ soit Ja plus grande; je dis que, 
si l’on retranche de AB une partic plus grande que sa moitié, et que si lon fait 
toujours Ja méme chose, il restera une certaine grandeur qui sera plus petite que 
Ja grandeur Tr. 

Carr ctant roaltiplié deviendra enfin plus grand que a8. Qu’il soit multiplié; 
que ΔῈ soitun multiple der, et que ce multiple soit plus grand que Ab. Partageons 
AE cn parties ΔΖ), ZH, HE égales chacune ἃ T; retranchons de ΑΒ une parue be 

Il. 15 


14 
AB μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ BO, ἀπὸ δὲ τοῦ AO 
μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ OK, καὶ τοῦτο ἀεὶ .}- 
τέσθω ἕως ἂν αἱ ἐν τῷ ΑΒ διαιρέσεις ἰσοτεληθεῖς 
γένωνται ταῖς ἐν τῷ ΔῈ δχαιρίσεσιν" ἔστωσαν οὖν 
wi AK, ΚΘ, ΘΒ διαιρέσεις ἰσοπτληθεῖς οὖσαι ταῖς 
AZ, ZH, HE. 


καὶ ἐπεὶ μεῖζον ἐστι τὸ AE τοῦ AB, καὶ agi- 
puree ἀπὸ μὲν τοῦ ΔῈ ἔλασσον τοῦ ἡμίσους" 
τὸ EH, ἀπὸ δὲ τοῦ ΑΒ μεῖζεν ἢ τὸ ἡμισυῦ τὸ 
BO* λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΔ λοιποῦ τοῦ ΘᾺ μεῖζόν 
ἐστι. Καὶ ἐπεὶ μεῖζον ἐστι τὸ HA τεῦ ΘΑ, καὶ 
agupatas τοῦ μὲν HA ἥμισυ τὸ ΗΖ, τοῦ δὲ ΘᾺ 
μεῖζον ἢ τὸ ἡμισυῖ τὸ ΘΚ’ λοιπὸν ἄρα τὸ ΔΖ 
λοιποῦ τοῦ ΑΚ μεῖζόν ἔστιν. σὸν δὲ τὸ ΔΖ τῷ 
ΤΙ καὶ τὸ T ἔρα τοῦ AK μεῖζόν ἐστιν. Ἐλασσον 
ἄρα τὸ ΑΚ τοῦ Γ' καταλείπεται ἄρα ἀπὸ τοῦ 
ΑΒ μεγέθους τὸ ΑΚ μέγεθος ἔλασσον ὃν τοῦ ἐκ- 
κειμένου ἐλάσσονος μεγέθους τοῦ T. Οτερ ἔδει 


δείζαι. 


LE DIXIEME LIVRE DES 


ELEMENTS D’EUCLIDE. 

dimidium BO, ab A© autem ipsa ΘΚ major quam 
dimidium, et hoc semper fiat quoad divisiones 
ipsius AB multitudine wquales fiant ipsius AE 
divisionibus; sint igitur divisiones AK, KO, 


ΘΒ multitudine equales ipsis AZ, ZH, HE. 


H E 


Et quoniam major est AE quam AB, et ablata 
est ab AE quidem ipsa EH minor quam dumi- 
dium, ab AB autem ipsa BH major quam di- 
midium ; reliquum igitur HA reliqao ΘᾺ majus 
est. Et quoniam major est HA quam ΘΑ, et 
ablatum est ab ipsa quidem HA dinidium HZ, 
ab ΘΑ͂ autem ipsa ΘΚ major quam dimidium; 
reliquum igitur ΔΖ relique AK majus est. Equa- 
lis autem AZ ipsi Γ΄ ; et F igitur quam AK major 
est. Minor igitur AK quam T; relicta est igitur 
ex magmitudine AB magniludo AK minor exis- 
lens exposila minore magnitudine τ. Quod opor- 


tebat ostendere. 


plus grande que sa moitié, de ΑΘ une partie ΘΚ plus grande que sa moitié, et 
fuisons toujours Ja mérme chose jusqu’a ce que Je nonibre des divisions de ΑΒ 
soit égl au nombre des divisions de ΔῈ; que Je nombre des divisions ak, ΚΘ, 
ΘΒ soit donc égal au nombre des divisions ΔΖ, ZH, HE. 

Puisque AE est plus grand que 4B, et qu’on a retranché de ΔῈ une partie 
EH plus petite que sa moilié, et qu’on a retranché de ΑΒ une partie ΒΘ plus grande 
que sa moitié, le reste HA est plus grand que Je reste oa. Et puisque Ha est 
plus grand que ΘΑ, qu'on a retranché de HA sa moilic EZ, et que de Θὰ 
on a retranché ©K plus grand que sa moitié, le reste ΔΖ sera plus grand que 
Ie reste AK. Mais ΔΖ est égal ἢ r; done r est plus grand que AK; donc ak 
est plus petit que r. Il reste done de Ja grandeur ΑΒ une grandeur Ak plus 
petite que la grandeur T, qui est Ja plus petite des grandeurs proposées. Ce qu'il 
fallait démoutrer. 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


ῃ ᾿ . ὰ g κΑ 
Ομείως δὲ δειχθώσεται., κἂν ἡμίσοδ καὶ τὰ 


3 ᾿ Ω 
αφαιρηυμεναῦ, 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ β'. 


s = ~ 3 am: f 2 
Eat δύο μεγεθῶν ἐκκειμένων ἀνίσων. ἀνθυῷαι- 
΄ ΣΝ ~ ? ἡ 2 Ἂν ~ ͵ 
plsmerou aes τοῦ ἐλασσονος απὸ τοῦ μείζονος. 


£ 
4 ΄, ’ ~ sk ι 
o HAT AACIT EASY OF μηδέποτε παταμετρῃ το “TBO 


q 


ἑαυτοῦ" ἀσύμμετρα ἔσται τὰ μεγέθη. 

Δύο γὰρ μερεθῶν ὄντων! ἀνίσων τῶν ΑΒ. ΤᾺ, 
καὶ ἐλάσσενος τοῦ AB, ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ 
τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείζονες, τὸ σπεριλειπτό-- 
μενον μηδέποτε γαταμετρείτω τὸ πρὸ ἑαυτοῦ" 


λίγω ἔτι ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ΑΒ: ΤᾺ μεγέθη. 


Α Η 
Ἐ 
T Z 


3 4 
El γάρ ἐστι σύμμετρα, μετρήσει τι αὐτὰ 
ἣ Ἀ Χ' * 
μέγεθος. Μετρείτω εἰ δυνατὸν. καὶ ἔστω τὸ" E* 


ἣν δ 4 ~ “A 
καὶ TO μὴν AB τὸ AZ xatapeTpour λείπσετω 


15 
Similiter autem demoustrabitur, et si dimidia 


essent ablata. 


PROPOSITIO ff. 


Si duabus magnitudinibus expositis inzquali- 
bus, detracté semper minore de majore, reliqua 
minimé metitur precedentera; meommensura- 
biles erunt maguitudines. 

Duabus enim magnitudinibus existentibus inx~ 
qualibus AB, TA, ct minore AB. detracta sem- 
per minore de majore, religqua minime metiatur 
precedentem; dico incommensnrabiles csse 


AB, (4 magniludines. 


Si enim sunt commensurabiles , metietnr ali- 
qua eas magnitndo. Metiatur, si possibile, et 


sit E; et AB quidem ipsam AZ metiens relinquat 


La démonstration serait la méme, si les parties rctranchées étaient des moitiés. 


PROPOSITION 


11. 


Deux grandeurs inégales étant proposées, et si la plus petite étant toujours 
retranchée de la plus grande, le reste ne mesure jamais Ie reste précédent; ces 


grandeurs seront incommensurables. 


Svient les deux grandeurs inégales AB, TA; que ΑΒ soit Ja plus petite, et que la 
plus petite étant toujours retranchée de Ja plus grande, le reste ne mesure jamais 
le reste précédent; je dis que les grandeurs AB, Ts sont incommensurables. 

Car si elles sont commensurables, quelque graudeur les mesurera. Que quelque 
grandeur les mesure, sil est possible, οἱ que ce soit E; que AB mesurant ΔΖ 
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᾿αυτοῦ ἔλασσον τὸ TZ, τὸ δὲ TZ τὸ BH κατα- 
μετροῦν λωπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ AH, καὶ 
τοῦτο ἀεὶ γιγιέσθω, ἕως οὔ λειφθῇ τι μέχεθες. 
ὃ ἐστιν ἔλασσον τοῦ Ἐ. Tepevitwy καὶ λελειφῆήω 
τὸ AH ἔλασσον τοῦ E. Ἐπεὶ οὖν τὸ E τὸ AB 


μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ ΑΒ τὸ ΔΖ μετρεῖ" καὶ τὸ E ἄρα 


“ 
™N 


τὸ AL μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸ TAt καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΤΊ μετράσιι, Ἀλλὰ τὸ IZ τὸ BH 
μετρεῖ" καὶ τὸ E ἄρα τὸ ΒΗ μετρεῖ, Μετρεῖ δὲ 
καὶ ὁλὸν τὸ ΑΒ’ καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΑΗ μετρήσει. 
τὸ μεῖζον τὸ ἔλασσον, ὅπερ ἐστὶν! ἀδύνατον, 
Οὐκ ἄρα τὰ AB, TA με} ἐθη μετρήσει τι μέγ εθες" 
ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ AB, TA μεγεθη. 


a i δὺ “θῶ ᾽ ‘ . eon 
Ἐὰν ἀρὰ dus μεγεθῶν) καὶ τὰ εξῆς. 


se ipsd minorem ΓΖ; sed ΓΖ ipsam BH melieus 
relinguat se ipsa minorem AH, ct hoc semper 
fiat, quoad relinquatur aliqua magnitudo, que 
sit minor quam Ε. Fiat,et relinquatur AH minor 
quam E, Quoniam igitur E ipsam AB metitur. sed 


AB ipsam ΔΖ metitur; et E igitur ipsam ΔΖ 


metietur. Metitur autem ct totam PA; ct reliquam 
igitur TZ metictur. Sed ΓΖ ipsam BH melitur ; 
el E igitur ipsam BH metitur. Metiur aviem ct 
totam AB; et reliquam igitur AH meltietur, 
major minorem, quod est impossibile. Non 
igilur magnitudines AB, TA metictur aliqua 
magnitado; incommensurabiles igitur sunl mag- 
nitudines AB, Pra. 


Siigitur duabus magoitudinibus, etc. 


laisse ΓΖ plus petit que lui; que TZ mesurant BH laisse ΔΗ plus petit que lui; que 
Yon fasse toujours la méme chose jusqu’a ce qu’il reste une certaine grandeur qui 
soit plus petite que E. Que cela soit fait, et qu'il reste AH plus petit que E 
(τ. 10). Puisque E mesure AB, et que AB mesure ΔΖ, E mesurera ΔΖ. Mais E 
mesure ΓΔ tout entier; donc E mesurera le reste ΓΖ. Mais ΓΖ mesure BH; dunc 
E mesure BH. Mais E mesure AB tout entier; donc E mesurera le reste AH, le plus 
zrand le plus petit, ce qui est impossible. Donec aucune grandeur ne mesurers les 
erandeurs AB, ΓΔ; donc les grandeurs AB, rs sont incommensurables ; donc, etc. 
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ΠΡΌΤΑΣΙΣ 7. 


Avo μεγεθῶν συμμέτρων δεθέντων, τὸ μέγιστον 


> ~ Qa , ε ~ 
αὐτῶν κοῦοὸν μετρὸν EUPEI. 


Ἑστω τὰ δοθέντα δύο μεγέθη σύμμετρα! τὰ 
ΑΒ. TA, ὧν ἔλασσον τὸ ΑΒ’ δεῖ δὴ τῶν ΑΒ, ΓᾺ 


Net . , εκ 
TO μέγιστον Hos OY MeTpcy ἐρῶν. 


A B 
Γ 2S SS 


’ n A af 

Ts AB γὰρ μέγεθος ἤτοι" μετρεῖ τὲ TA ἢ οὔ. 
Εἰ μὲν οὖν" μετρεῖ. μετρεῖ δὲ παὶ ἑαυτό" τὸ ΑΒ 
ἄρα τῶν ΑΒ, TA κοινὸν μέτρον ἐστὶ, καὶ φανερὸν 
a Ni ΄ ᾿ o 1 ~ , 
CTs καὶ μέγιστον" μεῖζον γὰρ τοῦ ΑΒ μεγέθευς 
τὸ ΑΒ οὐ μιτρήσει. 

Mi μετρείτω δὴ τὸ ΑΒ τὲ ΓΑ’ καὶ ἀνθυφαι- 
5 


᾿ τὴν ΠΣ τ | et 
poupsrcu ἀεὶ τοῦ ἐλέσσονος" ἀπὸ τοῦ μείζονος. 


, 8 yu ee a 
τὸ περιλειπόμενον μετρήσει ποτε Τὸ πρὸ ἑαυτοῦ, 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO IIL 


Dnabus magnitudinibus commensurabilibus 
datis, maximam earun. communem mensuram 
invenire. 

Sint date due magnitudines commensura- 
biles AB, ΓΔ, quarum miuor AB; oportet igitur 
ipsarum AB, TA maximam commuuem mensu- 
ram invenire, 


BS 


Etenim AB magnitido vel metiturTA γεῖ non- 
Si quidem metitur, metitur autem ct se ipsam, 
ergo AB ipsarum AB, ΓΔ communis mensura est, 
et manifestum est etiam maximam; major cnim 
magnitudine AB ipsam AB non metictur. 

Non metiatur autem AB ipsam ΓΔ; et de- 
tractaé semper minore de majore , reliqua 


metictur aliquando precedentem , propterca 


II]. 


Deux grandeurs commensurables ¢tant données, trouver leur plus grande 


commune mesure. 


Soicnt AB, rs Jes deux grandeurs commensurables données ; que ΑΒ soit la plus 
petite; il fant trouver la plus grande commune mesure des grandeurs ΑΒ, Ta. 


Car la grandevr AB mesure ΓΔ ou Π6 16 mesure pas. Si AB mesure TA, ἃ cause 


qui se mesure Jui-méme, AB sera une commune mesure des grandeurs AB, Ta, 
et il est évident qu’clic en est la plus grande, car une grandeur plus grande 


que AB née mesurera pus AB. 


Mais que AB ne mesure pas ΓΔ. Retranchant toujours la plus petite de Ia plus 


grande, un reste mesurera enfin le reste précédent (2. 10), parce que les 
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A icy ? Ψ' . . 

διὰ τὸ μὴ εἶναι ἀσύμμετρα τὰ AB, ΓΔ καὶ 
δι ee a 

τὸ μὲν AB τὸ EA® καταμετρουν λεέτετὼ ἑαυτοῦ 
9, ᾿ * x ~ 
ἔλασσον τὸ EY, τὸ δὲ EY τὸ ZB καταμετροῦν 


“'“»"» \ \ x ‘ 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλασδον τὸ AZ, τὸ AZ δεῖ τὸ 


quod nou sint incommensurabiles AB, ΓΔ; et 
AB quidem ipsam EA metiecns relinquat se tps& 
minorem EI, sed EF ipsam ZB metiens rclin= 


quat se ipsd minorem AZ, οἱ AZ ipsam TE 


TE μετρείτω. metiatuc. 


Ἐπεὶ οὖν τὸ AZ τὸ TE μετρεῖν ἀλλὰ τὸ TE τὸ Quoniam igitur AZ ipsam TE metitur, sed 
ZB μετρεῖ" καὶ τὸ AZ ἄρα τὸ ZB μετρήσει. rE ipsam ZB meltur; et AZ igitur tpsani ΖΒ me= 
Μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτό" καὶ Ὅλον ἄρα τὸ ΑΒ μὲ-. ἰϊοῖαι, Metitur autem et se ipsam; εἰ tolam 
τρήσει τὲ ΑΖ. Αλλὰ τὸ ΑΒ τὸ SE μετρεῖ" καὶ 


τὸ ΑΖ ἄρα τὸ ΔῈ μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ 


igitar AB metictur ipsa ΑΖ. Sed AB ipsain 
AE melilur; et AZ igitur ipsam AE inctietur. 


ΤῈ" καὶ cacy ἄρα ao TA μετρεῖ" πὸ ΑΖ ἄρα τὰ Metiturautem etipsam ΓΕ; cttotam igiturrA me- 


AB, TA μετρεῖδ' ΣῈ ΑΖ ἄρα τῶν ΑΒ. ΓΔ κοινόν {πππτξ ergo AZ ipsas AB, FAinctilur ; ergo AZ ip- 
μέτρον tots. Λέγω δὴ τι καὶ μέγιστον, El γ)30 sarum AB, FA communis mecnsura est. Dico ct 
pan, ἔσται τι μίγεθος μεῖζον τοῦ AZ, ὃ μετρήσει τὰ  Maximam.Sicnimonon,erit aliquamagnitudo ma- 
AB, TA. Esta! πὸ Ἡ. Ἐπεὶ οὖν τὸ Ἡ τὸ ΑΒ joripsa ΑΖ, que metictur ipsas AB, PA.SitH Quo- 


μετρεῖ ἀλλὰ τὸ ΑΒ τὲ EA μετρεῖ" καὶ τὸ Η ἄρα niam igitur H ipsam AB mctilur, sed AB ipsam EA 
by f εἴ" x 

qo EA μετρήσει. Μετρεῖ δ. καὶ ὕλον τὸ ΓΔ" metitur; et Η igitur ipsara EA metietur. Metitur 
CNet ἄρα τὸ ΤῈ μετρήσει πὸ Ἡ- Αλλὰ τὸ AUtemettotam ΓΔ ; etreliquam igitur ΓῈ metictur 
ΤῈ τὸ ZB μετρεῖ" ΠΣ al ἄρα gas μετρίσει. Η. Sed FE ipsam ΖΒ metitur; et Η igilur ipsam ZB 


Po = nN 1 . Ἡ1 ᾿ς. ἼΘΙ ᾿ -ofrelp 
Mevpes δὲ καὶ acy τὸ ABS καὶ λοιπὸν} τὸ ‘melictur Ἰοθταν autem οἱ totam AB; ct reliquam 


grandeurs AB, TA ne sont pas incommensurables ; que AB mesurant EA laisse 
ET plus petit que lui; que Er mesuraut ZB laisse AZ plus petit que lui, et enfin 
que AZ incsure ΓΕ. 

Puisque ΑΖ mesure TE, ct que TE mesure ZB, AZ mesurera ZB. Mais Az se 
mesure lui-méme; donc AZ mesurera AB tout entier. Mais ΑΒ mesure AE; donc 
AZ mesurera SE. Mais il mesure rE; il mesure done ra tout entier; donc Az 
mesure les grandeurs AB, ΓΔ; donc AZ est une commune mesure des grandeurs 
ab, ra. Je dis aussi quil en est la plus grande. Car si cela n’est point, ily aura 
une certuine grandeur plus grande que ΑΖ qui mesurera AB ΟἹ Ts. Qu’elle soit H. 
Puisque H mesure ΑΒ, et que AB mesure ES, H mesurera ES. Mais H mesure 
ΓᾺ tout entier; done H mesurera le reste TE. Mais ΓΕ mesure ΖΒ; donc H mesurera 


ΖΒ. Mais il mesure ΔΒ tout entier; il mesurera douc le reste ΔΖ, le plus grand le 
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’ \ -» XY 3) .“ 
AZ μετρήσει 5 τὸ μεῖζον τὸ ἐλαῖσον. ὁτερ 
3 AY ne > ΜΙ not ΄ ~ 
ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ ἄρα μεῖζον τί μέγεθος τοῦ 
εἶ ἂν τ ww ~ 
AZ τὰ AB, TA’? μετρήσει" τὸ AZ ape τῶν AB, 
u ΄ " ΄ 2 ᾿ 
ΓΔ τὸ μεγέστον κοῖτον μέτρον ἐστί. 
᾿ »" - , ᾿ ~ 
Ave apa μεγεθῶν συμμίτρων δοθειτων τῶν 
Ls ᾿ A ’ Led XX 
AB, TA, τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὐρῆται τὸ 


ΑΖ. Οπερ tdes ποιῆσαι. 
TOPIZMA. 
Ex da τούτου Φανερὸν, ἐτι tev μέχιθες δύο 


᾽ ~ 7 * 3 ~ 4 
pep ban METEN y καὶ τὸ μεφίστον αὐτῶν κοῖτον 
μέτρον μετρήσει. 

ΠΡΟΤῚ ΑΣΙΣ &. 


Τριῶν μεχεθῶν συμμέτρων Scherrer, τὸ μέ- 


on ᾿ © om 
“στον αὐτῶν ποιὸν βέετρον tupest. 


plus peut, ce qui est impossible. Donc quelque 
ne mesurera pas AB et ra; donc Az est la plus 


grandeurs ΑΒ, Ta. 
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igitur AZ metietur , major minorem , quod est 
impossibile; non igitur major aliqua magnitado 
ipsa AZ ipsas AB, FA metietur; ergo AZ ipsarum 
AB, ΓΔ maxima communis mensura est. 
Duabus igitur magnitudinibus commensura- 
bilibus datis AB, ΓΔ, maxima communis men- 


sura inventa est AZ. Quod oportebat facere. 


COROLLARIUM. 


Ex hoc utique manifestum est, si magnitudo 
duas maguitudines metitur, et maximam ipsarum 


communem mensuram metiri. 


PROEROSITLO Ty: 


Tribus magnitudinibus commensurabilibus 
dats, maximam ipsarum communem mensuram 


invenire. 


grandeur plus grande que ΑΖ 
grande commune mesure des 


On a donc trouvé Ja plus grande commune mesure az des deux grandeurs 
commensurables données ΑΒ, ra. Ce qu’il fallait faire. 


COROLLAIRE. 


De la il est evident que si une grandeur mesure deux grandeurs, elle mesure 
aussi leur plus grande commune mesure. > 


PROPOSITION IV. 


Trois grandeurs commensurables étant données, trouver leur plus grande com- 
mune mesure. 
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Esta τὰ δοθέντα τρία μεγέθη σύμμετρα τὰ 
A, B, T° δεῖ δὴ τῶν A, Β, Γ τὸ μέγιστον κοινὸν 


μέτρον εὑρεῖν. 


? ᾿ 
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Sint datx tres magnitudines commensurabiles 
A, B,T; oportetigituripsarum A, B, Γ inaximam 


communem mensuram inyenire. 


eee se 


a 
F 
Ea 


Εἰλήφθω γὰρ dus’ τῶν A, B τὸ μέγιστον 
ROWS μέτρον. καὶ ἔστω τὸ At τὸ δὴ Δ TOT 
ἤτοι μετρεῖ ὃ οὐδ Μετρείτω πρέτερον. Ἐπεὶ 
οὖν τὸ Δ TOT μιτρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ τὰ A, EB 
τὸ ἄρα τὰ Α,.Β.Γ μετρεῖ Τὸ Ἀ ἀραὶ τῶν 
Α. Β.Τ κοινὸν μέτρον eos. καὶ φανερὸν ὅτι 
καὶ μέγιστον. μεῖζον γὰρ τεῦ Δ μιγέθους τὰ 
A, B οὐ μετρεῖ" 

Μὴ μετρείτω δὴ τὸ Δ τὸ Γ. Λέγω πρῶτον 
ὅτι σύμμετρά ἔστι τὰ Τί, Δ. Ἐπεὶ γὰρ σύμ- 
μετρά ἐστι τὰ A, BT, μετρήσει τι αὐτὰ μ4- 
γεθος, ὃ δηλαδὴ καὶ τὰ A, Β μετρήσει" ὥστε 
καὶ τῶν A, B μέγιστον κοινὸν μέτρον τὸ Δ με:- 
τρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ T+ ὥστε τὸ εἰρημένον 


μέγεθος μετρήσει τὰ 1, O° σύμμετρα ἄρα ἐστὶ 


Sumatur enim duaruin A, B maxima com- 
munis mensura, et sit Δ; δας A ipsam Γ vel 
niclitur vel non. Metiatur primum. Quouism 
igitur 4 ipsam F metitur, metilur autem Οἱ ipsas 
A,B; ergo A ipsas A, B, T metitur; ergo A 
ipsarum A, B, Γ᾽ communis mensura est. Mani- 
festum est etiam ct masimam, major cnim mag- 
niludine A ipsas A, B Lon metitur. 

Sed non metiatur 4 ipsam Lr. Dico primum 
commmensurabiles esse T, 4. Quomam enim 
commensurabiles sunt A, B, ©, metictur aliqua 
cas magnitudo, que scilicet ct ipsas A, B me- 
liclur ; quare ct ipsarum A, B masimam coni- 
muncm mensuram A metictur. Mctitur autem 


ctl; quare dicta magnitudo metictur ipsas T, A; 


Soient A, B, F les trois grandeurs commensurables données; il faut trouver la 


plus grande commune mesure des grandeurs A, B, Γ- 


Prenons la plus grande commune mesure de 4 etdeB (3. 10), et qu’elle soit 4; 


ΞῈ . ih εν a s 
Δ mesure Γ ou ne le mesure pas. Quil le mesure d’abord. Puisque 4 mesure 


r, et quil mesure aussi A et B, Δ mesure les grandeurs 4, B, ΓΤ; donc A 


est une commune mesure des grandeurs 4, B, T. Et il est evident quil en est 


la plus grande, car une grandeur plus grande que 4 ne mesure pus A et B. 


Mais que Δ ne mesure pas T; je dis Wabord que les grandeurs T, A sont 


commensnrables. Car puisque Jes grandeurs A, B, T sont commensurables , 
quelque srandeur les mesurera ; mais cette meme grandeur mesurera A et B; 
elle mesurera donc leur plus grande commune mesure ἃς Mais cette mome 
grandeur mesure T ; donc elle mesure r et A; dene F et Δ sont commensurables 
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, ar pd a ᾳῳ \ 
ta T, Δ. Εἰλήφθω οὖνῦ αὐτῶν τὸ μᾷβγιστον 
Α ΄ Nw \ NS ἐξ Ν 

κοινὸν μέτρον. καὶ ἐστὼῶ τὸ Ἐ. Ἐπεῖ οὖν τὸ E 
‘ tad ? x * 4 cad 

to Δ μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ A τὰ A, B μετρεῖ" καὶ 
" w A ¥ nm Δ 

to E apa ta A, Β μετρήσει, Μετρεῖ δὲ καὶ 
ὦ " " ~ ‘ 

τὸ Γ. To E ape τὰ Joker decyl μετρεῖ 8. TOE ἄρα 
~ a! 3 Ἂν , ᾿ 

τῶν A, BLT κοινὸν ἐστε μέτρονθ, Λέγω δὴ ὅτι 


Ν i? 7 \ \ y ~ 
καὶ μέγιστον. Es yap δυνατὸν, ἔστω Te τοῦ E 


δι , \ \ ῃ Ἢ 
μεῖζον μέγεθος τὸ 7. καὶ μετρείτω τα A,B, Τ- 
νι 5» x x Ἄ, fad ἣν Ἢ 
Καὶ ewes τὸ Z τὰ A, Β. Γ μετρεῖ, καὶ τὰ A, B 
a bs XN " “ e 
apa! μετρήσει" καὶ τὸ τῶν A, BI! μέγιστον 
Α , , ν᾿ \ ~ ? 
κοινὸν μέτρον μετρήσει. To δὲ τῶν A, B με- 
a. , > Ν ‘ ᾿ bad ‘ 
DITTOM κοῖνον freTpoy ἐστι TO Δ' TOL ape To Δ 
a ~ A Ν ‘ \ # ‘ 
μετρεῖ. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ Τ' τὸ Zapata Τ, A 
δι x \ “ Mw , ‘ 
μετρεῖ" καὶ τὸ τῶν T, A apa μίξγιστον xosvoy 
, , x © ee , 
fAetpov μετρήσει τὸ Ζ. Τὸ δὲ τῶν T, Δ μέγιστον 
\ ’ > Ἂν a ες % w \ is “1 
κοινὸν μετρον ἐστί τὸ Ἐ" To Z ape τὸ E μετρει "ς 


\ δ oo 7 > 3 Ke aes 
To μεῖζον το ἐλασδον 5 owep εστιεν ἀδύνατον ουκ 
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commensurabiles igitur sunt Γ, 4. Sumatur ita- 
que ipsarunl maxima communis mensura, et sit 
E. Quoniam igitur E ipsam 4 metitur, sed A 
ipsas A, B metitur; οἵ ΕΒ igitur ipsas A, B me- 
lietur. Metitur autem et Γ. Ergo Eipsas A,B, Γ' 
metilur; ergo E ipsarum A, B, Γ communis est 


mensura. Dico et maximam. Si enim possibile, sit 


aliqua ipsa E major magnitudo Z, et metiatur ipsas 
A,B, Γ᾿ Et quoniam Z ipsas A, B, Γ metitur, et 
ipsas A, Bigitur mctietur; et ipsarum A,B maxie 
mani Ccommunem mensuram metietur. Sed ipsa- 
rum 4A, B maxima communis mensura est 4; ergo 
Ζ ipsam A metitur. Mctitur autem etipsam Pergo 
Ζ ipsas Γ, A metitur; et igitur ipsarum Γ, Δ maxi- 
mani Communem mensuram metietur Z. Sed ipsz- 
rum, Δ maxima communis mensura est E; ergo 


Z ipsam E metitur, major minorem, quod cst 


(def. 1. 10). Prenons donc Jeur plus grande commune mesure (3. 10), et 
quelle soit E. Puisque E mesure 4, et que A mesure A et B, Ε mesurera A et B. 
Mais il mesure r; donc E mesure les grandcurs A,B, ΓΤ; donc E est une commune 
mesure des grandeurs A, B, Γ. Je dis aussi qu’elle en est la plus grande. Car 
que ce soit Z plus grand que E, si cela est possible, et que z mesure Jes grandeurs 
A,B, YT. Puisque Z mesure les grandeurs A, B, Γ, il mesurera A et B; il 
mesurera donc Ja plus grande commune mesure de A et B (cor. 3. 10). Mais Ja 
plus grande commune mesure de A et de B est ἃ; donc Z mesure Δ; mais il 
mesure 1; donc Z mesure Γ et Δ; donc Z mesurera la plus grande commune 
mesure de Γ et de Δ. Mais la plus grande commune mesure der et de Δ est E ; 
donc Z mesure E, le plus grand le plus petit, ce qui est impossible ; donc une 
II. 16 
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ἄρα μεῖζόν τι τοῦ E μεγέθους μέγεθος τὰ Ay 
B, I pep On! μετρεῖ" τὸ Ε ἄρα τῶν A, Β.Γ τὸ μέ- 


7 , oN ν ah 4 ΠΡ Ἢ 
S4IOTOY ΟΙῸν eT pov στιν. fay 4 μῆ ETH το 


᾿ ~ » ᾿ ΙΝ 
Α τὸ Γ᾽ ἐὰν δὲ μέτρη, αὐτὸ τὸ ἃ. 


Ἰριῶν ἄρα μεγ:θῶν συμμέτρων δοθέν τῶν" 5, 
᾿ [ 3] 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὕρηται. Ὅπερ ἔδει 


“ποιῆσαι. 


TIOPIZMA. 


4A , 4 τ ΞΔ # θ ͵ 
Ex δὴ τούτου φανερον, τι ἐᾶν μεγεῦος τρια 
΄ ~ \ LS > n~ 4: 
μεχέθη μετρῇ. καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν 
μέτρον μετρήσει, 
, δ ΝΣ Ἂν , A ’ 
Ομοίως δὲ καὶ ἐπὶ πλείονων TO μέγιστον κοι- 
: ls ἢ 
νὸν μέτρον ληφθήσεται, καὶ τὸ ποριόμα προχω- 


ρήσει" 7, 


impossibile ; non igitur major aliqua ipsa E mag- 


nitudine maguitudo ipsas A, B, T magnitudines 


metitur; ergo E ipsarum A, B, F maxima 
communis mensura est, si pon metitur A ipsam 
Ir; si autem metilur, ipsa 4. 

Tribus igitur magnitudinibus commensura- 
libus datis, maxiina commuuis meusura inyenta 


est. Quod oportebat facere. 


COROLLARIUM. 


Ex hoc utique manifestum est, si magnitudo 
tres magnitudines metitur, et maximam Ipsarum. 
communem mensuram metiri. 

Similiter autem et im pluribus maxima com- 
muuls mensura inveuictur , et corollarium pro- 
cedet. 


grandeur plus grande que la grandeur E ne mesurecra pas Jes arandeurs A, BE, T; 


done Ε sera la plus grande commune mesure des grandeurs A,B,T, si A ne 


mesure pas Γ; et s'il le mesure, ce sera 4. 


On a donc wouve la plus grande commune mesure de trois grandeurs com- 


Ὁ 


mensurables données. Ce qu il fallait faire. 


COROLLATRE. 


De Ja il est évident que si une grandeur mesure trois grandeurs, elle mesurera 


aussi leur plus grande commune mesure. 


On trouvera semblablement la plus grande commune mesure d'un plus grand 


nombre de grandeurs, et le méme corollaire s’en suivra. 
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TIPOTAZI= ¢. 


Ta σύμμετρα μεγέθη πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει, 
ἐν ἀριθμὸς πρὸς ἀριθμάν- 
’ ᾿ g 
Esto σύμμετρα μεγέθη τὰ A, B* λέγω ὅτε 
bf 4 . , wv a 2 Ἢ ι 
Τὸ A πρὸς τὸ Β Acyow exes, ὃν ἀριθμὸς προς 
ἀριθμμόν, 
δ AY , se A , 
Ἐπεὶ Yap συμμετρα ἐστὶ τὰ Ay By μετρήσει 
» Ἂ , ΄ LS id \ be 
τι αὐτὰ μέγεθος. Μετρεέτω. καὶ cot TOT. Καὶ 
ὅὁσώκις TOT τὸ A μετρεῖ τοσαῦται μονάδες ἔσ- 
τωταν ev τῷ A, ὁσάκις δὲ TOT τὸ Β μετρεῖ το- 


~ ee τς 
σαῦται μοναδὲς ἐττωσαν ev τῷ E. 


os Ge λ " ΩΝ ‘ ‘ 2 fad 

Ἐπεὶ οὖν TO T to A PET Pes κατὰ TAG ἐν TH 

΄ το Δ « ‘ 5 \ 

Δ μονάδεις. MeTpes δὲ καὶ a μονας τὸν ἃ κατὰ 


\ 2 -» κ᾿ ΄ > 4 w « \ \ 
Τάς εν αὐτῷ μοιάδας" ἐσπηις apa n μονὰς TOV 
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tw 
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PROPOSITIO Y. 


Commensurabiles magnitudines inter se ratio- 
nem habent, quam numerus ad numerum. 

Sint commensurabiles magnitudines A, B; 
dico A ad B rationem habere, quam numerus ad 
numerum. 

Quoniam enim commensurabiles sunt A, B, 
metietur aliqua ipsas magnitude. Metiatur, ct 
sit C. Et quoties T ipsam A metitur tot unitates 
sintin 4, quotics autem I ipsam B metitur tot 


unitales sint in E. 


Quoniam igitur P ipsam A metitur per uni- 
tates quz in 4, metitur autem et unitas ipsum Δ 


per unifates qu sunt in ipso; xqualiter igitur 


PROPOSITION  Y. 


Les grandeurs commensurables ont entr’elles la raison qu’un nombre a avec 


un bpombre. 


Soient les grandeurs commeusurables A, Β; je dis que A a avec B Ja raison 


qu’un nombre a avec un nombre. 


Car puisque les grandeurs A, B sont commensurables, quelque grandeur les 
mesurera. Que quelque grandeur les mesure, et que ce soit r. Qu‘il y ait autant 
dunités dans 4 que r mesure de fois A; qu'il y ait aussi autant d’unités dans E que 


Tr mesure de fois B. 


Puisque r mesure 4 par les unités qui sont en 4, et que lunité mesure Δ par 
Jes unités qui sont en lui, lunité mesure Je nombre 4 autant de fois que Ja 
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Δ μετρεῖ ἀριθμὸν' καὶ τὸ T μέγεθος τὸ At ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ T “πρὸς τὸᾳ οὕτως ἡ μονὰς “πρὸς 
soy Δ' ἀνάγαλιν ἄρα, ὡς τὸ ἃ “πρὸς τὸ οὕτως 
ὁ Δ πρὸς τὴν μονάδα. Tera, ἐπεὶ τὸ Τ τὸ Β 
μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. μετρεῖ δὲ 


\ @ ΕἾ Ι 4A εἰ > 2 ΄σ ΄ 
καὶ! ἡ μονᾶς τὸν E κατὰ Tas ἐν αὐτῷ μονάδας" 


ν᾽ td a} . a Ἁ ~ . x ἢ a 
soaxis apa n μοτᾶς τὸν E μετρεῖ καὶ TOT τὸ B 
ἔστιν ἄρα ὡς TOT πρὸς τὸ Β οὕτως ἡ pores 
πρὸς τὸν EE. Ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς τὸ A πρὸς τὸ Γ 
οὕτως: ὃ Δ “πρὸς τὴν μονάδα" Ssicev dpa ἐστὶν 
ὡς τὸ A πρὸς τὸ Β οὕτως ὃ ἃ ἀριθμὸς “πρὸς 
σὺν Ἑ. 
Ἂς ΕΝ ΄ , τ ᾿ wy 

Ta apa συμμετρα μεγέθη τὰ A,B πρὸς αλ- 
Anda λόγον ἔχει ὃν δ᾽ Δ ἀριθμὸς πρὸς ἀριθμὸν 
τὸν Ἑ. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
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unitas ipsum A metitur numerum atque F magni - 
tudo ipsam A; est igitur ul T ad A ita umlas 
ad A; convertendo igitur, ut A ad T ita 4 ad 
unilatem. Rursus, quoniam TP ipsam Β metilur 
per unilates que in E, metlitur aulem et unitas 
ipsum E per unilates que in ipso; xqualiter 


igitur unilas ipsum E metilur atque I ipsam B ; 
est igitur ut T ad B ita unitas ad E. Ostensum est 
autem ct ut A ad Tita A ad unitatem ; ex xquo 


igilur est ut A ad B ita A numerus ad E. 


Commensurabiles igitur magnitudes A, B 
inter se rationem habent quam 4 numerus ad 


numerum E. Quod oportebat ostendere. 


grandeur ΓΟ mesure A; donc ΓΟ est a A comme Yunité est ἃ 4; donc, par 
conversion, A esta Tr comme Δ est ἃ l'unité. De plus, puisque r mesure B par 
les unités qui sont en E, et que V'unité mesure E par les unités qui sont en Jui, 
Yunité mesure E antaut ce fois que r mesure B; donc r est ἃ B comme Vunité 
est ἃ E. Mais on a démontré que A est ἃ T comme Δ est a l'unité; donc, par 
égalité, A est ἃ Β comme Ie nombre Δ est ἃ E. 

Done Ics grandeurs commensurables A, B ont entr’elles la raison que le 


nombre Δ ἃ avec le nombre E. Ce qu ‘il falait déraontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ¢. 


Ἐὰν δύο μεγίθη πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχη ὃν 
ἀριθμὸς πρὸς ἀριθμὸν, σύμμετρα ἔσται" τὰ 
μεγέθη. 

Avo γὰρ μεγέθη τὰ A, Β πρὸς ἄλληλαϑ λόγον 
ἐχέτω ὃν ἀριθμὸς ὃ Δ πρὸς ἀριθμὸν τὸν Ε" λέγω 
ὅτι σύμμετρά ἐστι τὰ Ay Β μεγέθη. 

Οσαι, γάρ εἰσιν ἐν τῷ Δ μονάδες εἰς τοσαῦτα 
isa διηρήσθω τὸ A, καὶ ἐνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ 
Γ᾽ ὅσαι δέ εἰσιν ἐν τῷ E μονάδες. ἐκ τοσούτων 


~ wv ~ ᾿ Ἂ 
μεγεθῶν ἴσων THT συγκείσθω τὸ Z. 


\ fF κυ 2 3 Ω ne 
Ἐπεὶ οὖν ἔσαι εἶσιν ty TO A μοράδες τοσαῦτά 

4 ΠῚ ~ , wv mo. ἂν 2 
εἰσι καὶ ἐν τῷ A μεγέθη ἴσα τῷ T* ὃ ἀρὰ pepes 
? Y ε ‘ ~ τὸ 2. 33 ΄ > Ἂς x 
ἐστιν ἡ μονὰς TOU A τὸ αὐτὸ" pepog ἐστι καὶ 


if ~ » © 4 ἧς 
τὺ! T τοῦ Α" ἔστιν ἄρα we TOT πρὸς τὸ Α 
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PROPOSITLO VI. 


Si duz magnitudines inter se rationem ha- 
bent quam numerus ad numerum , commensu- 
rabiles erunt magnitudincs. 

Duz enim magnitudines A, B inter se ratio= 
nem babeant quam numerus A ad numerum Ε; 
dico commensurabiles esse A, Β magnitudines. 

Quot enim sunt iu A umiates, im tot partes 
eequalesdividatur A, ct uni ipsarum equalis sit τ 
quot autem sunt τ B unitates, ex tot maguitu- 


dinibus xquaiibus ipsi Τ' componatur Z. 


Quoniam igitur quot sunt in A unitates, 
tot sunt et in A magnitudines zquales ipsi I; 
qu pars igitur est unitas ipsius A, eadem pars 


est et T ipsius Aj; est igitur ut [ad A ita 


PROPOSITION. VI.. 


Si deux grandeurs: ont entr’elles la méme raison qu’un nombre a ayec ur 


nombre, ces grandeurs seront commensurables. 
Que les deux grandeurs a, B ayent entrelles la méme raison que le nombre 
4 aavec le nombre E; je dis que les grandcurs 4, Β sont commensurables. 


Car que A soit partagé en autant de parties égales qu'il y a d'unités en Δ; que 


r soit ¢gal ἃ une de ces parties; et que Ζ soit composé d’autant de grandeurs égales 


a T quil y a d’unités en E. 


Puisqw’il y a dans A autant de grandeurs égales a Γ qu'il y a d’unités en 4, 


r sera la méme partie de A que Vunité lest de 4; douc T est ἃ A comme 
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en ε ᾿ "εἶ 4 ~ ‘sd - A 
OUTwS » μόνεις πρὸς Tov Δ, Metpes δὲ n μονὰς 
‘ 3 id Lo wv ᾿ ἥν Α, 
τὸν Δ ἀριθμέν' μετρεῖ apa καὶ τὸ Τ τὸ Α. 
ek: ἘΞ oS © " 4 x x χὰ « 
Καὶ ecres ἐστὶν ὡς to T πρὸς τὸ A cutws ἡ 
‘ ἢ > ’ eee 2 ε 
μονὰς πρὸς Tov A ἀριϑμόνθ» αναπταλιν apa oc 
. 1 : “ ε > νι \ 
79 A πρὸς TOT outTwe ὁ A ἀριθμὲς προς τὴν 
’ ’ > x. 4 > ? δὸς τῶν 
μονάδα. Πάλιν. ἐπεὶ cous εἶσι! ev τῷ Ε μο- 
t ce ’ . ‘, > ~ - 3». ~ 
rades τοσαῦτα εἰσε καὶ ἐν τῷ Z7 Ice τῷ T° 
" a © \ \ 4 a . \ 
ἐστιν apa we ToT πρὸς τὸ Z οὕτως ἢ provers 


πρὸς τὸν ES, Ἐδείγθη δὲ καὶ ὡς τὸ πρὸς oT 


ΕΝ 
Ρ 
Γ 
7 
πη Ἐπ. 
Te. 
ἘΠῚ οὐ ς 


οὕτως ὃ Δ πρὸς τὴν μονάδα" διίσου apa ἐστὶν 
ὡς τὸ A πρὸς τὸ Z οὕτως ὃ Δ πρὸς τὸν Ε. Αλλ᾽ 
ὡς ὃ Δ πρὸς τὸν Ε οὕτως ἐστὶ" τὸ A πρὸς τὸ Be 
καὶ ὡς ἄρα TOA πρὸς τὸ Β οὕτως καὶ τὸ Al πρὸς 
τὸ Z* τὸ A ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν Β.Ζ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον" ἴσον apa ἐστὶ τὸ Β τῷ Z. Μετρεῖ δὲ 
τὸ τὸ Z* μετρεῖ ἄρα καὶ τὸ Β. Αλλὰ μετρεῖ" 
καὶ τὸ At TOT ἄρα τὰ A, Β μετρεῖ" σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ A τῷ Β. 


” , ΄ Ἂς ἧς ten 
Ἐὰν ἄρα duo μεγέθη. καὶ τα eons. 


unitas ad Δ, Mctitur autem unitas ipsum A 
numerum ; metitur igtlur ct T ipsam A. Et 
quoniam est ut Γ ad A ita unitas ad A nu- 
merum ; converlendo igitur ut A ad T ita A 
numerusad unitatem. Rursus, quoniam quot sunt 
in E unilates, tot sunt ctin Z partes equales ipsi 
Γ; estigitur ul Γ ad Zita unitasad E. Ostensum est 


autem et ut A ad Γ ila Δ δὰ unitatem; ex 480 


igitur est ut A δὰ Z ita A ad Ε. Sed ut Δ 
ad E ita est A ad B; ct ut igitur A ad B ita 
et A ad Z; ergo A ad utramque ipsarum B, Z 
eamdem habct rationem; xqualis igitur est B 
ipsi 2. Melitur autem Γ ipsam Ζ ; melitur igitar 
et Β, Sed metitur ct A; ergo F ipsas A, B 


mcutur ; commensurabilis igitur est A ipsi B. 


Si igitur dux magnitudines, οἷο, 


lunité est ἃ ἃ. Mais lunité mesure le nombre 4; donc r mesure A. Et puisque 


r esta A comme Vunité est au nombre 3, par conversion A est ἃ Fr comme le 
nombre Δ est ἃ unité. De plus, puisqu’il y a en Z autant de grandeurs égales ar 
qvil y a d’unités en E, Γ sera ἃ Ζ comme lunité est at nombre E. Mais on a de- 


montré que A est’ F comme Δ est ἃ Punite ; donc par égalité a est ἃ Z comme A 


est a Es Mais Δ est ἃ E comme A est B; dunc A est 8B comme 4 esta Zz; done 
A a la méme raison avec B et avec Z; donc B égale 2 (0. 5). Mais r mesure z; 
donc 11 mesure B. Mais r mesure A; donc r mesure A et B; donc A est commen 


surable avec B (def. 1. το). Donc, ete. 


LE DIXIEME LIVRE DES 


AAAQE. 


᾿ ry 


5 % af , 
Avo γὰρ μεγέθη τὰ A,B πρὸς αἀλληλα λογον 
a ἈΝ bl \ > a δι τ 
ἐχέτω ov ἀριθμὸς oT πρὸς ἀριθμὸν τὸν Δ' λεζῶ 
fd [ ‘ ’ 
ὅτι συμμετρα ἔστι τὰ με ἐθῃ. 
> ~ ' > ~ 
Oces 7p εἰσιν ἐν τῷ T prorades εἰς τοσαῦτα 
ww ’ i a Tyee eae, > ~ 3, aw 
ize διηρήσθω τὸ A, καὶ ivi αὐτῶν ἴσον ἔστω 
" w ball € bt 4 x Ἂν; 3 θ x 
TO Ἐ" estsv apa ws ἢ μονας πρὸς τὸν T apsbprov 
i 


outers! te E πρὸς 76? A. Ἐστι δὲ καὶ ὡς oT πρὸς 


V a a 5 
τὸν Δ οὕτως" τὸ πρὸς τὸ Β' dssoou apa ἔστιν 
e x 4 4 ἡ ν᾿ Ag 
ὡς ἡ μουὰς πρὸς τὸν Δ outwst To Ἑ πρὸς τοῦ Β. 

“- δ ‘ ε 4 r ~ wv Ἂ 

Μετρει de καὶδ ἡ μκονὰς τὸν As μέτρει ἄρα καὶ 

΄“ ἈΝ ‘ ‘ ? Ἂς 

τὸ τὸ Β. Μετρει dt καὶ τὸ Ἑ τὸ Ay -πεὶ7 

ie 1 ‘ \ a ς , “Ὁ Β 
καὶ ἢ μοναὶς τὸν Γ᾿ τὸ E apa εκάτερον τῶν A, 

on 1 ΓΙ ΄ »,» ow 
μετρεῖ" τὰ A, B apa συμμετραὰ ἐστι. καὶ ἐστιν 


7 ry ‘ δ πὲ - 8 
αὑτῶν κοινὸν μετρὸν TOE, Οπερ ἔδει δείξαιδ, 
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ALITER. 


Dux enim magnitudines A, B inter se ra- 
tionem habeant quam unmerus F ad numerum 
A; dico commensurabiles esse magnitudines. 

Quot enim suut in T unitates, in tot partes 
«quales dividatur A, ctuniipsarum xqualis sit E; 
est igitur ut unitas ad T numernm ita E ad A. 


Est autem et ut Γ ad A ila Aad B; ex iequo 


igitur est ut unitas ad Aita Ε δά B. Mctitur antern 
ct uuilas ipsum A; metitur igitur et E ipsam 
B. Mectitur autem ct E ipsam A, quoniam et 
unitas ipsum I’; ergo E utramque ipsarum A, B 
metilur; ergo A, B commensurabiles sunt > ct 
est ipsarum communis mensura E. Quod opor= 


icbat ostendere. 


AUTREMENT. 


Que les deux grandeurs Α et B ayent entr'elles la méme raison que le nombre r 


avec le nombre 4; je dis que ces grandeurs sont commensurables. 
Que A soit partagé en autant de parties égales qu'il y ad‘unités enr, et que E soit 
égal ἃ une de ces parties ; Punité sera au nombre Fr comme E esta A. Mais Γ est ἃ Δ 


comme A estaB; donc, par égalite, Vunité esta 4 comme E est 8B. Mais lunité 


mesure Δ; donc E mesure PF. Mais E mesure 4, puisque l'unité mesure ©; donc 
E mesure 4 etB; donc Α et B sont commensurables, et E est leur commune mc- 


sure. Ce qu'il fallait démoutrer. 
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IIOPTZMA, 


Ex δὴ τούτου φανερὸν. ὅτι ἐὰν wor δύο opel 
μοὶ ὡς οἱ Δ. Ἐς καὶ εὐθεῖα ὡς ἡ A, δύνατόν ἐστι 
ποιῆσαι ὡς ὃ Δ ἀριθμὸς πρὸς τὸν E ἀριθμὸν 
οὕτως ἡ εὐθεῖα' πρὸς εὐθεῖαν. Ἐὰν δὲ καὶ τῶν 


A, ἃ μέση ἀνάλογον ληφθῇ ὡς ἡ By, ἔσται ὡς 


COROLLARITM. 


Ex hoc utique manifestum est, si sint duo nu- 
meri ut 4, E, ct rectaula, possibile esse fieri 
ut A numerus ad E numerum ita rectam ad 
rectam. Si autem ct ipsarum A, Z media pro~ 


portionalis sumatur ut B, crit ut A ad Z ila 


© x. A τ ᾿ * A me ι ᾿ 
nA πρὸς τὴν 2 cuTws τὸ απὸ τῆς A προς τὸ 


Ξ a Ὁ Cae : . 
ἀπὸ τῆς By, τουτεστιν ὡς ἢ πρῶτῃ πρὸς τὴν quadratum ex A ad ipsum ex B, hoc est ut 


1 εἰ \ ~ ? a - = a ee x 

τρίτην οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ prima ad terliam ita figura ex prima ad ipsam 

>. a ᾽ 1a ν ες Ἢ ’ 4 Bec Pc 5 

ἀπὸ τῆς δευτέρας, τὸ ὁμοῖον καὶ ὁμοίως ἀνα- eK secunda, similem εἰ similiter descriplam. Sed 
’ Ls \ cia = 

ἡραφομενον. Αλλ ὡς nA πρὸς τὴν 2 οὕτως ἐστν ut A ad 2 ita est A numerus ad E numerum; 

ε ‘ \ , 4 ΤῊΝ 

ὁ Δ ἀριθμὸς πρὸς τὸν E ἀριθμόν" γέγονεν ἄρα factum est igitur ct ut A numerus ad E numerum 
εε ᾿ " ‘ . - " 

καὶ ὡς ὃ Δ ἀριθμὸς πρὸς τὸν E ἀριθμὸν οὕτως ila figura ex recta A ad ipsam ex γοοιὰ B. 

A 3 4 me =| , A ‘ > x ~ 
τὸ ἀπὸ τῆς A εὐθείας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B 


εὐθείας. 
COROLLATRE. 


De Ja il est évident que si l’on a deux nombres comme Δ Οἱ Εν et une droite 
comme A, il sera possible de faire en sorte que le nombre ἃ soit au nombre Ε 
comme la droite A est ἃ une autre droite. Mais si Von prend une moyenne pro- 
portionnelle comme B entre A et Z (cor. 20. 6), A sera ἃ Z comme le quarré 
de A est au quarré de B; c’est-a-dire que Ia premicre sera ἃ Ia troisiéme , 
comme la figure décrite sur la premiere est ἃ la figure semblable et scmbla- 
blement décrite sur Ja troisieme (cor. 20.6). Mais A est ἃ Z comme Ie nombre 
A est aunombre Ἐ; on a donc fait detelle manicre que le nombre A est au nombre 
E comme la figure décrite sur la droite A est a la figure décrite sur la droite B. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ΄. 


Τὰ ἀσύμμετρα μεγέθη πρὸς ἄλληλα λόγον 
οὐκ ἔχει ὃν ἀριθμὸς πρὲς ἀριθμόν. 
Ἐστω ἀσύμμετρα μεγέθη τὰ A, Be λέγω ὅτι 
" τὸ Ly 4 > "7 a 3 ΕἾ Bs 
TO A πρὸς τὸ Β λόγον οὐκ exes Ov ἀριθμὸς pos 
ἀριθμόν, 
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PROPOSITIO VIL 


Incommensurabiles magnitudines inter se ra~ 
tionem non habent quam numerus ad numcrum. 
Sint incommensurabiles maguitudiues A, B,; 
dico A ad B rationem non habere quam nu- 


merus ad numerum. 


Ei γὰρ ἔχει τὸ A πρὸς τὸ B λόγον ὃν apsb- 
μὲς πρὸς ἀριθμὸν, σύμμετρον ἔσται τὸ A τῷ Β. 
Οὐκ ἔστι δὲ" οὐκ ἄρα τὸ A πρὸς τὸ Β λόγον 
ἔχει ὃν ἀριθμὸς πρὸς ἀριθμόν. 


᾽ν a Ν ΩΣ 
Ta ape ἀσυμμετρα, καὶ τα ἑξῆς. 


PROPOSITION 


Si enim habet A ad B rationem quam nu- 
merus ad numerum, commensurabilis erit A 
ipsi B. Non est autem; non igitur A ad B ratio-~ 
nem habet quam nunicrus ad numerum. 


Incommensurabiles igitur, etc. 


VII. 


Les grandeurs incommensurables n’ont pas entrelles Ja raison qu’un nombre a 


avec un nombre. 


Soient les grandeurs incommensurables a, B; je dis que A n’a pas avec B la 


raison qu’un nombre a avec un nombre. 


Car si A avait avec B la raison qu’un nombre a avec un nombre, A serait com- 
mensurable avec B (6. 10). Mais il ne lest. pas; donc A n’a pas avec Bla raison 
qu’un nombre a ayec un nombre; donc, etc. 


lI. 


17 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἡ. PROPOSITIO VILL 

Ἐὰν δύο μεγέθη πρὸς ἄλληλα λόγον μὴ ἔχη Si duz maguitudines inter se rationem non 
ὃν ἀριθμὲς πρὸς ἀριθμὸν, ἀσύμμετρα ἔσται τὰ habent quam uumerus ad numerum, incom- 
peg 8η. mensurabiles erunt maguitudines. 

Ave γὰρ μεγέθη τὰ A, B πρὺς ἄλληλα λέγον θα enim magnitadines A, B inter se ratio= 
μὴ ἐχέτω ὃν ἀρεθμος πρὲς ἀριθμόν" λίγω ἐτε. nem non habeant quam numerus ad numerum; 
ἀσύμμετρά tots! τὰ Ay Β μεγέθη. dico incommensurabiles esse A, B maguitudines. 

A 
B 
Ei γὰρ ἔσται σύμμετρον τὸ A πρὸς τὸ B, Si enim fuerit commensurabilis A ipsi B, ra- 


λόγον ἕξει ὃν ἀμθμὲς πρὸς ἀριθμέν", Οὐκ ἔχει. [ἰσηῃθηὶ habebit quam numerus ad numerum. 
δὲ" ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ A, Β μεγέθη, Non habet autem; incommensurabiles igitur sunt 
A, B magnitudines. 


nae : ἜΣ Ἐπ ἢ ce 
Ἐὰν ἄρα δύο μεγίϑη, καὶ τὰ ἑξῆς. Si igitur duz magnitudines, εἴς. 


PROPOSITION VIII. 


Si deux grandeurs n’ont pas entr'elles la méme raison qu'un nombre a avec 
un nombre, ces grandeurs seront incommensurables. 


Que les deux grandeurs A, B n’ayent pas entr’elles la raison qu’un nombre 
a avec un nombre; je dis que les grandeurs A, B sont incummeusurables. 
Car si elles étaient commensurables, A aurait avec B Ja raison qu'un nombre 


a avec un nombre (5. 10). Mais il ne ’a pas; donc 105 grandeurs A, B sont 
incommensurables; donc, etc. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ δ΄, 


Τὸὼ ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τετρεί- 
ν᾿ τὴ ΄ av a ’ 
youva πρὸς ἄλληλα λογον EXEL ὃν τετραγονος 
ἀριϑμὲς πρὸς τετράγωνον ἀριθμὸν, καὶ τὰ τε- 
’ Η }Ὶ γ7 ᾿ Ww a 
Tpxyure Ta πρὸς ἀλλῆλα λόγον εχοόντοὶ ὃν 
᾿ > 1 ᾿ 
τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθικὸν κοὶ 
A x ts ’ ΄ % 1 2 A 
Ta¢ πλευρας ἐξει βἄμπει συμμέτρους" τὰ δὲ ἀπὸ 
τῶν μήκει ἀσυμμέτρων εὐθειῶν τετράγωνα πρὸς 
᾿ > a > 4, 
ἄλληλα λογον cue ἔχει cr! Titpdyavec ἀριθμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριθμὸν, καὶ τὰ τετράγωνα 
τὰ πρὸς ἄλληλα λό; ον μὴ ἔχεντα ov? τετρά- 
3 ᾿ Δ ΄ > Y ? 
yoves ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμὲν οὐδὲ 
τὰς πλευρες ἔξει panned συμμέτρους. 


Ἑστωσαν γὰρ αἱ A, Β μήκει σύμμετροι" 


eq s » ἥν ~ ca ν 
λέγω OTs τὸ ὠπὸ τῆς A τετράγωνον πρὸς τὸ 
~ ᾿ Ld μὲ ἃ ὦ ᾿, 
ἀπὸ τῆς Β τετράγωνον λόγον eyes Ort τετραγωνος 


ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν. 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO ΙΧ. 


A reclis longitudine commensurabilibus qua- 
drata inter se rationem habent quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum, et quadrata 
inter se rationem habentia quam quadratus nu- 
merus ad quadratum numerum et latera habe- 
bunt longitudine commensurabilia; sed a rec- 
tis longitudine incommensurabilibus quadrata 
inter se raltionem non habent quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum, et quadrata 
inter se rationem non habentia quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum neque latera 
habebunt longitudine commensurabilia. 


Sint enim A, B longitudine commensurabiles; 


dico ex A quadratum ad quadratum ex B ra- 


tionem habere quam quadratus numerus ad qua- 


dratum numerum, 


TX. 


Les quarrés des droites commensurables en longacur ont entr’eux la raison 


qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré; les quarrés qui ont entr’eux la 


raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré, ont leurs cétés com- 
mensurables en longueur; Ies quarrés des droites qui ne sont pas commensu- 
rables en longucur, n’out pas entr’eux Ja raison qu'un nombre quarré a avec un 


nombre quarré ; les quarrés qui n’ont pas enur’eux la raison qu'un nombre quarre 
1 | I 


a avec un nombre quarré, n’ont pas leurs cotés commensurables cn longueur. 


Car que les droites a, B soient commensurables cn longucur; je dis que le 
quarré de A a avec le quarré de B Ja raison qu'un nombre quarré a avec un 


nombre quarré. 


4 
132 
Ν Χ , ’ ? Ὁ re - μὲ 
Eves pap συμμετρος ἐστιν ἢ A τῇ Β μηκει" ἢ 
aw 4 A ΄ wv a 5» θ \ \ 
A apa πρὸς τὴν Β λογὺν exes ον αριὕμος προς 
ἐριθμόν. Ἐχέτω ὧν ᾧ T πρὸς τὸν Δ. Ἐπεὶ οὖν 
ἀριθμὸν, Ἐχέτω cr ὁ Τ σγρίς . 
> ε « " AN εἰ © \ ἂν 5 
ἐστι: ὡς ἢ A προς τὴν B ουτως oT πρὸς τὸν δὺς 
~ τ -“ \ 2 , Ἴ 
ἀλλὰ τοῦ μὲν τῆς A πρὸς THY Β λόγου διπλα- 
» 3 « ~ > A ~ ᾿ A 
σίων -oOTW ὁ τοῦ ἀπὸ τῆς A τετραγώνου προς 
‘ 3» , ~ a . ι a , 
το απὸ τὴς Β τετραγωνον" τὰ Pap ὁμοία σχη- 
, a e 2 Ν ~ e ’ 
ματα ev διπλάσιοιε λόγω ἐστι τῶν ὁμολογῶν 
~ fad " x‘ , 3 
πλευρων" τοῦ δὲ Τ προς τὸν ΔΒ λύγου διπλα- 
᾿ ἣν ε ~ ‘3 \ ~ ᾿ 
σίων ἐστὶν ὃ τοῦ απὸ τιῦ T τετραγώνου 
5 » 3 \ ~ ͵ ΄ ᾿ τ 
προς τὸν απὸ τοῦ Δ τετραγῶγον» δύο zap Ten 
. > ~ - ’ 2 ’ ’ > 
Tpazerer ἀριθμῶν εἰς μεσος ἀαναλύγὸν εστιν 
Ν ve. ‘ a ‘ , 
ἀριθμὸς. καὶ ὁ τετράγωνος TPES Tor τετραγωνὸν 
> ar] a u fe 1 
ἀριθμὸν, διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ H πλεῦρα 
A ‘ ΄, w w AQ « ‘9 \ 
πρὸς τὴν πλεύυραν" ἐστιν apa καὶ ὡς TO ame 
, ‘ " > a ~ ᾿ 
τῆς A τετρείγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τὴς Β τετρα- 
Ἐν διε x nx a δ a 
qevor cuTws ὁ ἀπὸ Tou T tetTpazmvog τρις τοῦ 
Saas , 
ἀπὸ τοῦ Δ τετράγωνον, 
" Low c ‘ 4 hy ~~ ᾿ 
Adta δὴ ἔστω ὡς τὸ αὐτὸ τῆς A τετραγωνον 
4 ‘ > ‘ aay ’ 10 e ε > ᾿ 
πρὸς τὸ ἀπτὸ THE Β τετραγωνον curs 0 απὸ 
“ i . 3 \ ~ e 
tou T τετράγωνος pes τὸν amo tou Δ τετρᾶ- 
, - ; ΓΕ ε es 
qeror''s λεγὼ τι Sumpatecs ἐστιν nw A τῇ B 


: -— Te te ns) Ὁ doe 
Pees. Eves γὰρ στιν we TO απὸ τῆς A τετρά- 
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Quoniam enim commensurabilis est A ipsi δ 
longitudine; ergo A ad B rationem habet quan 
numerus ad numerum. Habeat eam quam Γ 
ad A. Quoniam igitur est nt A ad Bita Pad Δ, 
sed ipsins quidem ex A ad B rationis du- 
plicata est ratio qunadrati cx A ad quadra- 
tum ex B; similes emm figure in duplicata 
ratione sunt homologorum laterum; ipsius au- 
tem T ad Δ rationis duplicata est ratio qua- 
drati ex T ad quadratum ex 4, duorum cnim 
quadratoruin numerorum unus medius propor- 
lionalis est numerus, el quadratus ad quadra- 
tum numerum duplicatam rationem habet ejus 
quam latus ad latus; est igitur et ul ex A 
quadratum ad quidratum ex B ita ex C qua- 


dratus ad quadratuna ex Δ. 


At vero sit ut ex A qnadratum ad qua- 
dratum ex B ita ex T quadratus ad quadra- 
tum ex 4; dico commensurabilem esse A ipsi 


B Jongitudine. Quoniam erin est ut ex A 


Car puisque A est commensurable en longueur avec B, A aura avec B la 
raison qu’un nombre a avec un nombre (5. 10). Quil ait celle que Γ ἃ avec 4. 
Puisque A cesta B commer esta Δ; que Ja raison du quarré de 4 au quarré 
de B est double de la raison de A avec B, car Jes figures semblables sont 
en raison double de leurs cétés homologues (20. 6 ; que Ia raison du quarré 
de r au quarré de Δ est double de celle de T ἃ Δ, car il y a un moyen pro- 
poruonnel entre deux nombres quarres (11. 8); et que le quarré dun 
nombre a avec Je quarré d’un nombre me raison double de celle dun cété ἃ 
un cote, le quarré de A sera au quarré de B comme Je quarre de T est au 
quarré de Δ. 

Mais que le quarré de A soit au quarré de B comme le quarre de Γ est au 
quarré de 4; je dis que A est commeusurable cu longueur ἀγὸς B. Car puisque 
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J Ἀ 3 : ~ 12 ad e 3 \ 

perey πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B'? οὕτως 6 ἀπὸ 
~ , A ᾿ἢ > x n~ a 
τοῦ Τ τετράγωνος πρὸς τὸν azo τοῦ ass 
. ny 3 Α, - ᾿ 4 

ἀλλὰ ὃ μὲν τοῦ ἀπὸ τῆς A τετραγώνου πρὸς 


τὸ ἀπὸ τῆς Β'ή λύγος διπλασίων ἐστὶ!" τοῦ 


τῆς A πρὸς τὴν Β λύίγου, ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τοῦ 
ri6 τετραγώνου "7 πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ Δ'8 τετρά- 
γώνον"" λόγος διπλασίων ἐστὶ τοῦ τοῦ T° πρὸς 
τὸν Δ λέγου"" ἔστιν ἄρα καὶ ὡς .Α πρὸς 
τὴν Β οὕτως ὃ T?? πρὲς τὸν A235 9 A ἄρα πρὸς 
τὴν Β λόγον ἔχει ὃν ἀριθμὸς ὃ ΓΤ πρὸς ἀριθμὸν 
τὸν Ae σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ A τῇ Β μήκει", 
Αλλὰ δη}5 ἀσύμμετρος ἔστω ἡ Α τῇ Β μήκει" 
λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς A τετράγωνον προς τὸ ἀπὸ 
τῆς BO λόγον οὐκ ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν, Ei γὰρ ἔχει τὸ ἀπὸ 
τῆς A τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β τετρά- 
qerov?7 λόγον ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τε- 
πράγωνον ἀριθμὸν, σύμμετρος ἔσται ἡ Α τῇ Β 


; 5 ob ὐ Gee κα 
paze®®, Οὐκ ἔστι δὲ" οὐκ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς A 
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quadratum ad ipsum ex B ita ex P quadratus 


ad ipsum ex 4; sed quidem ex A quadrati 


ad ipsum ex B ratio duplicata est ipsius ex 


Aad Brutionis, quadrati autem ex Γ ad qua- 
dratum ex 4 ratio duplicata est ipsius Γ δά 
ipsum Δ rationis; est igitur ct ul Aad B ita Γ 
ad 4; ergo A ad B rationem habet quain nu- 
merus Fad numcrum Δ; commensurabilis igitur 
est A ipsi B longitudine, 

At vero incommensurabilis sit A Ipsi B 
longitudine; dico ex A quadratum ad ipsum 
ex B ralionem non habere quam qua- 
dratus numecrus ad quadratum numerum. Si 
enim babet ex A quadratum ad quadratum 
cx B vationem quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum, commeusurabilis erit 


A ipst B longitudine. Non est autem; non 


le quarré de Α est au quarré de B comme le quarré de Γ est au quarré de 2, que 


Ja raison du quarré de A au quarré de B est double de la raison de a a B (20. 6), 
et que Ja raison du quarré de T au quarré de 4 est double aussi de Ja raison 
der a 4 (11. 8), A sera ἃ B commeT esta; donc A a avec B la raison que Ie 
nombre T a avec Je uombre 4; donc a est commensurable en longueur avec B 
(G. 10). 

Mais que A soit incommensnrable en longueur avec B; je dis que Je quarré de 
A n’a pas avec le quarré de B Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre 
quarré. Car si le quarré de A avait avee Je quarré de B Ja raison qu'un nombre 
quarre a avec un nombre quarré, A serait commeusurable eu longueur avec B. Mais 
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τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B τετράγωνον 
Alper ἔχει ὃν τετράγωνες ἀριθμὸς apes τετρά- 
γωνον ἀριθμόν. 

Πάλιν δη39 τὸ ave τὴς A τετράγωνον πρὸς 
31 


ee : , Sar τὰ 
τὸ ἀπὸ τῆς Β Tespazwrer λόγον μὴ ἐχέτω ον 


: 
τιτράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρμιϑμεν" 


a or eG - τε , : 
λέγω τι συμμέτρος ἐστὶν ἡ A TH Β μῆπει. Ek 


33 σύμμετρες κὶ ἃ THB mane, ἘΣ 


“ἀρ ἔσται ul 

\ ~ 1 . Ἂν - ᾽ a 
τῆς A πρὲς τὸ απὸ τῆς B λόγον ὧν 
: ΜΘ ΚΟΥ aabuds 
τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν, 

τ , " ΄ ΄ ε - 
Οὐκ ἔχει δὲ" cox apa σύμμετρός ἐστιν ἡ ἃ τὴ 


, 
B unzil. 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


igitur ex A quadratum ad quadratum ex B 
ralionem habet quam quadratus numerus ad 
quadratum numerum. 

Rursus denique ex A quadratum ad qua- 
dratum ex B rationem non habeat quam qua- 


dratus numerus ad quadratum uumerum; dico 


incommensurabilem esse A ipsi B longitudine. 
Si enim fuerit commensurabilis A ipsi B longi- 
tudine, habebit ex A quadratum ad ipsum ex B 
rat.onem quam quadratus numerus ad quadra- 
tum numerum. Non habet autem; non igitur 


commensurabilis est A ipsi B longitudine. 


~ 
ru 


a, > 4 ~ ͵ x es - ᾿ ee 
Ta dpa ἀπὸ τῶν μήκει, καὶ τὰ ae Ergo a rectis longitudiue, etc. 


cela n'est point; donc le quarré de a n’a pas avec le quarré de Β la raison qu’un 
nombre quarré a avec un nombre quarré. 


De plus, que le quarré de ἃ au quarré de B n’ait pas la raison qu'un nombre 
quarré a avec un nombre quarré€; je dis que Α est incommensurable en Jongueur 
ayec b. Car si A était commensurable en Jongueur avec B, Je quarré de ἃ aurait 
avec le quarré de B la raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré. 
Mais il ne l'a pas; donc A n’est pas commensurable en lomgueur avec B; 
donc, etc. 
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ΑΛΛΩΣ, 


A ᾿ > * ~ , 
Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ A τῇ B μήκειϊ, 
᾿ a a > es \ ? , ’ a € 
Acyov exes ον ἀριθμος προς ἀριθμόν, Ἐχέτω ὃν ὁ 
᾿ Ἢ Ἂν - \ . 

Tapes τὸν Ay καὶ ὁ Γ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλα- 
σιάσας τὸν E ποιείτω, & δῈ Τ τὸν A? πολλα- 
᾿ © c ἊΝ 
πλασιάς τὲν Z ποιείτω, ὃ δὲ Δ ἑαυτὸν πολλα- 

, ᾿ os © le . 
πλασιάτας τὸν Ἡ ποιείτω. Ἐπεὶ οὖν oT ἑαυτὸν 


μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκε, τὸν δὲ Δ 


A_ ---Ἕ--- - -ς. .... 
ΟΞ 2 
E τς Ζ 


πολλαπλατιάσας τὸν 2 πεποίηκεν" ἔστιν ape ὡς 
oT πρὸς τὸν A, τούτιστιν ὡς ἡ A mpeg 
τὴν Β εὕτως3 ὃ Empos τὸν Z, Αλλ᾽ ὡς ἢ A πρὸς 
τὴν Β οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς A πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
A, Be ἔστιν ἄρα ὡς πὸ ἀπὸ τῆς A “ρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν A,B οὕτως ὁ E πρὸς tev Z. Πάλιν, 
ἐπεὶ 0 Δ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ πε- 


΄ uf ͵ λ 
moinkev, ᾧ δὲ Δ τὸν ΓΊ πολλαπλασιάσας τὲν Ζ 
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ALITER. 


Quoniam enim commensurabilis est A ipsi 
B longitudine, rationem habet quam numerus 
ad numerum. Habcat quam Γ ad A, et TF se 
ipsum quidem multiplicans ipsum E faciat, ipse 
autem [ipsum Δ multiplicans ipsum Z faciat, et 
Δ se ipsum multiplicans ipsum H faciat. Quo- 


uiam ifaqne T° se ipsum quidem imultiplicaus 


ipsum E fecit, ipsum yero Amultiplicans ipsum Z 
fecit; est igitur ut [ ad A, hoc est ut A 
ad B ita E ad 2. Sed ut A ad B ita ex A 
quadratum ad rectangulum sub 4A, B; est 
igitur ut ex A quadratum ad rectangulum sub 
A, BitaE ad Z. Rursus, quoniam Δ se ipsum 
multiplicans ipsum H fecit , ipse vero Δ ipsum T 


roultiplicans ipsum Z fecit; est igitur ut Γ ad 


ALU Tah Een EN ΤΥ, 


Car puisque A est commensurable en longueur avec B, il a avec lui la raison 
qu’un nombre a avec un nombre (5. 10). Que ce soit celle que Ta avec 4; que Γ se 
multipliant Jui-méme fasse E, que Γ multipliant 4 fasse Ζ, et que Δ se multipliant 
Jui-méme fasse H. Puisque Γ se mubtipliant Jui-méme fait E, et quer multipliant 4 
fait Z, T est ἃ A, c’est-a-dire A est ἃ B comme E est ἃ Z (17.7). Mais A est 
ἃ B comme le quarré de A est au rectangle sous A, B (1. 6); donc le quarré 
de a est au rectangle sous A, B comme E est ἃ z. De plus, puisque Δ se 


multipliant Jui-méme a fait H, et que 4 multipliant r a fait z, T est ἃ Δ, 
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, "ὕ r ε ε 4 ny 
TemwOmMuev® στὴν apt ws oT πρὸς τὸν A, του- 
eo. ‘ 1 7 ε ‘ 7 
στιν oon ἃ προς τὴν B, ουὐτῶς ὁ Z πρὸς Tov 
. + "ἢ La \ 
H. AAX ὡς nA πρὸς aur Β curwg τὸ uve 
~ , % > ι ~ v wv e 
τῶν A, B πρὸς TO απὸ Τῆς Β’ εἐστῖν apa ὡς 
\ . ~ ‘ A ἐν ΙΝ ~ wh 2 
πὸ ὑπὸ τῶν A,B πρὸς TO εἴπτὸ τῆς Β cutws ὁ Z 
A ι 2 ε ν > A nm Ἅι XN 
πρὸς τὸν Ἡ. AAA ὡς TO ato τῆς A πρὸς τὸ 
© 1 “ er > ε - ν᾿ L 
ὑπὸ τῶν A, Β οὕτως ἥν 6 E πρὸς τὸν Z* dsszou 
" ε Ἁ » \ ~ \ . Σ a n~ . 
ape ὡς TO απὸ τῆς A “ρος τὸ απὸ τὴς Β ουτως 
> ε Ἁ 4 oe Ψ' ~ 
nrokE πρὸς τὸν H. Ἐστι δὲ εκατερος τῶν ΕΗ 
΄ ε ht A ? ‘ ~ > x £ 1 
TETPLZWVOS, O μὲν Bap E απὸ τοῦ T στιν. 6 δὲ 
> \ κι \ > . " ΕἸΣ A A 3 ay 
Ho απὸ Tou At τὸ απὸ τῆς A cpa πρὸς TO απτὸ 
~ ’ we a ω τὶ ἘΝ a 
τῆς B λογὸν exes ov τετραγῶνος ἀριθμὸς πρὸς 


τετράγωνον ἀριθμόν. 


αλλὰ δὴ ἐχέτω τὸ ἀπὸ τῆς πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς Β λέγον ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς o£ πρὸς 
τετράγωνον ἀριθμὸν τὸν H° λέγω ὅτι σύμμε- 
τρὸς ἐστιν » A τῇ Β μήκειδ, Ἔστω γὰρ τοῦ 


μὲν Ε πλευρὰ oT, τοῦ δὲ H 6A, καὶ ὃ Τ 


A, hoc est ut A ad Β, ita Z ad H. Sed ut 
A ad B ila sub A, B rectangulum ad qua- 
dratum ex B; est τρί ταν ut sub A, B rectangulum 
ad quadratum ex B ita Z ad H. Sed ut ex A 
quadratum ad rectangulum sub A, B, ita erat 
BE ad Z; ex xquo igitur ul ex A quadratum ad 
ipsum ex B ila erat E ad H. Fstautem uterque ipso- 
rum E, H quadratus, ipse quidem enim E ex Pest, 
ipse vero H ex A; ergo ex A quadratum ad 
ipsum ex B rationem habet quam quadratus nu- 


ad quadratum numerum. 


At vero habkeat ex A quadratum ad ipsum 
ex B rationem quam quadratus numerus E ad 
quadratam numerum H; dico commensura- 
bilem esse A ipsi B longitudine. Sit enim ipsius 


quidem E latus ipse I, ipsius autem H ipse Δ, 


c’est-a-dire A est A B Comme Z est 2H (17. 7). Mais Α est ἃ B comme le rec- 
tangle sous A, B est au quarré de B (τ. 6) ; done le rectangle sous A, B est au 
quarré de B comme z est a H. Mais Je quarre de A est au rectangle sous A, B 


comme E est a Z; donc par égalité Je quarré de A est au quarré de B comme E 
est ἃ H. Mais les nombres E, H sont des quarrés, car E est le quarré de Tr, ct 
H le quarré de 4; donc le quarré de a a avec Je quarré de B Ia raison qu’en 
nombre quarré a avec un nombre quarre. 


Mais que Je quarré de A ait avec Je quarré de B Ja raison que le nombre 
quarré E a avec le nombre quarré H; je dis que 4 est commensurable en Joa- 
gueur avec B. Car que Γ soit le cote de E, et Δ le cété de Ἢ, et que T multi- 
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, as i © 
τὸν Δ πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω" of E, 
w ten > 3. ἃ ΕἸ - “ 
Z,H ape ἑξῆς εἰσιν aveAozoy ἐν τῷ rou T 
Ἁ XN ΄ ἈΠ A “ 3 " ~ 
προς τὸν A λογῷ. Καὶ ets τῶν απὸ τῶν A, B 
᾿ > \ ε XY “εν - 
μέσον ὀναλογόν ἐστιθ τὸ ὑπὸ τῶν A, B, τῶν 
3) \ 2 4 ~ 
cE, H 6 Ζ: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Α 
" ΝΕ “ ἘΡΊΩΝ, ε ᾿ \ 
προς τὸ ὑπὸ τῶν A, Β οὕτως o E πρὸς τὸν Le 
‘ cy © QA ~ 4 \ 3 1 ~ 
Ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τῶν A, B πρὸς τὸ awe τῆς Β 
¢ > 3 ε ἂν τὰ τοῖς -“ 
οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν H?, αλλ ὡς τὸ avo τὴς A 
bj ᾿ ε ~ Va ε \ ι 
πρὸς Τὸ ὑπὸ τῶν A, B ουτως ἡ A πρὸς τὴν Be 
- I ’ ’ ’ Ds 
at A,B ἄρα σύμμετροί εἰσι. λογὸν Zap εχουσιν 
a ° 1 € 4 > x 4 , 
ov ἀριθμὸς cE προς ἀριθμὸν τὸν Zy τουτεττιν 
a « A x « 4 = Ἂν A 
ον Ὁ T πρὸς tov Av ὡς pap o Γ προς τὸν Δ 
3 c . ἘΝ 5 A \ 
οὕτω ςδ o£ προς τὸν Ζ" Ὁ yap T ἑαυτὸν μὲν 
‘ \ f 
moAAamAaciacas τὸν E πεποίηκε. τὸν δὲ A 
a 3) 3) Ἔ 
πολλαπλασιάσας τὸν Z πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς 
© og € a ‘ 
oT πρὸς τὸν Δ οὕτως" ὃ E πρὸς τὸν Z'°, Οπερ 


ἔδει δεῖξαι. 
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el ipsum Amultiplicans ipsum Z faciat; ergo E, Z, 
H deinceps sunt proportiouales in ratione ipsius 
rad Δ. Et quoniam ipsorum ex 4, B medium 
proportionale est rectangulum sub 4, B, ipso— 
rum autem E, H ipse Z; est igitur ut cx A qua~ 
dratum ad rectangulum sub A, B ila E ad Z. 
Ut autem sub A, B rectangulum ad quadratum 
ex B ita Z ad H, sed ut ex A quadratum ad 
rectaugulum sub A, B ita A ad B; ergo A, B 
commensurabiles sunt, rationem enim habent 
quam numecrus E ad numerum Z » hoc est quam 
Pad A; ut emm Γ ad A ita E ad Z; ctenim’ 
se ipsum quidem iultiplicans ipsum E fecit, 
ipsum autem A multiplicaus ipsum Z fecit; est 
igitur ut Γ' ad 4 ita E ad Z. Quod oportebat os- 


tendcre. 


pliant 4 fasse z, les nombres E, Z, H seront successivement proportionnels dans 


la raison der ἃ δ (17. 7). Et puisque le 


rectangle sous A, B est moyen propor- 


vonnel entre les quarrés de Α et de B (1. 6), et que z Vest entre E et H (11. 8), 
le quarré de A sera au rectangle sous 4, B comme E est ἃ 2. Mais le rectangle 
sous A, B est au quarré de B comme Z est ἃ H, et le quarré de A est au rec- 
tangle sous A, B comme 4 est ἃ Β; donc A et B sont commensurables, car ils ont 
Ja raison qu’a le nombre E avec le nombre Z, c’est-a-dire la raison que f a avec ἃ; 
carl est ἃ 4 commie E est ἃ Ζ, puisque Γ se multipliant lui-méme fait Ε, et que 
r multipliaut 4 ἃ faitz; donc Τ᾽ est 4 comme E est ἃ z (17. 7). Ce qu'il fallait 


déontrer. . 


Il. 
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138. LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 
MOPIZMA. COROLLARIUM. 


Καὶ φανερὸν Apnea δεδει) μένων ἔσται" ὅτι Et manifestum ex demonstratis erit, rectas 
αἱ μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει, αἱ δὲ  longitudine commensurabiles omnino et poten- 
δυνάμει σύμμετροι" οὐ πάντως καὶ μήκει, παὶ Πὰς rectas autem potenid connnensurabiles non 
αἱ μήκει ἀσύμμετροι οὐ πάντως καὶ δυνάμεε semper οἱ longitudine, οἱ rectas longitudine 
ἀσύμμετροι, ai δὲ δυνάμει ἀσύμμετροι πάντως incommensurabiles non semper οἱ potenti in- 
καὶ μήκει). commensurabiles , rectas autem potentid in- 
commensurabiles omuino et longitudine. 


” gla ow ’ > τ « wall: ᾿ τ 
Εἰπερ pap? Ta ἀπὸ τῶν pares συμμέτρων εὖὐ- Quomam enim ex commensurabilibus longi- 


Gzsev τιτρά) ὠνα λόγον ἔχει ὃν τετρά wres ἀρι8- tudine rechis quadrata ralioncm babent quam 
Mss πρὸς τετρά) ὠνὸν apibucy , τὰ δὲ λόγον quadratus numerus ad quadratum nuimerum, 
> a \ 4a > ‘ τ +3 

ἔχοιτα Cy ἀριθμὸς πρὸς ἀριθμον σύμμετρά ἐστιν" 


τ ? , 3, > 3 ’ 5 
ὥστε αἱ ures CUP PAST pos εὐθεῖαι cu μοτον εἰσὶ 


magniludines autem rationem habentes quam 
numerus ad numerum commensurabiles sunt ; 
μήκει σύμμετροι ἀλλὰ καὶ δυνάμει. quare longitudine commensurabiles recta non 
solum sunt longitudine commensurabiles, sed 
6 lam potentia. 


5.0 


AY a Ἂ Ed Pe 1 faa) 
Πάλιν. ἔπει curs οταὰ τετραγῶώτα προς aa- Rursus , quomam gitur quecumque qua- 


ληλα λέ cy ἔχει ἌΝ τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς drata inter se raionem habent quam quadraius 


: . Be oe ; 
τετράγωνον apiOuor μῆκει ἐδείχθη σύμμετρα, 


’ ul es “- \ ’ 
καὶ δυνάμει ὄντα συμμέτρα. TH τὰ τετραγωτα 


numerus ad quadratum numerum, longitudine 
ostensa sunt commensurabilia, et potentia latera 


existenlia commensurabiha , cium ipsorum qua- 


ClOFR O Latta TRE. 


D’aprés ce qui a été démontré, il est évident que les droites commensurables 
en Jongueur Je sont toujours en puissance ; que celles qui le sont en puissance ne 
le sont pas toujours en longueur; que celles qui sont incommensurables en lon- 
gueur ne le sont pas toujours en puissance, et que celles qui sot incommensu- 
rables en puissance Je sont toujours en longueur. 

Car puisque les quarrés des droites commensurables en Jongueur ont la raison 
quwun nombre quarré a avec un nombre quarre, et que les srandeurs qui ont la 
raison qu'un nombre a avec un nombre sont commensurables, les droites com- 
mensurables en Jongueur sont commensurables non seulement cn longueur, mais 
encore ¢n puissance. 

De plus, puisqn’on a démontré que les quarrés qui sont entr’eux comme un 
nombre quarré est ἃ un noinbre quarré, ont leurs cotés commensurables en Jon- 
sueur, et que des druites sont commensuraLles cn puissance, lorsque leurs quarrés 
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e wy a ΕΣ 6 4 ‘ 3 § ’ Fs a » 
λόγον ἔχειν ἂν ἀριθμὸς πρὸς ἀριϑμον" com ape 
2 wv a ᾿ > 
τετράγωνα λύγον cuz ἔχει ὃν TeTpazwres ἀριθ- 
᾿ " es ᾿ on τὰ ὦ 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμὸν. ἀλλ ἀπλῶς ὃν 
3 ᾿ ‘ 2 A , a wt >» ᾿ 
ἀριϑμὸς προς ἀριθμὸν, σύμμετρα μεν ἔσται αὑτὰ 
XN ,ὔ ΄ 8 > [2 ἮΙΣ ἊΣ εἰν ᾿ 
τὰ τετράγωτα δυνάμεις, οὐκέτι δὲ καὶ μήκει 
ow Ly ΤῸ ΄ , ’ Ν 
στε τὰ μὲν μήκει σύμμετραϑ παντως καὶ du- 
΄ +30 ca δ» [2 x , 
rapier, TAS δὲ δυνάμει co πάντως καὶ puzer, 
> x Ἂν Ψ' wv a , 3 δ 
εἰ μὴ καὶ λόγον ἔχοιεν ὃν τετραγῶνος ἀριθμες 


\ © , , Beeps ὅς 
προς TETPA7 Ot ον apie pcre 
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drata rationem habeant quam numerus ad uu- 
inerum ; quecumque igitur quadrata raticuem 
noa habent quam quadratus numerus ad qua- 
dratum numerum, sed simpliciter quam nume- 
rus ad numerum, commeusurabilia qmdem 
erunt eadem quadrata potcntia, non autem et 
longitudine ; quare quadrala quidem longitudine 
commensurabilia ommino et potentia , quadrata 


autem potenlia noo semper et longitudine, nisi 


et rationem habeant quam quadralus numerus 
ad quadraitum numerum. 
Atja δὲ ὅτι καὶ" αἱ panes ἀσύμμετροι Dico etiam rectas tongitudiue incommensu- 


Ἐπεὶ δὴ zap’ rabiles non semper οἱ poientid. Quoniam igitur 


2 ‘ . v 
εὖ πάντως καὶ duraycs'?, 
€ , a a ΄ a 
αἱ durauss σύμμετροι δύναιται λίγον μὴ 
a é 2 ᾿ * X ? \ = a ec 
ἔχειν ἕν ἀριόμος" ἡ πρὸς ἀριθμὸν". χαὶ δια 

- ᾿ ’ τ , ’ aN 
τοῦτο δυνάμει οὖσαι σύμμετροι μῆπει εἰσιν 
? . qd 3 ε ~ ᾿ > ΄ 
ἀσιμμετρεοι" ὥττε οὐχ αἱ τῶϊθ μήκει ἀσυμ- 


: ; p eee ee ; 
μέτροι πάντως καὶ δυνάμει, ard μπκε δυ- 


recte potentia commensurabiles possunt ratio- 
nem noon habere quam numerus 2d numerum , 
et idcirco potentia sunt commensurabiles, lon- 
gitudine vero iucommensurabiles ; quare rectz 
longitudine incommensurabiles nou omaimo et 
rea Tea 7 curds ἀσύμμετροι δυνάμει et “1 καὶ potentia ; sed longitudine incoinmensurabiles 


ἀσύμμετροι καὶ σύμμετροι. ex‘stentes possuut potentia esse et commensura- 


biles et incommensurabiles. 


Αἱ δὲ δυνάμει ἐσυμμετροι, πάντως καὶ μήκει Reele su'em potentia incommeusurabiles , 


ont la raison qi:un nombre a avec un nombre, les quarrés qui n’ont pas Ja raison 
qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré, et qui n’ont simplemeat que Ja raison 
qu’un nombre a avec un nombre, ont leurs cotés commensurables en puissance, 
mais non en longueur; donc les droites Ccommensurables en longueur le sont 
toujours en puissance, et Ics droites commensurables en puissance ne le sont 
pas toujours en longueur, ἃ moius que leurs puissances u’ayent entre elles la 
raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarre. 

Je dis aussi que Jes droites incommeusurables en longueur ne le sont pas 
toujours en puissance; car elles peuvent n’avoir pas Ja raison gu'un nombre 
a avec un nombre , et elles sont ἃ cause de cela commensurables en puissance et 
incomniensurables en longueur; donc Jes dreites incommensnrables en longucur 
ne le sont pas toujours en puissance, mais les droites incommensurables en Jvn- 
sueur peuvent étre commensurables ct incommensurables.en puissance. 


8 
Mais les droites inconmmensurables en puissance sont toujours imcommensu- 
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δε \ ts ’ Ui 
ἀσύμμετροι" εἰ yap μήκει" ὃ σύμμετροι. ἔσονται 
δ ἀμ: ; 2 
καὶ δυνάμει σύμμετροι. Ὑπόκεινται δὲ καὶ ἀσύμ- 
a w ec ow 2 Π νν oe 
PETES, ὑπὲρ ἁτοτον" αἱ ἀρὰ δυιάμει ἀσύμμε- 


‘ elas 
τροι πάντως καὶ panes 9, 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ὦ. 


ἘΝῚ ᾿ ἘΠ ἢ Scena aS Din ans 

ay τέσσαρα μεγεθη ararozer 1, τὸ δὲ Tpw- 
Pes eae , 5 nn ζ 

τὸν τῷ διυτέζῳ συμμέετρον Hy καὶ τὸ τρίτον 
n ͵ ͵ of a x τὶ 

TW τετάρτῳ συμμετρὸν ἔσται" και τὸ πρῶτον 

~ , 3 ᾿ > Ss ἢ μ᾿ 

τῷ δευτέρῳ ἀσυμμέτρον Ny Kas τὸ TpITEY τῷ 


΄ » ᾿ w 
TeTApTW' ATUMMETpEY σταῖς 


Ἑστωσαν τέσσαρα μεγέθη ἀνάλογον, Ta A,B, 
τοὺς ὥς τὸ ἃ πρὸς τὸ Bcutws τὸ Τ πρὸς τὸ AS 


\ a ie. ᾿ " - ie 
5 A δὲ τῷ Β σύμμετρον ἔστω" λέω ὅτι καὶ τὸ 
“ ὦ Ρ 7 


omnino et Jongitudine incommensurabiles; si 
enim commensurabiles, ernut οἱ potentid com-= 
mensurabiles. Supponuntnr autem et incom- 
mensurabiles , quod est absurdum; reetr igitur 
potentia incommensurabiles ommnino et longi- 


tudine. 


PROPOSITIO X. 


Si quatnor magnitudines proportionales sunt, 
prima autem secunde commensurabilis est, 
et tertia quart con:mensurabilis erit; ct si 
prima secunde incommensurabilis est, et tertia 


quartz incommensurabilis erit. 


Sint quatuor magnitudines proportionales A - 
E,T,4,ut Aad B ita Γ ad A, ipsa A autem 


ipsi B commensurabilis sit; dico et I ipsi Δ 


ΓΙ τῷ Δ σύμμετρον ἔσται, commensurabilem fore. 

rables en longueur; car si elles étaient commensurables en longueur, elles 
seraient commensurables en puissance. Mais on Jes suppose incommensurables , 
ce qui est absurde; done les droites iucommensurables eu puissance le sont 


toujours en Jongueur. 


PROPOSITION X. 


Si quatre grandeurs sont proportionnelles, et si la premiere est commensurable 
avec la seconde, la troisicme sera commensurable avec la quairieme; et si la 
premiere est incommensurable avec la seconde, la uoisieme sera incommensu- 
rable avec la quatriéme. 

Soient les quatre grandeurs proportionnelles A, B, T, 4; que A soit ἃ B comme 
T est aa; et que A suit commensuruble avec Β ; je dis que T sera commensurable 
avec 4. 

“ἢ 
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Ἐπεὶ γὰρ σίμμιτρόν ἐστι τὸ Α THB, τὸ A 
ἄρα πρὲς τὸ Β λόγον ἔχει ὃν ἐριθμὸς πρὲς 
> ? ‘er « . “ ι 
ἀρϑμοι. Καὶ ἔστεν ες TOA προς τὸ Β οὕτως TO 
T πρὸς τὸ Δ' καὶ τὸ T ἄρα pg τὸ A λύγον 
a A 2 A is 7 6 ᾿ ΄ wv 
ἔχει ὃν apsbuce πρὸς ἀριθμον" σύμμετρον apa 
2 Ἂς \ - = 
toTs TOT τῷ Δ. 

Αλλὰ δὴ τὸ A τῷ Β ἀσύμμετρον ἔστω" λέγω 
ὅτι καὶ τὸ ΓΤ τῷ Δ ἀσύμμετρον ἔσται, Ἐπεὶ 
γὰρ ἀσύμμετρόν tore τὸ A τῷ Β' τὸ A ἄρα 
πρὸς τὸ Β λόγον οὐκ ἔχει ὃν ἀριθμὸς πρὸς ἀριθ- 
μόν. Καὶ ἔστιν ὡς TOA πρὸς τὸ Β οὕτως τὸ Γ 
“πρὸς τὸ Ae οὐδὲ τὸ Γ apa EOS τὸ Δ λύγον 
ἔχει ὃν ἀριθμὸς πρὸς ἀρεθμόν." ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ TOT τῷ Δ. 


μ 3) , be A Wate 
Ἐὰν apa τέσσαρα. καὶ τὰ e506. 


ΛΗ͂ΜΜΑ. 


, > nm? ~ ot eg 
δέδεικται ey τοις ἀριϑμητικοῖς. OTs OF ὁμοίοιὶ 
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Quoniam enim commensurabilis est A ipsi B, 
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ergo A ad B rationem habet quam numerus ad 
numerum. Atque est ut A ad B ita Γ ad A 
et Γ igitur ad A rationem habet quam nu- 
merus ad numerum; conmensurabilis igitur est 
T ipsi A. 

At yero A ipsi B incommensurabilis sit ; 
dico et Pipsi Δ incommensurabilem fore. Quo- 
niam enim incommensurabilis est A ipsi B; ergo 
A ad B rationem non habet quam = numerns 
ad numerum. Atque est ut A ad B ita © ad 
4; neque Γ igiter ad 4 rationem habet quam 
numerus ad numerum ; incommensurabilis igitur 
est Γ ipsi Δ, 


Si igitur quatuor, εἴς. 


LEMMA. 


Cstensum est in arithmeticis similes planos 


ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχουσιν numeros inter se rationem habere quam qua- 
3 : awe : 4 ἐριῦ- drat d quadrat rum ; et si 
ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετραγῶώνον ἀριῦ- rats humerus ad quadratum humerum; et st 


Car puisque A est commensurable avec B, A a avec B la méme raison qu'un 
nombre a avec un nowbre (5. 10). Mais A est ἃ B comme Γ est ἃ δ; donc 
r a avec A la raison qu’un nombre a avec un nombre; donc Γ est commen- 
surable avec A (0. 10.) 


Mais que A soit incommensurable avec B; je dis que T sera incommensurable 
avec A. Car puisque A est incommensurable avec B, A n’a pas avec B Ia 
raison qu’un nombre a avec un nombre (7. 10). Mais A est ἃ B comme I est 
a Δ; donc Γ᾽ n/a pas avec A Ja raison qu'un nombre a avec un nombre; donc 


r est incommensurable avec 4; donc, ete. ὰ 


LEMME. 


On a démonwe dans les livres d’arithmeétique (26. 8) que les nombres plans 
semblables ont enu’eux fa raison qu'un nombre quarré a ayec un nombre quarré; 
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᾽ν to ιν See 

μέν" καὶ ὅτι Gav duo ἀριθμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
͵ n , > a : 

λογὸν ἔχωτσιν Gy τετραγῶωνες ἀριθμὸς πρὸς τε- 

͵ > " id aos Lapeer rey 

T pet cov ov ἀριθμονς ὁμοῖοι εἰσιν ἐπίπεδοι. Καὶ 
᾿ | e με “ 3 ΄ 

δῆλον ἐκ τούτων, ὅτι οἱ μὴ ὑμοῖοι ἐπίπεδει 

? N ΄ ε Ἄρα w ‘ 

ἀριθμοὶ, τουτεῦτιν οἱ μὴ αναλογον ἐχοιτις τὸς 

ΠΝ , ιν ι 

πλευρὰς πρὸς ἀλλήλους λίγον εὐκ ἔχουσιν ὃν 

, > ‘ \ , » , 

τετραγῶνος ἀρμῦμες πρὸς τετρα, νον ἀριθμόν. 

, x see τι Σ 3 ‘ eds a oe “ 
Εἰ pap εἐξουσιν. ὁμοιοῖ ἐπτεπτεθοι ἐσότται, ὑπτερ 
“ € , © a 1 t 2 bon ds 
“- org? 7 SAC 

CUY υὑποκετσι" Ob pa μὴ Oprsech coasted se 
ὃ : ͵ > 3 4 Ρ 

TPs arr nasve 7670" οὐκ ἔχουσιν ον πετραγῶτος 


ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμοι- 


MPOTAZIE μα. 


Ta προτεθείσῃ εὐθείᾳ προσευρεῖν δύο εὐθείας 
ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν μήκει μόνον. τὴν δὲ καὶ 
δυνάμει. 

Este ἢ προτιθεῖσα εὐθεῖα n At δεῖ δὴ τῇ A 
προστυρεῖι δύο εὐθ. (ας ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν 


’ ‘ " Ἂν , 
μήκει μόνον, τὴν ὃς καὶ δυνάμει. 
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duo numert inter se ralionem habent quam qua- 
dratus numerus ad quadratum numerum , cos 
similes esse planos. El manifestum est ex his, 
non snmiles planos numeros, hoc est non propor- 
tionalia habentes latera , inter se ralionem non 
habere quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum. Si enim haberent, similes plani es- 
sent, quod non supponilur; ergo non similes 
plani inter se rationem non habent quam qua- 


dratus munerns ad quadratuin numerum. 


PROPOSITIO ΧΙ. 


Proposita rect invenire duas rectas in- 
commensurabiles, alleram quidem longitudiue 
tantuin, alleram autem et potenti. 

Sil proposita recta A; oportet igitur ipsi A 
invenire duas rectas incommensurabiles , alte- 
rain quidem lougitudine solum , alleram autem 


ct potentia. 


ct que si deux nombres ont entr’eux la raison qu'un nombre quarré a avec un 


nombre quarre, ces nombres sont des plans semblables. De la il est évident que 


des nombres plans non semblables , c’est-a-dire des nombres plans qui n’ont pas 


leurs cotés proportionnels, n’ont pas la raison qu'un nombre quarré a avec un 


nombre quarré. Car s‘ils l’avaient, ils seraient des plans semblables, ce qui n'est 


pas supposé; donc des plens non semblables n’ont pas la raison qu’un nombre 


quarré a avec uv nombre quarre. 


PROPOSITION Xl. 


Trouver deux droites incommensurables avec Ja droite proposée, lune en 


longneur sculement, et autre en puissance. 


Soit A la droite proposée; i] faut wouver deux droites incommensurables 


avec A, l'une en longueur seulemeut, ct autre en lungucur et en puissance. 
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. i. ’ ? \ 
Ἐκκείσθωσαν yap δὺο ἀριθμοὶ of BLT, πρὸς 
, Vow a ΄, 
ἀλλήλους λόγον μὴ ἔχοντες ὃν τετρείγωνος api 
4 4 2 Ἀ , 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμὸν. τουτέστι μὴ 
ta ? Ἃ , € € 
ὅμοιοι ἐπίπεδοι 5) καὶ γεγονέτω ὡς ὃ Β πρὸς τὸν 
“ Rea a , Η 1 
T οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς A τετράγωνον πρὸς τὸ 
τ 1 ~ ti > a ᾿ 
ἀπὸ τῆς ἃ τετράγωνον» ἐμάθομεν γάρ" σύμμε- 
of ,> \ a ~ Η τὶ cr 
Tpoy ape τὸ απὸ τῆς A τῷ ἀπὸ τῆς! Δ. Καὶ 
> » . Ἁ i τ > wf a 
ἐπεὶ 9 Β πρὸς τὸν Τ λόγον οὐκ ἔχει ov τετρά- 
> x \ ᾿ » \ py 
γῶνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμὸν. οὐδ᾽ 
7 anne ι 2 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς A πρῦς TO ἀπὸ τῆς A λέγον 


ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον 
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Exponantur enim duo numeri B, T, inter 
se rationem non habentes quam quadratus nu- 
merus ad quadratunm numerum, hoc est non 
similes plani, et fiat ut B ad Γ τἴ ex A qua- 
dratum ad quadratum cx ἃ, hoc enim tradidimus; 
commensurabile igitur ex A quadratum Ipsi 
ex Δ. Et quomam B ad Γ rationem non habet 
quam quadratus nuwmerus ad quadratum nu- 
merum , non igitur ex A quadratum ad ip- 
sum cx A rationem habet quam quadratus 


nunierus ad quadratum namerium; icommen- 


x 


E 


ὠριθμέι" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ΓΑ THA paver,  Surabilis igitur cst A ipsi Δ longitudine. Su- 


Εἰλήφθω τῶν A, A μέση ἀνάλογον ἢ Ἐ" ἔστιν 


ov e ε ᾿ 1 a AO ste ἃ. “ 
ἄρα ὡς ἡ A πρὸς τὴν Δ οὕτως τὸ απὸ Τῆς A 


matur ipsarum A, A media proportionalis E; 
est igitur ul A ad A ita ex A quadratum ad 
τετρά; νον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E. Ασύμμετρος δὲ ipsum ex E. Incommensurabilis autem est A 


2 o ΄ 5" νἀ Ν ΕἾ. Α Ξ ΣΡ - ΓΙ, 
ἐστιν ἡ ἃ τῇ Δ μήκει" ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ = tsi Δ longitudine ; incommensurabile igitur cst 


Car soient deux nombres B, Fr qui n’ayent pas entr’eux la raison qu’un nombre 
quarré a avec un nombre quarré, c’est-a-dire qui soient deux plans non sembla- 
bles ; et fuisons en sorte que Β soitaT comme le quarré de 4 est au quarré de Δ, ce 
que nous avons déja enseigné (cor. 6. 10); le quarré de A scra commensurable 
avec le quarré de A. Et puisque Β n’a pas avec Γ Ja raison qu’un nombre quarré a 
avec un nombre quarré, le quarré de A n’aura pas avec le quarré de Ja raison 
αι. nombre quarré a avec un nombre quarré; donc A est incommensurable en 
Jongueur avec Δ (0. 10). Prenons une moyenne proportionnelle E entre a et A, 4 
sera ἃ A comme le quarré de A estau quarré de E (cor. 2. 6). Mais A est uicommen- 
surable cn longueur avec 4; donc Ie quarré de A est incommensurable avec le quarre 
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ἄν 7 ~ ’ ~ %, ~ 
τοαποὸ τῆς ἃ TeTpazwroy TH azo τῆς E τετρα- 


ἐς Μ᾿ a ? ΝΣ φ “- ‘ 
J ore ἀσύμμετρος apa ἐστιν ΜᾺ τῇ Ε δυνάμει" 


εἰ ex A quadratum ipsiex Ε quadrato ; incom- 


mensurabilis igitur est A ipsi E potentia ; ergo 


τῇ ἄρα προτεθείσῃ εὐθείᾳ τῇ A προσεύρηνται 
δύο εὐθεῖαι ἀσύμμετροι αἱ A, Et μήκει μὲν 
μόνον ἡ δ. δυνάμει δὲ καὶ panes δηλαδὴ ἡ εὖ. 
Οπερ odes δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΞΙΣ μ΄. 


‘ κως > ~ ᾿ “ Nae * 
Ta τῷ αὐτῷ pty eOcs CUMPET PA καὶ αλληλοιῖς 
3 Ν 
ἐστὶ σύμμετρα. 
e A ~“ ~ a ’ 
Exatepsy γὰρ τῶν A, B τῷ T cot cupue- 
cd ‘ ~ 2 Ἂν bs 
Tpor* λέγω ὅτι καὶ TOA τῷ Β ἐστι συμμέετρον- 
ἧι ’ ΄ ? x \ ~ ΝΥ 
Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστὶ τὸ A THT, TOA 


Ψ \ 4 ’ 5) a = 6 \ ᾿ 
ὥρα πρὸς τὸ T λόγον exes ov apsbuce προς 


proposite recte A invente sunt dux rect 
incommensurabiles ipse A, E ; longitudine 
quidem tantum ipsa Δ, potentid autem et longi- 


tudine scilicet ipsa E. Quod oportcbal ostendere. 


PROPOSITIO XIU. 


Eidem magnitadini commmensurabiles et 
inter se sunt commensurabiles. 

Utraque cuim ipsarum A, B ipsi Γ sit commen- 
surabilis; dico ct A ipsi B esse commensurabilem. 

Quoniam enim commensurabilis est A ipsi T, 


ergo A ad T rationem habet quam numerus ad 


de E (10. 10); donc A est incommensurable en puissance avec E. On .a donc 
trouvé pour la droite proposée A deux droites incommensurables 4, £, savoir 
la droite a en longueur seulement, et la droite E cn puissance et en longneur. 
Ce quil fallait déemontrer. 


PROPOSITION NII. 


Les grandeurs qui sont commensurables avec une méme grandeur sont com- 
mensurables enu“elles. 

Que chacune des grandeurs A, Β soit commensurable avec TF; je dis que A est 
commensurable avec B. 

Car puisque a est commensurable avec Γ, A a avec T Ja raison qu'un nombre 
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ἀριθμόν, Ἐχέτω ὃν ὃ A πρὸς τὸν Ἑ. Γιώλιν. 
ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ Β TOT, TOT ἄρα πρὸς 
τὸ Β λόγον ἔχει ὃν ἀριθμὸς “πρὸς ἀριθμόν. Ἐχέτω 
ὃν ὃ Ζ πρὸς τὸν He Καὶ λόγων δοθέντων ὅπο-- 
σωνοῦν. τοῦτε ὃν ἔχει ὃ Δ πρὸς τὸν E καὶ ὃ Ζ 
πρὸς τὸν H, εἰλήφθωσαν ἀριθμοὶ ἑξὴς ἐν τοῖς 
δοθεῖσι λόγοις, οἱ ©, Ky Δ' ὥστε εἶναι ὡς μὲν 
ὁ Δ πρὸς τὸν E οὕτως τὸν Θ πρὸς τὸν K, ὡς δὲ 


τον ὦ 7, ὃς τιν Η οὕτως τὸ Κ πὶ ὃς τὸν A. 
Ρ 


A PN eG 


Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ α πρὸς τὸ Γ οὕτως ὃ Δ 
πρὸς τὸν E, ἀλλ᾽ ὡς ὁ Δ πρὸς τὸν Ε οὕτως ὃ Θ 
πρὸς τὸν Κ' ἔστιν ἄρα καὶ ὡς 70 A πρὸς τὲτ 
οὕτως ὃ © πρὸς τὸν K. Πάλιν; ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 
Γ πρὺς τὸ Β οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν Hy ἀλλ ὡς ὃ 
Z πρὸς τὸν Ἡ οὕτως ὃ K πρὸς τὸν ΔΛ’ καὶ ὡς ἄρα 
τὸῦτ πρὺς τὸ Β οὕτως ὁ K πρὸς τὸν A. Ἐστι δὲ 
καὶ ὡς τὸ A πρὸς zo T οὕτως ὃ © πρὸς τὸν K* 
διείσου ἄρα ἐστὶν ὡς 7o A πρὸς τῷ Β οὕτως ὃ 


© πρὸς τὸν Δ’ τὸ ἄρα πρὸς τὸ Β λόγον ἔχει 
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numerum. Habeat quam Δ ad E. Rursus, quo- 
niam commensurabilis est B ἴῃ] Γ΄, ergo r ad B 
rationem habet quam numerus ad numerum. 
Habeat quam Z ad H. Et rationibus datis qui- 
buscumque, et ipsd quam habet A ad E et Z 
ad H, sumantur numeri ©, K, A deinceps in 
datis ralionibus, et sit ut quident A ad E ita© 
ad K, ut autem Z ad H ita K ad A. 


Quoniam igitur est ut A ad Γ ita A ad E, 
sed ut A ad Ε ita © ad K; est igitur et ut A 
ad Tf ita © ad K. Rursus, quoniam est ut Γ 
ad B ita Z ad H, sed ut Z ad H ita K ad A; 
et ut igitur r ad B ita K ad A. Est autem et 
ut A ad Fr ita © ad K; ex equo igitur est ut A 


ad B ita © ad A; ergo A ad Β rationem habet 


a avec un nombre ( 5. 10.); qu’il ait celle que 4 a avec E. De plus, puisque B 


est commensurable avec f , T a avec B la raison qu’un nombre a avec un nombre. 
Quill ait celle que Zz a avec H. La raison que 4 a avec E, et celle que Z a avec H 
étant données , prenons les nombres ©, K, A successivement proportionnels dans 
les raisons dennées , de maniére que Δ soitaE comme © est aK, οἱ que Z 5011 ἃ Η 
comme Καὶ est ἃ A. 


Puisque 4 estat comme Ast ἃ Ε, οἱ que Δ est ἃ E comme Gest ak, Aseraar 
comme © est&k. De plus, puisque Γ est 4B comme Z est aH, et que Z est ἃ Η 
comme K est aA, Γ est ἃ Β comme Καὶ est 2 A. Mais A est AT comme © esta kK; donc, 
par égalité, a est ἃ Β comme © est ἃ A( 23.5); donc A a avec B la raison que le 

I. 19 
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ὃν ἀριθμὸς ὁ Θ πρὸς ἀριθμὸν τὸν At σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ TOA τῷ Β. 


4 of “ms 3 ~ 34 κι. ¢%n, 
Ta σρα τῷ αὐτῷ» καὶ Ted εξζης, 


ΠΡΟΤΆΣΙΣ 24’. 


Ἐὰν ἢ δύο μεγέθη. καὶ τὸ μὲν σύμμετρον ἢ 
τῷ αὐτῷ, τὸ δὲ ἕτερον ἀσύμμετρον" ἀσύμμετρα 
ἔσται τὰ μεγέθη. 

Fore ἡ ἂρ δύο μεγέθη τὰ A,B, ἔλλο δὲ ro T, 
ὃ. Β 


~ 2 “ , ΓΙ . \ + 
τῷ T eoupyperpor® λελὼ ors καὶ τὸ A TH B 


δ: x ‘ y.! LS ᾿Ξ pit wy ‘ 
καὶ τὸ μὲν A Tw LP συμμετρον ἐστω , τὸ 


, τὰ 3 
ἀσύμμετρον ἐστιν, 


quam numerus © ad numerum A; commensu- 
rabilis igitur est A ipsi B. 


Ergo cidem, etc. 


PROPOSITIO ΧΠΠΙ. 


Si sunt due maguitudines, et allera quidein 
commensurabilis est cidem, altera autem iucume= 


cul- 


mensurabilis 5 incomimensurabiles eraut mag 


tudines. 

Siut enim ἀπο maguitudines A, B, alia 
δυο T, ct quidem 4 ipsi Γ᾽ commensurabilis 
sit, sed B ipst Po incemmensurabilts; dico et 


A ipst B incommnensurabitens esse. 


ee] 


’ \ Ἔ oP ‘ 
Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρον τὸ A τῷ B, ἔστι δὲ 

. “, Ν ν a ~ , ᾿ 

καὶ ToT τῷ Α" καὶ τὸ Γ apt τῷ Β συμμετρον 


> a e , 
ἐστε Οπερ οὐχ ὑποκεταις 


nombre © a avec Je nombre Δ; | donc 


Donc, etc. 


St enim est commensurabilis A ipsi B, est 
autem et Γ ipsi A; et Γ igitur ipsi B commen- 


surabilis est. Quod non supponitur. 


A est commeusurable avec Β (6. 10). 


PROPOSITION XIII. 


Si Yon a deux grandeurs; que Vune d’elles soit commensurable avec une 


troisiéme, ct que Vautie ne Jui soit pas commmensurable, ces deux 


seront incommensurailes. 


grandeurs 


Soient les deux grandeurs A,B, el une autre grandeur T; que A soit commen- 


surable avec T, et que B soit iucommensurable avec T; je dis que A est mcom- 


meusurable avec 5. 


Car si A était commensurable avec B, ἃ cause que Γ est commensurable avec 
A, Γ serait commensurable avec B (12. 10). Ce qui n’est pas suppose. 


LE DIXIEME LIVRE DES 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 1, 


‘ μὴ ’ ἢ i " λυ 
Ear Ἧ δύο μ:γέθη GULAST PS > FO δὲ ετερὸν 
3 ~ ᾿ Ν 32 a ‘A Ἂ: \ 
a. TW! μεγέθει Tih ἀτώμμετρον ΗΝ καὶ τὸ λοισπτον 


“ > ~ 72 4 »" 
τῷ αὐτῷ ασυμμετρον εἐσταῖς 


Li Es ’ ν᾿ i 
Erzw dvo μεγέθη συμμέτρα TL A, B, τὸ 
ω 2 we ἃ wv I τ wo. ἃ 
δε ἕτερον αὐτῶν τὸ A ἀλλωΐ THI TOT ασυρμμε- 
w , eg 4 ‘ 5 ~ 
Tpoy ἐστω" Aszw ὅτι καὶ τὸ λοιπὸν 10 Β τῷ Γ 


? ᾿ , Ἵ 
αἀσυμμετρον ἐστεῖς 


> 
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PROPOSITIO XIV. 


Si sunt ἄπο magniiudines commensurabiles , 
altera auleni ipsarum magniludint alicat incom- 
miensuravilis est; et reliqua eidem Incomimnen= 
surabilis erit. 

Sint duz maguiindines commensurabiles A, 
B; altera autem ipsaram A alu alien Γ' incom= 
mensurabilis sit; dico ct reliquam Β ipsi T in- 


cowrmensurabilem 0556. 


=! 


| ee ee τ υνε.-- 


» ᾽ . “ ~ > A x 
E: yep ἐττι σύμμετρον τὸ Β τῷ Γ γ αλλὰ πο 
. : , ι " i 
TIA 7B σύμμετρόν ἐστι" καὶ τὸ A ape TH T 
. ‘ x 2 7 . 
σύμμετρόν ἐστιν. Αλλὰ καὶ ἀσυμμετρον. ὁπ 
he > ᾽ . 2 “ 
ἀδύνατον" οὐκ ἄρα συμμετρον cers τὸ B τῷ 1" 
> 
ἀσύμμετρον ἄρα. 


"" Sn ba 
Ἐὰν ἄρα ἢ δύο μεγέθη. καὶ τὰ ἱξῆς. 


Si enim est commensurabilis B ipsi Γ΄, sed et 
A ipsi B commmensurabilis est; et A igitur ipsi Γ' 
commensurabilis est. Sed et incommensurabilis, 
quod impossibile; uon igitur commensurabilis 
est B ipsi Γ᾿; incommensurabilis igitur. 


Si igilur sunt due magnitudes, etc. 


PROPOSITION XIV. 


Si deux grandeurs sont commensurables, et si l'une d’elies est incommensu- 
rable avec une autre grandeur, la grandeur restante sera aussi incommensurable 
avec celle-ci. 

Soient Jes deux grandeurs commensurables A,B, et que Tune d elles scit in- 
commensurable avec Tr; je dis que la 
surable avec I. 


grandeur restante B sera aussi lncommen- 


Car si B était commensurable avec ΓΤ, ἃ cause que 4 est commensurable avec 
B, A serait Commensurable avec Τ (12. 10°. fais A est jucommensurable avecr , 
ce qui est impessible ; donc B n’est pas commensurable avec T; donc il lui cst 
Incommenusulalie. Donc, etc. 
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AHMMA. 


; ρα, ΠΤ δι ἢ Ὁ Ἑ 
Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων, εὑρεῖν τίνι μεῖζον 
᾿ « , “τσ ν᾿... ᾽ 
δύναται ἡ μείζων τῆς ἐλάσσονος. 
. i re 
Eotwoay αἱ δοθεῖσαι Suc ἄτισοι εὐθεῖαι, αἱ 
΄ w ε ~ ‘ Lr 
AB, T, ὧν μείζων ἔστω ἡ AB δεῖ δὴ εὑρεῖν τίν 


μείζον δύναται ἡ ΑΒ τῆς Γ. 


it 

Γεγράφθω ἐπὶ τῆς ΑΒ ἡμικύκλιον, τὸ ASB, 

καὶ εἰς αὐτὸ ἐνηρμόσθω τῇ Τ ἴση ἡ AA, καὶ 

ἐπεζεύχθω ἡ ΔΒ. Φανερὸν δὴ ὅτι ὀρθή ἐστιν' ἡ 

ὑπὸ ΑΔΒ γωνία, καὶ ὅτι ἡ ΑΒ τῆς AA, του- 
τέστι Tig? T, μεῖζον δυιαται τῇ ΔΒ, 

Ομείως δὲ καὶ δύο διθεισῶν εὐθειῶν, ἡ δὺυ- 


, 3 A Lie 2 Ce 
vapleyy auTag eUpioxtT as ουτῶς, 


LEMMA. 


Duabus datis rectis inzqualibus , invenire 
id quo plus potest niajor quam minor. 

Sint date due inequales recte AB, TIT, 
quarum major sit AB; oportet igitur invenire 


id quo plus potest AB quam I. 


Describatur super rectam AB sernicirculus 
AAR, et in eo aptctur ipsi Fo wqualis AA, et 
jungatur 4b. Evidens igitur rectum esse ΑΔΒ 
angulum , et AB quam AA, hoc est quam Γ, 
plus posse q:adrato ex AB. 

Similiter autem et datis rectis , que potest 


ipsas nvenictur hoc modo. 


LEM M E. 


Deux droites inégales étant données, trouver ce dont le puissance de la plus 
grande surpasse Ja puissance de la plus petite. 


Soient ΑΒ, T les deux droites inégales données ; que AB soit la plus grande ; 
il faut trouver ce dont Ja puissavce de AB surpasse la puissance de rf. 


Décrivons sur AB le demi-cercle 44%, adaptons dans ce demi-cercle une d vite 
ΑΔ égale ar (1.4), et yoignous AB. I] est évident que l'angle ΑΔΒ est droit (31.5), 
et que Ja puissance de AB surpasse la puissance de ΑΔ, cest-a-dire de r, du quarré 


de 48 (47-1). 


On trouvera de laméme maniere la droite dont la puissance égale Ja somme 
des puissauces de deux droites données. 


a 
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[ἡ ~ σὺ 4 

Ἑστωσαν ai δύο εὐθεῖαι δοθεῖσαι" αἱ ΑΔ. ΔΒ’ 

Ἁ Ld Ww . ο ΝΥ 4 Ἂ > ΄ 
καὶ δέον ἔστω εὑρεῖν τὰς τὴν δυναμένην αὐτάς. 

ἦ @ > \ , Ny 
ΚείσθωσανΊ zap, ὥστε ὀρθὴν γωνίαν περιέχειν THY 

«- iy > , e " . 
ὑπὸ ΑΔΒ > και ἐπεζεύχθω 3 ΑΒ’ Qavepoy 


πάλιν, ὅτι ἡ τὰς AA, ΔΒ δυναμένη ἐστὶν ἡ ΑΒ. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ «et. 


Xv cd > ~ ᾽ ij “ , 

Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον wor, δύνηται 
te , “ ’ a n~ es κι ν᾿ 
δὲ ἡ πρώτη τῆς διυτέρας μεῖζον τῷ ἀπὸ συμμέ- 

ε ~ ha ~ f rad 
Tpou ἑαυτῇ!" καὶ ἡ τρίτη τῆς τετάρτας μεῖζον 
“ . ’ ΄ tat x > 
δυνήσεται TH ἀπὸ συμμέτρου εαυτῇξ, Καὶ tay 
« ᾿ ~~ Ψ' ras + ~ 2 " 
ἡ πρώτη τῆς δευτέρας μεῖζον δύνηται, τῷ ἀπὸ 
3 


Ψ , © n~ XN « ᾿ », ᾽ 
ασυμμετβου εαὐτῇ “καὶ ἢ τρτῆ THE τεταρτὴς 


ii δὶ : Τὰ ~ ? \ ? ei « ah 
μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου cauTHT. 


Ἐστωσαν δὴ5 τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἱ A, 
Β.Τ, A, ὡς ἡ A πρὸς τὴν Β οὕτως ἡ Γ πρὸς 


: Ἂς Ξ ; se 
τὴν Δ. καὶ ἡ A μὲν τῆς B μεῖζον δυνάσθω τῷ 


τὴρ 

Sint duz recte date AA, AB; et oporteat 
invenire rectam que possit ipsas. Ponantur 
enim, ut rectum angulum AAB contineant , 
et jungatur AB; perspicuum est rursus , ipsas 


AA, AB rectam posse AB. 


PROPOSITIO XV. 


Si quatuor recte proportionales sunt, plus 
potest autem prima quam secunda, quadrato ex 
recta sibi commensurabili; et tertia quam quarta 
plus poterit, quadrato ex recta sibi incommen- 
surabili. Et s1 prima quam secunda plus poteat, 
quadrato ex recta sibi incommensurabili: et tertia 
quam quarta plus poterit, quadrato ex recta 
sibi incommensurabili. 

. Sint igitur quatuor rect proportionales A, B, 
r, 4, ut A ad Β πὰ Γ δά A, et A quidem quam 
B plus possit quadrato ex E, sed UT quam A plus 


Soient ΑΔ et AB les deux droites données, il faut trouver la droite dont la 
puissance égale la somme des puissances de ces deux droites ; que ces droites 
soient placées de maniere quelles cozupréneat un angle droit ΑΔΒ, et joignons ΔΒ; 
il est évident encore que la puissance de ΑΒ égale la somme des puissances «cs 


droites 44, ΔΒ (47. 1)- 
PROPOSITION XY. 


Si quatre droites sont proportionnelles, et si la puissance de la premiére sur- 
passe Ja puissance de la seconde du quarré d’une droite commensurable avec 
Ja premi¢re, Ja puissance de la troisieme surpassera Ja puissance de la qua- 
ticme du quarré d’une droite qui sera commensurable avec ‘a troisieme, et si la 
puissance de la premiere surpasse la puissance de la secoude du quarre d’une 
droite incommensurable avec Ja premiére, la puissance de Ja woisieme surpasscra 
la puissance de la quatriéme du quarré d’une droite qui sera incommensurable 
avec fa troisiéme. 

Soient les quatre droites propertionnelles A, B, T,4, de maniere que A soit 
a B comme Γ est ἡ Δ; que la puissance de A surpasse la puissance de B du 


150 
ἀπὸ τῆς ES ἡ δῈΤ τῆς Δ μεῖζον δυνάσθω τῷ 
ἀπὸ τῆς Zt λέγω OTs site συμμετρός ἐστιν HA 
τῇ" Ey σύμμετρός ἐστι nasa VT τῇ Z* εἴτε ἀσύμ-: 
μιτρὸς ἐστιν WA τῇ E, ἀσύμμετρος ἔστι καὶ ἍΤ 


™ Z. 


ΝΣ a > « ς a] \ sume 
Ev:s [2p ἐστὴν ὡς ἢ A πρὸς τὴν Β ουτῶς 
i 1 \ ru 2 Ἂ- ε Ὶ > \ 
wT mpeg τὴν At ἐστιν ἀρὰ καὶ, ὡς To 270 τῆς 
. . ὡς ot cy τ 4 ~ 
A apes Te ἐπὸ πῆς Β οὕτως τὸ απὸ τῆς Τ 


~ ‘ ΡῈ \ 2 ι - 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Δ. Δλλὰα τῷ μὲν απὸ τὴς A 


ι 3 Ξ. ~ a ~ 
ton loth τὰ ἀπὸ τῶν A, B, TO δὲ ἀπὸ τῆς 
q Le ey ~ ΕῚ " τὴς 
Τ σα ἐστι τὰ ewo τῶν Zy Av {στιν αρὰ ὃς 
> 
a 


‘ ~ A Ἂ ἣν a ι 

τὸ ἀπὸ τῶν E, Β πρὸς τὸ ἀπὸ πῆς Β cuTwg το 

τ 7 A > A ἴω ey , ΕΗ 

ἀπὸ τῶν Z, Δ πρὸς τὸ ἀπὲ τῆς Ae δέτλοττι 

of 3 XY ε . . ‘ ~ ae ᾿ > 4 ~ 

ὥρα ἐστίν ὡς TO ἀπὸ Tig E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 

+ i oe x 1 2 Ν ™~ 

B οὕτως: τὸ ἀπὸ THs Z πρὸς TO ἀπὸ τῆς Δ᾽ 
ru ε e ‘ 4 Ὁ δ 

ἐστον ἄρα nas ὡς ΜΕ wees τῶν Β ευτῶς a Z 
; ade ree : 

πρὸς τὸν Δ' ὀνασπωαλιν cpa erTH9 «en B προς 


cy ft} e 1 4 x = 
τῆν Ε οὕτως uA πρὸς τὴν Ze Eovs ὃς καὶ ὡς 
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pessit quadrato ex Z; dico ct si commensurabi+ 
lis sit A ipsi E, commensurabilem esse ct Γ 
ipsi Z; et si incommensurabilis sit A ipsi E 


incoumnensurabilem esse ct Γ ipsi Z. 


Quoniam enim est ut A ad B ita Γ ad A; 
est igitur et ut ex A quadratuin ad ipsam ex B 
ita ex Γ quadratuin ad ipsum ex A. Sed ipsi qui- 
dein quadraio ex A wqualia sunt ex E, B qua- 
drata, sed ex PF quadrato wquatia sunt ex Z, 4 
quadrata; sunt igitur ut es E, B quadrata ad 
ipsum ex B ita ex Z, & quadrata ad ipsum 
ex 4; dividendo igitur est vt ex E quadratum 
ad ipsum ex B ita cx Z quadratuin ad ipsum 
ex A; est igitur et ut E ad B ita 2 ad A; 


convertendo igitur est ut B ad Ε ita A ad Z. 


᾿ ᾿ ‘ Σ : 3 E.t autem εἰ ut A ad B ila F ad A; ex equo 
SA πρὸς τὴν Ὁ οὕτως ἡ To apes rat Ae duos ; si: 
igitur est ut A ad Ξ ita F ad Z; ct si igitur 


aes ἔστι: ὡς ἡ Α πρὸς τὴν E cites a Τ πρὸς 
quarré de la droite E, et que Ja puissance de T surpasse la pnissance de δ du 
quarré de la droite Z; je dis que si A est Commensurable avec Εν, T le sera 
avec Z; ct que si A esl incommensurable avec F , T Je scra aussi avec Z. 

Car puisque A est a B comme ΓΟ est a Δ, le quarré de Asera an quarré de B 
comme le guerré de Fr est au quarré de Δ (cor. 1.22.6). Mais la somme des 
quarrés de E et de B est égule au quarré de A, et la somme des quarrés de z 
οἴ ἐς s est égale au quarré de r; done la summe des quarrés de E et de B est au 
quarré de B comme Ja sume des quarrés de Ζ et de a est au quarrée de a; donc, 
par soustraction, le quarre de E est au quarré de Β comme 16 quarré de Z est au 
quarré de Δ (17.5); done E esta B comme Z cst a ὁ (22 6); donc, par con- 
version, B est a E comme Δ est ἃ 2 (4. 5 « Δίαϊς A est ἃ B commer esta 4; donc, 
par égalité, A est ἃ E comme Γ est ἃ 2 (22.9); doue sis est comamensurable avec 
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‘ "ἢ > , ’ 3 ς n~ 
πὴν Z* cate οὖν συμμετρος ἐστιν wn A τῇ E, 
’ - « wv 3 ᾿ ΄ 
συμμετρὲς ἐστι καὶ ἡ Τ τῇ Ζ᾽ εἴτε ἀσυμμετρὸς 
2 ε i boa eal eee 
“στιν θὴ A THE, covppstpes ἐστι καὶ ἩΤ τῇ Ze 
᾿ ΠῚ ΄ τς νι. εν» π 
Eay apa Teooapes , και τὰ ἑξῆς. 
~ ᾿ 
MIPOTAZIZ ὡς. 
\ ’ ~ 3 \ 
Ἐάν δύο μεγέθη σύμμετρα συντεθῇ. καὶ τὸ 
᾿ “- ἐδ μὴ a A 
ὅλον ἐμευτέρῳ α΄ τῶν συμμετρον ε 11 Kav το 
a ~ , = Ν age νυν τ: 
ὅλον ei αὐτῶν σύμμετρον Hy καὶ τὰ ἐξ ἀρχῆς 


μεγέθη σύμμετρα ἔσται. 


Συγκείσθω gap δύο μεχέθη σύμμετρα, τὰ 
AB, ΒΓ’ λέγω ὅτι καὶ ὅλον τὸ AT ἑκατέρῳ τῶν 


AB, EBL ἐστὶ σύμμετρονΐ. 


A 


Ἐπεὶ yep σύμμετρί ἔστι τὰ AB, PY, με- 
τρήσει τι αὐτὰ μέγεθος, Μετρείτω, καὶ ἔστω 
τὸ Δ. Ἐπιὶ οὖν τὸ Δ τὸ AB, ΒΓ μετρεῖ 


τὶ vi . wo δ Ν ‘ 
nes ὅλον τὸ ΑΓ μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ Te 


i 
10. 
commensurabilis est A ipsi Ε΄, conunensurabilis 
est et Γ΄ ipst Z; et si incommensurabilis est A 
ipst Ε΄ inconuneusurabilis est et Γ ips Z. 


Si igitur quatuor, εἰς. 
PROPOSIFIO XVI. 


Si due magnitudines commensurabiles com- 
pouuntur, el tola ntrique IpsaruMl commen= 
surabilis erit; el si tota unt ipsarum com- 
mensurabilis est, et quaa principio magniludines 
commensurabiles erunt. 

Componantir cotim duz maguitudines com- 
meusnrabiles AB, ΒΓ; dico et tolam AT uleique 


ipsarum AB, ΒΓ esse commensurallem. 


a 
Quoniam enim commensurahbiles sunt AE, 
Br, metieclur aliqua eas magnitude, Mechatur, et 
sit A, Quonians igitue A ipsas AB, BF metitur, εἰ 


tolam AP metictur. Mctitur aulem εἰ AB, Br; 


E, Ja droite r Je sera avec Z; et si A est incommensurable avec E, la droite r le 


sera avec Z (10.10). Douc, etc. 


PROPOSITION XVI. 


Si Pon ajoute deux grandeurs commensnurables , leur somme sera commensu- 


rable avee chacune (elles ; et si leur somme est commensurable avec une d'elles, 


les crand+urs proposées serout commensurables. 
8 proy 


Ajoutons les deux grandeurs commensurables AB, ΒΓ; je dis que la gran- 


deur entire ar est commensurable avec chacune des grandeurs AB , BT. 


Car, puisque les grandeurs AB, BF sont commensurables, quelque grandeur 


Jes mesurera (def. 1.10). Que quelque grandeur les mesure, et que ce soit Δ. 
Puisque 4 mesure ΑΒ οἱ ΒΓ, il mesurcra leur somme Ar. Mais 1] mesure AB et ΒΓ, 


15> 
AB, ΒΓ" τὸ A apa τὰ AB, BY, AT? μετρεῖ" 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ AT ἑκατέρῳ τῶν AB, BI. 

Αλλὰ δὴ τὸ ΑΙ ἑνὶ τῶν AB, BY ἔστω σύμ- 
μετρον, ἔστω δὴ τῷ ΑΒ" λέγω δὴ ὅτι καὶ τὰ 


AB, BI σύμμετρά ἔστιν. 


LE DIXIEZME LIVRE DES 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 


ergo A ipsas AB, ΒΓ, ΑΓ metitur; commen- 
surabilis igitur est AT utrique ipsarum AB, ΒΓ. 

At vero AT uni ipsarum AB, BI sit com- 
mensurabilis, sit igitur ipsi AB; dico et AB, 


Br commensurabiles esse. 


-----..-..-...... ee 


Ἐπεὶ gop σύμμιτρά ἔστι Tx AT, AB, μὲ- 
τρήσει Th αὐτὰ μέγεθος. Μετρείτω, καὶ ἔστω 
τὲ Δ. Ἐπεὶ εὖν τὲ Δ τὰ TA, AB μετρεῖ, καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΓ μετρήσει. Μετρεῖ δὲ καὶ τὸ 
ΔΕ τὸ A ἄρα τὰ AB, ΒΓ μετρήσει" σύμμετρα 
ἄρα ἐστὶ τὰ AB, BI. 


ι a 7 , x τε». 
Ἐὰν ace δύο μεγέθη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ «ζ΄. 


Eo δύ ὲ “ ἘΣ i ᾿ 207 \ \ 
av duo μεγεῦη ασυμμετρα ourTeln, καὶ τὸ 
© © ΄ yo 3 wt a ‘ 
ὁλὸν εἐκατερῷ αὐτῶν ἀσύμμετρον ἔσται. Kay τὸ 
a, εν sere τὰς Ων ᾿ λιν 5 ~ 
CAOY εὐ, αὐτῶν ἀσυμμέτρον Ny καὶ τὰ ES APRN 


΄ ΄ wt 
μεγέθη ἀσύμμετρα ἔσται. 


Quoniam enim commensurabiles sunt AT, 
AB , melictur aliqua eas magnitudo. Metiatur, 
et sit A. Quoniam igitur A ipsas TA, AB me- 
titur, et rcliquam igitur BF metietur. Me- 
titur autem et AB; ergo A ipsas AB. ΒΓ me- 
tietur; commensurabilcs igitur sunt AB, BP. 


Si igitur duz magnitudines, etc. 


PROPOSITIO XVII. 


Si dua magnitudines incommensurabiles 
componuntur, ct tota utrique ipsarum iucom- 
meusurabilis erit. Et si tola uni ipsarum incom- 
mensurabilis est, et que a principio magnitudines 


incommensurabiles erunt. 


donc A mesure les grandeurs ΑΒ, BF, ar; donc AT est commensurable avec 


AB et Br. 


Mais que ar soit commensurable avec une des grandeurs AB, ΒΓ; quil le soit 


avec AB; je dis que les giandeurs /B, BF sont commensural les. 


Car puisque les grandeurs aT, AR sunt commensurables, quelque grandeur les me- 
surera. Que quelque grandeur les mesure , et que ce soit Δ. Paisque Δ mesure 
ΓᾺ et AB, il mesurera le reste Br. Mais il mesure Av; donc 4 mesure 4B et ΒΓ; 


done les grandeurs 4B, br sont commensurables. Donec , etc. 


PROPOSITION XVII. 


Si lon ajoute deux grandeurs incommensurables, Jeur somme sera incommen- 


aurable avec chacune delles; et si leur somme est incommensurable avec une 


@’elles, les grendeurs proposées seront incominensural les. 
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Συγκείσθωϊ γὰρ δύο μεγέθη ἀσύμμετρα, τὰ 
AB, ΒΓ’ λέγω ὅτε καὶ ὅλον τὸ ΑΓ ἑκατέρῳ τῶν 
AB, ΒΓ ἀσύμμετρόν ἐστε. 

Ei γὰρ μή ἐστιν ἀσύμμετρα τὰ ΤΑ. AB, με- 
τρήσει τι αὐτὰ μέγεθος. Μετρείτω , καὶ ἔστω. 
εἰ δυνατὸν, τὸ A?. Ἐπεὶ οὖν τὸ Δ τὰ TA, AB 
μετρεῖ, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΓ μετρήσει. Μετρεῖ 
δὲ καὶ τὸ AB τὸ Δ ἄρα τὰ AB, ΒΓ μετρεῖ: 
σύμμετρα ape ἐστὶ τὰ AB, ΒΓ’ ὑπέκειτο δὲ 
καὶ ἀσύμμετρα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" οὐκ apa 
τὰ ΤΑ, AB μετρήσει τι μέγεθος" ἀσύμμετρα ἄρα 
ἐστὶ τὰ ΓΑ. AB. Ὁμοίως δὰ δείξομεν ὅτι καὶ 
τὰ AY,TB ἀσύμμετρα ἐστι" τὸ AT ἄρα ἑκατέρῳ 


τῶν AB, ΒΓ ἀσύμμετρόν ior. 


x A ᾿ x ~ 2 ’ 
Αλλὰ δὴ τὸ AT txt τῶν AB, ΒΓ ἀσύμμετρον 
yw 7 “ ~ Bi: a Xx ‘ 
στῶ y nabt πρῶτον τῷ AB" Atjw CTs καὶ τὰ 


AB, ΒΓ ἀσύμμετρά ἔστιν. Ei gap ἔσται" σύμ- 


Componautur enim duz maguitudines incom- 
mensurabiles AB, BI; dico ct totam AT ntrique 
ipsarum AB, ΒΓ inconimensurabilem esse. 

Si cnim non sunt incommensurabiles TA, AB, 
metictur aliqua eas maguitudo. Meuatur, et sit, 
si possibile, ipsa A. Quoniam igitur A ipsas 
ra, AB metitur, et reliquam igitur ΒΓ' metietar. 
Metitur autem εἰ ipsam AB; ergo Aipsas AB, ΒΓ 
metilur; commensurabiles igitur sunt AB, BI. 
Supponebantur autem οἱ imcommensurabiles , 
quod est impossibile; non igitur ipsas TA, AB 
netietur aliqua magnitudo; incommensurabiles 
igitur sunt TA, AB. Similiter utique demons- 
trabimus et ΑΓ, ΓΒ incommensurabiles esse ; 
ergo ΑΓ utrique ipsarum AB, ΒΓ iucommeu- 


surabilis est. 


At vero AT uni ipsarum AB, Br incom- 
mensurabilis sit, et primum ipsi AB; dico et 


AB, ΒΓ incommensurabiles esse. Si enimessent 


Soient ajoutées Jes deux grandeurs incommensurables ΑΒ, Br; je dis que leur 


somme AT est incommensurable avec chacuue des grandeurs ΑΒ, ΒΓ. 


Car si les grandeurs ra, AB ne sont pas incommensurables, quelque grandeur 


les mesurera. Que quelque grandeur 165 mesure, et que ce soit 4, si cela est 
possible. Puisque A mesure ra et AB, il mesurera le reste br. Mais il mesure 
AB; donc A mesure AB et kT; donc ΑΒ et ΒΓ sont commensurables. Mais on Jes 
a supposées incommensurables, ce qui est impossible; done quelque grandeur ne 
mesurera pas TA ct AB; donc ΓᾺ et ΑΒ sont incommensurebles. Nous démontrerons 
semblablemeut que ar et ΓΒ sont incommensurables ; donc ar est incommensurable 
avec chacune des grandeurs AB, BI. 

Mais que ΑΓ soit incommensurable avec une des grandeurs ab, Br, et qu'il le 
soit d‘abord avec AB; je dis que ΑΒ οἱ ΒΓ sont incommensurables. Car s‘ils étaient 

ll. 20 
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μετρας μετρήσει Th αὐτὰ μέγεθος. Μετρείτω, 
καὶ ἔστω τὸ Δ. Ἐπεὶ οὖν τὸ Δ τὰ AB, ΒΓ 
μετρεῖ, καὶ ὅλον apa τὸ AT μετρήσει, Μετρεῖ δὲ 
καὶ τὸ ΑΒ' τὸ Δ ἄρα τὰ TA, ΑΒ μετρεῖ" σύμ- 
τὰ TA, ΑΒ. Ὑπέκειτοθ δὲ 


μέτρα apo. 2078 


commenusurabiles, metiretur aliqua eas magn-= 
tudo. Metiatur, ct sit Δ. Quoniam igitur 4 
ipsas AB, ΒΓ metitur, et totam igilur AP metie- 
tur. Metitur autem etipsam AB; ergo Aipsas TA, 


AB metilur; commensurabiles igitur ΒΏΏ ΓΑ, AB. 


καὶ ἀσύμμετρα, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" coz ἄρα 
τὸ AB, ΒΓ μέτρησει τι μέγεθος" ἀσύμμετρα ἄρα 
ἐστὶ τὰ AB, ΒΓ. Ομοίως δὴ δείξομεν ὅτι εἰ τὸ 
ΑΓ to ΓΒ as TUUpAE eT pov ἐστι, καὶ AB, ΒΓ ἀσυμ- 


μέτρα ἔσταιϊ. 
᾿ ᾿ Ν᾿ νε΄.» 
Ἐὰν ἄρα δύο μεγέθη. καὶ τὰ eas. 


AHMMA. 


Ἐὰν παρά tia εὐθεῖαν πταραξληθῇ παραλλη- 
λύόγραμμον . ἐλλεῖπον εἴδει τετραγ ὦνῳ" τὸ παρα- 
ὥληθεν ἰσὸν ἐστὶ TO ὑπὸ τῶν ἐκ τῆς παραζολὴς 


; j eae ee: 
“ερομένων τμημάτων τῆς εὐθείας. 


Supponebantur autem et incommensurabiles , 
quod est impossibile ; non igitur ip:as AB, ΒΓ 
metietur aliqua magnitude ; incommensurabiles 
igitur sunt AB, ΒΓ. Similiter utique demousira- 
bimus si ΑΓ ipsi TB incommensurabilis sit , 
etiam AB, ΒΓ incommensurabuiles fore. 


Si igitur duze magnitudines, etc. 


LEMMA. 


Si ad aliquam rectam applicetur parallelo- 
grammum, deficieus figura quadrata ; applica- 
tum zquale est rectangulo sub factis ex appli- 


calione partibns rect. 


commensurables, quelque grandeur 165. mesurerait. Que quelque grandeur les 
mesure, et que ce soit Δ. Puisque 4 mesure AB et ΒΓ, il mesurera leur somme ar. 
Mais i] mesure ΑΒ; donc 4 mesure ΓᾺ et AB; donc Fa et AB sont commensurables. 
Mais on les a supposées incommensur ables, ce qui est impossible; danc quelqne 
grandeur ne mesurera pas AB et ΒΓ; donc AB et ΒΓ sont incommensurables. Nous 
démontrerons semblablement que si ar est incommensurable avec ΓΒ; les gcandeurs 
AB, ΒΓ seront aussi incommensurables. Donec, etc. 


“LEM ALE. 


Sia une droite quelcongue on applique un parallélogramme qui soit defaillant 
dune figure quarrée, le parallélogramme appliqué est egal au rectangle compris 
sous les parties de la droite faites par application. 
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Παρὰ γάρ τινὰ evbesev τὴν AB παραξεξλήσϑω 
παραλληλόγραμμον τὸ ΑΔ'. ἐλλεῖστον εἶδε τε- 
τραγώνῳ τῷ ΔΒ" λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΔ τῷ 


ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ. 


Α 


Καὶ ἔστιν αὐτέθεν φανερόν" ἐπεὶ γὰρ τετρά-- 
γωνόν ἔστι τὸ AB, ten ἐστὶν n ΔΙ τῇ ΓΒ, καὶ 
ἔστι τὸ ΑΔ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ. TO, τουτέστι τὸ 
use τῶν AT, FB. 


A Ww , 3 o Ν Ve ~ 
Eav apa παρὰ Tae evbesav, nes τὰ ἑξῆς. 
5 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ μη. 


Εὰν ὧσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάστονος ἴσον παραλληλό-- 
γραμμον! παρὰ τὴν μείζονα παραξληθῇ ἐλλεῖστον 
aides τετραγώνῳ. καὶ εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ 


; a ES oe a ᾿ 
αὐ κεν ἡ μείζων τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δυνήσεται 


τδῦ 

Ad aliquam enim rectam AB applicetur pa- 
rallelogrammumn AA, deficiens figura quadrata 
AB; dico xquale esse parallelogrammum ΑΔ 


reclangulo sub AL, ΓΒ. 


Δ 


Γ Β 


Atque est hoc evidens ; quoniam enim quadra- 
tum est AB, xqualis est AT ipst FB, atque est 
rectangulum AA sub A, ΓΔ, hoc est sub 
AT, ΓΒ. 


Si igitur ad aliquam rectam, etc. 


PROPOSITIO XVIII. 


Si sint duz rect inequales, quarte antem 
parti quadrati ex minori zquale parallelogram- 
mum ad majorem applicetur deficiens figura 
quadrata , et in partes commensurabiles ipsam 


dividat longitudine, major quam minor plus 


Appliquons ἃ une droite queleonque ΑΒ un parallélogramme aa qui soit 


defaillant d'une figure quarrée ΔΒ; je dis que le parallélugramme Aa est égal au 
rectangle compris sous AT, ΓΒ. 

Cela est évident; car puisque ΔΒ est un quarré, or est égal ἃ TB, et AA est 
égal au rectangle sous Ar, ΓΔ, c’est-a-dire sous ΑΓ, ΓΒ. Donc, etc. 


PROPOSITION XVIII. 


Si lon a deux droites inégales; si l'on applique ἃ Ja plus grande un parallé- 
logramme qui soit defaillant dune figure quarrée, et qui soit égal ἃ Ja quatritime 
partie du quarré de la plus petite droite, et si ce parallélogramme partage la plus 
grande drvite en .partics commensurables en Jongueur, Ja puissance de la plus 
grande surpassera la puissance de la plus petite du quarré d'une droite qui 
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aa! ἃ , « ~ , ν᾿ ἢ Ὡς Ἀ EN ε 
τῷ στὸ συμμετρόυ εαὐτὴ μηπει᾽, Καὶ ἐν ἢ 
. a al. ἢ - ΄ a ~ 
μείζων τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύ ἡταιῖ τῷ ἀπὸ 

ie ε mee ψι = ~ δὲ ΠΕ ΠΕ | ~ 
συμμέτρευ ἑαυτῇ Muze’, TH De τετυρτῶν Tov 
Ὡς ΟΝ 5" cere 
ὑπὸ THE ἐλάσσονος ἵπον παραλλῃλογραμμεν 
ware τὴν μείζοι' α παραξληβῃ ἐλλεῖπον eid: 


τ . > > ΜΝ , 
τιτ αγώτω" Sig συμκμετρα αὐ την dispel panzer, 


. Lys i © © 
Ἑστωταν duo εὐθεῖαι ἄτισοι 2b A, ΒΓ. ey 
pt 5 δ ἢ eA τῶ 

μείζων u BY, τῷ ὁ: τεταρτῷ μερὶ Tou ATO τῆς 

ἜΝ Ξ , ἘΝῚ fen te 7 

ἐλασσοτος τὸς ἃ. TIUTESTS τῷ αὐτὸ τῆς Ἡμισείας 

΄ sg Α Α , 
τῆς Ay {πὸν wace τὴν BY ποραλληλθλ ραμίμοιο 
: ὌΞΕ ξ a 
παραξεξλησθω ἐλλεῖπον cides τετραγώνῳ, καὶ 
ag ᾿ “ἃ ι - ’ Ae ish 
ἔστω TO uTG τῶν BA, AL, σύμμετρος δ: ἔστω 
ε , ee ee Ἢ ᾿᾿ 
un BA τῇ AD μη ε" λέῖὼ τὶ ἡ ΒΓ τῆς ἃ μεῖζον 


: Ἔν. ὌΨΙ ee ee 
δίναται τῷ 270 συμμέτρου ἑαυτῇ μηκει δ 


Β Ζ E 


poterit quadrato ex recta sibi commensurabili 
longitudine. Et si major quam minor plus possit 
quadrato ex rect& sibi_ commensurabili longi- 
tudine, quart autein parti ex minori quadrati 
zquale parallelogrammum ad majorem appli- 
cetur defictens figura quadrala, in partes com— 
meusurabiles ipsam dividit lougitudine. 

Sint daz recte imequales A, BP, quaram 
major BP, quarte autem parti ex minori A qua- 
drati, hoe est quadrato ex dimidia A, xquale 
ad ΒΓ parallelogrammum applicetur deficiens 
figura quadrata, et sit sub BA, AT, commen- 
surabilis autem sit ΒΔ ipsi AT longitudine; dico 
ΒΓ quam A plus posse quadrato ex recta sibi 


commensurabili longitudine. 


A r 


τν 
Τιτμήσθω γὰρ ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Ἐ σημεῖον. Secetur cnim ΒΓ bifariam in puncto E, ct 
’ é 


καὶ κείσθω TH'' AE ἴση ἡ ΕΖ λείπ dpa ἡ AT ἴση ponatur ipsi AE aqualis EZ; reliqua igitue Ar 


ἐστὶ τῇ BZ. Kas eves τύθεῖαι ἡ BY τέτμηται εἰς © xqualis est ipst BZ. Et quoniam recta ΒΓ sccalur 


sera commensurable en longueur avec la plus grande. Et si la puissance de la 
plus grande surpasse la puissance de la plus petite du quarré d une droite com- 
mensurable en longueur avec la plus grande, et si lon applique a la plus grande 
un parallélogramme qui soit défaillant dune figure quarrée, et qui soit égal ἃ la 
quatrieme partie du quarré de la plus petite droite, ce parallélogramme divisera 
Ju plus grande en parties commensurables en longueur. 

Soient les deux droites incgales A, ΒΓ; que Br soit Ja plus graude ; appliquons 
a Br un parajlélogramme qui soit détaillant d'un quarre, et qui soit égal a la 
quatriéme partie du quarré de la plus petite A, cest-a-dire au quarré de Ja 
moitié de A; que ce parallélogramme soit celui qui est sous BX, ST, et que ΒΔ soit 
commensurable en longueur avec ΔΓ; je dis que Ja puissance de Br surpassera la 
puissance de ἃ du quarré d'une droite commensurable en longueur avec ΒΓ. 

Partagecns ΒΓ en deux parties ¢gales au point E, et fhisons EZ égal ἃ AE; 
le reste ΔΓ sera egal a uz. Et puisque li droite Br est coupée en deux parties 
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ἈΠ w Χ v > \ oy ἂν ¥8 af 
Pevion κατὰ TOF, εἰς δεάνισα κατὰ τὸ Δ" τὸ ape 
cans: , 2 , ἢ 
ὑπὸ τῶν 13 BA, AL περιεχόμενον ορθογώτεον μετὰ 

΄“ » ‘ ~ r w 2 Ν -.- 3 , 
Tsu ὅὁπὸ τῆς EA τετραγώνου σὸν ETE TH ATO 

~ ᾿ ‘ As ΄ \ 
τῆς ΕΤ τετραγώνῳ. nai τὰ τετραπλασια" τὸ 
w ’ La a ~ A 
ape τέτρακις uo τῶν BA, ΔΙ peta τοῦ τετρα- 

my \ ~ 

πλασίου τοῦ5 ἀπὸ τῆς AE isey ἐστὶ τῷ 

» ᾿ ᾿ ᾿ ~ \ 
τετράκις ἀπὸ τῆς LT τετραγώνῳ, Αλλὰ τῷ μὲν 

πεν τὶ » 

τετραπλασίῳ τοῦ" } ὑπὸ τῶν BA, ΔΙ ἔσον 
με Ν ἣν 2 ‘ ad c ~ δ 
ἐστὶ τὸ απὸ τῆς A τετράγωνον. τῷ δὲ τε- 

΄ wa 3 ΕἾ = γ᾽ > x \ > ἢ 
τραπλασίῳ του απὸ τῆς ΔῈ ἰσὸν ἐστι τὸ azo 

Ξ 1 cas ε 
τῆς ΔΖ τετράγωνον, διπλασίων yap ἐστι ἢ ZA'O 

re ~ Ay i o'7 2 ἣν Ὁ 
τῆς ΔῈ" τῷ δὲ TeTpaT Aare Tsu απτὸ TUS 

” Ἁ x 3 Ἂν - ἢ 
EI ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς BI TeTperg νον 5 δὲ- 
» , ε ~ κι» 
πλασίων 290 ἐστι παλιν ἡ BY tug ἘΓ" τὸ apa 
° ΝΥ ~ ὧν w 3 Ν ~ ? ‘ 
απὸ τῶν A, AZ tTitpaqura ice ἐστί TH azo 
ἦΣ , εἰ ᾿ > x, ta ~ 
gue Br TeTpey τῳ" ὠττε τὸ απὸ τῆς BY tou 
3 \ ™ ay? > ~ 2 A ~ © 
αἀπτὸ TNS A μεῖζον εστὸ TH απὸ τῆς ΔΖ" n ΒΓ 
ΠῚ ~ o ’ - ᾽ [) 
apa τῆς A μεῖζον δύναται τῇ LA, Δεικτέον ἔτι 
, μὰ ~ ἈΝ ι 
καὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ BY τῇ ΖΔ. Ἐπεὶ 7αρ 

, 1 > ς ey . ἢ 
συμμετρος ἐστίν on BA τῇ ΔΙ μηκειγ CuppeTpss 
» x « ~ , x - 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ ty TA μῆκει. Αλλο ἢ 

- pi , " 
TA ταῖς TA, ΒΖ e575 συμμετρες μῆπει . ica 


yap ἔστιν ἡ TA τῇ BZ* καὶ ἡ ΒΓ ἄρα σύμμετρός 
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in partes quidem xquales ad E, in partes autem 
ineqnales ad A; ergo sub BA, AY contentum 
rectangulam cum quadrato ex EA xquale est 
quadrato ex ED, et quadrupla; ergo quater sub 
BA, AT rectangulum cum qnadruplo ex AE 
wquale cst quater quadrato ex ΕΓ. Sed quidem 
quadruplo ipsius sub BA, AP xquale esl ex 
A guadratum , quadrupla avtem ipsius ex AE 
quale est ex AZ quadratum, dupla enim est ZA 
ipsins AE; οἱ quadruplo quadrati ex ET παῖς 
est cx ΒΓ quadratum, dupla enim est rursus BP 
ipsius EP; ergo cx A, ΔΖ qnadvata xqualia sunt 
ex ΒΓ quadrato; quare ex ΒΓ quadratum quam 
quadralum ex A majus est quadrato ex ΔΖ; ergo 
Br quam A plus potest quadrato ex ZA. Osten- 
dendum est ct commensurabilem esse BP 1051 
ZA. Quoniam enim commensurabilis est BA ipsi 
AT longitudine, commensurabilis igitur est ct 
BI ipsi ΓΔ longitudine. Sed ΓΔ ipsis ΓΔ, BZ 
est commensurabilis lengitudine , zqualis enim 


est [A ipsi BZ; οἱ ΒΓ tgitur commensurabilis est 


égales cn E, et en deux parties inégales en A, le rectangle compris sous Ba, 
ar avec le quarré de Es sera cgal au quarré de Er (5. 2). Mais les quadruples 
sont égaux aux quadruples ; donc quatre fois le rectangle sous ba, At avec Je qua- 
druple quarré de ΔῈ est égal au quadruple quarré de Er. Mais le quarré de A est 
quadruple du rectangle sous BA, Ar, et le quarré de az est égal au quadruple 
quarré de ΔῈ, car ΖΔ est double de ΔῈ; et de plus, le quarré de ΒΓ est égal au qua- 
druple du quarré de Er; car ΒΓ est double de Er; donc Ia somme des quarrés 
des droites A, ΔΖ est gale au quarré de Br; donc le quarré de EF surpasse 
Je quarré de A du quarré de Az; donc Ja puissance de ΒΓ surpasse la puis-- 
sance de A du quarre de za. Il reste ἃ démontrer que ΒΓ est commensurable avec 
zs. Car puisque Ba est commensurable en longucur avec ar, ΒΓ est commen- 
surable en longucur avec ra (16. 10). Mais ra est commensurable en Jongueur 
avec la somme de ΓΔ et de ΒΖ; car ra égule Bz (0, 10); donc ΒΓ est commen- 


158 LE DIXIEME LIVRE DIs 


ἘΞ ͵ 0 ‘ ae 
ἐστι ταῖς BZ, TA ponncs'S* ὥστε καὶ λοιπῇ τῇ 
,.» : ‘ : “ Ε 
Zs σύμμετρός ἐστι αν LT μηπεῦ a ΒΓ ἀρὰ τῆς 
A μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ 
μῆκειλος 
. t - - ον ΄ ~ 
Αλλὰ δὴ ἡ ΒΓ τῆς A μεῖζον δυνάσθω τῷ 
δ᾿ ‘ ’ c . , 20 ~ oy ΄ 
απὸ συμμέτρου EAUTH μηβει 5 TH δὲ τετάρτῳ 
ΠΥ es : ἜΣ ΝΣ 
Tau ἀπὸ τῆς A σὸν παρὰ τὴν BI παραξ:- 
΄ 5» “ 35 ΄ yo 
Ολησθω. ἐλλεῖπον εἰδει τετραγώϊιῳ. καὶ εἐστῶ 
pea maa “- ΄ τε . ͵ 
τὸ ὑπὸ τῶν BA, AT. Δεκτεῦν oT! συμμετρος 


> ε Ἐ ͵ 
στὴν η BA τῇ ΔΓ μῆηπε- 


Ἰῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἕμοίως 
δείξομεν ὅτι ἡ ΒΓ τῆς A μεῖζον δύιαται τῷ 
ἀπὸ τῆς ZA. Δύναται δὲ ἡ ΒΓ μεῖζον τῆς 
σύμμετρος 


w > ἊΝ = ~ , a x oe 
ἄρα ἐστὶν n ΒΤ τῇ ΖΑ pnnes* wot: καὶ λοιπὴ 


ἜΝ - ὦ Ξ 
A?! τῷ asso συμμέτρου εαὐυτη 5 


συιαμφύτερω τῇ BZ, ΔΙ σύμμετρός ἐστιν ἢ 


Br μήκει. Αλλὰ συταμφέτερος ἡ BZ, AT σύμ- 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 

ipsis BZ, TA longitudine; quare et reliqu ΖΔ 
commensurabilis est BE longitudine ; ergo ΒΓ 
quain A plus potest quadrato ex recta sibi com- 
miensursbili lougitudine. 

AtveroBI quain A plus possit quadrato ex recta 
sibi commensurabili Jongitudine , quart autem 
parti quadrati ex A xquale parallelogrammum ad 
ΒΓ applicctur, deticiens figura quadrata, et sit sub 
BA, AT. Ostendendum est conunensurabilem 


esse BA ipsi ΔΓ longiludine. 


Δ T 


lisdem enim constructis , similiter demons- 
trabimus ΒΓ quam A plus posse quadralo ex 
ΖΔ. Sed plus potest ΒΓ quam A quadrato 
ex recta 5101 commensurabili; commensura- 
Lilis igitur est ΒΓ ipsi ZA longitudine; quare et 
relique ulrique BZ, AT comincnsurabilis est 


ΒΓ Jongitudine. Sed utraque BZ, AT commen- 


surable en Jongueur avec la somme de ΒΖ ct de rs; done LT est commensu- 
surable en lougueur avec le reste ZS (16. 10); donc la puissance de Br sur- 
passe la puissance de a du quatre d'une droite commensurable en longueur 
avec Br. 

Mais que la puissance de ΒΓ surpasse la puissance de 4 du quarré d'une droite 
qui soit commensurable en longueur avec BF, et appliqucns ἃ Br un paralle- 
logramme qui soit défaillant d'une figure quarrée, et qui soit ¢gal a la quatrieme 
partie du quarré de A; que ce parallélogramme soit celui qui est sous ΒΔ, aT. 
I faut démontrer que ΒΔ est commensurable en longueur avec ΔΙ. 

Ayant fait Ja méme construction, nous démoutrerons semblabiement que la 
puissance de ΒΤ surpasse la puissance de A du quarré de Z4. Mais hi puissance 
de ΒΓ surpasse la puissance de a du quarré d'une droite qui est commensurable 
avec Br; done ΒΓ est commensurable en longueur avec 74; done Br est com- 
mensurable en longueur avec le reste, c’est-a-dire ayec la somme de ΕΖ et de 
ar (16. 10). Mais la somme des droites Bz et ar est commensurable avec ΔΤ; 
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΄ 3 lod 4 a ~ τὰ 
μέτρος ἐστε τῇ ΔΙ" wore καὶ ἢ ΒΓ τῇ TA συμ- 
’ 2 ᾿ 2 \ δ 6 »Ἱ ε Β ~ 
βέτρος ἐστε prunes” Kas ὀκελοντι ἀρὰ ἢ BA Τῇ 
ν᾿ , 
ΔΓ ἐστε συμμέετρος panes. 
4 of “ee ᾿ 3, σ᾽ Ν Leen 
Eay ἄρα ὦσι δυο εὐθεῖαι. καὶ τὰ ἑξῆς. 
, 
MPOTAZI: 46, 
μὰ ~ f \ , 
Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνιποι, τῷ δὲ τετάρτῳ 
τ ποτ » SMa 
μέρει τοῦ ὁπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρα τὴν 
ἜΝ ” , 
μείζονα πορκληθῃ ἐλλεῖπον εἰδει τετραγώνῳ . 
Ny > 2 ’ ? ἐς : δὶ a ᾿ ti ΕΣ E Ce ᾿ 
καὶ εἰς ασυμμετρα αὐτὴν ὀτα)ρῇ μηκει "ἢ μείζων 
τ ͵ ἘΠΕ Σ ἢ 
τῆς ἐλάσσονος μείζον δυνήσιται τῷ ἀπὸ ἀσυμμε- 
΄ ~ ν 3 ε t ~ 3 , 
Tpou εαυπῇ. Kas exy ἢ μείζων τῆς ἐλάσσονος 
“ , 2 ~ 3 " > , ε a fod 
μεῖζον δύνηται2 τῷ dao ασυμμετρου εαὐτῇς τῷ 
δὶ 


τὴν μείζονα παρα(ληθῇ ἐλλεῖπον cides τετραγ wre 


, ~ 3 A ~ > , 3, 1 
TETO PTW TOU απὸ TNE εἐλαήσοινος σοι πεῖρα 


el Ln > τ ΄ 3 
εἰς ασυμμετρα αὑτὴν διοιρεῖ μβκεες- 
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surabilis est ipsi ΔΓ; quare et ΒΓ ipsi ΓΔ com- 
mmensurabilis est longitudine ; εἰ dividendo igitur 
BA ipsi AV est commensurabilis longitudine. 


Si igitur due recta, ete. 


PROPOSITIO XIX. 

Si sint duzx recle inequales , quarte autem 
part: ex minori quadrati quale parallelogram- 
munzad majorem applicetar deficiens figura qua- 
drata , et in partes incommeusurabiles ipsam di- 
vidat longitudine; major quam minor plus poterit 
quadrato ex recta sib incommensurabili. Et st 
major quam minor plus possit quadrato ex recta 
sibi incommensurabili , quartz autem parti qua- 
drati ex minori xquale paralleclogrammmum ad 


majorem applicctur deficiens figura quadrata ; 


in partes incommensurabiles ipsam dividit lon- 


gitudine. 


donc ΒΓ est commensurable en Jongueur avec Ta (12. 10); donc, par soustrac- 


tion, BA est commensurable en longueur avec ΔΓ (16. 10). Donc, ete. 


PROPOSITION XIX. 


Si Yon a deux droites inégales; si l'on applique a Ja plus grande un pa- 
rallélogramme qui soit défaillant @une figure quarrée, et qui soit égal ἃ Ja 
quatriéme partie du quarré de la plus petite, et si ce parallclogramme divise 
Ja plus grande en partics incommensurables cn longueur, la puissance de la plus 
grande surpasscra la puissance de la plus petite du quarré d'une droite qui sera 
incommensurable avec Ja plus grande. Et sila puissance de la plus grande surpasse 
Ja puissance de la plus petite du quarré d'une droite incommensurable avec la 
plus grande; si lon applique ἃ Ja plus grande un parallélogramme qui soit 
deéfaillant πο figure quarrée, et qui soit égal a Ja quatrieme partie du quarré 
de la plus petite, ce parallelogramine divisera la plus grande en parties in- 


cominensurables en longueur. 
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= , > vr a ε - 
Estwcay δύο εὐθεῖαι ariccs αὖ A, ΒΓ. ὧν 
* ε ~ \ ΄ ’ -~ ? Ἵ 
μείζων ἡ ΒΓ. τῷ δὲ τετάρτῳ prcpes τοῦ ἀπὸ 
= 2 - ” ἕ fy 
τῆς ἐλάσσονος aug A icgoy παρα τὴν Lr παρα- 
ΣΤ, ες aN , Ἄν 
(ζεζληήσθω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνο, καὶ ἔστω 
τς τς. Ἐπ oe . 
τὸ ὑπὸ τῶν BA, AT, ἀσύμμετρος δὲ ἔστω ἡ ΒΔ 
ΩΝ ᾿΄ τ q e ~ ay ad 
τῇ AT μῆκει" Atg@ ots ἢ ΒΓ τῆς A preiCoy 


. me ὦ ἃ ἢ , Ω ~. 
δύναται τῶ απὸ ασυμμετρου ELUTHe 


Ἰῶν γὰρ αὐτῶν xerasucvasiivrey τῷ πρό- 
τερον! ὁμοίως δείξομεν ὅτι ἡ ΒΓ τῆς A μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ τῆς ZA. Δεικτέον ὅτι καὶ 
ἀσύμμετρός ἔστι: ἡ ΒΓ τῇ AZ «ήκει. Ἐπεὶ 
γὰρ ἀσύμμετρός ἔστιν καὶ BA τῇ AT pines”, 
ἀσυμμέτρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ τῇ AT μῆκει. 
Αλλὰ ἡ AT TULA: TOS ἐστὶ συναιμφοτέραις ταῖς 
ΒΖ. ΔΙ᾽ καὶ ἡ ΒΓ ἄρα ἀσύμμετρές ἐστι συναμ- 


φοτέραις ταῖς BZ, ΔΙ" ὥστε καὶ λοι τῇ τῇ ΖΔ 


Sit duw τοοία imequales A, BP, quarum 
mnajor ΒΓ, quaria autem paru ex minor A qua- 
drati aquale parallclogranunum ad Br appu- 
cetur, deficiens figura quadrata, et sitsub BA, 
ΔΓ rectanguluin , mcommensurabilis autem sit 
BA ipst ΔΓ longitudine; dico Br quam A plus 


posse quadrato ex recta sili incommensurabil. 


lisdem cnim constructis que supra, similiter 
osteudemus BP quam A plus posse quadrato ex 
ZA. QOstendcendum est et mcomimensurabilem 
esse ΒΓ ipsi ΔΖ longitudiue. Quomam ecuim 
incommeusurabilis est BA ipsi AP longitudine, 
incommensurabilts igitur est οἱ ΒΓ ipsi AP lon- 
gitudine. Sed AP commensurabilis est utrisque 
Bz, ΔΓ ; et ΒΓ igitur incommensurabilis est 


utrisque BZ, AT; quare et relique ZA incom~ 


ἀτυμμετρός ἔστιν a ΒΓ μῆκεις καὶ ἡ ΒΓ τῆς A meusurabilis est ΒΓ longitudine , οἱ ΒΓ quam A 


Soient les deux droites inégales A, Br, et que Br soit la plus grande; appli- 
quons ἃ la plus grande un parallclogramme qui scit defuillant d'une figure 
quarrce , οἱ qui soit égal ἃ Ja quatrieme partie du quarré de la plus petite a; que 
ce parallclogrzmme soit celui qui est sous BA, AF, et que BA soit incormensurable 
en longueur avee ΔΙ; je dis que lu puissance de BY surpasse la puissance de A 


du quarré dune droite incommensurable avec Br. 


Ayant fait la méme construction qu‘auparavant, nous démontrerons sembla- 
blement que la puissance de Br surpasse la puissance de 4 du quarré de za. 1} 
reste ἃ démontrer que ΒΓ est incommensurable en longueur avec AZ. Car puisque 
BA est incommensurable en lougucur avec AT, LT est incommensurable en 
longueur avec Ar(17. 10). Mais ar est commensurable avec la somsme de ΒΖ et 
de ar (14.10); donc ΒΓ est incommensurable avec Ja somme de ΒΖ et de ar; 
donc Br est incommensurable en longueur avee Je reste ΖΔ (17. 10}; mais 
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μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς ZA ἡ ΒΓ apa τῆς 
A μεῖζον δύναται τῷ απὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Δυιάσθω δὴ πελιν a BI τῆς A μεῖζον τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ 
ἀπὸ τῆς A ἴσον παρὰ τὴν ΒΓ παραζεξζλήσθω 
ἐλλεῖπον εἶδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ 
τῶν BA, AT. Δεικτέον ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἢ 
ΒΔ τῇ AT μὕύκεις 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, δμοίως δεῖ- 
ἔομεν ὅτι ἡ ΒΓ τῆς A μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς 
ΖΔ. Αλλ᾽ ἡ ΒΓ τῆς α μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΤ τῇ ΖΔ 
μήκει" ὥστε καὶ λοιπῇ συναμφοτέρῳ τῷ BZ, ΔΓ 
ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ΒΓ. Αλλὰ συναμφύτερος ἡ 
BZ, ΔΙ τῇ ΔΙ σύμμετρός ἐστι μύκει" ἦθ ΒΓ 
ἄρα τῇ AT ἀσύμμετρός ἐστε μήκει" ὥστε καὶ 


διελόντι ἃ ΒΔ τῇ AT ἀσύμμετρός ἐστι μήκει, 


»" wv 3 ’ Ar oF x Vt en 
Eay apa Qot δύο εὐθεῖαι ἀψνισοῖ!. και τὰ ἑξῆςος 
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plus potest quadrato ex ZA; erge ΒΓ quam A plus 
potest quadrato ex rect4 sibi incommensurabilt. 

At plus possit rursus BF quam A quadrato 
ex recta sibi incommensurabili, quarte autem 
pari quadrati ex A zxquale parallclogrammum 
ad ΒΓ applicctur deficiens figura quadrata, et sit 
quod sub BA, ΔΓ, Ostendcndum est incom- 
meusurabilem 6556 BA ipsi AT longitudine. 

lisdem enim constructis, similiter ostendemus 
Br guam A plus posse quadrato ex ZA. Sed 
Br quam A plus potest quadrato ex recta sibi 
incommensurabill ; incommensurabilis igitur est 
ΒΓ ipsi ZA lougitudine; quare οἱ reliqua αἰτίας 
BZ, AF incommensurabilis est ΒΓ, Sed uiraque 
BZ, ΔΓ ipsi ΔΓ commensurabilis est longitudine ; 
ergo ΒΓ ipsi 4T incommensurabilis est lougitu- 
dine; quare οἱ dividendo BA ipsi AL incom- 
mensurabilis est longitudine. 


Si igilur sunt dua rect inequales, cic. 


Ja puissance de Br surpasse Ja puissance de A du guarré de ΖΔ; donc la puis- 
sance de EF surpassera Ja puissance de A du quarré d’une droite incommensurable 
avec BI. 

Mais que Ja puissance de Br surpasse Ja puissance de A du quarré d'une droite 
incommensurable avec ΒΓ; appliquons ἃ ΒΓ un parallélogramme qui soit défaillant 
d’une figure quarrée, et qui soit égal ἃ Ja quatrieme partie du quarré de A ;-et que 
ce parallélogramme soit celui qui est sous BS, ΔΙ; il faut démontrer que ΒΔ est 
incommensurable en lougueur avec AT. 

Ayant fait la méme construction, nous démoutrerons semliablement que la 
puissance de Ef surpasse la puissance de A du quarré de 24. Mais la puissance de 
ΒΓ surpasse la puissance de Α du quarré d’une droite incommensurable avec EF ; 
done ΒΓ est incommensurable en Jongueur avec ΖΔ; donc BF est incommensurable 
avec le reste , c’est-4-dire avec la somme de ΒΖ et de ΔΓ (17. 10). Mais la somme 
de ΒΖ et de ar est commensurable avec ar (6. 10) ; donc ΒΓ est incommensurable 
en Jongueur avec ΔΓ (14. 10); donc, par suusiraction, BA cst incommensurable 
cn longueur avec ΔΓ (17. 10}. Donc, etc. 


II. 21 
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ZEXOAION. 


, 2] £ τὰ ᾿ [᾿ 
karen! δέδεικται ὅτι αἱ μήκει σύμμετροι πάν- 
laa 2 : 
τῶς καὶ δυνάμει εἴσι σύμμετροι, αἱ δὲ δυνάμει 
: ον Ἐς ᾿ 
οὐ σταντῶς καὶ μήκει . ἀλλα δὴ δύνωνται μήκει 
a x 3 , ἐν e 
σύμμετροι εἶναι καὶ ἀσύμμετροι" Φανερὸν ὅτε 
“κι ΣΕΥ τι ΄ ΄ “- , ’ “ ’ 
Pay TH εὐκειμέιῃ PNTH συμμετρὸς τις VW μήκει, 
, . \ Ἂς , 2 κ᾿ ΕἸ , 
λέγεται pNTH καὶ σύμμετρος αὐτῇ οὐ μόνον 
; 2 A ἡ iF 3 A ef , ᾿ 
μήκει ἀλλὰ καὶ δυνάμει, ἐπεὶ ait μήκει σύμ- 
, Ἂς ’ ‘ Δ -«᾿ ’ 
μετροι πάντως καὶ δυνάμει, Ἐὰν δὲ τῇ ἐκκειμέτη 
« 1 ᾿ δ' ’ > \ x 
ῥητὴ σύμμετρός τις κἡὶ δυνάμει. εἰ μὲν καὶ 
΄ A 4 μὰ " x ’ 
μέκει. λέγεται καὶ οὕτως PNTH καὶ σύμμετρος 
τ: , > a a % 
αὐτῇ μήκει καὶ δυνάμει. Ei δὲ τῇ ἐκκειμένη 
« ~ ΄ εὐ 2 Ξ 
πάλιν pnts σύμμετρός τις οὖσα δυνάμει. μήκει 
πῶ τς ͵ , να ἘΞ 
αὐτῇ ἢ ἀσύμμετρος, λεγεται Kab OUTHS ρ ΤῊ 


δυνάμει μόνον σύμμετρος, 
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SCHOLIUM. 


Quoniam demonstratum est rectas longitudine 
commensurabiles oninin6d et potentia esse com- 
mensurabiles, rectas autem potentia non semper 
et longiludine, at vero posse longitudine com- 
mensurabiles esse cLlincommensurabiles; evidens 
est si exposite rationali commensurabilis aliqua 
fucrit longitudine , vocari rationale ct com- 
mensurabilem ipsi non solum lougitudine sed 
οἱ potentia, quomiam recte longitudine com- 
mensurabiles cnmino ct potentia. Si autem ex- 
posit rationali commensurabilis aliqua fuerit 
potentia , st quidem et longitudine, dicitur et 
sic rationalis ef commensurabilis ipsi longitudine 
et potentia. Si autem cxposite rursis ratiovali 
commensurabilis aliqua existens potentia, longi- 
tudine ipsi fuerit incommensurabilis, dicitur et 


sic rationalis potentia seliim commensurabilis. 


SCHOLTE. 


Puisqu’on a démontré que les droites commensurables cn Jongueur le sont 
toujours en puissance, que celles qui Je sont en puissance ne le sont pas toujours 
en longueur, quoiqu’elles puissent étre commensurables et incommensurables en 
longueur (cor. g. 10), il est évident que si une drvite est commensurable en 
Iungucur avec Ja rationelle proposée, elle est appelée rationelle, et elle est com- 
mensurable non seulement en longucur, mais encore en puissance avec Ja ratio- 
uclle proposée, puisque les grandeurs commensurables en longueur le sont tou- 
jours en puissance. Mais si une dreite est commensurable non seulement en 
puissance, mais encore cn longueur, avec la rationelle proposée, elle est dite 
raiionclle et commensurable en longucur et en puissance avec Ja rationelle pro- 
posée. Et si enfin une droite commensurable en puissance avec ia rationelle 
proposée lui est incommensurable en Jongueur, elle est dite raiionel!e commen- 
surable en puissance seulemeut. 
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MIPOTAZIE κ΄. 


‘ ε ς ~ ? ᾿ ΄ 
To ὑπο ῥητῶν μήκει; συμμέτρων κατά τινα 
Ξ- . , ΠΝ , ᾿ 
τῶν εἰρημένων! τρόπων εὐθειῶν περιεχόμενον 0ρθο-- 
͵ ΕΠ 
γώνιον, βητόν ἔστενς 
Δ Ἀ © ~ ᾿ a’ » ~ ~ 
Ὑπὸ γὰρ ῥητῶν μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τῶν 
᾽ 2 Ἷ ’ μὴ 
AB, ΒΓ ὀρθογώνιον περιεχέσθω το ΑΓ" λεγζὼω ors 


ἀν: \ 
purcy ests τὸ AT. 


Αναγεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς ΑΒ “τιτράγωιον 
τὸ ΑΔ’ ρητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔ. Καὶ ἐπεὶ σύμ- 
μετρός ἔστιν ἡ ΑΒ τῇ ΒΓ μήκει, ton δὲ ἐστὶν 
ἡ AB τῇ ΒΔ’ σύμμετρος apa ἐστὶν ἡ ΒΔ τῇ ΒΓ 
μήκει. Καὶ ἔστιν ὡς n BA πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως 
τὸ ΔΑ πρὸς τὸ ΑΙ’ σύμμετρος δὲ ἐστὶν ἡ ΒΔ 
τῇ ΒΓ’ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΔΑ τῷ AT. 


. A A e is " ψ Vw x 4 
Patov dt τὸ ΔΑ" puTov aps eorvit καὶ TO AT. 


A ow: ε te ~ ὧν 1 “τ. 
To ἄρα ὑπὸ pater, καὶ τὰ εζὴς- 
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PROPOSITIO XX. 


Sub rationalibus longitudine commensurabil:- 
bus rectis secundtiim aliguem dictorum modorum 
contentum rectangulum, rationale est. 

Sub rationalibus cnim longitudine commen- 
surabilibus rectis AB, ΒΓ rectangulum conti- 


nealur AP; dico rationale esse AT. 


s 


Describatur enim ex AB quadratum AA; ra- 
tionale igitur est AA. Et quoniam commensu- 
rabilis est AB ipsi ΒΓ longitudine , zqualis 
autem est AB ipsi BA; commensurabilis igitur 
est BA ipsi BF longitudine. Atque est ut BA 
ad BP ita AA ad AT; commensurabilis autem est 
BA ipsi ΒΓ, commensurabile igitur est et AA 
ipsi AT. Rationale autem AA; rationale igitur 
estct ΑΓ. 


Ergo sub ratioualibus, οἷς. 


PROPOSITION XX. 


Le rectangle compris sous des droits rationclles commensurables en lon- 
gueur, suivant quelqu’un des modes dont nous avons parlé, est rauonel. 

Que le rectangle ΑΤ soit compris sous les droites rationelles AB, ΒΓ commen- 
surables en longueur; je dis que Ar est rationcl. 

Car décrivons sur AB le quarré ΑΔ; le quarré ΑΔ sera rationel (déf. 6 et cor. 9. 10). 
Puisque AB est commensurable en longueur avec ΒΓ, et que AB egale BA, BA 
est commensurable en Jongueur avec ΒΓ, Mais Ba est a ΒΓ comme AA est ἃ ΑΓ 
(1. 6), et BA est commensurable avec ΒΓ; donc AA est commensurable avec AT 
(10. το). Mais 3A est ratione! ; donc ΑΓ est aussi rationel (déf. ὁ. et pr. 13. 10). 
Donc, etc. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κα. 


Ἐὰν βητὸν παρὰ ῥητὴν παραδληθῇ, πλώτος 

ne . , ms a ΄ 
Os purty, καὶ συμμέετρον TA παρ ἣν mapa 
κειται μάκειο 

x Α 4 ε 4 ’ 

Putov yap τὸ AT παρὰ ρητὴν κατὰ tive 
ma Ay “τῶν προειρημένων! τρόπων τὴν ΑΒ παρα- 
ἀεξλήσθω. πλάτος ποιοῦν ΒΓ" λέγω ὅτι βῥυτή 


ἐστιν ἡ BY, καὶ σύμμετρος τῇ AB μῦκει, 
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PROPOSITIO XXI. 


Si rationale ad rationalem applicetur, Jatitu. 
dinem faciet rationalem, et longitudiue com- 
mensurabilem οἱ ad quam applicatur. 

Rationale enim AP ad rationale AB secun- 
dim aliquem rursus predictorum modorum 
apphcetur, Jatitudinem faciens Br; dico 
ratioualem csse BE, et commensurabilem ipsi 


AB lougitudine. 


Αιαγεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς AB πετράγωιον 
τὸ ΑΔ' pitoy ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔ. Ῥητὸν δὲ καὶ 
τὸ ΑΓ" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ MA τῷ ΑΓ. Καὶ 
ἔστιν ὡς τὸ ΔΑ πρὸς τὸ AT οὕτως ἡ ΔΒ πρὸς 


τὴν BI* σύμμετρες ἄρα ests καὶ ἡ ΔΒ τῇ ΒΓ. 


Describatur enim ex AB quadratum ΑΔ; ra- 
tionale igitur est AA. Rationale autem et Ar; 
commensurabile igitur est AA ipsi ΑΓ. Atque 
est ut AA ad AT ita ΔΒ ad ΒΓ; commensura- 
bilis igitur est et ΔΒ ipsi ΒΓ. JEqualis autem AB 


PROPOSITION XXII. 


Si mne surface rationelle esi appliquée ἃ une droite rationelle, elle fera une 
largeur rationelle , ct commensurable en longucur avec la droite ἃ laquelle cette 


surface est appliquée. 


Que Ja surface rationelle ar soit appliquée, suivant quelqu’un des modes 


dont nous avons encore parlé, ἃ la rationelle ΑΒ, faisant Ja largeur Br; je 


dis que Br est rationel et commensurable en longueur avec AB. 


Car décrivons sur AB Je quarré AA ; ΑΔ sera rationel (déf. 6 et cor. 9. 10). Mais ar 
estrationel ; donc AA est commensuiable avec ar (def. 9 et pr. 12. 10). Mais ΔΑ est 


ἃ AY comme ΔΒ est ἃ ΒΓ (1.6); done 4B est commensurable avec Br (10, 10). Mais 
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Ion δὲ ἡ ΔΒ τῇ ΒΑ’ σύμμετρος apa? καὶ ἡ AB 

~ ἐξ ΕΝ Ν ε .« cw 3 Ἂς Ἀ 
τῇ AT. Paty δὲ ἐστὶν w ΑΒ’ puta ἀρὰ ἐστὶ καὶ 
4 ΒΓ, καὶ σύμμετρος τῇ ΑΒ μήκειε 


᾿ ω τ ᾿ x oe ~ 
Ear ape putoyv, καὶ τὰ ἐξᾶςς 


AHMMA. 
Η δυναμένη ἄλογον χωρίον, ἄλογός ἐστι, 
Δυνάσθω γὰρ ἡ A ἄλογον χωρίον, τουτέστι 


ay ? ᾿ ~ * ” 3) 3 A 
TO ἀπὸ τῆς A τετράγωνον σὸν eoTW ἀλόγῳ 


χωρίῳ" λέγω ὅτι ἃ Α ἀλογὸς ἔστιν, 
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ipsi B4; commensurabilis igitur et AB ipsi Ar. 
Rationalis autem est AB ; rationalis igitur est et 
BI, et commeusurabilis 1psi AB longitudiue. 

Si igitur rationale, etc. 


LEMMA. 


Recta quz potest irrationale spatium, irra- 
tionalis est. 

Possit enim recta A irrationale spatium, boc 
est ex A quadratum zquale sit irrationali spatio ; 
dico A irralionalem esse. 


Εἰ pcp ἔσται! ῥητὴ ἡ A, ῥητὸν ἔσται καὶ τὸ 
ἀπὶ αὐτῆς τιτράγωνον, οὕτως γάρ ἐστιν ἐν 
«οἷς ὅροις. Οὐκ ἔστι δὲ" ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AS, 
Οπερ ἔδει δέξαι. 


Si enim esset rationalis A, rationale esset ex 
ipsa quadratum, sic enim est in definitionibus. 
Non est autem; irrationalis igitur est A. Quod 


oportebat ostendere. 


ΔΒ est Cgal 4 BA; donc AB est commensurable avec Ar. Mais ΑΒ est rationel; donc ΒΓ 
est aussi rationel, et commensurable eu longueur avec AB (dét. 6 et pr. 12. 10). 


Douc, cic. 


LEMME. 


La droite dont Ia puissanee est une surface irrationelle, est irrationelle. 


Que la puissance de A soit une surface irrationelle , c’est-a-dire que le quarré 
de 4 soit égal ἃ une surface irratiouelle ; je dis que A est irrationcl. 


Car si A Ctait rationcl, le quarré de A serait rationel, ainsi que cela est dit 
dans les définitions (def. 8 et cor. 9. 10). Mais il ne l’est pas ; donc A est irratiouel. 


Ce qu'il fallait démontrer. 
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TIPOTASIS x€. 


7 e 5 νι “ ¢ ca > 
To ὑπὸ ρητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων ev- 
θειῶν περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἄλοχόν ἔστι. καὶ 
ε a > " μὰ » 
n δυναμένη αὐτὸ ἄλογος ἐσται!" καλείσθω δὲ 
μέση. 
ι 1 « ~ ͵ , ͵ 
Ὑπὸ yap ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων 
> = ay > ἕ . 
eubcsov τῶν AB, BI ὀρθογώνιον “περιεχ: σθω τὸ 
a ΟΣ ΤΑΝ ΤΑ: : ie 
ΑΓ" λέγω ὅτι aAozoyv ἐστι τὸ AT, καὶ καὶ dure- 


, 3 \ w , = 2 τ ἂν 
μένη αὖτὸ ἀλογὸς ETTE καλείσθω δὲ μέση. 


> 
[-.} 


PROPOSITIO XXII. 


Sub rationalibus potentia soiim commensu- 
rabilibus rectis contentuin rectangulum irratio- 
nale est, οἱ recla que potest ipsum irrationalis 
crit; ea autem vocetur media. 

Sub rationalibus eniv: potentia soliim com- 
mensurabilibus rectis AB, ΒΓ quadratum conti- 
neatur AV; dico irrationale esse AL, ct rectam 
que polest ipsum irraliozalem esse; ea autem 


vocetur wedia. 


A 


Διαγεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον 
τὸ ΑΔ’ ρητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ AA. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμ- 
μετρὸς ἐστιν ἡ ΑΒ τῇ ΒΓ μήκει, δυτείμει γὰρ 
μόνον ὑπόκεινται σύμμετροι, ion δὲ ἡ ΑΒ τῇ 
ΒΔ’ ἀσύμμετρος ope ἔστι καὶ ἡ ΔΒ τῇ ΒΓ 


Ω = NF ε « : \ @ 
Mane, Καὶ cover ὡς ἡ BA προς τὴν BY cutws 


Describatur emm ex AB guadratum AA, ra- 
tionale igitur est AA. Et quoniam incommensu- 
rabilis est AB ipsi ΒΓ longitudine, potentia enim 
solum ex supponuntur commensurabiles, equalis 
autem AB ipsi BA; incommensurabilis igitur est 


et AB ipsi ΒΓ longitudine. Atque est ut BA ad 


PROPOSITION XXIL. 


Le rectangle compris sous des droites rationelles , commensurables en puis- 
sance seulement, est irratione!, et Ja droite dont la puissance égale ce rectangle 
sera irrationelle ; cette droite s’appelera mediale. 

Que Ie rectangle ar soit compris sous les droites rationelles ΔΒ, BF com- 
mensurables en puissance sculement; je dis que le rectangle ar est irratiunel, 
et que la droite dont la puissance est égale a ce rectangle est irrationelle ; que 
cette drvuite soit appelée médiale. 

Car décrivons sur ΑΒ Je quarré AA; Aa sera irrationnel. Et puisque AB est in- 
commensurable en Jongueur avec ΒΓ; car ov a supposé que ces deux droites 
étaient commensurables en puissiuce seulement, et que de plus AB est égal a Ba, 
ΔΒ sera incommeusurable en lopgucur avec Bi. Mais ΒΔ est ἃ eT comme ΑΔ est ἃ ΑΓ 
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τὸ AA πρὸς τὸ AT* ἀσύμμετρον apa ἐστὶ τὸ 
AA τῷ AT. Ρητὸν δὲ τὸ ΔΑ’ ἄλογον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΑΓ" ὥστε καὶ ἡ δυιαμίνη τὸ AT, του- 
τέστιν ἡ ἴσον αὐτῷ τετράγωνον δυναμένη. aAo- 


γίς ἔστι. Καλείσθω δὲ μέση, Οπερ ἐδὲι δεϊξαι, 


AMMA. 


. κα Si Sees x ἘΞ ε ᾿ J 
Eor wos διὸ evvesas, eotiv' ὡς ἡ πρώτῇ προς 
ι , “ ἀπ 3 ~ ᾿ Ἄ, τ 
τὴν δευτέραν ουτῶς τὸ απὸ τῆς Ἰρωτὴς πρὸς Τὸ 
a A ~ ΄ ? ΄“-- 
ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν. 
. > « , e 
Eerwcay δύο εὐθεῖαι ai ΖΕ. EH* λέγω ὅτι 
> x c dk ee ‘ x 7 Sa hes ~ 
ἐστιν aon ZE mpeg τὴν EH cuts τὸ avo τῆς 


ΖΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ. EH. 
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ΒΓ ita AA ad AL 3 incommensurabile igitur 
est ΔΑ ipsi AT. Rationale autem ΔΑ ; irrationalc 
igilur est AC; quare et recta qua potest ipsum 
AT, hoc est recta que potest xquale ipsi qua- 
dratum, irrationalis est. E2 aulemn vocetur media. 


Quod oportebat ostendere. 


LEMMA. 


Si sint dux rect, est ut prima ad secundam 
ita quadratum ex primaé ad rectangulum sub 
duabus rectis. 

Sint due reciz ΖΕ, EH; dico esse ul ΖΕ ad 
EH ita ex ZE qgiadratum ad rectangulum sub 
ZE, EH. 


A 


Λιαγεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς ΖΕ τετράγωνον τὸ 
AZ, καὶ συμπεπληρώσθω τὸ HA. Ἐπεὶ οὖν ἐστιν 
ὡς ἡ ZE ap-s τὴν EH οὕτως τὸ ZA πρὸς τὸ ΔΗ. 


Γ᾿ ae 
val tore τὸ μεν ZA τὸ ἀπὸ τῖς ΖΕ. τὸ δὲ AH 


Describatur enim ex ΖΕ quadratum ΔΖ, οἱ 
compleatur HA, Quoniam igitur est ut ZE ad 
EH τὰ ZA ad ΔΗ, afque cst quidem ZA 


quadratum ἐκ ΖΕ, 4H vero rectangulum sub 


(1. 6); done 4A est incommensurable avec ar (10. 10); mais AA est rationel ; donc 
ΑΓ estirrationnel (def. 10 et pr. 15. 10); donc la droite dont la puissance égale ar, 
c’est-a-dire la droite dont la puissance est un quarré égal ἃ ar est irrationelle 
(def. 11. 10). Cette droite sera appelée mediale. Ce qu’i) fallait démontrer. 


LEMME. 


Si Fen a deux droites, Ja premiére sera ἃ Ja seconde comme Ie quarré de 
la premiere est au rectangle compris sous ces deux droites. 

Soient Jes deux droites ZE, EH ; je dis que ZE est ἃ EH comme Ie quarré de ΖΕ 
est au rectangle compris sous ZE, EH. 

Deécrivons sur ZE le quarré 42, et achevyons HA. Puisque ΖΕ est ἃ EH comme 
ZA est ἃ AH (1.6); que ΖΔ est le quarré de ZE, et que ΔῊ est le rectangle sous ΔῈ 
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τ - \ co ᾿ Ἂν La % ~ 
πὸ ὑπὸ τῶν BE, EH, toutiots τὸ ure τῶν 


ZE, EH* ἔστην ἄρα ὡς ἢ 7Ε πρὸς τὴν EH οὕτως 


Z E 


ΔΕ, EH, hoc est sub ΖΕ, EH; est igituc 
ut ΖΕ ad EH ila cx ΖΕ quadralum ad reclan- 


H 


a 


\ 32> δ ~ ᾿ a εν 
τὸ ἀπὸ τῆς ZE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ. EH. Ομοίως 
" m Ξ 
δὲ καὶ ὡς τὸ ὑ-πτὸ τῶν HE . ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
EZ, τουτέστιν ὡς τὸ ΗΔ πρὸς τὸ ZA οὕτως ὁ 


HE πρὲς tur ΕΖ. Οπερ ἔδε, desGau?. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ xy. 


A 3 \ , bt 
To πὸ μίσης παρὰ putay wapaCaArcucror! 
, ca ΠῚ 3 . ~ 
λωτος Wess Y ba Ὶ 
σ ς ποιεῖ puTHY 5 καὶ ἀσύμμετρον τῇ παρ 
a ’ 
dy παράκειται! panzer. 
, . e © vont 
Eore pion μὲν n A, ῥητὴ δὲ a TB, καὶ τῷ 
Ewe » oe , 
απὸ τῆς A ἰσὸν Tapa τὴν ΒΓ σοραξεξζλησθω 
ne Pee oun , ΝΣ 
χαρίὸν ὀρθογώνιον" To BA πλατὺς στόίουν τὴν TA 
ae Roe Fs ‘ νον Be 
λεὼ ὅτι ρητῶ ἐστιν ἢ TA, καὶ ἀσυμμετρος TH 
͵ 
ΤΡ pone, 


gulum sub ΖΕ, EH. Similiter autem et ut 
sub HE, EZ reclangulum ad quadratuin ex EZ, 
hoc est ut HA ad ZA ila HE ad EZ, Quod 


oportebat ostendcre. 


PROPOSITIO XXITi. 


Quadratum ex media ad ritionalem applica- 
tum latitodinem facit rationalem, et longiludine 
incommensurabilem ei ad quam applicatur. 

Sit media quidem A, ralionalis autem ΓΒ; 
et quadrato ex A gxquale ad ΒΓ appliectur 
spatium rectangulum BA latitudinem faciens 
ΓΔ; dico rationalem esse ΓΔ, ctiueommensurabi- 


lem ipsi ΓΒ longitudine. 


EH, c’est-a-dire sous ΖΕ, EH, la droite ΖΕ est 8 EH comme le quarré de ZE est au 
rectangle sous ΖΕ, EH. Semblablement le rectangle sous HE, FZ cst au quarré 
de £Z, c’est-a-dire HA 651 ἃ ΖΔ comme HE est ἃ ΕΖ. Ce qu il fallait demontrer. 


PROPOSITION XXIII. 


Le quarré d'une médiale appliqué ἃ une rationelle fait we longueur ratio- 
nelle et incommensurable en Jongueur avec la droite a laquelle ἢ] est applique. 


Soit Ja mediale a, et la rationclle rs ; appliquons ἃ ΒΓ un rectangle BA, qui 
soit gl au quarré de A, et qui fusse la largeur ra; je dis gue la droite ΓᾺ est 
rationelle et incommensurable en lovgucur ayec TB. 
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Ἐπεὶ γὰρ μέση ἐστὶν ἡ A, δύναται χωρίον 
περιεχέμενον ὑπὸ ρητῶν δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρων, Δυνάσθω τὸ ΗΖ. Δύναται δὲ καὶ τὸ ΔΒ" 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΒ τῷ HZ, Eos δὲ αὐτῷ καὶ 
ἰσογωνίον, τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνίων παραλ- 
ληλογράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ αἱ 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς 
« ΒΓ “πρὸς τὴν EH οὕτως ἡ EZ πρὸς THY 


2] 3; ΙΝ 2 +7 ~ ὡς ἢ 
TA: ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ προς 
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Quoniam enim media est A, potest spatium 
conteatum sub rationalibes potentia solum com- 
Possit HZ. 
AB; xquale igitur est ΔΒ ipsi HZ. Est autem 


mensurabilibus. Potest autem et 


1Π et aquiangulum , zqualium autem et 
zquiangulorum parallelogrammorum reciproca 
sunt latera que circum equales angulos; pro- 
portionaliter igitur est ut ΒΓ ad EH ila EZ 


ad TA; est igitur et ut ex Br quadratum 


4 


Γ ΔῈ ΗΕ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΕΗ οὕτως τὸ απὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἃ ipsum ex EH ila ex ΕΖ quadratum ad ipsum 
ἀπὸ τῆς TA* σύμμετρον δὲ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ ex ΓΔ. Commensurabile autem est ex TB qua- 
τῷ ἀπὸ τῆς EH, ῥητὴ γάρ ἐστιν ἑκατέρα αὐτῶν" dratum quadrato ex EH, rationalis emim est 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ἘΖ TH ἀπὸ Ulraque ipsarum}; commensurabile igitur est et 
τῆς TO. Ῥητὸν δὲ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς EZ* ῥητὸν ex EZ guadratum quadrato ex ΓΔ. Rationale 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς TAS pura ἄρα ἐστὶν autem esl quadratum ex EZ; rationale igitur est 
ἡ ΓΔ. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ EZ τῇ EH εἰ quadratum ex ΓΔ; rationalis igitur est ΓΔ. Et 
μήκει, δυνάμει γὰρ μόνον εἰσὶ σύμμετροι, ὡς quoniam incommensurabilis est EZ ipsi EH lon- 
δὲ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΕΗ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ gitudine, potentid enim solim sunt commensu- 


rabiles, ut autem ἘΖ ad EH ita ex ΕΖ quadratum 


Caz, puisque Ja droite A est médiale , sa puissance égale une surface comprise 
sous des rationelles commensurables en puissance seulement (22. 10). Que sa 
puissance soit égale ἃ ΗΖ ; mais sa puissance égale aussi ΔΒ; donc ΔΒ égale HZ. 
Mais ΔΒ est équiangle avec ΗΖ; et dans les paralldlogrammes équiangles et 
égaux , les cétés qui Comprenent des angles égaux, sout réciproquem ent pro- 
portionnels (14.6); donc Br est ἃ EH comme Ez est ἃ ΓΔ; donc le qnarré de Br 
est au quarré de EH comme le quarré de Ez est au quarré de Ta (22.6). Mais le 
quarré de ΓΒ est commensurable avec le quarré de EH; car chacune de ces 
droites est rauonelle (22. 10); donc le quarré de EZ estaussicommensurable avec le 
quarré de ΓΔ (10. 10). Mais le quarré de Ez est rationel ; donc Je quarré de T4 est 
rationel aussi; donc ΓΔ est rationel. Et puisque Ja droite Ez est incommensurable 
en longueur avec EH; car celle-ci ne Jui est commensurable qu’en puissance, et que 

If. 22 
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~ ? , w ? “ 

“πρὶς τὶ ὑπὸ τῶν ZE, EH° ἀσυμμετρον ops tots? 

» ~ ΩΣ “- 4 ~ 

τὸ ἀπὸ τῆς EL τῷ ὑπὸ τῶν ΖΕ. EH. Αλλα τῷ 

* } Ν ~ a Ul 2 FA \ ? . ~ 

μὲν ἀπὸ THs EZ συμμετρον ἐστιῖ τὸ απὸ THE TA, 
ς 4 ~ i ἊΣ ~ 

putes γάρ εἰσῚ δυνάμει . τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ΖΕ. EH 


‘ * Ly ~ wv , 
σύμμετρόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AT, IB, σὰ yep 


ἰστι τῷ ἀπὸ τῆς At ἀσύμμετρον ἄρω ἐστὶ καὶ 
πὸ ἀπὸ τῆς TA τῷ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ περεεχο- 
μένῳδ, Ως δὲ τὸ ἀπὸ τῆς TA πρὸς τὸ ὑπο τῶν 
ΔΙ, IB οὕτως ἐστὶν ἡ AT πρὸς τὴν ΤΒ" ἀσίμ- 
μετρος ἄρα ἐστὶν » AT τῇ ΓΒ μήκει" puta ἄρα 
ior ἡ TA καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΤΒ μήκει. Οπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ad rectangulura sub ΖΕ, EH; incommensurabile 
igitur est ex EZ quadratum rectangulo sub 
ΖΕ, EH. Sed quadrato quidem ex EZ commen- 
surabile est quadratum ex PA, rationales enim 
sunt potenlia, rectangulo autem sub ZE, EH 


commensurabile est rectangulum sub ΔΓ, ΓΒ; 


wyouia Culm sunt quadrato ex A; incommen- 
surabile igitur est et ex ΓΔ quadratum rectan- 
gulo sub ΔΙ, TB contento. Ut autem ex ΓᾺΔ 
quadratum ad rectangulum sub AL, ΓΒ ita est 
Ar ad ΓΒ; incommensurabilis igitur est AL ipsi 
TB Jongitudine, rationalis igitur est ΓΔ et incom- 
mensurabilis ipsi ΓΒ longitudine. Quod opor- 


tebat ostendcre. 


EZ est a EH comme le quarré de Ez est au rectangle sous ΖΕ, EH (lem.22.10), le 
quarré de Ez est incommensurable avec le rectangle sous ZE, EH (10. 10). Mais le 
quarré de ΓΔ est commensurable avec Je quarre de Ez, car ces droites sont 
rationelles en puissauce, et le rectangle sous AT, TB est commensurable avec le 
rectangle sous ZE, EH, car ils sont égaux chacun au quarré de A; donc le 
quarré de ΓΔ est incommensurable avec le rectangle sous ΔΤ, TB (15. 10). Mais le 
quarré de Ta est au rectangle sous ΔΙΓ, TB comme ΔΙ est a TB (lem. 22); donc 
AT est incommensurable en longueur avec TB; donc ΓΔ est rationel et incom- 
mensurable en longueur avec ΓΒ (déf. 6. 10). Ce qu'il fallau démoatrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ κδ΄. 


n , > , 
Η τὴ μέσῃ σύμμετρος μέση εστινς 
" ς ΣΎ, ͵ a 
Eotm μεσὴ ἡ A, καὶ TH A συμμετρὸς toTH 
ἡ Β' λέγω ὅτι καὶ ἡ Β μέση ἐστίν. 
. ς x A ~ 4 3 \ 
Ἐκκείσθω γ)πρ pat n TO, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ 
~ 3, ’ ‘ 
τῆς A sooyv παρὰ τὴν ΓΔ παραξεξζλησθω χωρέον 
» ~ Ἂ ΄ A 
ὀρθόγωνιον τὸ TE πλάτος ποιοῦν τὴν EA* puta 
Ν ? x ς ἂν ee ~ ’ 
apa ἐστίν ἢ EA, καὶ ἀσυμμεῖτρος TH TA panues. 
Ὁ ~ ἐἶ 
TO δὲ ἀπὸ τῆς Β ἴσον παρὰ τὴν ΔΙ παραζε- 


ξλήσϑω χωρίον ὀρθογώνιον τὸ ΓΖ πλάτος ποιοῦν 


“Ὗ 
ἃ, 


: Ὁ ΒΝ , ξ τ 
τὴν ZA. Ἐπεὶ ouv σύμμετρος ἐστιν n A τ By 

, ? Ν A 2 A ~ ~ \ 
σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ ἀπὸ τῆς A τῷ ἀπὸ 
~ νὴ “ AS Toy ~ » x \ 
τῆς B. Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τὴς A ἴσον ἐστὶ τὸ 


“ < > ‘ ow 5 > Ν ‘ Ὦ 
EI, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς Β ἴσον ἐστι! τὸ TZ" συμ- 
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PROPOSITIO XXIV. 


Recta medix commensurabilis media est. 

Sit media A, et ipsi A commensurabilis sit 8 ; 
dico et B mediam esse. 

Exponatur enim rationalis TA, et quadrato 
quidem ex A equale ad ΓΔ applicetur spauum 
rectangulum FE latitudinem faciens Ed; ratio- 
halis igitur est EA, et incommensurabilis ipsi 
ΓΔ longitudine. Quadrato autem ex E zquale 


ad Ar applecetur spattum rectangelum ΓΖ lat? 


tudinem facieus ZO. Quotiam igitur commen- 
surabilis est A ipsi B, commensurabile est et 
ex A quadratum quadrato ex B. Sed quadrato 
quidem ex A zxquale est EC, quadrato autem 


PROPOSITION XXIV. 


Une droite commensurable avec une médiale, est une médiale. 
Soit la médiale A, ct que B soit commensurable avec 4; je dis que Ja droite Β 


est médiale. 


Car soit la rationelle ra, et soit appliqué ἃ ra un rectangle rE qui, faisant 


Ja largeur ἘΔ, soit égal au quarré de A; la droite Es sera rationelle ct incom- 
mensurable en longueur avec ΓΔ (23. 10). Soit aussi appliqué a ar un rectangle 
rz qui, faisant la largeur zs, soit égal au quarré de B. Puisque A est commen- 
surable avec B, le quarré de A sera commensurable avec Je quarré de B 
(cor. ὁ. 10). Mais EF est égal au quarré de a, et rz est égal au quarré de B; 


1732 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἘΓ τῷ ΓΖ. Καὶ ἔστιν ὡς τὸ 
ἘΓ πρὸς τὸ ΓΖ οὕτως ἡ ἘΔ πρὸς τὴν ΔΖ" σύμ- 
μέτρος ἄρα ἰστὶν ἅ ἘΔ τῇ OZ μήκει. Ῥητὴ δὲ 
ἐστιν ἡ ἘΔ, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΔΙ μήκει" para 
ἄρα: ἐστὶ καὶ ἡ OL, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΔΙ 


, « af € ͵ > , 
κε" at TO, ΔΖ aaw putas tics, δυνάμει 


Α Β E 


‘ δ ‘ ξ. αὶ (ἃ = ’ 
μόνον σύμμετροι. H δὲ τοῦ ὑπὸ ρυτῶν δυνάμει 
, “ ? Ἂν 3 f 3 - 5) 
μόνον συμμέτρων δυναμένη μέση ἐστίν" ἡ ape 

~ ᾿ if. 2 Ἂν 

τὸ ὑπὸ τῶν TA, ΔΖ δυναμένη μέση ἐστὶ. 
᾿ ᾿ μὰ 4‘ “ «.« , 

καὶ δύταται τὸ ὑπὸ τῶν TA, ΔΖ ἡ Be μέση 


3} > x e 
apa ἐστιν ἢ B. 


donc Er est commensurable avec rz. 
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ex B equale ΓΖ; commensurabile igitur est ET 
ipsi ΓΖ. Atque est ut EF ad ΓΖ ita EA ad AZ; 
commensurabilis igitur est EA ipsi ΔΖ longi- 
tudine. Rationalis autem est E4, et incommens 
surabilis ipsi SP longitudine; rationalis igitur 
est et ΔΖ, ct incommensurabilis ipsi OT longi- 


tudine; ergo ΓΔ, AZ rationales sunt, potentia 


solum commensurabiles. Recta autem quzx 


potest rectangulum sub rationalibus potentia 
solum commensurabilibus media est; recta 
igitur qua potest rectangulum sub rd, ΔΖ me- 
dia est, et potest rectangulum sub ΓΔ, ΔΖ 


ipsa B; media igitur cst B. 


Mais Er est a TZ comme EA est a AZ 


(1. 6); donc Es est commensurable en Jongueur avec ΔΖ (10. 10). Mais la droite 
EA est rationelle et incommensurable en Jongueur avec ΔΙ (25. 10); donc la droite 
ΔΖ est rationelle et incommensurable en longueur avec ΔΙ (13. 10); donc les 
droites rs, ΔΖ sont rationelles et commensurables en puissance seulement. Mais 
Ja droite dont la puissance égale un rectangle sous des rationelles commensu- 
rables en puissance seulement, est une médiale (22.10); donc la droite, dont 
la puissance égale le rectangle sous ra, 4Z, est une médiale ; mais la puissance 
de B égale le rectangle sous rs, 42; donc la droite B est une médiale. 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 173 


NOPIZMA. COROLLARIUM. 


Ex δὲ τούτου φανερὸν, ὅτι τὸ τῷ μέσῳ Ex hoc manifestum est spatium medio spatio 
χωρίῳ σύμμετρον μέσον ἐστί. Δύνανται yep commensurabile medium esse. Possunt enim 
αὐτὰ εὐθεῖαι αἵ εἰσι δυνάμει σύμμετροι, ὧν ἡ psa recta que sunt potentia commensurabiles , 
ἑτέρα μέση" ὥστε καὶ ἡ λοιπὴ μέση ἐστίν. Quarum altera media; quare et reliqua me- 
Ὡσαύτως δὲ τοῖς ἐπὶ τῶν ῥ»τῶν εἰρημένοις καὶ dia est. Congrnenter autem ipsis in ralionalibus 
ἐπὶ τῶν μέσων ἐξακολουθεῖ τὴν TH μέτῃ Muxes  diclis, ct in medis quoque colligetur, rectam 
σύμμετρον λέγεσθαι μέσην, καὶ! σύμμετρον αὐτῇ medie longitudine commensurabilem dici me- 
μὴ μόνον μήκει ἀλλὰ καὶ δυνώμει, ἐπειδήπερ diam , et commensurabilem ipsi non solim lon- 
καθόλου αἱ μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνά- gitudiue sed ct poteauid , quoniam universe rect 
pe. Ἐὰν δὲ τῇ μέσῃ σύμμετρός τις ἢ δυνάμει, longitudine commensurabiles semper et poteu= 
εἰ μὲν καὶ μήκει. λέγονται καὶ οὕτως μέσαι καὶ Ud. Si autem medize commensurabilis aliqua 
σύμμετροι μήκει καὶ δυνάμει, ΕἸ δὲ δυνάμεε recta Suerit potentid, siquidem et longitudinc, 
μόνον, λέγονται μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι, dicuntur et sic medie et commensurabiles lou- 
gitudine ct potentia. Si autem potentia solim, 
cicuntur mediz potentia solum commersura- 


biles. 


COROLLATRE. 


De la 11 est evident qu’une surface commensurable avec une surface médiale 
est médiale. Car les droites. donut les puissances sont égales ἃ ces surfaces sont 
commensurables en puissance, et Pune de ces droites est médiale; donc la 
droite restante est médiale.. Mais d’apres ce qui a été dit dans les rationelles, 
on peut conclure dans les médiales qu’une droite commensurable ἃ une 
meédiale est une meédiale, cette droite lui étant commensurable non seulement 
en longueur, mais encore en puissance; car généralement les droites commen- 
surables en longueur Je sont toujours en puissance. Mais si une droite est 
commensurable en puissance avec une médiale, et si elle ]’est aussi en longueur, 
les médiales sont dites commensurables en longueur et en puissance. Mais si 
elles ne sont commensurables qu’en puissance , elles sont dites médiales commen- 
surables en puissance seulement. 


ΠΡΟΤΑΣῚΙΣ κέ. 

To ὑπὸ μέσων μήκει συμμέτρων εὐθειῶν κατ 
τινα τῶν εἰρημένων τρόπων! περεεχόμενον ὀρθο- 
“ὦνιον, μέσον ἐστίν. 

Ὑπὸ γὰρ μέσων μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τῶν 
AB, ΒΓ περιεχέσθω ὀρθογώνιον τὸ ΑΓ’ λέγω ὅτι 


x , 3 Ω 
ΤΟ AT μέσον εστινς- 


a B 


A 


Αναγεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον 
cue 
AB 
Br 


4“ Ν Ἵ “ ’ , > 
μήκει" wore καὶ τὸ ΔΑ τῷ AT συμμεῖρον εστι- 


΄ ΠῚ Ὁ τ towel) Boe 

τὸ AAS μέσιν ἀρὰ ἐστὶ τὸ ΑΔ. Καὶ ἐπε; 
: : x ; ἜΝ 
μετρὸς ἐστι ἡ ΑΒ τῇ ΒΓ μήκει, ἴση δὲ ἡ 


~ , of ΡΟ ἐν Ξ ~ 
τῇ BAT cuppetpes apa ἐστι καὶ » AB τῇ 


Μέσον δὲ τὸ ΔΑ’ μέσον ἄρα καὶ τὸ AT. Οἥερ 


ἔδει δεῖξαι. 
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PROPOSITIO XXYV. 


Sub mediis longitudine commensurabilibus 
secundum aliquem dictorum modorum conten- 
tum rectangulum, medium est. 

Sub medits enim longitudine commensurabi- 
hbus rectis AB, BE contineaiur reclapgulum 
ΑΓ; dico AC medium esse 


Describatur enim ex AB quadratum ΑΔ; 
medium igitur est AA. Et quoniam commensu- 
rabils est AB ipsi ΒΓ longitudinc , zxqualis 
autem AB ipsi BA; commensurabilis igitur est 
est et AB ipsi ΒΓ longitudine ; quare et AA ipsi 
AL commensurabile est. Medium autem AA; 


medium igitur et AP. Qued oportebat ostendere. 


PROPOSITION XXY. 

Le rectangle compris sous des médiales commensurables en longueur, suivant 
quelqu’un des modes dont nous avons parlé, est médial. 

Que le rectangle ar soit compris sous les droites mediales ΔΒ, ΒΓ commensu- 
rables en longueur ; je cis que ΑΓ est médial. 

Décrivons sur ΑΒ Je quarré Aa, Ad sera médial (cor. 24. 10). Et puisque ΑΒ 
est commensurable en longueur avec ΒΓ, et que AB est cgal a BA, la droite ΔΒ est 
commensurable en longucur avec ΒΓ; donc 4A est commensurable avec ar. Mais 
ΔΑ est medial (cor. 24. 10); done ar est aussi medial. Ce qu'il fallait dé- 
montrer. 
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MPOTAZIZ ac. 


e . e , ΄ 3 
Ἰὸ ὑπὸ μέσων δυνώμει μόνον συμμετρῶν εὖ- 
~ a - " a 
ϑειῶν!" περιεχόμενον ὀρθογώνιον. ἤτοι puToy ἢ 
μέσον ἐστίν. 
3 Vv , , , ᾿ 
Ὑπὸ yap μεσὼν δυνάμει μόνον συμμέτρων 
-“ o ‘ > ig Mj 
εὐθειῶν τῶν AB, ΒΓ περιεχέσθω ὀρθογώνεον: TO 


a € x * ΄ > rm 
AT? λέγω ὅτι τὸ AY S708 ρῆτονν μεσὸν ἐστίν", 


ἘΞ Ε Zz 
& ΤΙ 
Se el 
A H 


Αναγεγράφθω γὰρ ἀπὸ "τῶν AB, BY τετράγωνα 

A a a > st ε , ~ 
ca AS, ΒΕ" μεσὸν apa ἐστιν εκάτερον τῶν 
AA, ΒΕ. Καὶ ἐκκείσθω βητὴ ἡ ZH, καὶ τῷ μὲν 
ΑΔ ἴσον παρὰ τὴν ZH παραξεξλήσθω ὁρῆογώνεον 
“ταραλληλόγραμμον τὸ ἨΘ πλάτος “ποιοῦν τὴν 
ZO, τῷ δὲ ΑΓ ἔτον παρὰ τὴν ΘΜ παραζε- 
Ολήσθω ὀρθογώνιον παραλληλύγραμμον τὸ ΜΚ 


PROPOSITIO XXVL. 


Sub mediis potentia solim commensurabi- 
libus rectis contentum rectangulum, vel ralio- 
nale vel medium cst. 

Sub mediis enim potentid solum commensura- 
bilibus rectis AB, ΒΓ contineatur rectaugulum 


AT; dico AT yel rationale vel medium esse. 


© K_A 


N 


Describantur enim ex AB, ΒΓ qnadrata AA, 
BE; medium igitur est utrumque ipsorun AA, 
BE. Et exponatur rationalis ZH, et ipsi quidein 
AA xquale ad ΖΗ applicetur rectanguhim pa- 
rallelogrammum ΗΘ latitudinem faciens ΖΘ, 
ipsi autem AT equale ad ΘΜ applicetur rectan- 


gulum parallelogrammum MX latitudinem fa- 


PROPOSITION ΧΧΥΙ. 


Le rectangle compris sous des droites médiales commensurables en puissance 
seulement, est ou rationel ou meédial. 


Que Je rectangle Ar soit compris sous les droites médiales AB, ΒΓ, commensu- 
rables en puissance seulement; je dis que AT est ou rationel ou medial. 


Car décrivons sur les droites AB, BF les quarrés ΑΔ, BE; chacun des quarrés 
Ad, BE sera medial. Soit la rationelle ΖΗ ; appliquons ἃ ZH le parallélogramme 
reclangle HO, qui ayant ΖΘ pour Jargeur, soit égal ἃ Ad; appliquons aussi a 
ΘΜ le parallélogramme rectangle MK, qui ayant ΘΚ pour largeur, soit égal a 
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“πλάτος ποιοῦν Tar OK, καὶ ἔτι τῷ BE ἴσον 
ὑμοίως παρὰ τὴν ΚΝ παραξεξληήσθω τὸ ΝᾺ 
πλάτος ποιοῦν τὴν KA* ἐπὶ εὐθείας ἄρα εἰσὶν αἱ 
ZO, OK, KA. Ἐπεὶ οὖν μέσον ἐστὶν ἑκάτερον 


- 5»} wv 4 1 ~ 
τῶν AA, BE, καὶ ἔστιν σὸν τὸ μὲν AA τῷ 


ciens ΘΚ, εἰ adhuc ipsi BE zquale similiter 
ad KN applicetur NA latitudinem faciens KA; 
in recta igitur sunt ZO, ΘΚ, KA. Quoniam 
igitur medium est ultrumque ipsorum Ad, BE, 


atque est xquale quidem AA ipsi HO, ipsum 


= ἡ τὸ 


7 Oe TK 


ΗΘ, τὸ δὲ BE τῷ ΝᾺ" μέσον ἀραί καὶ excl Teper autem BE ipsi NA; medium igitur el utrumque 


τῶν HO, NA, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΗ παράν ipsorum ΗΘ, NA, et ad rationalem ZH apph- 
ἀερε αὶ" ῥητὴ ἄρα ἐστὶ “αὶ ἑκατέρα τῶν 10. calur; ralionalis igitur est et utraque ipsarum 
KA, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ZH μήκει. Καὶ ἐπεὶ ZO, KA, et incommensurabilis ipsi ZH longi- 
σύμμετρόν ἐστι τὸ ΑΔ τῷ ΒΕ" σύμμετρον ἄρα tudine. Et quoniam commensurabile est AA 
ἐστὶ καὶ TO HO τῷ NA, Καὶ eoriy® ὡς τὸ HQ ipsi BE; commensurabile igitur est et ΗΘ ipsi 


πρὸς τὸ ΝᾺ οὕτως ἡ ZO πρὸς τὴν ΚΛ' σύμμε- NA. Atque est ut ΗΘ ad NA ita ΖΘ ad KA; coms 
τρος ἄρα ἐστὶν n ZO τῇ ΚΛ μήκει" αἱ ΖΘ. ΚΛ  mensurabilis igitur est ΖΘ ipsi KA longitudine; 
ἄρα ῥηταί εἰσι μήκει σύμμετροι" ῥητὸν ἄρα ἐστὶ ergo ΖΘ, KA rationales sunt longitudine com- 
τὸ ὑπὸ τῶν ZO, KA, Καὶ ἐπεὶ ἔτη ἐστὶν ἡ μὲν  mensurabiles ; rationale igitur est rectangulum 
ΒΔ τῇ ΒΑ. ἡ δὲ ΞΒ τῇ ΒΓ’ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΔΒ sub 20, ΚΛ. Et quoniam xqualis est quidem 
BA ipsi BA, ipsa autem 2B ipsi BE; est igitur 


ut ΔΒ ad ΒΓ ita AB ad ΒΞ. Sed ut AB ad Br 


“πρὸς τὴν BY οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν ΒΞ. Αλλ 


ὡς μὲν ἡ ΔΒ πρὲς τὴν ΒΓ οὕτως τὸ ΔΑ πρὸς 


AY, et enfin appliquons semblablement ἃ KN le parallélogramme rectangle NA, qui 
ayant KA pour largeur, soit égal ἃ BE (45. 1); les droites 26, ΘΚ, KA seront 
en ligne droite (14. 1). Puisque chacun des quarrés aa, BE est médial; que 
Ad est égal a HO, et BE égal a Na, chacun des rectangles HO, NA sera médial ; 
mais ils sont appliqués sur la rationelle ΖΗ ; donc chacune des droites zo, KA 
est rationelle et incommensurable en longueur avec ZH (23. 10). Mais As est 
commensurable avec BE; donc ΗΘ est commensurable avec NA. Mais ΗΘ est ἃ NA 
comme ΖΘ est i KA (1. 6); donc’ ΖΘ est commensurable en longueur avec KA 
(10. 10); dunc les droites ΖΘ, KA sont des rationelles commensurables en 
longueur; le rectangle sous ΖΘ, KA est dunc rationel.” Et puisque Ba est égal 


ἃ BA, et =B égal ἃ ΒΓ, 3B sera ἃ ΒΓ comme AB est ἃ ΒΞ; mais ΔΒ est a ΒΓ 
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τὸ AT? we δὲ ἡ AB “πρὸς civ ΒΞ οὕτως τὸ ΑΓ 
πρὸς τὸ ΓΞ’ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΔΑ πρὸς τὸ ΑΓ 
οὕτως τὸ ΑΓ πρὸς τὸ ΓΞ. ἴσον δὲ ἐστι τὸ μὲν 
ΑΔ τῷ HO, τὸ δὲ ΑΓ τῷ ΜΚ, τὸ δὲ ΓΞ τῷ 
NA° ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΗΘ πρὸς τὸ ΜΚ οὕτως τὸ 
MK πρὸς τὸ ΝΛ’ ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἡ ZO “πρὸς 
τὴν ΘΚ οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν KA® τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ZO, KA ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΘΚ. Ρητὸν 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ZO, ΚΛ’ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ’ ῥυτὴ ἄρα ἐστὶν ἡ OK. Καὶ εἰ 
μὲν σύμμετρός ἐστι τῇ ΤῊ μέκει, ῥητόν ἔστι 
τὸ ΘΝ. Εἰ δὲ ἀσύμμετρός ἐστι τῇ ΖΗ μήκει, 
αἱ ΚΘ, OMS ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι" μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΘΝ’ τὸ ΘΝ ἄρα 
ποι βητὸν ἢ μέσον ἐστίνο, σὸν δὲ τὸ ΘΝ τῷ 


᾿ wy Ww ς " "νὰ ἐν 3 ¥ 
ΑΓ’ τὸ AT apa ὅτοῖ ρῆτον ἢ μεσὸν ects. 


ν καὶ πἰ , ν ν tger 
To ἄρα ὑπὸ μέσων. καὶ τὰ ἑξῆς. 


1) 


ita ΔΑ ad AT; ut autem AB ad ΒΞ ila ar 


Ar ad 
ΓΞ. Aiquale autem est quidem AA ipsi HO, 


ad ΓΕ; est igitur ut AA ad AY ita 


ipsum vero AT ipst MK, ipsum et ΓΕ 
ipsi NA; est igitur ut HO ad MK ita MK ad 
NA; est igitur et ut ZO ad ΘΚ ita OK ad 
KA; rectangulum igitur sub ΖΘ, KA zxquale 
est quadrato ex ΘΚ. Rationale autem rectan- 
gulum sub ZO, KA; rationale igitur est et qua- 
dratum ex ©K; rationalis igitur est ΘΚ. Et 
si quidem commensurabilis est ipsi ZH longitu- 
dine , rationale est ON. Si autem incommensu- 
rabilis est ipsi ZH longiludiue, ipse KO, ΘΜ 
rationales sunt potenuia solum commensura- 
biles; medium igitur est ΘΝ ; ergo ΘΝ vel ra- 
tionale vel medium est. /Equale autem ΘΝ 
ipsi ΑΓ; ergo AL vel rationale yel medium est. 
Ergo sub mediis , etc. 


comme 4A est ἃ Ar, et AB est ἃ B= comme ΑΓ est ἃ ΓΞ (1. 6); donc Aa est 
ἃ Ar comme ΑΓ est ἃ T=. Mais Aa est égal ἃ Ho, ar égal ἃ MK, et T= égal 
ἃ NA; donc ΗΘ est ἃ MK comme MK est ἃ NA; donc z© est ἃ OK comme ©K est 
a KA; le rectangle compris sous ΖΘ, KA est donc égal au quarré de ΘΚ (17. 6). 
Mais Ie rectangle sous Z© , KA est rationel (20. 10) ; donc le quarré de ©K est 
rationne]; donc Ja droite ΘΚ est rationelle. Et si ΘΚ est commensurable en lon- 
gueur avec ZH, la surface ΘΝ sera rationelle. Mais si ΘΚ est incommensurable en 
longueur avec ZH, les droites ΚΘ, ΘΜ seront des rationelles commensurables en 
puissance seulement, et la surface ΘΝ sera médiale (22. 10); donc ΘΝ est rationel 
ou médial. Mais ΘΝ est égal a ΑΓ; donc ar est ou rationel ou médial. Donc, ete. 


Il. 23 


.ι78 LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS DEUCLIDE 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ΄. 


Μέσον μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Ei γὰρ δυνατὸν, μέσον τὸ ΑΒ μέσου τοῦ AL 
ὑπερεχέτω ῥητῷ τῷ AB, κοὶ ἐκκείσξω puta ἡ 
EZ, καὶ τῷ ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν EZ παραζε- 
(λήσθω παραλληλόγραμμον ὠρθογώνιον τὸ ZO 
πλάτος ποιοῦν τὴν EO, τῷ dt AT ἴσον ἀφη- 
ρήσθω τὸ ZH? λοιτὶν ἄρα τὸ ΒΔ λοιπῷ τῷ 


᾿ : ce ; Ao 
ΚΘ ἐστὶν escv', Patoy δὲ ἐστε τὸ ΔΒ" ρῆτον 


Ce 
Δ 
wf 3 Ἂν \ ι XN “ , > x 
ἀρὰ ἐστὶ καὶ TO KO. Ἐπεὶ οὖν μισὸν eoriv 
tg δὲ ~ . 7 \ 4A 
κατερον τῶν AB, AD, καὶ ἔστι τὸ μὲν AB 
~ 2) ι δ n “ ] 
τῷ 10 ἴσον. τὸ δὲ ΑΓ τῶ ΖΗ" μέσον ape καὶ 
© is ~ . Ν ᾿ c ι Ἂς 
κατερον τῶν ΖΘ. ZH. Καὶ παρα ρητὴν τὴν EL 
΄ © ‘ " > € s ~ 
WapanerTasr? ρητὴ ἀρὰ ἐστὶν εκατερα τῶν EO, 


EH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ μήκει. Καὶ ἐπεὶ 


PROPOSITIO ΧΧΥΠΙ. 


Mecdiuin non medium superat rationali. 

Si cnim possibile, medium AB medium ΑΓ 
superet rauonali SB, ct exponatur rationalis 
EZ, οἱ ipsi AB aquale ad EZ applicetur paral- 
lelogrammum rectangulum ΖΘ latitudinem fa- 
ciens E©, ipsi autem AY :rquale auferatur ZH ; 
rehquum igitur BA reliquo ΚΘ est quale. Ra- 


tionale autem est 4B; rationale igitur est εἰ 


E ES 


Ν- 


Κ 


ΚΘ. Quoniam igitur medium est uiramque ip- 
sorum AB, AI, alqne est quidem AB ipsi ZO 
quale, ipsum autem AP ipsi ZH; medium 
igilur ect utrumque ipsorum ZO, ZH. Et ad 
rationalem EZ applicantur; rationalis igitur est 
ulraque ipsarum ΕΘ, EH , et incommeusurabilis 


ipsi EZ longitudine. Et quoniam rationale est 


PROPOSITION XXVIII 


Une surface médiale ne surpasse pas une surfice médiale d'une suiface ra- 
uonelle. 

Car, que la surface médiale ΑΒ, sil est possible, surpasse la surface mcdiale 
ar d’une surface rationelle ΔΒ ; soit la rationelle Ez ; appliquons ἃ Ez le paralle- 
logramme rectangle Z©, qui, ¢tant égal ἃ AB, ait EO pour largeur (45. 1); et de 
z© retranchons ZH égal a Ar; le reste BA sera égal au reste KO. Mais AB est rationel 
donc ΚΘ est rationel. Et puisque chacune des surfaces AB, AT est médiale, que 
ABest égal ἃ ΖΘ, et que AT est ¢gal ἃ ΖΗ, chacune des surfaces ΖΘ, ZH sera mé- 
diale. Mais ces surfaces sont appliquées ἃ ΕΖ ; donc chacune des droites Ee, EH 
est rauoueHe et incommensurable cu longueur avec ΕΖ (23. 10). Et puisque ΔΒ est 
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a , \ x Ww 3 x 
putoyv ἐστι τὸ AB, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ ΚΘ' 
= " wv 2 XN x \ Ξ Fat AY € δὴ 
fuToy apa eats καὶ τὸ KO, καὶ παρὰ ρητὴν 
© ΄ € AY Ww > ἣν ε ‘ 
τὴν EZ παρακεται" purty cpa ἐστιν ἢ HO, “a 
s ~ ΄ ‘ oe € ’ 
συμμετρος τῇ EZ punues. Αλλα καὶ 5 EH puta 
> ae ’ md ’ > 6 
τι) καὶ ἀσυμμέετρος TH EZ μηκει" ασυμμετρος 
» ¢ ~ y- , Piatt ie = 
ἄρα ἐστὶν ἡ EH τῇ ΗΘ μήκει. Καὶ ἔστιν ὡς ἡ EH 
ὮΣΣ ~ δ Ἄς τ δε ‘ 
πρὸς τὴν ΗΘ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EH πρὸς τὸ ὑπὸ 
“ 3 ΄ of » x yA 1 a 
τῶν EH, HO* ἀσυμμεῖτρον apa ears τὸ αὐτὸ τῆς EH 
~ n~ . ~ ‘ 2 \ ~ 
τω ὑπὸ τῶν ΕΗ. ΗΘ. Αλλὰ τῷ μὲν amo τῆς 
͵ > tee Sie ‘ 
EH σύμμετρά tors τὰ αὐτὸ τῶν FH, ΗΘ τετρα- 
- ι τὰ ~ Ἧ e ‘ ~ 
pore, puta yap ἀμφότερα, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 
ι x ε 4 ~ 
EH, ΗΘ σύμμετρόν ἔστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν EH, HO, 
΄ a3 > 7 w 
διπλάσιον γάρ ἐστιν αὐτοῦ" ἀσύμμετρα ape 
? ~ ~ δ © ι ~ 
ἱστὶ τὰ ἀπὸ τῶν EH, ΗΘ τῷ dig ὑπὸ τῶν EH, 
᾿ aw 2 2 x ~ 
ΗΘ’ καὶ συναμφότερα apa TaTe αὐτὸ τῶν EH, 
ν ΔΝ - \ .“ a 5 cs A 
ΗΘ καὶ τὸ dig ὑπὸ τῶν EH, HO, omep ἐστι TO 
* ~ 2 ΄ td >? - A ~ 
ἀπὸ τῆς EO, ἀασυμμεῖρα ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν 
4 A ‘ 3 ‘ ~ we 
EH, ΗΘ. Puta δὲ τὰ απὸ τῶν EH, ΗΘ" ἀλο- 
. ye) " ΄- f wv ? x 
“ον ἄρα στὰ το avo τῆς EO" ἄλογος apa sors 
© eu sea SMS γε 
ἡ ἘΘ. Αλλὰ καὶ puta, ὅπερ ἐστὶν ἀδύτατον. 


λεκοω 
Μέσον ἄρα μίσου » καὶ τὰ εζῆς. 


rationel, et gu’il est egal ἃ ΚΘ, KO sera rationcl ; 
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AB, atque est equale ipsi KO; rationale igitur 
est εἰ KO, et ad rationalem EZ applicatur ; ratio- 
nalis igitur est HO, et commensurabilis 1psi EZ 
lengitudine. Sed et EH rationalis est, et incom- 
mensurabilis ipsi EZ longitudine; incommensura- 
bilis igitur est EH ipsi ΗΘ longitudine. Atque est 
ul EH ad HO ita ex EH quadratum ad rectangulur 
sub EH, HO; incommensurabile igitur est ex EH 
quadratum rectangulo sub EH, ΗΘ. Sed quadrato 
quidem ex EH commensnurabilia sunt ex EH, HO 
quadrata, rationalia enim utraque, rectangulo au- 
tem sub EH, HO commensurabile est rectangulum 
bis sub EH , HO, duplum enim est ipsius; incom- 
mensurabiliaigitur sunt ex EH, H© quadrata rec- 
tangulo bis sub EH, ΗΘ ; et utraque igitur 
ex EH, ΗΘ quadralta et rectangulum bis sub 
EH, HO, quod est quadratum ex EO, incom- 
mensurabilia sunt quadratis ex EH, HO. Ratio- 
nalia aulem quadrata ex EH, HO; irrationale 
igitur est quadratum ex EO; irrationalis igitur 
est ΕΘ. Sed εἰ rationalis , quod est impossibile. 


Medium igitur medium, etc. 


mais i] est appliqué a Ia ratio- 


nelle ΕΖ ; donc HO est rationel et commensurable en longueur avec EZ (321:. το). 
Mais EH est rationel et incommensurable en longueur avec EZ; donc EH est in- 
commensurable en longueur avec Ho (15.10). Mais EH est ἃ ΗΘ comme le quarré 
de EH est au rectangle sous EH, ΗΘ (1.6); donc le quarré de EH est incommen- 
surable avec le rectangle sous EH, H© (10. 10). Mais la somme des quarrés des 
droites EH, ΗΘ est idan ee arible avec le quarré de EH, car ces quarrés sont ra- 
tionels et le double rectangle sous EH, ΗΘ est commensarable avec le rectangle sous 
EH, HO, 
incommensurable avec le double rectangle sous EH, HO ( 14. 10); donc la somme 
des quarrés des droites EH, ΗΘ, du double du rectangle sous EH, HO, qui est le 
quarre de ΕΘ (4. 2), est incommensurable avec la somme des quarrés des droites 
EH, HO (17.10). Mais les quarrés de EH et de HO sont rationels; donc le quarré 
de ΕΘ est irrationel (déf. 10. 10); donc ἘΘ est irraticnel. Mais il est rationel , 
ce qui est impossible. Donc, etc. 


car il en est le double ; donc la somme des quarrés de EH et de Ho est 
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TIPOTAZSI= xn. 


ee : ͵ , 
Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέτρους, 
Ε ἢ 
ῥητὸν περιχουσας- 
tg ’ ie. x a ᾿ ΄ 
Ἐκκείσϑωσαν δύο putas δυνάμει μόνον σύμ- 
ε Ν > if ~ 
μέτρο αἱ Ay By, καὶ εἰλήφθω τῶν A, Β΄ μέση 
* ΄ ς Ν a a « 4 εἶ 
avadopoy ἢ ΓΤ. καὶ γεγονέτω ὡς n A πρὸς Τὴν Β 


a ε \ ι 
cuTws nV προς τὴν Δ. 


PROPOSITIO XXVIII. 


Medias invenire potentia solum commensu- 
rabiles , rationale contineutes. 

Exponantur due rationales potentia soltum 
commensurabiles A, B, et sumatur ipsarum 
A, B media proportionalis T, ct fiat ut A ad B 
ita Pad Δ. 


agg x ε ε rg . δὶ a f 
Kas eves at A, B putas εἰσι Cuvapes prover 
, δ ἢ wv i Ν ~ ΄ 
συμμετροι. τὸ Apa ὑπὸ τῶν A, By, τουτεστι 
" ~ τῷ > ‘ wv ic 
τὸ ἀπὸ τῆς T, μέσον ἐστι" μέση apa ἢ I. 
Ἀ 9 e = δ ν a « 
Καὶ eres ἔστιν eouadA πρὸς τὴν Β ovurws' ἢ 
ὃς τὴ iS: A, Β δυνάμει μόνον σύ 
Γ πρὸς τὴν O, as dt A, ὑνᾶμει μόνον συμ- 


- 3] ’ , εν 
μετροι" καὶ αἱ T, Δ ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ 


Fi quouiam A, B rationales sunt potenud 
solum commensurabiles, rectangulum igitar 
sub A, B, hoc est quadratum ex ©, mediuin 
est; media igitur Tr. Et quoniam est ut A ad 
Bitafad A, ipse autem A, Β potentia solum 


commensurabiles; et ©, A igitur potentia solim 


. Noo 2 - ’ ΠῚ x alae ὴ . i 
συμμέτροι. Καὶ ἐστί eon ἢ Γ᾽ μεσὴ apa καὶ suntcommensurabiles. Atque cst media ΕΣ media 


ἡ Δ' ait, A ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον igitur et 4; ergo Γ, Δ medz sunt potenud 


: PROFOSITION XXVIII. 


Trouver des médiales commensurables en puissance seulement, qui con- 
tienent une surface rationelle. 

Soient A,B deux rationclles commensurables en puissance seulement ; pre- 
nons une moyeune proportionnelle r entre Α et 8 (13. G6), et faisous en soric que 
A soit ἃ B comme Γ esta 4 (12.6). 

Puisque les rationelles A,B sont commensurabics en puissance seulement, 
ie rectangle sous A,B (22. 10), c’est-a-dire le quarré de Γ, est médial (17. 6); 
donc r est médial. Et puisque a est ἃ B comme I est ἃ 4, et que les droites 
4, B ne sont commensurables qu’en puissance ; les droites Γ, Δ ne sont com- 
mensurables qu’en puissance (10. 10). Mais,r est médial; donc δ est medial 
(24.10); donc les droites r, 4 sont des médiales commexeurables en puissance 
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. , dn? a xa ¢ x δ 
συμμέτροι. Λέγω on” CTI καὶ ρῆτον “περιεχουσιν, 
ἮΝ ,», 5 ς « A Ἁ a e \ 
Evel γαβέστιν ὡς ἡ A πρὸς τὴν B οὕτως nT πρὸς 
\ a ᾿ ἃ ἃ © 1 \ 
τὴν A, ἐναλλὰξ apa ἐστιν won A πρὸς τὴν T 
“ " ᾿ Ne ε \ 
οὕτως" nB πρὸς τὴν Δ. ἀλλα ὡς) A πρὸς ΤῊΉΡΤ 
« e \ we, wt . Ἂς ι 
οὕτως 4 T πρὸς τὴν Be και ὡς apa n Τ πρὸς τὴν 
+] q iy x av * ν᾿ “ 
Β οὕτως ἡ Β πρὸς τὴν Δ' τὸ ρα ὑπὸ τῶν T, Δ 
3} » Ἂς, ~ 2 .7 n~ my 4 A 3 A 
ἴσον ἐστὶ TH ἀπὸ τῆς B. Ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
“ © X ” NE c " fad 
τῆς Be ρῆτον apa ἐστὶ" καὶ TO ὑπὸ τῶν Τ᾿ ἃς 
ag ΕΣ ᾿ ᾿ὰ Γ 
Εὐυρηνται ἄρα psoas δυνάμει μόνον σύμμε- 


tpos, Ὁπερ ἔδει δεῖξαιδ, 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ κθ΄. 


«on , , , 
Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόνον συβέμετρους » 
, , 
μέσον περιεχουσος. 
i Lay ed Ἂ \ , , ἣν 
Ἐκπείσθωσαν τρεῖς putas δυνάμει μόνον σύμ- 
Ξ τὸ a 
jaetpes αἱ A,B, Τί καὶ εἰλήφθω τῶν A, B μέση 
ας ε Χχ ΄ ε ε \ \ 
ἀναλογον 1 A, καὶ γεγονέτω ὡς ἡ B πρὸς τὴν T 
“ ε ts 
ουτως ἢ Δ πρὸς τὴν Ε. 
ἢ ε * t » ᾿ , , 
Eves at A, B puta εἰσι δυνάμει μόνον 


ta A wo « 4 Ὁ A 
συμμετροι, τὸ apa ὑπὸ τῶν A, By, τουτεστι 
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solum commensurabiles. Dico etiam et ipsas ra- 
lionale continere. Quoniam enim est ut A ad 
B ita Γ δὰ A, permutando igitur cst ut A ad 
rita B ad A. Sed ul A ad Γ ita r ad B; et 
ul igitur Toad B ita B ad A; rectangulura 
igitur sub [, A «quale est quadrato cx B. Ra- 
tionale autem quadratum cx B ; ratiouale igitur 
est et rectangulum sub Τ » A. 

Invente sunt igitur medi potentid solim 


commensurabiles. Quod oportchat facere. 


PROPOSITIO XXIX., 


Medias invenire potentid solum cominensu- 
rabiles , medium continentcs. 

Exponantur tres rationales potentid soldrn 
conunensurabiles A,B ,I, et sumatur ipsarum 
A, B media proportionalis A, ct fiat ul B 
ad Pita A ad Ε. 

Quoniam A, B rationales sunt potentid soliim 


commensurabiles , rectangulum igitur sub A, B, 


seulement ( 24. 10 ). Je dis aussi qu’elles comprcuent une surface rationelle. Car 
puisque A est ἃ B comme Γ est ἃ Δ, par permulation A est ἃ Tr comme B est ἢ A 
(16.5). Mais a est aT commer est ἃ Β; donc r estab commeB est ἃ A; donc Je 
reclangle sous Fr, A est égal au quarré de B (17.6). Mais le quarré de B est ra- 
tionel ; Ie rectangle sous Γ, Δ est donc aussi rationel. 

On a donc trouvé des médiales commensurable en puissance seulement. Ce 
qu'il fallait faire. 


PROPOSITION XXIX. 


Trouver des médiales commensurables en puissance seulement, qui com- 
prenent une surface médiale. 

Soient les trois rationelles a,.B, r commensurables en puissance seulement; 
prenons une moyenne proportionnelle 4 entre A ct B (15. G), et faisons en sorte 
que B soit ἃ T comme 4 est ἃ E (12.6). 

Puisque les droites A,B sont des rationelles ccommensurables en puissance 
seulement, le rectangle sous A, B (22.10), c’est-a-dire le quarré de 4 (17-6) 
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τὸ ἀπὸ τῆς Δ. μέσον ἐστί" μέση ἄρα ἡ Δ. 
Καὶ ἐπεὶ αἱ BLT δυνάμει μόνον εἰτὶ σύμμετροι, 
καὶ ἔστιν ὡς n B σερὸς τὴν T οὕτως ἡ Δ πρὸς 
τὴν E> αἱ A, E ἄρα σύμμετροι δυνώμει μόνον 
εἰσί!, Μέση δὲ a Δ' μέση ἄρα καὶ ἡ E* αἱ Δ, 
E ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. 


͵ La , ; Sean 
Λέγω δὴ crs μέσον περμεχουσιι, Ἐπεὶ pap ἐστιν 


τς: 4 ἜΣ : : 
ως ἢ Β “προς Tay T οὐτῶς" Ἡ Δ πρὸς τῆν E; 
a ee , τ “" Gt. 
ἐνολλὰξ apa ὡς ἢ Β πρὸς τὴν Δ οὕτως ἡ I 
x Ἀ ν e οἵ 4 a - ἐ 
πρὸς τὴν Ε. Ὡς δὲ 4B προς THY ἃ cures. ἢ Δ 
x A . fa ” © a 1 e es 
πρὸς THY Ay καὶ ὡς cpa ἡ Δ πρὸς Τὴν Α οὕτως 
zi Κ᾿» ἂν πες ἢ ~ » 
nT προς τὴν Ἐ" +o apa ὑπὸ τῶν A, Γ σὸν 
᾿ Ἀ "»“ὦρ * \ ~ ΄ ἵν 4 e ‘ 
ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν A, E. Meooy δὲ τὸ ὑπὸ 
~ [2 Ww x 4 € ‘ ~ 
τῶν A, Τ' μέσον apa καὶ τὸ ume τῶν A, E. 
7 w a , ͵ , 
Eupm ta: ofa μέσαι δυνάμει Povey συμμε- 


Ἢ } ~ 
τροῖς μέσον πεβμέχουσαι. Οτερ ἔδει πποισα 
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hoc est quadratum ex Δ, medium est; media 
ἰδίαν 4. Et quonian 8, Γ potentia solium 
sunt commensurabiles , atque est ul B ad Γ 
ita A ad E; ergo A, E commensurabiles po- 
tentia solim sunt. Media autem A; media igitur 
et E; ergo A, E medie sunt potentia solum 


commensurabiles. Dico etiam Ipsas medium cou- 


finere. Quomam emm cst ut B ad I ita A ad 
E, permutando igitur ut B ad A ita Γ ad E. 
Ut autem B ad A ita A ad A, et ut igitur 
A ad A ita Γ ad E; rectangulum igitur sub 
A,U equale est rectangulo sub A, E. Me- 
dium autem rectangulum sub A, I; medium 
igitur et rectangulum sub A, E. 

Invente sunt igitur mediz potentid solam 
commensurabiles, medium continentes. Quod 


oportehat facere. 


sera médial ; donc la droite Δ est médiale. Ft puisque les droites B, r ne sont com- 
mensurables qu’en puissance, et que B est aT comme Δ esta E, les droites a, Ene 
sont commensurables qu’en puissance (10. 10). Mais a est medial; donc E est 
médial (24.10 ; douc les droites 4, E sont des médizles commeusurables en 


puissznce seulement. Je dis aussi qu’elles comprenent une surface médiale ; car 


puisque B est AT comme A est 2E, par permutation B est ἃ Δ comme ΓΤ esta E. 
Mais B esta Δ comme 4 est 2 A; donc Δ est ἃ A comme IF est 2E; donc le rec- 
tangle sous A, T est égal au rectangle sous 3, E (16.6). Mais le rectangle sous 
A,T est médial (22. 10); done Je rectangle sous 4, E est medial. 

On a donc trouvé des médiales commensurables en puissance seulement, qui 


compreénent une surface médiale. Ce qu'il fallait faire. 
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AHMMA a. 


° ~ ti f » a a Ἀ 
Ἐυρεῖν δύο τετραγώνους ἀριθμοὺς. ὥστε καὶ 
A “ Ἂ» ? ~ > ΄ 
Foy συγκείμενον ἐξ εὐὐτῶν εἶναι τετραγώνου, 
᾿ ᾿ Xx © 5 
Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΒ, ΒΓ, ἔστωσαν 
‘yf μὲ ax ? eae ot. ἈΝ 
de" arcs ἄρτιοι ἢ περιττοί, Καὶ ἐπεὶ ἐάντε 
2 i 3 ra a > ~ ye 3 A 
ἀπὸ ἀρτίου ἄρτιος ἀφαιρεβῆ. ἐάντε απτὸ πε- 
~ \ ε ay wv rd ΕΣ € 4 
ριττοῦ περιττὸς, ὃ λοιπὸς ἀρτιὸς ἐστιν" ὃ λοιπτὸς 
3 « 5) ͵ > Fi e ᾿ 
ἄρα ὁ. ΑΓ ἀρτιύς ἐστι. Τετμήσθω ὃ AT δίχα 
A .) Δ x « wt 
wate TO A. Eotecar δὲ καὶ οἱ AB, ΒΓ ares 


© - 2 ἃ , e ἈΠ 4 ἃ τὰ i 
ChAOLG8 ἐπίπεδοι 1 TeTpa) νοι) OL Ἐσὶ AUTOS CHLOE 


εἶσιν ἐπίπεδοι" ὁ dpa ex? τῶν AB, BY μετὰ +00? 
ἀπὸ τοῦ TA τετραγώνου ἴσος ἐστὶ TH ἀπὸ τοῦ 
AB τετραγώτῳ. Καὶ ἔστι τετρώγωιος ὃ ἐκ τῶν 
AB, ΒΓ, ἐπειδήσερ ἐδείχθη ὅτι tay δύο ὅμοιοι 
ἐπέπεδοι πολλαπλασιάσαιτες ἀλλήλους στοιῶσί 
τινας ὃ γενίμενος τετράγωνός ἐστιν" εὕρηνται 
ἄρα δύο τετράγωνοι ἀριθμοὶ, 0, τε ἐκ τῶν ΑΒ. 
BY, καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ΓΔ, οἱ συντεθέντες ποιοῦσι 


2 τ ἃς: ΄ ae κω νὰ 
τὸν ἀπὸ τοῦ ΒΔ τετράγωνον, Οπερ ἔδει σοι σαεῖ, 


183 
LEMMA 1 


Invenire duos numeros quadratos, ita ut et 
compositus ex ipsis sit quadratus. 

Exponaulur duo numeri AB, ΒΓ, sint autem 
vel pares vel impares. Et quoniam siye ἃ pari 
par auferatur, sive ab impari impar, reliqnuus 
par est; reliquus igitur AT par est. Secctur 
AT bifariam in A. Sint autem ct AB, ΒΓ νεῖ 


similes plami vel quadrati , qui ct ipsi similes 


plani sunt; ergo sub AB, BF numerus cum qua- 
drato ex ΓΔ zqualis est ex AB quadrato. Atque est 
quadratus ex AB, ΒΓ numerus, quoniam osten- 
sunt est si duo similes plani sese raultiplicantes 
faciant aliquem , factum quadratum esse ; in- 
venti sunt igitur duo quadrati numeri, et qua- 
dratus cx AB, ΒΓ, et quadratus ex PA, qui 
composili faciunt ex BA quadratum, Quod opor- 


tebat facere. 


LEMME I. 


Trouver deux nombres quarrés, de maniére que jeur somme soit un quarré, 

Soient Jes deux nombres AB, Er; quils soient ou pairs ou impairs. Puisque 
si d‘un nombre pair on 6te un nombre pair, ou si d’un nombre impair on ote 
un impair, le reste est pair (24, et 26. 9); le reste ar est donc pair. Partageons 
Ta en deux parties égales en Δ. Que les nombres ΑΒ, ΒΓ soient ou des nlans 
semblables ou des quarrés qui sont eux-mémes des plans semblables ; 16 produit 
de ΑΒ par ΒΓ avec Je quarré de Ta sera ¢gal au quarré de ΔΒ (6. 2). Mais le 
produit de ΑΒ par ΒΓ est un quarré; car on a démontré que si deux plans 
semblables se multipliant cux-mémes font un nombre, le produit est un quarré 
(1.9); onadonc trouvé deux nombres quarrés , savoir le produit de ΑΒ par ΒΓ, 
et le quarré de rs, dont la somme égale Je quarré de Ba. Ce qu’i) fallait faire. 
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TIOPIZEM A. 


x ‘ μὲ a 3, , . 
Kas Φανερὸν ὁτὲ εὐρῆνται πάλιν δύο τετρα- 
“ τς τ aes ee ees eae 
γώνοι,. 0, Te ATO Tou BA καὶ ὁ avo tou TA, 
δὶ ᾿ Ls ᾿ > a es | « ΕΥ ~ 
ὥστε TAY ὑπεροχὴν αὐτῶν Τὸν ὑπὸ τῶν AB, 
7 , a ς “ 
ΒΓ ciras TeTpazwrov, oTay ob AB, ΒΓ cpeoscs 
ἢ 3 ‘\ ἈΝ a 3 ͵ 
ὦσιν ἐπίπεδοι, Οταν δὲ μὴ wow ὁμοίοις επῖ-- 
Py ’ ’ τ ᾿νν 
πεδοι. εὐρηνται duo τετράγωνοι. 6, Te αἴτὸ 
roa ἂν «3 3 1 x “ < € A ε 
τοῦ BA καὶ οὐ απὸ Τοῦ ΓΑ. ὧν ἢ umrepexn, ὁ 


= ἘΠ τῷ ᾿ ᾿ 
πὸ τῶν AB, ΒΓ, οὐκ ἐστι τετραγωνοςῚς 


AHMMA β΄. 


τὰ on Sy ’ τὰ θ x Ci a \ 
Εὑρεῖν δύο τετραγώνους ἀριθμους. ὠττε τὸν 
~ , >» ΄ 
ἐξ αὐτῶν συγκείμενον μὸ cites τετραγώνους 
© > πω by τ 
Eotw zap ὃ ἐκ τῶν AB, ΒΓ, ὡς ἐφαμεν.. Tim 
᾿ wv e Ν , ε 
τράγωνος, καὶ ἄρτιος ὁ ΓΑ. καὶ τετμήσθω ὁ 
. 4 \ 3 \ να τ» 
TA δίχα κατὰ τὸ δΔ'" φα!ερὸν δὴ {τι ὁ5 ἐκ 


~ ba \ ΩΣ > XY ~ 
τῶν AB, BY τετργωϊος μετὰ Tou azo τοῦϑ 


COROLLARIU M. 


Et manifestum est inventos esse rurstis duos 
quadratos, et quadratum ex BA et quadratum ex 
ΓΔ, ila ut excessus ipsorum sub AB, BI sit 
quadratus , quando AB , ΒΓ similes sunt plani. 
Quando autem non sunt similes plami, invent 
sunt duo guadrati, et quadratus ex BA et qua- 
dratus ex TA, quorum excessus sub AB, ΒΓ 


non cst quadratus. 


LEMMA 1]. 


Invenire duos quadratos numeros , ita ut ex 
Ipsis Compositus von sit quadratus. 

Sit enim sub AB, ΒΓ, ut dicebamus , qua- 
dratus, el par ipse FA, et secetur TA bifariam 


in A; evidens est utique ex AB, BF quadratum 


COROLLATIRE 


ll est évident de plus‘qu’on a trouvé deux quarrés, savoir le quarré de BA 


et celui de ra, de manitre que leur difference, qui est le produit de ΑΒ par 
pr, est un quarré, lorsque les nombres ab, Br sont des plans semblables. Mais 
lorsque ces nombres ne sont pas des plans semblables, on trouve deux quarrés, 
celui de ΒΔ et celui de ra, dont la difference, qui est le produit de ΑΒ par ΒΓ, 


n’est pas un quarre. 


LEMME 


1}. 


Trouver deux nombres quarrés, dont la sommce ne soit pas un quarre. 


Que le produit de ΑΒ par ΒΓ soit un quarré, comme nous l’avons dit; que 
TA soit un nombre pair; partageons TA en deux parties égales en A. Il est 
évident que le quarré qui résulte du produit de ΑΒ par Br avec le quarré 
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ΓΔ τετραγώνου isos ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ! BA τε- 
τραγώνῳ. Αφηρησθωϑ μονὰς ἡ ΔῈ" 6 ἄρα ἐκ 
τῶν AB, ΒΓ τετράγωνος" μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ 
ΤῈ ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ ἀπὸ τοῦδ BA τετραγώνου, 
Λέγω οὖν ὅτι ὃ ἐκ τῶν AB, ΒΓ τετράγωνος 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦϑ TE οὐκ ἐστὶ") τετράγωνες. 

Εἰ γὰρ ἔσται τετράγωνος. ὅτοι ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ"! BE ἢ ἐλάσσων τοῦ ἀπὲ τοῦ BE!2, 


? ͵ q x ΄ - τ ~ ε 4 13 
οὐκέτι δὲ καὶ μείζων. ive μήτε τμηθῆ ἡ provac'>, 
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cum quadrato ex ΓΔ zqualem esse quadrato ex 
BA. Aufcratur unitas: SE ; ergo ex AB, ΒΓ 
quadratus cum quadralo ex TE minor est 
quadrato ex BA, Dico igitur ex AB, ΒΓ qua= 
dratum cum quadrato ex TE non esse qua- 
dratum. 

Si enim fuerit quadratus , vel zqualis est 
quadrato ex BE vel minor quadrato ex BE, non 


autem et major, utne secetur unitas. Sit, 61 pos- 


Err εἰ δυνατὸν πρότερον ὃ ἐκ τῶν AB, ΒΓ sibile, primum ex AB, BPquadratus cum quadrato 


μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ TE ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦ BE, καὶ εχ TE wqualis quadrato ex BE, et sit ipsius AE 
ἔστω τῆς ΔῈ μονάδος διπλασίων ὃ HA', Ἐπεὶ unitalis duplus HA. Quoniam igitur totus ΑΓ 
οὖν ὅλος ὃ AT ὅλου τοῦ TA ἐστὶ διπλασίων. ἰοίϊις ΓΔ est duplus, ipse autem AH ipsius ΔῈ 
& δὲ AH τοῦ ΔῈ ἐστὶ διπλασίων" "" καὶ λοιπὸς est duplus ; οἱ reliquus igitur ΗΓ reliqui EL est 
ἄρα o ΗΓ λοιποῦ τοῦ ΕΤ ἐστὶ διπλασίων" δίχα 


ἄρα τέτμηται ὃ HT τῷ Ἐ᾿ ὁ ἄρα ἐπ τῶν HB, ΒΓ 


duplus ; bifariam igitur secatur ΗΓ in E; ergo 
ex HB, ΒΓ quadratus cum quadrato ex TE 
peta τοῦ ἀπὸ τοῦ" TE ἴσος tots τῷ ἀπὸ exequilis est quadrato ex ΒΕ. Sed et ex AB, BF 


Bie Ce es 
τοῦ" BE τετραγώνῳ. AAAd καὶ ὃ ἐκ πῶν AB, 


de Ta est égal au quarré de ΒΔ (6.2). Retranchons l’unité ΔῈ; le quarré qui 
résultera du produit de ΑΒ par ΒΓ avec Je quarré de TE sera plus petit que le 


quarré de Ba. Et je dis que le quarré qui résulte du produit de ΑΒ par Br ayec 
le quarré de ΤῈ n’est pas un quarré. 


Car si ce nombre est un quarré, ou il est égal au quarré de BE, ou il est plus 
peut que lui; mais il ne peut pas étre plus grand ; car, si cela était, lunité serait 
partagée. Que le produit de ΑΒ par ΒΓ avec Je quarré de rE soit d’abord égal au 
quarré de BE, si cela est possible, et que HA soit double de l’unité ΔῈ. Puisque 
ΑΓ tout entier est double de Ta tout entier, et que AH est double de ΔῈ, le reste 
ΗΓ sera double du reste Er ; donc Hr est partagé en deux parties égales en E ; donc 
le produit de HB par ΒΓ avec le quarré de TE est égal au quarré de BE (6. 2). 

ΤΙ. 24 
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ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ! TE ἴσος ὑπόκειται τῷ  quadratus cum quadrato ex FE x«qualis suppo- 
ἀπὸ τοῦ BE τετραγώνῳ" ὃ ὅρα ἐκ τῶν HB, ΒΓ itur quadrato ex BE; ergo ex HB, ΒΓ qua- 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ9 TE ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ dratus cum quadrato cx TE xqualis est qua- 
τῶν AB, BY μετὰ τοῦ ἀπὸ tov?! TE, Kaj dralo ex AB, BY cum quadrato ex TE. Εἰ 
xewou ἀφαιριθέντος τοῦ ἀπὸ τοῦ" TE, swa- detracto communi quadrato ex TE, conclu- 
γέται © AB ἴσος τῷ HB*5, caep ἀτοπον" οὐκ detur AB equalis ipsi HB, quod absurdum ; 
apa ὁ te τῶν AB, BY μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦϑε non igitur ex AB, ΒΓ quadratus cum quadrato 
TE ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ BE. Λέγω δὴ ἔτι ex TE wqualis est quadrato ex BE. Dico etiam 
οὐδὲ ἐλάσσων τοῦ ἀπὸ τοῦθ BE, Ei γὰρ dura~ ueque mivorem quadrato ex BE. Si enim pos- 


\ at ~ age a one - ᾿ - - . 
Tov, ἔστω τῷ ἀπὸ τοῦ" BZ ἴσος, καὶ τοῦ AZ sibile, sit quadrato ex BZ xqualis, et ipsius 


ϑυπλασίων"8 ὃ ΘΑ, Καὶ29 συναχθήσεται πάλιν AZ duplus ΘΑ. Et concludetur rursus du- 
διπλασίων δ ΘΙ τοῦ TZ, wore καὶ τὸ ΓΘ plus ΘΙ ipsius ΓΖ, ita ut et ΓΘ bifariam 
δίχα τετμύσθαι κατὰ τὸ 7" καὶ διὰ τοῦτο τὸν dividatur in Z; εἰ ob id ex ΘΒ, ΒΓ qua- 
"x σῶν ΘΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ Tous! ZT ἴσον draiuscum quadrato cx ΖΓ αἰαὶ fit qua- 
γενέσθα, τῷ ἀπὸ τοῦ33 ΒΖ, Ὑπόκειται δὲ καὶ rato ex ΒΖ. Supponitur autem et ex AB, 
ὁ ἐκ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦθ3 rE ΒΓ quadratus cum quadrato ex ΓΕ xqualis 
ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦϑ' 78. ὥστε καὶ ὃ te τῶν ΘΒ. quadrato ες 2B; quare ct ex ΘΒ, ΒΓ qua- 
ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ TZ seg ἔσται τῷ ἐκ τῶν AB,  dratus cum qnadrato cx ΓΖ equalis erit qua- 
3p μετὰ τοῦ ἀπὸ TES, ὅπερ ἄποτον" οὐκ ἄρα drato ex AB, ΒΓ cum quadrato es TE, quod 


absurdum; non igilur ex AB, ΒΓ quadratus 


Mais 16 produit de ΑΒ par ΒΓ avec Je quarré de TE est supposé égal au quarré 
de BE; donc le produit de HB par ΒΓ avec le quarré de TE est égal au produit 
de ΑΒ par ΒΓ avec le quarré de rE. Le quarré commun de TE étant retranché , on 
conclura que AB est égak ἃ HB, ce qui est absurde; donc le produit de ΑΒ 
par Br avec Je quarré de TE n’est pas égal au quarré de ΒΕ, Je dis, de plus, 
401} n’est pas plus petit que Je quarré de BE. Car, si cela est possible, qu'il soit égal 
au quarré de ΒΖ, et que ΘᾺ soit double de 4z. On conclura encore que ΘΓ est 
double de rz, de maniere que ro sera partagé en deux parties cgales en z; donc 
Je produit de ΘΒ par Br avec le quarré de ΖΓ sera égal au quarré de ΒΖ (6. 2). 
Mais Je produit de ΑΒ par ΒΓ avec Je quarré de TE est supposé égal au quarré 
de zB; donc le produit de ΘΒ par Br avec Je quarré de ΓΖ sera €gal au produii de 
AB par ΒΓ avec le quarré de TE, ce qui est absurde; donc Je produit de ΑΒ 
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ὁ ἐκ τῶν AB, BY μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ Ὁ TE ἦχος cum quadrato ex TE wqualis est quadrato mi- 
ἐστὶ TH97 ἐλάττονι TOU ἀπὸ BE. Ἐδείχθη δὲ ὅτε ποτὶ quam est ipse ex BE. Ostensum est autem 
οὐδὲ αὐτῷ ϑ τῷ ἀπὸ τοῦ BE, οὐδὲ puilore neque ipsi quadrato ex BE, neque majori quam 
autour *9oux ἂρα ὁ ἐκ τῶν AB, ΒΓ peta τοῦ est ipse; non igitur ex AB, ΒΓ quadratus cum 
ἀπὸ rebi° TE τετράγωνές ἐστι. Δυνατοῦ δὲ quadrato ex PE quadratus est. Cum autem pos- 
ὄντος καὶ κατὰ πλείονας τρόπους τὸ εἰρημένον sibile sit, et in pluribus modis quod dictum 
ἐπιδειπιύται., ἀρχείσθω ἡμῖν ὃ cipnucvoci', ἵνα demonstrare, sufficiat nobis expositus, ut ne 
μὴ μακροτέρας οὔσης τὴς πραγματείας ἐπέπλέον  longam tractationem longits producamus. 


ae: ΄ 
αὐτὴν μηρύυνωμεν. 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ A. PROPOSITIO XXX. 


Euptiv δύο putas δυνάμει μόνον συμμέτρους, Invenire duas rationales potentia soltm com- 


ὥστε τὴν μείζονα τῆς ἐλάττονος μεῖζον δύνασθαι mensurabiles, ita ut major quam minor plus 


i aI é ἑαυτῇ [ANKE ossit quadrato ex recta sibi commensurabili 
τῷ απὸ συμμέτρου EAUTH μῆκε!. Ρ 4 
longitudine. 
Ἐκκείσθω γάρ τις ῥητὴ ἡ AB, καὶ δύο τε- Exponantur enim aliqua rationalis AB, et 


τράγωνοι ἀριθμοὶ οἱ TA, ΔΕ, ὥστε τὴν ὑπε- duo quadrati numeri TA, AE, ita ut excessus 


Ἶ ~ > ΄ Ny = Ξ' ke . 
ροχὴν αὐτῶν τὸν' ΤῈ μὴ εἶναι τετράγωνον, καὶ ipsorum TE non sit quadratus, et describatur 


γεγράφθω ἐπὶ τῆς AB ἡμικύκλιον τὸ AZB, καὶ Super rectam AB semicirculus ΑΖΒ, et fiat 


par ΒΓ avec le quarré de ΤῈ n’est pas égal a un plus petit quarré que celui de BE. 
Mais on a démontré qu’il n’est pas égal au quarré de BE, ni ἃ un quarré plus 
graud. Donc le produit de ΑΒ par Br avec le quarré de TE n’est pas un quarré. 
Ce lemme peut se démontrer de plusieurs manieres; je me contenterai de 
celle que je viens d’exposer, afin de ne pas étre trop long. 


PROPOSITION XXX. 


Trouver deux rationelles commensurables en puissance seulement, de mauiere 
que la puissance de la plus grande surpasse la puissance de la plus petite du 
quarré d'une droite commensurable en longueur avec la plus grande. 

Soient une rationelle ΑΒ, et deux nombres quarrés ΓΔ, ΔῈ, de maniere que 
leur excés rE ne soit pas un quarré (cor. 2g. 10). Sur ΑΒ décrivons le demi- 
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aercinobw ὡς ὃ AT πρὸς τὸν TE οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΑ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΑΖ τετρά- 


oy tg € 
“νον, καὶ ἐπεζεύχθω ZB, 


Ἐπεὶ οὖν" στιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τὴς AZ οὕτως ὃ ΔΙ πρὲς τὸν TE, τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ λύγον 
ἔχε ὃν ἀριθμὸς o ΔΙ πρὸς ἀριθμὸν τὸν ΤῈ“ 
σύμμετρον ape ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ τῷ απὸ 
τῆς ΑΖ. Ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ ρητὸν ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AZ* βητὴ ἄρα καὶ ἡ ΑΖ. Καὶ 
ἐπεὶ ὃ ΔΙ πρὸς τὸν TE λόγον οὐκ ἔχει ὃν τετρά- 
γώνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" οὐδὲ 
σὸ ἀπὸ τῆς BA ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ 
λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρά- 
γωνον ἀριθμόν" ἀσύμμετρος apa ἐστὶν ἡ BA τῇ 


AZ μήκει" αἱ BA, AZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 


ut ΔΓ ad TE ita ex BA quadratum ad qua- 
dratum ex AZ, et jungatur ΖΕ, 


ts 


Quoniam igilur est ut ex BA quadratom ad 
ipsum ex AZ ila ΔΓ ad TE, ex BA igitur 
quadratum ad ipsum ex ΑΖ rationem habet 
quam numerus AT ad numerum FE; commen- 
surabile igitur est ex BA quadratum quadrato cx 
AZ. Rationale autem quadratum ex AB; rationale 
igitur et quadratum ex AZ; rationalis igitur 
et AZ. Et quoniam ΔΙῚ ad TE rationem non 
habet quam quadratus numerus ad quadratum 
nhumerum; neque ex BA igitur guadratum ad 
ipsum ex AZ rationem habet quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum ; incommcn- 
surabilis igitur est BA ipsi AZ longitudine ; ipsx 


BA, AZ igiiur rationales sunt potentia solum 


cercle ΑΖΒ; faisons en sorte que ΔΓ soit ἃ ΓΕ comme le quarré de Ba est au quarré 


de az (6.10), et joignons ZB. 


Car, puisque le quarré de BA est au quarré de az comme Af est a TE, le 


quarré de Ba aura avec le quarré de az la raison que le nombre ar a avec le 
nombre rE; le quarré de BA sera donc commensurable avec le quarré de 4z (6. 10). 
Mais le quarré de ΑΒ est rationel (déf. 8. 10); done le quarré de ΑΖ est ratiouel 
(déf. 9. 10); done la droite ΑΖ est rationelle (dei. 6.10). Et puisque ar n’a pas 
avec TE Ja raison gu’un nombre quarré a avec un nombre quarré, Je quarré de 
BA n’aura pas avec le quarré de ΑΖ Ja raison qu’un nombre quarré a avec un 
nombre quarré ; donc Ba est incommensurable en longueur avec ΑΖ (g- 10 ); donc 
les rationelles BA, AZ ne sont commensurebies qu’en puissance (def. 5. 10). Et 
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μόνον σύμμετροι. Καὶ ἐπεί ἐστινί ὡς o AT πρὲς 
τὸν TE οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
AZ* ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὃ ΤΔ πρὸς τὸν AE 
εὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ πρὸς τὸ ἀπὶ τῆς BZ. 
Ο δὲ ΓᾺ πρὸς τὸν ΔῈ λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος 
ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΑΒ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ λόγον 
ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωτνον 
ἀριθμόν" σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ ΒΖ 
ἥκει. Καὶ ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς AB ἴσον τοῖς ave 
τῶν AZ, 18" ἡ ΑΒ ἄρα τῆς ΑΖ μεῖζον δύναται 
τῇ ΒΖ συμμέτρῳ ἑαυτῇ μήκε “-. 

Evpartas apa δύο paras δυνάμει μόνον σύμ-- 
μέτρο αἱ BA, AZ, ὥστε τὴν μείζονα τὴν ΑΒ 
τῆς ἐλάσσονος τῆς AZ μεϊζοιθ δύνασθαι τῷ ἀπὸ 
τῆς ΒΖ συμμέτρῳ ἑαυτῇ μήκει. Οπὲρ ἔδει 


TOMNTAL « 
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commensurabiles. Et quoniam est ut AT ad TE 
ila ex BA quadralam ad ipsum ex AZ; conver- 
tendo igitur ut ΓΔ ad AE ita ex AB quadratum 
ad ipsum ex BZ. Ipse autem ΓΔ ad AE rationem 
habet quam quadratus numerus ad quadratum 
numertm ; el ex AB igitar quadratum ad ipsum 
ex BZ rationem habct quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum ; commensurabilis igi- 
tur est AB ipsi BZ longitudine. Atque est qua- 
dratum ex AB equale quadralis ex AZ, ZB; 
ipsa AB igitur quam AZ plus potest quadrato 
ex recta BZ sibt commensurabili longitudine. 
Invent sunt igitur due rationales potentia 
solum commensurabiles BA, AZ, ita ul major 
AB quam minor AZ plus possit quadrato ex 
recta BZ sibi commensurabili longitudine. Quod 


oportebat facere. 


puisque ΔΙ est ἃ TE comme le quarré de ΑΒ est au quarré de AZ ; par conversion 
TA est ἃ AE Comme le quarré de ΑΒ est au quarré de ΒΖ (19. 5 et 47. 1). Mais Ta a 
avec ΔῈ Ja raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré ; donc 16 quarré 
de ΑΒ ἃ avec Je quarré de Bz Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre 
quarré ; done AB est commensurable en longueur avec BZ (0. 10.). Mais le quarré 
de ABest égal a la somme des quarrés de az et de zB (47-1); donc la puissance 
de ΑΒ surpasse Ia puissance de ΑΖ du quarré de Ja drvite commensurable en 
Jongueur avec AB. 

On a donc trouvé deux rationclles 84 , ΑΖ commensurables en puissance seule- 
ment, de maniere que la puissance de la plus grande BA surpasse la puissance de 
ta plus petite ΑΖ du quarré de la droite ΒΖ commensurable en longueur avec ΑΒ. 
Ce qu'il fallait feire.. 


Igo 
ΠΡΟΊΑΣΙΣ λα. 


τα ας δ ἔχων ; , : 
Εὑρεῖν δύο putas δυνάμει μόνον συμμέτρους, 
ὥστε τὴν μείζονα τῆς ἐλάττονος μεῖζον δὺ- 


Rees ͵ (pom me 
νασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου εαὐτῇ μῆηήκεῖς 


, rote νι op ͵ 
Ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ AB, καὶ δύο τετράγωνοι 
> Am ε La Ἂν ’ ? 
ἀριθμοὶ oh TE, EA, ὡστε Tov συγκείμενον εξ 
3 Ὁ x a ὮΣ ἊΝ 
αὐτῶν πὸν TA μὴ εἰναΐς τετράγωνον y καὶ γε- 


ἡράφθω ἐπὶ τῆς ΑΒ ἡμικύκλιον τὸ AZB, καὶ 


A 


BL oc as a 


c Ἐ . ᾿ Ἁ > ἣν 
πεποιείσθω ὡς ὃ TA προς τὸν ΤῈ οὕτως τὸ ἀπὸ 
“- Α ny 4 ~ . ? ΄ © 
τῆς AB apes τὸ ἀπὸ τῆς AL, καὶ ἐπεζεύχθω " 
ε τ © ᾽ -“ 4 , 
BZ? ὁμοίως On δείξομεν, ὡς" ἐν τῷ πρὸ τούτου, 
Ca eo 3 ie ? , τὰ ry 
τι at BA, AZ putas τισι δυνάμει βονον συμ- 
Ἀ 7 rf 2 © © A A 
μέτροις Καὶ eves ἐστιν ὡς Oo ΔΙ σρὸς Tov 
Ε Ἀ ta 7 ay 3 ἣ ~ 
TE οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BA πρὸς τὸ αἴτὸ τῆς 


> , a C4 4 
47" ἀναστρέψαντι ἄρα ως ὃ ΤΔ προς τὸν 
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PROPOSITIO XXXE. 


Invenire duas rationales potentia solum com- 
mensurabiles, ita ut major quam minor plus 
possit quadrato ex recta sibi incomimensurabili 
longitudine. 

Exponantur rationalis AB, et duo quadrati 
numeri TE, ΕΔ, ita ut ΓΔ compesitus ex ipsis 
non sit quadratns, et describatur super rectam AB 


senucirculns ΑΖΒ, et fiat ut ΓΔ ad ΓΕ ita ex 


Zz 


AB quadratum ad ipsum ex AZ, et jungatur 
BZ ; simuliter utique demonstrabimus , utin an 
tecedente, rectas BA, AZ rationales esse po- 
tenia solum commensurabiles. Et quoniam est 
ut ΔΓ ad ΓΕ ita ex BA quadralum ad ipsum 
ex AZ; convertendo igitur ut FA ad AE ita 


PROPOSITION XXXI. 


Trouver deux rationelles commensurables en puissance seulement, de maniere 
que la puissance de Ja plus grande surpasse la puissance de la plus petite du 
quarré d'une droite incommensurable en longueur avec elle. 

Soient la rationelle ΑΒ, ct les deux nombres quarrés TE, EA, de manicre que leur 
sommie ΤᾺ ne soit pas un quarré (lem. 2. 29. 10); sur Ja droite ΑΒ, décrivons le 
demi-cercle ΑΖΒ ; faisons en sorte que IA soit ἃ TE comme le quarré de AB est 
au quarré de ΑΖ (cor. 6. 10), et joignons ΒΖ. Nous démontrerons semblablement 
comme anparayant que les rationelles BA, AZ ne sont commensurables qu’eu puis- 
sance. Puisque ΔΙ estaTE comme le quarré de ΒΑ est au quarré de AZ, par conversion 
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AE οὕτως. τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΖ. Ο δὲ TA πρὸς τὸν ΔῈ λόγον οὐκ ἔχει ὃν 
τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" 
οὐδ᾽ apa τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ 
λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρά- 
qevoy ἀριθμόν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ 
τῇ BZ μήκει. Καὶ δύναται ἡ ΑΒ τῆς ΑΖ μεῖζον 
τῷ ἀπὸ τῆς ZB ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ" ai AB, ΒΖ 
ape ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 
ἡ ΑΒ τῆς ΑΖ μεῖζον δύναται τῷ" ἀπὸ τῆς ZB 


> , ε ~ , a? ~ £ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. Οπὲρ edes ποιῦσαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ λζ΄. 


~ ’ , , ta ’ 

Εὑρεῖν δύο μέσας δυνάμει μόνον συμμέτρους, 
μὴ 1 La A i ~ 3 ΄ 
ῥητὸν περιεχούσαις" ὥστε τὴν μείζονα τῆς ἐλάσ- 

a ; Ἐπ ἢ ᾿ πᾶν aes 
σονος μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ 

: 
μήκει. 

ἧς , Ls x v ᾿ τὰ 
Ἐκκείσθωσαν γαρ' Sve putas δυνάμει μόνον σύμ- 


ig! 
ex AB quadratum ad ipsum ex BZ. Ipse autem 
ΓΔ ad ΔῈ rationem non habet quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum ; non igitur 
ex AB quadratum ad ipsum ex BZ rationem 
habet quam quadratus numeras ad quadratum 
numerum ; incommensurabilis igitur est AB ipsi 
BZ longitudine. Et plus potest AB quam AZ 
quadrato ex recté ZB sibi incommensurabili ; 
ipse AB, BZ igitur rationales suut potentid 
solim commensurabiles , et AB quam AZ plus 
potest quadrato ex recta ZB sibi incommensura- 


bil longitudine. Quod oportebal facere. 


PROPOSITIO XXAXIL 


Invenire duas medias potentia solim com:- 
mensurabiles , rationale continentes ; ita ut 
major quam minor plus possit quadrato ex rect& 
sibi commensurabili longitudine. 


Exponantur enim duz rationales potentia solim 


ΓΔ sera ἃ ΔῈ comnic le quarre de AB est au quarré de ΒΖ. Mais Ta n’a pas avec 
ΔῈ Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré ; donc le quarré de 
de ΔΑΒ n’a pas avec le quarré de ΒΖ Ja raison qu’un nombre quarré a avec un nombre 
quarré ; donc ΑΒ est incommensurable en longueur avec ΒΖ (g. 10) ; donc la puis- 
sance de AB surpasse la puissance de ΑΖ du quarré d'une droite zB incommensurable 
avec AB; donc Ics rationelles ΑΒ, BZ ne sont commensurables qu’en puissance , 
et la puissance de AB surpasse la puissance de az du quarré de Ja droite ΖΒ in- - 
commensurable en longucur avec AB. Ce qu'il fallaiz faire. 


PROPOSITION XXXII. 

Trouver deux médiales qui n’étant commensurables qu’en puissance, compre- 
nent un rectangle rationel, de maniére que la puissance de la plus grande surpasse 
Ja puissance de la plus petite du quarré d'une droite commensurable en longueur 
avec la plus grande. 

Soient les deux rationelles 4, B commensurables cn puissance seulement , 


192 
μέτροι αἱ Α.8Β. ὦστε Tar A μείζονα ουταν 
See Ξ 5 "Ἢ oe ok a 
τῆς «λασσονος τῆς B μεῖζον durasbas τῷ ἀπὸ 
5 τ ἢ oy Sa ἐόν 
συμμέτρου ἑαυτῇ μῆκει- Καὶ Tw ὑπὸ Tov A, Β 
7 XV 3 4 - ’ Δ 1 εν 
ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς T. Μέσον δὲ τοῦ ὑπὸ 
~ ’ f Ἂς i bd \ ~ ΄ 
τῶν A, Β' μέσον ἄρα καὶ τὸ awe τῆς Τ' μέσῃ 
5 © ~ 2 \ ~ vy oo Α i 
apa καὶ κα T. To δὲ ἀπὸ τῆς B ἴσον ἴστω τὸ ὑπὸ 
~ ε ‘ Δ x > εἶ ~ € ᾿ va 
τῶν T, A, ρητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τὴς B ρῆτον ἄρα 
3 2 \ « \ τὰ ook, Ἃ 2.» 
ἐστι" καὶ τὸ ὑπὸ τῶν T, Δ. Καὶ ἐπεί ἐστιν 
« e \ Π a 4 ε Ἀ ~ r 
menu A πρὸς τὴν Β οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν A, Ὁ 


‘3 A > ᾿ ao ? 4 ~ 4 « \ oo 
πρὸς TO ἀπὸ τῆς By αλλὰ TH μὲν ὑπὸ τῶν 


» 


"- 
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comincnsurabiles A, B, ita ut A major existens 
quam minor B plus possit quadrato ex recta 
sibi commensurabili longitudine. Et rectangulo 
sub 4, B wequale sit quadratum ex Γ, Medium 
autem rectangulum sub A, B; mediwn igitur 
et quadratum ex T; media igitur et T. Quadra'o 
autem ex & xquale sil rectangulum sub Γ, 4, 
rationale autem quadratum ex B; rationale igitur 
est et rectaugulum sub T, A. Et quoniam est ut 


Aad Bitasub A, Brectaugulum ad quadratum 


B 


Ha 


, Cees a ee 
A, Β ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς Τῷ, τῷ δὲ ἀπὸ τὴς Β 
ἢ oo τ τ ε \ ἢ 
ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν T, At ὡς dpa ἢ A πρὸς τὴν Β 
4 ᾿ κ ‘ x ε a a 
οὕτως “πὸ aro mug T προς τὸ ὑπὸ τῶν Τ. A. 

᾿ > 4 ~ \ Ν ε A n~ 
Ως δὲ τὸ ἀπὸ τῆς T πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν r,A 
7 ἴω ᾿ ἢ es w e A 2 
ουὕτῶς n T πρὸς τὴν At καὶ ὡς apa ἢ πρὸς 

k 3 e a 1 ͵ 7 
την B οὕτως nT apes τὴν As Συμμετρος ὃς 


e κι ΄ , ΄ υἱ Ἴ XN 
# A τῇ Β δυνάμει μονον" συμμετρος apa καὶ 


ex Β; sed rectangulo quidem sub A, B xquale 
est quadratum ex T, quadrato autem ex Bequale 
rectangulum sub Γ, 4; ut igitur A ad B ita 
ex Γ quadraltum ad rectangulum sub Fr, Δ. Ut 
autem ex [ quadratum ad rectangulum sub 
Γι Aitat ad A; et ut igitur A ad Bita Γ ad Δ, 


Commensurabilis autem A ipsi B polenta soltun; 


de maniére que la puissance de ja plus grande a surpasse la puissance de Ja 
plus petite B du quarré d'une droite commensurable en longueur avee A (So. 10). 
Que le quarré de T soit égal au rectangle sous A, δ. Mais le rectangle sous 
A,B est médial (22. 10); donc le quarré de r est medial ; donc Ja droite r est 
meédiale. Que le rectangle sous T, 4 soit égal au quarré de B; puisque le quané 
de B est rationel, le rectangle sous T, 4 sera rationel. Et puisque A est ἃ B 
comme le rectangle sous A, B est au quarre de B (1. 6), que le quarré de τ est égal 
au rectangle sous A, B, et que Je rectangle sous r, 4 est égal au quarre de B, la 
droite A sera ἃ la droite B comme le quarré de T est au rectangle sous Γ, 4. Mais 
Je quarre de T est au rectangle sous Fr, 4 comme T est ἃ Δ; donc Α est ἃ B comme 
; : : 
r ect ἃ A. Mais A n’est commensurable avec B qu’en puissance; donc TF n'est 
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~ , .νλ»"ν , ε 
Γ τῇ Δ δυνάμει μόνον. Καὶ ἔστι μέση » Τ' 
3 ε .? nd e e 
μέση ἄρα καὶ ἡ Δ. Καὶ ἐπεῖ ἐστιν ὡς ἢ A 
\ q - Ἢ ι Crs “ 
πρὸς τὴν Β οὕτωςΐ ἡ Γ πρὸς τὴν Δ. ἡ δὲ A τῆς 
n , nw 2 ᾿ ’ 5 ε ~ 
Β μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου" ἑαυτῇ" 
e ~ ra ᾿ ~ ? 4 
nasa T ἄρα τῆς A μεῖζον δύναταιδ τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. 
1 af τ , ΄ ᾿ , 
Eupavras ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμι- 
« ε 3. Nf n~ 
Μέτροι at T, Oy ρητον σπιριέχεουσαι, καὶ ἡ T τῆς 
- ἰὰ ~ » A « κυ 
A μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇϑ 


μήκει. Οπερ ἔδει ποιῶσαιϑ, 


A A 
Ομοίως δὴ δειχθήσεται καὶ τὸ ἀπὸ ἀσυμ.- 
; - Z : 4 ey 
μέτρου, ὅταν τῆς Β μεῖζον δύνηται ἡ A τῷ 


cae ͵ Gd ls 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτὰ "δ, 
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commensurabilis igitur et [ ipsi A potentia so- 
lum. Atque est media !'; media igitur ct Δ. Et 
quoniam est ut A ad B ita Γ δά A, ipsa autem 
A quam B plus potest quadrato cx recta sibi 
conmensurabilt; et P igitur quam A plus potest 
quadralo ex recia sibi commensurabili. 

Invent sunt igitur due mediz potentia 50-- 
lum commensurabiles Tf, A, ralionale conli- 
nentes, et [ quam Δ plus potest quadrato ex 
rectd sibi commensurabili longitudine. Quod 
oportebat facere. 

Similiter ulique ostendetur et quadratum ex 
incommensurabili, quando quam B plus potcst 


ipsa A quadrato ex recta sibi incommensu- 


ταῦ. 


commensurable avec Δ qu’en puissance (10. 10 ). Mais r est médial ; donc 4 est 
médial ( 24. 10). Et puisque A est ἃ B comme Γ est ἃ Δ, et que la puissance de 
A surpasse la puissance de B du quarré d’une droite commensurable avec A, la 
puissance de r surpasse la puissance de 4 du quarré d’une droite commensu- 
rable avec r (15. 10). 


On a donc trouve deux meédiales Γ, A commensurables en puissance seulement, 
qui comprénent un rectangle rationcl; et la puissance de Fr surpasse la puis- 
since de A du quarré d’une droite commensurable en longueur avec r. Ce 
qu'il fillait faire. 


Si Ja puissance de A surpassait la puissance de B du quarré d’une droite in- 
commensurable avec A, on démontrerait semblablement qu’on peut trouver deux 
meédiales, qui n’étant com mensurables qu’en puissance, comprénent un rectangle 
rationcl, de manieére gue la puissance de la plus grande surpasse ta puissance de 
la plus petite du quarré d'une droite incommensurable avec la plus grande. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ Ay. 


a as Ce ee ᾿ 
Ευρειν δυο μέσας δυνάμει μόνον συμμετρους» 
. , av ι , ~ 2 ΄ 
μέσον περιεχούσας" στε Τὴν μείζονα τῆς ἐλάτ- 
A ἢ ee a , 
sores μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἢ Ξ 
εαὐτὴν 
ψ o e ἅν f ’ 
Ἐκκείσθωσαν τρεῖς ῥηταὶ δυνάμει μένον σύμ- 
c ia a ~ ec 
μῖτροι ab A,B, Γ', wore τὴν A τῆς T μεῖζον 
΄ ΄- > ᾿ ta « nm “ 
δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου εταυτῇ" καὶ τῷ 
‘ e ‘ ~ 2 ΕἸΣ A 2 3 ~ Ν 
μὲν ume τῶν A, Β «σὸν ἐστ τὸ απὸ τῆς Δ΄" 
΄ ΠῚ 1 Ue Nn ν. ε ot . 
μέσον ἄρα τὸ ἀπὸ THG At καὶ Ἡ A cpa μεσὴ 


2 ΩΝ ΄σο ‘ e ‘A ~ “ f Ἃς 
ἐστί. Τῷ δὲ ὑπὸ τῶν BLT ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ 


PROPOSITIO ΧΥΧΧΗΠ1. 


Jnvenire duas medias potentid soluin com- 
menusurabiles, medium continentes; ita ut ma- 
jer quam minor plus possit quadrato ex recta 
sibi commensurabili, 

Exponantur tres rationales potentia solum 
commensurabiles A,B, Γ, tta ul A quam Γ 
plus possit quadrato ex recta sibi commensu- 
rabili; ct rectangulo quidem sub A, B xquale 
sit quadratum ex 4; nedium igitur qnadratum 


ex A; el A igitur media est. Rectangulo autem 


sub B, F xquale sit rectangulum sub A, E. 


| 


ri 


io 


Et quoniam est ut sub A, B rectangulum ad 
sub B, Γ ita A ad I, sed 


an i s? - AL ἀν - 
τῶν Δ... Καὶ ἐπεὶ στ we τὸ ὑπὸ τῶν A,B 


A € ν᾿ τῷ @ ε ‘ b M a 
“πρὺς τὸ ὑπὸ τῶν B,T οὕτως » A πρὸς τὴν 50 ἸΡΟῦΠὶ rec- 


“~ 1 © n~ ae s 1 2 ¥ . 
ἀλλὰ TH μὲν ὑπὸ τῶν A,B ἴσον ἐστὶ TO ATO tangulo quidem sub A, B xquale est qua- 
~ oT i. " 
τῆς ἃ, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν B, Τ ἴσονῦ τὸ ὑπὸ = dratum ex A, rectangulo aulem sub B, P xquale 


PROPOSITION XXNXIII. 


Trouver deux médiales qui n’étant commensurables qu’en puissance , com- 
prénent un rectangle médial, de manicre que Ja puissance de Ja plus grande 
surpasse la puissance de la plus petite du quarré d’une droite commensurable 
avec la plus grande. 

Soient Jes trois rationelles A, B, r commensurables en puissance seulement , 
de maniére que Ja puissance de A surpasse Ja puissance de r du quarré d'une 
droite commensurable avec A (30.10); que le quarré de Δ soit égal au rectangle 
sous A, B (14. 2); le quarré de 3 sera méuial (22. 10), et Ja droite ἃ médiale. Que le 
rectangle sous A, E soit égal au rectangle sous Β, Γ (45.1). Puisque Je rectangle 
sous A, B est au rectangle sous Β, comme a est ar (1.6), que le quarré de 4 
est égal au rectangle sous A, B, et que 16 rectangle sous 4, E est égal au rectangle 
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~ wv w € ε A \ [ 
τῶν A, Ἐ" estiy apa ὡς Ἡ Α προς τὴν T outwes 
A > 1 ‘ Ἂς « A ~ δὰ 
τὸ ame τῆς Δ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν A, E. ὥς ded 
ae Ἂς ΙΝ . e \ ~~ ca ε 
τοαπο τῆς Δ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν A, Ε οὕτως ἡ Δ 
A ἐν ‘x c »" “δ . A q 
πρὸς τὴν Ε" καὶ ὡς apa ἢ Α πρὸς τὴν Tl ουτως 
© 4 ι r Dee ~ 
ἡ Δ πρὸς τὴν E. Συμμεῖρος δὲ ἡ A τῇ Γ dv- 
᾿ rd ta ᾿ Wy tee ~ 
vapies μόνον" σύμμετρος apa καὶ A tH E du- 
a ΄, ’ Wy ke , Ν ν ε 
νάμμει μόνοι, Meon δὲ Ἡ At μισὴ apa καὶ ἡ E. 
Ν᾽ ΠΣ - ε \ Ἄν a G € 
Kas eves ἐστιν wo on A προς τὴν T ουτως πη δ 
᾿ hs e ~ o , ~ 
πρὸς ΤῊΨ E, ἢ de A τῆς T μεῖζον δύναται τῷ 
ἍΤΕ ΄, - ~ AL oie: 3 ~ Ἔ 
απὸ συμμέτρου εαὐτὴ καὶ n A apa τῆς E 
ων , ~ 3 LY ᾿ e ~ 
μεῖζον δυιήσεται τῷ απὸ συμμέτρου ἐαυτῇς 
» Se y ¥ > ‘ a) = Y ~ 
Λέγω dy ὅτι καὶ μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν A, E. 
". Ὁ » Re 4 ~ δὰ ἘΦ 
Ἐπεὶ Pap τσὸν ἐστὶ τὸ7 ὑπὸ τῶν B, ΤΥ τῷϑ ὑπὸ 
re ‘ 5 ἘΠ ἃ. - A 
τῶν A, E, μέσον δὲ 769 ὑπὸ τῶν Β. Γ’ ai γὰρ 
Me iF > δὲ ἣν Ld ΄ to ᾿ 
B,T putas εἰσι δυνάμει prover συμμετροι "5 μέσον 


ἢ xX XV - 4 ~ 
ἀρὰ καὶ τοῦτο τῶν ASE. 


a 4 ee ? Ὰ ἢ 
Εὐρηνται ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμ- 

« e , y " 

μέτροι αἱ A, E, μέσον περιέχουσαι" ὥστε τὴν 
ἔν μη ἀντ ας a , τ 
μείζονα'" τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύνασθαι τῷ 


aN ΄ ε Ξ "ὴ ~ 12 
aro συμμετρου cauTn. Orrep ects TOMA “. 
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reclangulum sub A, E; est igitur ul A ad Γ 
ita ex A quadratam ad rectangulum sub 4, E. 
Ut autem ex A quadratum ad rectangulum sub 
A,E ila A ad E; et ut igitur A ad Γ ita A 
ad E. Commensurabilis aulem A ipsi T potentid 
solim; commensurabilis igitur et Δ ipsi E po= 
tentia solum. Media autem A ; wiedia igitur 
et E. Et quoniam est ut A ad Γ ita 4 ad E, 
ipsa autem A quam T° plus potest quadrato ex 
recta sibi commensurabili; et A igitur quam E 
plus poterit quadrato ex recta sibi commensu- 
rabili. Dico etiam et medium esse rectangulum 
sub 4, Ε, Quoniam enim equale est sub B,T 
rectangulum rectangulo sub A, E, medium 
autem rectangulum sub B,T; ipsa enim B, Tr 
rationales sunt potentid solum commensurabiles; 
medium igitur et rectangulum sub 4, E. 
Inventx sunt igitur dua media potentia so- 
lum commensurabiles A, E, medium conti- 
nentes ; ila ut major quam minor plus possit 
quadrato ex recta sibi commensurabili. Quod 


oportebat facere. 


sous B, T, Ja droite A esta Γ᾿ comme le quarré de Δ est au rectangle sous 4, E. 
Mais Je quarré de 4 est au rectangle suus 4, E comme Δ est aE (32. 10); doac 
A est ἃ Γ comme Δ est a E. Mais A n’est commensurable avec r qu’en puissance ; 
donc 4 n’est commensurable avec E qu’en puissance (10. 10); mais 4 est médial; 
donc E est médial (24. 10). Et puisque A est ἃ T comme Δ est ἃ E, et que la 
puissance de A surpasse la puissance der du quarré d’une droite commensurable 
avec A, la puissance de 4 surpassera la puissance de Ε du quarré d'une droite 
commeusurable avec Δ (15.10). Je dis aussi que le rectangle sous 4, E est 
médial. Car puisque le rectangle sous B,T est égal au rectangle sous 4, Ε, et 
que le rectangle sous B, r est médial, parce que les rationelles 8, r ne sont 
commensurables qu’en puissance, le rectangle sous a, E sera medial. 

On a donc trouvé deux médiales qui n’étant commensurables qu’en puissance, 
comprenent un rectangle médial, de maniere que la puissance de la plus grande 
surpasse la puissance de Ja plus petite du quarré d'une droite commensurable avec 
la plus grande. Ce qu'il fallait faire. 
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, ΄ ’ > a7 
Ομοίως δὴ πάλιν δειχθήσεται καὶ τὸ ἀπὸ 

> ᾿ € ~ 4 ᾿ 
ἀσυμμίτρου, ὅταν ἡ A τῆς T μεῖζον δύνηται 


-.ψ» , e ~ 
τῷ ἀτὸ ἀτυμμέτρου ἑαυτῇ oe 


AHMMA. 


3 + 2 ι 
Este τρίγωνον ὀρθογώνιον τὸ ΑΒΓ. cpbuy 
ww A ε ι if see 6 1 ΠῚ ε 
ταχὺν τὴν ὑπὸ BAT ῶώνιαν. και nx’ (0) κάθετος ἢ 
, [2 4 ᾿ ε x ~ ” 
Ad? Asp ots TO μὲν ὑπὸ τῶν TB, BA σον 
a ae ee ars, ty aes 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς BA, τὸ δὲ usd τῶν Br, TA 
ΒΩ ΄- ~ . « 4A ~ 
τὸν TH ἀπὸ τῆς TA, καὶ TO ὑπο τῶν BA, AT 
“ - Neca A € 1 ~ 
isov τῷ ἀπὸ τῆς ΑΔ. καὶ ἔτι τοῦ ὑπὸ τῶν ΒΓ, 
bry nm © ΔῊ ~ nm x ΄- 
ΑΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑ. ATS. Καὶ πρῶτον 
~ ” 3 v4 ~ > ᾿ - 
τὸ ὑπὸ τῶν TB, BA ἔσον ἐστὶ! τῷ ἀπὸ τῆς ΒΑ. 
V 1 > 3 ‘ , > ‘ “- 
Ἐπεὶ γὰρ ἐν ὀρθογωνίῳ τριγῶνῳ απὸ τῆς 
3 “ , > Ἂν \ ᾿ ΄ > ς 
epics γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάθετος ἥκται ἡ 
a a | need 
AA, τὰ ABA, AAT apa τρίγωνα ὁμοία ἐστι 
Bs 4 " ΝΠ τ Ὅν 
τῷ Te CAw τῷ ΑΒΓ καὶ ἀλλήλοις, Kas ετεὶ 
x Ld ~ 
ὅμοιόν ἔστι TO ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ABA τρι- 


5 ε« ε \ < εἰ 
gave, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ TB πρὸς τὴν BA cuts 


Sinuliter utique rursus ostendetur et quadra- 
tum ex Incommensurabili, quando A quam Γ 


plus potest quadrato ex recta sibi incommensu- 
rabili. 


LEMMA. 


Sit triangulum rectangulum ABI, rectum 
habens sub BAT angulum, et ducatur perpendi- 
cularis ΑΔ; dico rectangulum qudem sub ΓΒ, 
BA xquale esse quadrato ex BA, rectangulum 
autem sub BF, FA xquale quadrato ex TA, 
etrectangulum sub ΒΔ, ΔΙ equale quadrato cx 
AA, et adhuc rectangulum sub Br, AA equale 
esse rectangulo sub BA, ΑΓ. Et primum rectan- 
gulum sub ΓΒ, BA wquale esse quadrato cx BA. 

Quoniama enim in rectangulo triangulo a 
recto angulo ad basim perpendicularis ducitur 
AA, ipsa ABA, AAP igitur triangula simiha sunt 
et toli triangulo ΑΒΓ et inter se. Et quemiam si- 
mile est ΑΒΓ triangulum triangulo ABA, est 
igitur ut ΓΒ ad BA ita BA ad BA; rectanguluin 


Si la puissance de A surpassait la puissance de r du quarré d’une droite in- 
commensurable avec A, on démontrerait semblablement qu’on peut trouver deux 
médiales, qui n’étant commensurables qu’en puissance, comprénent un rectangle 
médial , de maniére que la puissance de la plus grande surpasse la puissance de la 
plus petite du quarré d'une droite incommensurable avec la plus graude. 


LE MM E. 


Soit le triangle rectangle asr, dont Vangle droit est ΒΑΓ; menons la per- 
pendiculaire Aa; je dis que le rectangle sous TB, BA est égal au quarré de Ba, 
que le rectangle sous ΒΓ, ra est égal au quarré de Ta, que le rectangle sous BA, Ar 
cst égal au quarré de A, ct enfin que le rectangle sous ΒΓ, ΑΔ est égal au rectangle 
sous BA, ΑΓ, Je dis d’abord que le rectangle sous TB, BA est ὅρα! au quarré de Ba. 

Car puisque dans un triangle rectangle on a mené de I'angle droit la droite 
AS perpendiculaire ἃ la base, les deux wiangles aBs, Asr sont semblables au 
iriangle eutier ΛΈΓ, Οἱ semblables entr’eux (6.6). Et puisque le uiangle ΑΒΓ est 
semblable au triangle ΑΒΔ, TB est ἃ BA commie BA cst a ΒΔ (def. 1.6); donc le 
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μ᾿ ΕΣ e \ ~ 
4 BA πρὸς τὴν BAT τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν TB, ΒΔ 
-“ n \ X ety ma 
ἴσον tots τῷ ἀπὸ τῆς AB, Διὰ Ta αὐτὰ δὴ 
XN A « A ~ Ww ? 5, ~ 3 ᾿ ~ 
καὶ τὸ ὑπὸ τῶν BI, TA icov ests τῷ ἀπὸ πῆς 
A 3 5» tag 3 > ͵ a 3 ‘ 
ΑΓ. Καὶ ἐπεὶ tav--ev ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ αὐτὸ 
~ » “ a 3 ἊἋ A ᾿ , 
τῆς δρίης γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν καθετος 
* co γσο ~ ~ ae [2 
ἀχθῇ. ἡ ἀχθεῖσα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων 
΄, > » ᾽ > Pa eS] e e . 
μέση ἀνείλοχόν ἔστιν" ἔστιν apa ὡς n BA πρὸς 
4 qd = ἣν ᾿ A »ὔ᾿ 
τὴν AA οὕτως n AA πρὸς τὴν ΔΙ’ τὸ apa 


© 4 “ A 3 Ἂς ~ ? + tad 
ὑπὸ τῶν BA, AL σὸν ἐστί τῷ ἀπὸ τῆς AA. 


E A 


᾿ “ ᾿ \ e ι dhs i w > x 
Aep@ cts καὶ τὸ ὑπὸ τῶν BY, AA “σὸν ἐστι 
"» ε ᾿ ~ x xs ς ! 
τῷ ὑπὸ τῶν BA, ΑΓ. Ἐπεὶ γὰρ, ὡς ἔφαμεν, 
“ , 3 \ ~ a " « ς 
oporoy ἐστε τὸ ΑΒΓ τῷ ABA, εἐστῖν apa ὡς ἢ 
ry ᾿ g e \ u 
Br πρὸς τὴν TA οὕτως ἢ BA πρὸς τὴν ΑΔ. 
J ν ΄ 3 - che ἐν μὺ Niger ΠΡΟ Ὁ 
Ἐὰν δὲ τέσσαρες εὐθεῖαι ατάλογον ὦσι. τὸ ὑπὸ 
n af »᾿ > AQ ἊΝ © N ~ ’ 
τῶν aXpov σὸν ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μεσων" τὸ 
wa a Ἂν tod 3, Σ ον φ:τε XV “ 
apa ὑπὸ τῶν ΒΓ. ΑΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
BN. πὲ τ τ ? ΄ \ 
BA, AT. Kas oti? εαν ἀταγράψωμεν τὸ EF 


ὀρθογώνιον παραλληλόγραμμον 5 καὶ συμπλη-- 


Το 


igitur sub ΓΒ, BA aquale est quadralo ex AB. 
Propter eadem utique et rectangulum sub Br, 
ΓΔ exquale est quadrato ex AT. Et quomam 
si in rectangulo triangulo ἃ recto angulo ad 
basim perpendicularis ducatur, ducta inter basis 
segmenta media proportionalis est; est igilur 
ut BA ad AA ila AA ad AT; rectangulum igitur 
sub BA, Δ΄ equale est quadrato ex 4A. Dico 


Ζ 


et rectangulum sub ΒΓ, AA zquale-esse rectan- 
gulo sub BA, AT. Quoniam enim, ut dice- 
bamus , simile est ΑΒΓ ipsi ABA, est igitur 
ut ΒΓ ad ΓΑ ita BA ad AA. Si autem qua- 
tuor recta proportionales sunt, rectangulum 
sub extremis zquale est rectangulo sub mediis 5 
rectangulum igitur sub Br, ΑΔ xquale est 
rectangulo sub BA , ΑΓ. Dico ct si describamus 


Er rectaugulum parallelogrammum, et com- 


rectangle sous TB, BA est égal au quarré de AB( 17.6). Par la méme raison, le 
rectangle sous BF, Ta est égal au quarré de ar. Et puisque si de l’angle droit 
d’un triangle rectangle on méne une perpendiculaire ἃ Ja base , la perpendiculaire 
est moyenne proportionnelle entre Ies segments de la base (cor. 8. 6), la droite 
BA est ἃ AA comme AA est ἃ Ar (18.6); donc le rectangle sous BA, AT est égal 
au quarré de Aa. Je dis enfin que le rectangle sous Br, Ad est égal au rectangle 
sous BA, AT. Car puisque, comme nous l’avons dit, ΑΒΓ est semblable au triangle 
ABS, ΒΓ est ἃ TA comme ΒΑ est ἃ AA. Mais si quatre droites sont proportio- 
nelles, le rectangle sous les extrémes est é¢gal au rectangle sous les moyennes 
(16.6); donc le rectangle sous Br, Ad sera égal au rectangle sous BA, ar. Je 
dis encore que, si nous décriyons 16 parallélugramme rectangle Er, et si nous 
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ρέσομειν τὸ AZ, isov ἔσται τὸ ET τῷ AZ, 
ἑκάτερον γὰρ αὐτῶν διπλάσιόν ἐστι τοῦ ΔΒΓ 
πτριγώϊου" καὶ ἔστι τὸ μὲν ἘΓ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, 
AA, τὸ δὲ AZ τὸ ὑπὸ τῶν BA, ΑΓ’ τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν ΒΓ, AA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν BA, ΑΓ. 
Orrep ἔδει δεῖξαι, 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 2s, 


con ee ͵ : , 
Εὐρεῖ δύο εὐθείας δυνάμει ασυμμετρους, 

΄ ᾿ ᾿ a » ~ 3. » 5 ~ 
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φ μὲ Ἢ τὸ A 
μέτρωι at AB, BI, wrte Tay μείζονα τὴν AB 
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: : ee Ἷ ; ϊ 
ἀσυμμέτρου eauTH, καὶ τετμήσθω ἡ ΒΓ διχα 
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» A ᾿ Ls 
AT ἰσὸν παρὰ τὴν AB παραξεζλησήω παραλ- 
rs 7 ~~ » ’ 
ληλόγραμμον ελλεῖπον εἰδὲὶ τετραγώνῳ, καὶ 
Ἀ 
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«τ ‘ € 1 ~ ἵν ᾿ > 
ἐστω τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB, καὶ γεγρέφϑω Ξε 
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pleamus AZ, wequale fore EL ipsi AZ, ulrumque 
enim ipsorum duplum est trianguli ΑΒΓ; atque 
est rectangulum quidem EC sub BP, Ad, rec~ 
tangulum autem AZ sub BA, AI; rectangulum 
igitur sub Br, Ad xquale est rectangulo sub 
BA, ΑΓ, Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XXXIV. 


Invenire duas rectas potentia incommensu- 
rabiles , facientes quidem compositum ex ip= 
sarum quadratis rationale, rectangulum autem 
sub ipsis medium. 

Exponantur dua rationales potentia solum 
commensurabiles AB, ΒΓ, ita ut major AB 
quam iinor Br plus possit quadrato ex recta 
5101 1acommeusurabill, et secetur ΒΓ bifariam 
ad 4, et quadrato ab alterutra ipsarum ΒΔ, 
ΔΙ quale ad rectam AB applicetur paraliclo- 
grammum dcficiens figura quadrata, ct sit 


rectangulum sub AE, EB, ct describatur super 


achevons Az, le rectangle Er scra ¢gal an rectangle az, car chacun d’enx est 
double du triangle ΑΒΓ; mais ET est le rectangle compris sous ΒΓ, ΑΔ, et ΑΖ le 
rectangle compris sous BA, Ar; donc le rectangle sous ΒΓ, ΑΔ est égal au rectangle 
sous BA, AT. Ce qu’il fallait démontrer. 


PROPOSITION XXXI¥. 


‘Trouver deux droites incommensurables en puissance, de manicre que la 
somme de leurs quarrés soit rationelle, et que le rectangle compris sous ces 
droites soit médial. 

Soient les deux rationelles ΑΒ, Br commensurables en puissance seulement, 
de maniére que la puissance de la plus grande ΑΒ surpasse Ja puissance de la 
plus petite Br du quarré d'une droite incommensurable avec ΑΒ (31, 10); cou- 
pons ΒΓ en deux parties égales en Δ; appliquons 4 ¢B un parallélogramine qui, 
étant egal a Fun ou ἃ Vautre des qnarrés des droites Ba, aT, soit defaillant d'une 
figure quarrée (26. 6), et que ce soit Ie rectangle sous AE, EB; décrivons 
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τῆς AB ἡμικύκλιον τὸ AZB, καὶ ἤχθω τῇ 
AB πρὸς ἐρθὰς ἡ EZ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ 
AZ, ZB. 

Καὶ ἐπεὶ δύο εὐθεῖαι ἄνισοί εἶσιν αἱ AB, 
BI, καὶ ἡ ΑΒ τῆς! ΒΓ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ πετάρτῳ τοῦ 
ἀςπὸ πῆς Li, πουτέσπι τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας 
αὐτῆς, ἴσον παρὰ τὴν ΑΒ παραζεέξλωται 
παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
τῶν AE, EB* ἀσύμμε- 


πως = ees 
τρὸς apa ἐστὶν a? AE an EB. Καὶ eis? ἐστιν 


N ΩΝ 1 “κι 
καὶ Toit’ TO ὑπο 


ὡς ἡ AE πρὸς τὴν EB οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν EA, 


‘ 1 e x. ~ a Α ‘ 
AE πρὸς τὸ ὑπὸ taovl AB, BE, ἴσον δὲ τὸ 


Zi 


vill 
ar | 


A E 


A ~ ~ ? ᾿ ~ τ 
μὲν ὑπὸ τῶν AB, AE τῷ awe τῆς AZ, τὸ 
“ RN eee ee 
δὲ ὑπὸ τῶν AB, BE τῷ ἀπὸ τῆς BZ? acup- 
γ᾽ 3 ἣν ι τ 4 ~ ~ ? ‘ “ 
μέτρον apa ἐστι TO ατὸ TUG ΑΖ τῷ ἀπὸ Τῆς 
© Da ‘ ἍΠΑΣ ? , 
28" as AZ, ZB apa δυνάμει εἰσὶν ἀσυμμετροι. 


ν 3 x ἢ ὦ e os? . 4 w ? bo Ἃ 
Καὶ ἐπεὶ ἢ AB putin cots, putor apa ἐστί καὶ 


Ν 
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rectam AB semicirculus AZB, et ducatur 105. 
ΑΒ ad rectos angulos ipsa EZ, el jungantur 
AZ, ZB. 

Et quoniam duz recte imaquales sunt AB, 
Br, ct AB quam ΒΓ plus potest quadrato ex 
recta sibi incommensurabili ;  quarte autem 
par. quadrati ex Bl, hoc est quadrato dimi- 
diz ipsius , aquale ad AB applicatur paral- 
lelegrammum deficieus figura quadrata, et 
facit rectangulum sub AE, ΒΒ; incommeusu- 
rabilis igitur est AE ips: EB. Et quonmiam est ut 
AE ad EB ita sub BA, AE rectaugulum ad ipsum 
sub AB,BE, sed equale quidem sub AB, AE rec- 


a 595 
B 4 T 
tangulam quadrato ex AZ, ipsum autem sub AB, 
BE rectangulum quadrato ex BZ; incommensura- 
bile igitur est ex AZ quadratum quadrato ex ZB; 
ergo AZ, ZB potentia sunt incommensurabiles. Et 


quomiam AB rationalis est, rationale igitur est et 


str la droite ΑΒ le demi-cercle ΑΖΒ ; menons la droite Ez perpendiculaire ἃ 4B, 
et yorsnons AZ, ZB. 

Puisque Jes deux droites AB, ΒΓ sont inégales; que la puissance de AB surpasse 
la puissance de Br du quarré d'une droite incommensurable avee ΑΒ; qu’on a ap- 
pliqué ἃ ΑΒ un parallclogramme qui, ¢lant égal a Ja quatri¢me partie du quarré de 
ΒΓ, c’est-a-dire au quarré de la moitié de cette droite, est dcfaillant d'une figure 
quarrée, et que ce parallélogramme est contenu sous AE, EB, la droite ΔῈ sera 
incommensurable avec EB (1g.10). Et puisque aE est ἃ EB comme le rectangle 
sous BA, AE est au rectavgle sous AB, BE (1.6), que le rectangle sous AB, AE est 
égal au quarré de Az, que le rectangle sous AB, BE est égal au quarré de ΒΖ, 
le quarré de Az sera incommeusurable avec Je quarré de 2B; donc les droites 
AZ, ZB sont incommensurables en puissance. Et puisque la droite AB est ratio- 
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A , Α ~ Lia b ἣν ᾿ » 
To απὸ πῆς ΑΒ" wote καὶ TO συγκειμκεῖον ἐκ 
- > ἃ - e ΄ 2 . ἃ ᾿ 
τῶν απὸ τῶν AZ, ZB patov ἐστι. Καὶ errs 

᾿ « \ ~ 3, > x ~ > 5) 

πάλιν τὸ ὕπο τῶν AE, EB ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 

a εν τ δ. Ν 

πῆς ΕΖ. ὑπόκειται δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AE, ΕΒ καὶ 
~ t \ be wy 3», wv 7 ν . 

τῷ ἀπὸ τῆς BA ἴσον" ton ἄρα ἐστὶν ἡ ZE πῇ 


BAt διπλὴ ἄρα ἡ ΒΓ τῆς EZ* ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ 


τῶν AB, ΒΓ σύμμετρόν tots τῷ" ὑπὸ τῶν 
AB, ΕΖ. Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ’ μέσον 
ἄρα καὶ πὸ ὑπὸ τῶν AB, EZ. Icov δὲ τὸ ὑπὸ 
τῶν AB, EZ τῷ ὑπὸ τῶν AZ, ZB* μέσον 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZB. ἘΕδείχθη δὲ καὶ 
ῥητὸν τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν τε- 


τραγώνων, 


εἰ w ᾿ 2 “Ὁ e 3 a 
Evpuvtas ἀρὰ δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμε- 

< κω ᾿ a Τὰ 
τροι αἱ AZ, ZB, ποιουσαι τὸ μὲν συγκείμενον 
> “π᾿ Ψ Ἢ 2 ~ ’ e x ‘ oe 
ἐκ τῶν AT αὐτῶν πετραγώνων PNT, TO δὲ 


- ἃ ἅτ ὧν , af ~ 
UT AUTO! fiTOVe Ovrep edes WOLneai., 
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quadratum cx AB; quare et compositum ex 
quadratis ipsarum AZ, ZB rationale est. Et ,quo- 
niam rursus reclangulum sub AE, EB xquale 
est quadrato ex EZ, supponitur autem sub AE, 
EB rectaugulum et quadrato ex BA aquale; 


aqualis igitur est ZE ipsi BA; dupla igitur ΒΓ 


Γ 


ipsius ΕΖ; quare et rectangulum sub AB, ΒΓ 
commensurabile est rectangulo sub AB, EZ. 
Medium autem rectangulum sub AB, BI; me- 
dium igitur et rectangulum sul AB, EZ. 7Equale 
autem sub AB, EZ rectangulum rectangulo sub 
AZ, ZB; medium igitur et rectangulun sub 
AZ, ZB. Ostensum est autem οἱ rationale com- 
positum ex ipsarum quadratis. 

Invente sunt igilur due recte potentia in- 
commensurabiles AZ, ZB, facientes quidem 
compositum ex ipsarum quadratis rationale , 
rectaugulum autem sub ipsis medium. Quod 


oportebat facere. 


nelle, le quarré de AB est rationel ; donc la somme des quarrés de Az et de ZB est 
rativnelle. Et de plus, puisque le rectangle sous AE , EB est égal au quarré de ΕΖ, οἱ 
que le rectangle sons AE, EB est suppose ὅσα] au quarre de Ba, la droite ΖΕ est égale a 
ΒΔ; donc ΒΓ est double de Ez; donc le rectangle sous AB, ΒΓ est commensurable 
avec le rectangle sous AB, ΕΖ (1. 6). Mais le rectangle sous ΑΒ, Br est médial (22. 10); 
done le rectangle sous AB, EZ est médial. Mais le rectangle sous AB, ΕΖ est égal 
au rectangle sous AZ, ΖΒ (lem. 1.35); donc le rectangle sous Az, ZB est médial. 
Mais on a démontré que la somme des quarrés de Az et de ZB est rationelle. 

On a donc trouvé deux droites ΑΖ, ZB incommensurables en puissance, de 
maniére que la somme de leurs quarrés est rationelle, et que le rectangle sous 
ces méuies droites est medial. Ce qu’il fallait faire. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ λέ. 


~ , 2 i , 2 ΓΔ 
Εὑρεῖν δύο εὐθείαις δυνάμει ἀσυμμέτρους . 
" 2 ~ Pe “ 
στοιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν AT αὐτῶν 


΄ a > τ i > ~ e , 
τιτραγώνων μέσον, TOP Um αὐτῶν ρωτόν. 


aA 


Ἑχκείσθωσαν δύο μέται δυνάμει μόνον σύμ- 
ε , . «> 
eT pas αἱ AB, BI, ῥητὸν περιέχουσαι τὸ LT 
3 ~ af ἮΝ ~ x = 
αὐτῶν. ὥστε τὴν AB τῆς ΒΓ μεῖζον duvecbas 
~ 2 5 ΄ ε ~ , 
TH ἀπὸ ἀσύμμετρου ἑαυτῇ, καὶ γεγράφθω ἐπὶ 
Fs : ' ῃ ε 
τῆς ΑΒ τὸ ΑΔΒ ἡμικύκλιον, καὶ τετμήσθω ἡ 
iad X\ af = x 
ΒΓ δίχα κατὰ τὸ E, καὶ παραζεῤλησθω παρὰ 
> P 
εἰ a“ 2 \ μ᾿ ” ΄ 
τῆν ΑΒ τῷ amo τῆς BE σὸν παρχλληλο- 
» r wy , ἢ ΠΕΣ. -- 
γράμμον φλλεῖπτον εἰδὲὲε τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν 
> ¢ w « ~ 
AZ, ZB° ασυμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ πῇ ZB 


\ 


μήκει, Kal ἤχθω ἀπὸ τοῦ! Z τῇ ΑΒ apes 


ὀρθὰς a ZS, καὶ ἐπεζεύχθασα: αἱ Ad, ΔΒ. 
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PROPOSITIO XXXV. 


Invenire duas rectas potentid incommensura- 


biles , facientes quidem con:positum ex ipsarum 


quadratis medium , rectangulum autem sub ipsis 


rationale. 


2 8 E i 
. 

Exponantur ἄτα» mediz potentia solum com- 
mensurabiles AB, BI, rationale continentes 
sub ipsis, ita ut AB quam ΒΓ plus possit 
quadralo ¢x recté sibi incommensurabili, et 
describatur super rectam AB semicirculus ΑΔΒ, 
et secetur EY Lifariam in E, cl applicetur ad 
AB quadralo cx BE exquale parallclogrammum 
deficiens figura quadrata, reclangulum sub AZ, 
ZB; incommensurabilis igitur est AZ ipsi ZB 
longitudine. Et ducatur a puncto Z ipsi AB ad 


reclos ansulos ipsa ZA, et jungantur AA, AB. 


PROPOSITION XXAXY. 


Trcurver deux droites incommensurables en puissance , de maniere que la 
somine de Icurs quarrés soit médiale, et que le rectangle quelles comprencnt 
soit rationel. 

Soieut deux meédiales AB, ΒΓ commensurables en puissance seulement, et 
comprenant un rectangle rationel, de maniére que la puissance de ΑΒ sur- 
passe la puissance de ΒΓ du quarré d'une droite incommensurable avec ΑΒ 
(52.10); sur AB décrivons Ie demi-cercle ASB; coupons ΒΓ en deux parties 
égales en E; appliquons ἃ AB un parallélogramme qui, étant egal au quarre 
de BE, soit défaillant d'une figure quarrce (28. 6), et que ce soit Ie rectangle sous 
AZ, ZB; la droite AZ sera incoramensurable en longueur avec ZB (19-10). Du point 


Ζ menons ΖΔ perpendiculaize ἃ AB, ct joignons AS, AB. 
ΤΙ. 20 
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x ? , > © -, ᾿ ᾿ 
Ἐπεὶ ἀσυμμιτρος ἐστιν ἡ ΑΖ TH ZB, ἀσυμ- 
u ? x x x Lf \ ῥῷ, - 
μέτρον ἀρὰ ἐστι καὶ τὸ ὑπὸ τῶν BA, ΑΖ τῷ 
‘ ~ 4 A . e Y ~ 
ὑπὸ τῶν AB, BZ. σὸν δὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν BA, 
es ee x ΠΡ Ν ΤΣ ἐν = 
ΑΖ τῷ ἀπὸ τῆς AO, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB, BZ τῶ 
ἬΝ > oF oe] > υ 5 oe ON 
ἀπὸ τῆς ΔΒ’ ἀσύμμετρον ape ἐστι καὶ Te acre 
ἜΣ, ἥν ς ἣν “ Ὁ x ΄ 2 ΩΣ 
τῆς ΑΔ τῷ ἀπὸ τῆς ΔΒ), Καὶ ἐπεὶ μετον ἐστὶ 
ea ΝΣ , ᾿ ν ὃ 
πὸ amo τὴς AB, μέσον apa καὶ τὸ συγκειμένον 
3 ~ sos - ere oy “3? \ 
ἐκ τῶν awe τῶν AN, SB. Καὶ ἐπεὶ διπλη ἐστὶν 
ε ~ ’ a x + ἢ “ 
" ΒΓ τῆς ΔΖ" διπλάσιον apa καὶ To υπὸ τῶν 
~ ¢ 4 ~ 2 ‘ ! {τ 
AB, BI τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΒ, 2ΔΊ, Ῥητὸν δὲ τὸ 
ε ἦν; a Ω «ε ἢ w ν Jes ~ 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ " ρητὸν apa καὶ To ὑήτὸ ΤΥ 
| 1 e δ re 3) ~ € x 
AB, ZA. Τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ZA σὸν τῷ ὑπὸ 
~ 6 em x A ε J ~ 
τῶν AA, AB°* αστε καὶ TO ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ 


ε ee 
puTor ECTISe 


a uv if 2 ~ ᾿ > ΄ 
Ευρηνται ape δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσυμμετροι 
“ ‘ Ve , 3 ~ 
ai AA, AB, ποιοῦσαι TO pers συγκείμενον EX τῶν 
δ κα 2 ~ ‘ , ι ? Le 32 ~ 
aT αὐτῶν τετραγώνων μέσον. “τὸ S ὑπ αὐτῶν 


purer. Οπερ ἔδει “σοιῆσαι. 
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Quoniam incommensurabilis est AZ ipsi ZB, 
incommensurabile igitur cst et sub BA , AZ rec- 
tangulum rectangulo sub AB, BZ. Sed xquale 
quidem sub BA, AZ rectangulum quadrato ex AA, 
sed sub AB, BZ rectangulum quadrato ex AB: in- 
commensurabile igitur est et ex AA quadratum 
quadrato ex 4B. Et quoniam med:um est qua- 
dratum ex AB, medium igitur et compositum ex 
ipsarum AA, AB quadrats. Et quouiam dupla est 
ΒΓ ipsius ΔΖ, duplum igitur et sub AB, ΒΓ rec- 
tangulum rectanguli sub AB, ZA. Rationale 
autem reclangulum sub AB, ΒΓ ; rationale igitur 
et rectanguluin sub AB, ZA. Rectangulum autem 
sub AB, ZA xquale rectangulo sub AA, AB; 
quare et rectangulum sub AA, AB rationale est. 

Invente sunt igitur due recta potentia in- 
commensurabiles ΑΔ, AB, facicntes quidem 
composilum ¢x ipsarum quadratis medium , 
rectangulum autem sub ipsis rationale. Quod 


oportebat facere. 


Puisque ΑΖ est incommensurable avec ZB, Je rectangle sous BA, ΑΖ est incom- 
mensurable avec le rectangle sous AB, BZ (1.6, εἴ 10. 10°. Maisle rectangle sous Ba, 
ΑΖ est égal au quarré de 44, et le rectangle sous AB, Bz est égal au quarré de ΔΒ 
(54. lem. 1. 10); le quarré de Aa est donc incommensurable avec le quarré de Δ8, 
Mais le quarré de ΑΒ est médial ; donc la somme des quarres de ΑΔ et de a8 est 
médiale. Et puisque Br est double de 4z, le rectangle sous AB, ΒΓ est double 
du rectangle sous ΑΒ, ΖΔ (1.6). Mais Je rectangle sous AB, ΒΓ est rationel ; donc 
le rectangle sous AB, ZA est rationel. Mais le rectangle sous AB, ZA est égal au 
rectangle sous AA, ΔΒ (54. lem. 3. 10); le rectangle sous Aa, ΔΒ est donc rationel. 

On a donc trouvé deux droites AA, SB inccmmensurables en puissance, la 
somme de leurs quarrés ¢tant médiale, et ‘e rectangle sous ces droites étant 
rationel. Ce qui fallait faire. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ Ag. 


Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέτρους. 
ποιούσας Tl, Te συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὲ αὐτῶν 
τιτραγώτων μέτον , καὶ τὸ ὑπ αὐτῶν μίσον, 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων, 

Ἐκκείσθωσαν δύο μέσαι δυνέμει μόνον σύμμε- 
tpos αἱ AB, BI, μέτρον περιέχουσαι. ὥστε τὴν 
AB τῆς ΒΓ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. καὶ γεγράφθω ἐπὶ τῆς ΑΒ ἡμικύκλιον τὸ 
ΑΔΒ. καὶ τὰ Agia 2 τ) νέτω τοῖς πάντ ἑμοίως3 


ρημένοις, 


x 


Kak ἐπεὶ ἀσυμμετρές ἐστιν ἢ AZ τῇ ZB 
αὐἠὐκει, ἀσύμμετρός ἐστι καὶ ἡ ΑΔ τῇ ΔΒ δὺ- 
νάμει, Καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ, 
μέσον ἄρα καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ! τῶν 


1A, ΔΒ. Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZB ἔσον 


PROROS1 LLON 
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PROPOSITIO XXXVL 


Invenire duas rectas potentid 1ncommensura-~ 
biles , facientes ct conipositum ex ipsarum qua- 
dratis medium, ct rectangulum sub ipsis me= 
dium, et adhuc incommensurabile composito 
ex ipsarum quadrats. 

Exponantur due mediz potentia solim com- 
mensurabiles AB, ΒΓ, medium continentes, 
ita ut AB quam Br plus possit quadrato ex 
recta sibi incommeusurabil , et describatur 
super rectam AB semicirculus ΑΔΒ, et reliqua 


fiant congrucnter 1:s superits dictis. 


2 Β E i 


Et quontam incommensurabilis est AZ ipsi 
ZB loncitudine, incommensurabilis est ct AA 
ipsi AB potcntiaé. Et quoniam medium est 
quadratum ex AB, medium igitur ct compo- 
situm ex quadratis ipsarum AA, AB. Et quoniain 


rectansiulum sub AZ, ZB aquale est quadrato 


XXXVI. 


Trouver deux droites incommensurables en puissance, de manictre que la 
somme de leurs quarrés soit médiale, et que le rectangle compris sous ces droites 
soit médial et incommensurable avec la somme des quarrés de ces mémes droites. 


Soient deux médiales ab, ΒΓ commensurables en puissance seulemeut, et com- 


prenant une surface meédiale, de maniére que la puissance de AB surpasse Ja puis- 


sance de ΒΓ du quarré d’une droite incommensurable avec AB (33. 10); el sur AB 


décrivons le demi-cercle AaB, et faisons le reste comme il a été dit auparavant. 


Puisque ΑΖ est ncommensurable en longueur avec ZB, la droite AA est incom- 
mensurable en puissance avec ΔΕ, Et puisque Ic quarré de AB est médial , la somme 
des quarrés de Aa et de ΔΒ est meédiale. Et puisque Ie rectangle sous AZ, 28 est 
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ἐστὶ" τῷ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν BE, AZ, ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ AZ°* διπλῆ cpa ἡ ΒΓ τῆς ZA° 
ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ διπλάσιόν ἔστι τοῦ 
ὑπὸ τῶν AB, ZA. Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ" 
μέτον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 1Δ" ταὶ ἔστιν 
ἤσον τῷ ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ. μέσον cpa? καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 
ΑΒ τῇ ΒΓ μήκει, σύμμετρος δὲ ἃ ΤΒ τῇ ΒΕ" 
ἀσύμμετρος ἄρα vara AB τῇ BE μήκει" ὥστε 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΕ ἀσύμ- 
μετρὸν ἐστιν. Αλλὲ τῷ μὲν ἀπὸ πῆς ΑΒ ice 
wth τὰ ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, 
ΒΕ ἴσον ἐττὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ZA, τουτέστι 72 
ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ" ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
συγκείμενον 2x τῶν ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ τῷ ὑπὸ 


τῶν ΑΔ. AB. 


5 ΡΨ." : 
Εὕρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαι αἱ AA, ABO δὺ- 
> ta ~ , rs 
νάμε ἀσύμμετροι, ποιοῦται τὸ. τε συγκείμενον 
2 ~ ΕΣ > 2 rat Cy lo Le a % 
ἘΚ Try ay CvuTov TET pay COVEY μέσον 5 πᾶν! TO 
eo 28 ᾿ a > " ne ᾿ 
UM αὐτῶν igor, καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ σύγ- 
; προ : 
πεμένῳ te τῶν aT αὐτῶν τετραγώνω, Οπερ 


ides ποιήσαι. 


ex alterutra ipsarum BE, AZ, xqualis igitur est 
BE ipsi ΔΖ; dupla igttur BP ipsins ZA; quare 
οἱ rectanguliam sub AB, Br duplum est reclan- 
guli sub AB, ZA. Medium antem rectangulum 
sub AB, ΒΓ ; medium igitur ct rectangulun sub 
AB, ZA; atque est aquale rectangulo sub AA, 
AB, medium igitur ct rectangulum sub AA, AB. 
Et quouiam incommensurabilis est AB insi BL 
longitudine , commensurabilis autem ΓΒ ips 
BE; incommensurabilis “tur et AB ipsi BE lon- 
gitudine; quare et ex AB quadratum rectan- 
gulo sub AB, BE incommensurabile est. Sed 
quadrato quidem ex AB equalia sunt quadrata 
ex AA, AB, reclangulo autem sub AB, BE zequale 
est rectangulum sub AB, ZA, hoc est rectangu- 
lum sub AA, AB; incommensuraLile igitur est 
composilum ex ipsarum AA, AB quadraus rec- 
tangulo sub AA, AB. 

Invent sunt igitur ἀπά» recte AA, AB po- 
tcntia incommensurabiles, facientes et compo- 
silum ex ipsarum quadratis medium, et rectan- 
gulum sub ipsis medium, et adhuc incommen- 
suralile composite ex ipsarum quadratis. Qued 


eportebat facere. 


égal au quarré de Tune ou de lautre des droites BE, ΔΖ, Ja droite BE est égale ἃ 
Az; done Br est double de ΖΔ; 16 rectangle sous AB, ΒΓ est done double du rec- 
tangle sous AB, ZA. Mais le rectangle sous AB, ΒΓ est médial; le rectangle sous 
AB, ΖΔ est donc médial; mais il est égal au rectangle sous Ad, ΔΒ (54. lem. 1. 10.) ; 
le rectangle sous AA, AB est donc médial. Et puisque ΑΒ est incommensurable en 
Jongueur avec ΒΓ, el que ΓΒ est commensurable avec BE, Ja droite ΑΒ est incommen- 
surable en Jongueur avec BE; le quarré de AB est done incommensurable avec le 
rectangle sous AB, BE (1. G, ct 10. 10). Mais Ja somme des quarrés de AA et de ΔΒ 
est égale an quarré de AB, et le rectangle sous AB, ZA, cest-a-dire Je rectangle 
sous AA, 4B, est ¢gal au rectangle sous AB, BE; la somme des quarrés de ΑΔ 
et de 4B est donc incommensurable avec Je rectangle sous AA, AB. 

Ona donc trouvé deux droites Aa, ΔΒ incommensurables en puissance, la somme 
de leurs quarrds étant mediate, etle rectangle sous ces droites étant médial et incom- 
mensurable avec la somme des quarrés de ces mémes droites. Ce quil fallait faire. 
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MPOTAZIS λζ΄. 


Ἐὰν δύο purat δυνάμει μόνον σύμμι:τροι cus= 
τεθῶσιν. ἢ ὑλὴ ἀλεγός tots, καλείσθω! δὲ ἐκ 
δύο δνομάτων. 

Συγκείσθωσαν γὰρ δύο pares δυνάμει μόνον 
σύμμετροι αἱ AB, ΒΓ" λέγω τε cAn? a ΑΓ 


w a 
αλογὸς ἐστιρς 


Α 


᾿ > 


Eves pcp ἀσύμμετρές ἔστιν ἢ ΑΒ τῇ EF 
μήκει. δυνάμει γὰρ μένον εἰσὶ σύμμετροι. ὡς 
δὲ ἡ AB πρὸς anv ΒΓ οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ" ἀσύμμετρον dow ἐστὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ ἀπὸ τῆς BI. Αλλὰ τῷ 
μὲν ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ σύμμετρόν ἐστι τὸ dig 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΡΓ σύμμετρά 
ἐστι τὸ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ" αἱ jap AB, ΒΓ ῥηταί 


, ᾿ , v 
εἶσι δυιάμει μόνον σύμμετροι" ἀσύμμετρον ape 
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PROPOSITIO XXXYII. 


Si due rationales potentia solum commensu- 
rabiles componantur, toia irrationalis est , vo- 
cetur autem ex binis nominibus. 

Componantur euim duz rationales potentia 
soliim commmensurabiles AB, BY; dico tolam ΑΓ 


irrationalem esse. 


Quoniam enim incommensurabilis est AB 
ipsi PY longitvdine , potentia enim solim sunt 
commensurabiles, ut aulent AB ad BF ita sub 
AB, BF reclangulum ad quadratum ex BF; in- 
commensurabile igitur est sub AB, ΒΓ rectan- 
gulum quadrato ex ΒΓ, Sed rectangulo quidem 
sub AB, ΒΓ commensurabilc est rectangulum bis 
sub AB, Bf, quadrato aulem ex BE commensu~ 
rabilia sunt quadrata ex AB, BI; ips enim AB, - 
ΒΓ rationales sunt potentid scolum commensura- 


biles ; incommensurabile igitur est bis sub AB, 


PROPOSITION XXXVII. 


Si l'on ajoute denx rationelles commensurables en puissance seulement, Jeur 
somme sera irrationelle, et sera appelée droite de deux noms. 


Ajoutons 165 deux rationelies 4B, ΒΓ commensurables en puissance seulement; 


je dis que leur somme ΑΓ est irrationelle. 

Car puisque AB est incommensurable en Jengneur avec ΒΓ, ces deux druites 
n’etant commensurables qu’en puissance, et que ΑΒ est ἃ ΒΓ comme le rectangle 
sous AB, ΒΓ est au quarré de ΒΓ (1.6), le rectangle sous AB, ΒΓ est incommen- 
surable avec le quarré de ΒΓ (10.10). Mais le double rectangle sous AB, ΒΓ est 
commensurable avec le rectangle sous 4B, Br (6. 10), et la somme des quarrés 
de ΑΒ et de ΒΓ est commensurable avec le quarré de ΒΓ (16.10), car les droites 
4B, ΒΓ sont des rationelles commensurables en puissance seulement; le double 
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i. ἈΝ, € 4 n~ ΝΞ ~ 3 bf ~ 
ἐστε TO δὶς ὑπὸ τῶν AR, ET τοῖς απὸ τῶν 
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, Ἢ . ΄“΄, τ ~ 
AB, Br’; καὶ συνθέντι τὸ δὶς ὕπο τῶν AB, 


ee Ξ-: ῃ . 
ΒΓ μετὰ Tay στὸ τῶν AB, DI, τούπεστε τὸ 


A 


: "Ὁ roo τ , 
ἀπὸ τῆς AT ἀσυμμετρον ἐστὶ TH συγκεμεῷ Ἐκ 
~ Sern , 

τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ. Ῥητὸν δὲ τὸ συγεείμενον 
~ ~ 7 , ? ye ν᾿ 

ἐκ τῶν ὠπὸ τῶν AB, ΒΓ’ a@Acy oy ἄρα εστεῖὶ τὸ 

> A ~ Ld ἧς τ "» ᾿ > A 

ἀπὸ τὴς ΑΓ" wore καὶ ἡ AT ἀλόγες ἐστὶ 7 κα- 


λείσθω δὲ ἐκ δύο ὀνομάτων", 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ay, 


‘ ᾽ ᾿ ἢ ‘ ’ ΄ 
Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι συν-- 
ΕΝ \ ee aa Cee 
τεθῶσι, ῥητὸν περεέχουσαι" ἢ CAN ἀλογὸς ἐστι. 
ao ee ͵ 
καλείσθω δὲ ἐκ δύο μέσων πρότη. 
Συγκείσθωσειν γὰρ δύο μέσαι δυνόμει μένον 
* c ‘ ’ 
CUP PET pos ai AB, BI, ρῆτου περι: χουσαι" λεὼ 
ay τ © τῶν, ὧν » _3F 
cvs ὁλὴ n ΑἹ αλογῦς ἐστιν». 
oe 9 δ me 
Ἐπεὶ yap ἀσυμίέτρος ἐστιν ἢ ΑΒ τῇ EY 


᾿ a ΙΝ Ἅ ‘ ~ ” 1 , 
pune, καὶ TH avo τῶν AB, ΒΓ ἀρα' ἀσυμ- 


ELEMENTS DEUCLIDE. 
ΒΓ rectangulum quadratis ex AB, Br, εἰ 
componendo , rectangulum bis sub AB, BT cum 


quadratis ex AB, Br, hoc est quadratum ex ΑΓ 


= i: 


incommensurabile est composite ex ipsarum 
AB, ΒΓ quadratis. Rationale autem compositum 
ex ipsarum AB, BP quadralis ; irrationale igitur 
est quadralum ex AL; quare et AT irrationalis 


est; vocetur autem ex binis nominibus. 


PROPOSITIO XXXAVIIL,. 


Si dae mediz potentid solum commensurabiles 
componantur, rationale contincntes , tota irra= 
Uonalis est, vocetur autem ex binis medns prima. 

Componantur enim duz medi potentia so- 
lam commensurabiles AB, BI, rationale conti« 
nentes ; dico totam AT irrationalem esse. 

Quouiam enim incommensurabilis est AB 


ipsi ΒΓ longitudine, et quadrata ex AB, ΒΓ igitur 


rectangle sovs AB, ΒΓ est done incomimensurehle avec la somme des quarrés de 
AB et de Br; donc, par addition , le double rectangle sous ab, Br avec Ja somuie 
des quarrés de ΑΒ et de ΒΓ, c’est-a-dire 16 quarrée de ar (4. 2), est incommensurable 
avec Ja somme des quarrés de ΑΒ et de Br (17. 10). Mais la somune des quarrés 
de ΑΒ, ΒΓ est rationclle ; le quarré de ar est donc itrationel (def. 10. 10); Ia droite 
ar est donc irrationelle (déf 11. 10), ct sera appclee droite de deux noms. 


PROPOSITION XXXVIII. 


Si lon ajoute deux médiales, qui n’étant commensurables qu’en puissance , 
comprénent une surface rationelle, leur somme sera irrationelle, et δοιὰ la 
premiére de deux meédiales. 

Ajoutons les deux médiales aB, Br, qui n’étant commensurables qu’en puissance, 
compréneut une surface rationclle ; je dis que Jeur somme ar est irrationelle. 

Car, puisque AB est incommensurable en longueur avec br, Ja somme des 
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3 ~ Ἧς e ~ Xx 
μετρά tors τῷ dig ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ καὶ cur- 


΄ A > 4 “Ὁ 4 ~ δ 
Bsyrs? τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ dis 


A 


π΄ Ἂν ~ @ > Ἂς a = " ΄“- 

ὑπὸ τῶν AB, BY, cep ἐστί τὸ amo τῆς AT, 
3 , 3 nm © 4 ~ i a 
ἀσύμμετρόν ἔστι τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. Patov δὲ 

y,e λ nw € ᾿ 4 

τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, ὑπόκεινται yep as AB, ΒΓ 
τ Α ᾿ 4 wv a A ? i< ~ ὰ 
ρῆτον περιεχουσαι " αεγον apa τὸ αὐτὸ τῆς ΑΓ 
3) », © 4 ? ΄ ν᾽ 
ἄλογος ἄρα ἡ AD, καλείσθω δὲ ἐκ δύο μέσων 


πρώτηΐς 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ λθ΄, 


4 , la -, , 
Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον συμμέτροι CUT] 
~ , Ψ' eg 2 a 
τεθῶσι. μέσον Trepseyoucal* n CAH ἀλογές ἐστι. 


καλείσθω δὲ ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 


Συγκείσθωσαν γὰρ δύο μέσαι δυνάμει μόνον 
συμμετροι αἱ AB, ΒΓ. μέσον περιέχουσαι" λέγω 
ὅτι ἀλογὸς ἐστιν ἢ Ar. 
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incommensnrabilia sunt reclangulo bis sub AB, 


Br; el componendo, quadrata ex AB, ΒΓ cum 


Β r 


rectangnlo bis snb AB, ΒΓ, quod est quadratum 
ex AP, incommensurabile est rectangulo sub 
AB, ΒΓ. Rationale autem rectangulum sub AB, 
BE, supponuntur enim ipse AB, BY rationale 
coniinere ; irrationale igitur quadratum ex AT; 
irralionalis igitur AP, vocetur autem ex biuis 


mediis prima. 
PROPOSITIO NXXIX. 


Si dux mediz potenti solum commensura- 
biles componantur, medium continentes, tota 
irrationalis est, vocetur autem ex binis mediis 
secunda. 

Componantur enim due mediz potentid se- 
lium commensurabiles AB, ΒΓ, medium conti- 


nentes ; dico irrationalem esse AT. 


quarrés de AB et de ΒΓ est incommensurable avec le double rectangle sous ΑΒ, Br 
(15. 10); donc, par addition, la somme des quarrés de ΑΒ et de Br avec le double 
rectangle sous AB, ΒΓ, c’est-a-dire le quarré de ar (4. 2), est incommensurable 
avec le rectangle sous AB, Br. Mais le rectangle sous AB, Br est rationel , car Jes 
droites AB, ΒΓ sont supposées comprendre un rectangle rationel ; le quarré de Ar 
est donc irrationnel ; Ja droite ar sera donc irrationclle, ct sera appelée Ja 
premicre de deux mediales. 


PROPOSITION XXXIX. 


Si Ton ajoute deux meédiales, qui n’étant commensurables qu’en puissance , 
comprénent une surface meédiale, leur somme sera irrationelle , οἱ sera appelce 
Ja seconde de deux médiales. 

Ajoutons les deux médiales ΔΒ, Br, qui n’étant commensurables qu’en puis- 
sance, comprenent une surface médiale ; je dis que Ja droite ΑΓ est irratiouelle. 
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ἧς, ~ 2 ‘ 
Ἐκκείσθω yap! pura ἡ AE > HAL τῷ aC τῆς 
AT ἔσο: 
“πλάτος 


AT ἔσον 


παρὰ τὴν ΔῈ παραζεζλύήσθω τὸ ΔΖ, 
ποιοῦν τὶν ΔΗ. Καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὶ τὶς 
ἐστὶ τοῖς τε ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ καὶ τῷ 
δὶς ὑπὶ τῶν AB, BL, παραξι(λήσθω δὰ τοῖς 
ἀπὸ tov AB, BY πορὰ tiv AE* ἴσον τὸ ΕΘ" 
λοιπὸν apa τὸ ZO ἴτοι ἐστὶ τῷ δὲς ὑπὸ τῶν 
AB, ΒΓ, Καὶ ἐπεὶ μέσῃ ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 
AB, ΒΓ" μέσα apa ἐστὶ" καὶ τὰ ἀπ. τῶν AB, 


τ , ee Ν : « ΝΥ 
ΒΓ. M:cer δὲ ἀπύκοτζται Καὶ TO δὶς υτὸ τὰν 


~ 
- 


ΔΕ 


x ~ ‘ τ . 
AB, BI, καὶ ἔστι τοῖς μὲν απὸ τῶν AB, BY 
x 4 δ ‘J « Ἁ Ὁ δ᾿ 
ἴσον τὸ EO, τῷ de δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ σον 
. ’ wa ε , ~ 
πὸ 26" μέσον apa txatioor τῶν EO, CL, 
\ oe δ ‘ Ψ' A € Sof 
καὶ παρὰ patay τὴν AE παρακεται." pata ape 


2 Ἂς © a ~ Ν . ,΄ 
-στιν ἐκατιία τῶν AO, OH, καὶ ἀσυμμεῖτρος 


Exponatur enim rationalis AE, οἱ quadrato 
ex ΑΓ gxquale ad AE applicetur ΔΖ, latitu- 
dinem faciens OH. Et quoniam quadratum ex 
AT xquale est el quadratis ex AB, ΒΓ et rec~ 
tangulo bis sub AB, BF, applicetur eliam qua- 
dratis ex AB, ΒΓ ad ΔΒ axquale EQ; reliquum 
iglur ZO xquale est reciangulo bis sub AB, 
Br. Et quoniam media est utraque ipsaram 
AB, Br; media igitur sunt ct quadrata ex AB, 


Br. Medium aulem supponitur et rectangulom 


Θ H 


KZ 


bis sub AB, ΒΓ, atque est quadratis quidem 
ex AB, BF axquale EO, rectangulo vero 
bis sub AB, ΒΓ axquale ΖΘ; medium igitur 
ulrumgue ipsorum ΕΘ, ΘΖ, et ad rationalem 


AB applicantur; rationalis igiturest ulraque ipsa- 


τῇ SE μήκει, Ἐπεὶ our? ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ τύχῃ ΔΘ, ΘΗ, et incommensurabilis ipsi ΔῈ lon= 


giludine. Quoniam igitur iucommensurabilis est 


Soit la rationelle ΔῈ, et appliquons ἃ ΔῈ un parallclogramme 42, qui étant égal 
au quarré de ΑΓ, ait AH pour largeur (45.1). Puisque Je quarré de ar est ¢gal a Ja 
somme des quairés de AB ct de Br, et du double rectangle sous AB, Br (4.2), 
appliquons ἃ ΔῈ un rectangle EO ég:l ἃ Ja somme des quarres de ΑΒ et de Br, le 
rectangle restant ΖΘ sera égal au double rectangle sous AaB, ΒΓ, Mais chacune 
des droites AB, Br est médiale, les quarres de ΑΒ et de br sont donc médiaux. 
Et puisquc, par supposition, le double rectangie sous AB, Br est medial, que Ee 
est égal ἃ la somme dcs quarrés de ΑΒ et de ΒΓ, εἰ que ΖΘ est é¢al au double 
rectangle sous ΑΒ, Br, chacun des rectangles E@, ΘΖ est médial, et ils. sont 
appliques ἃ Ja rationclle ΔῈ; chacune des droites ΔΘ, OH est donc rauonelle 
(25. 10) et incommensurable en Jongueur avec ΔῈ. Et puisque AB est incom- 
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“ , ΠῚ e ε LY x 
AB τῇ ΒΓ prazer, καὶ ἔστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν 
τ τὴ ἐν τι - \ ~ 
ΒΓ οὕτως τὸ απὸ τῆς AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
? we ? XX 4 a 4 pe 
AB, Bre ἀσύμμιτρον apa ἐστι τὸ απὸ τῆς ΑΒ 
“qn if A ~ ‘ ~ yy, ~ 
ve” ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
a ᾿ “ x , 3 ~ > 
AB συμμέετρον ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν aro 
- - τ 8 
tov AB, ΒΓ τετραγώνων. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, 
’ ’ ᾽ \ 4 ~ 
BI σύμμετρόν ἐστε τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ" 
ae “ > ~ Ln 
συμμέτρον ἀρὰ ἐστὶ τὸ συγκείμενον 4: τῶν ἀπὸ 
τῶν AB, ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. Adda 
~ 4 νν - wv ᾽ 5 \ n 
Tose μὲν απὸ τῶν AB, BI σον ἐστι τὸ EO, τῷ 
y ὯΝ bil ~ 4 * 
δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI ἴσον ἐστὶ τὸ ΘΖ" ἀσύμ-- 
w C4 ~ ov Ξε 
ἐμετρον ape ἐστὶ τὸ ΕΘ τῷ ΘΖ’ ὥστε καὶ ἡ ΔΘ 
~ > ΄ . (2 
τῇ OH ἀσύμμετρός ἔστι μήκει. Ἐδείχθησαν δὲ 
© ἣν © wv e > , 
ρηταί:" αἱ ΔΘ, OH apa putas εἰσε δυνάμει μόνον 
τ “ e w ΟΝ τε 
συμμετροι" ware ἢ ΔῊ ἀλογος ἐστι. Putin den AE, 
᾿ δὲ « ἐν 2 , Seer, ~ t 2 
τὸ δὲ υπὸ ἀλόγου καὶ ρητῆς περιεχόμενον ὁρθο- 
, - ’ 2 ΠῚ ΠῚ τ ἊΣ \ 
yorrcy ἀλογὸν ἐστιν" adroyor apa ἐστι TO AZ 
’ ys La , 4 wv 
χώρεον" δκαὶ ἡ δυναμένη αὐτὸϑ ἀλογὸς ἐστι. 
iz A Δ Ld 3] 
Δύναται δὲ τὸ AZ ἡ AT* ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AT, 


παλείσθω δὰ ἐκ δύο μίσων δευτέρα δ, 
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AB ipsi Br longitudine , atque est ut AB ad 
ΒΓ ita ex AB quadratum ad rectangulum sub 
AB, ΒΓ; incommensurabile igitur est ex AB 
quadratum rectangulo sub AB, BF. Sed qua- 
drato quidem ex 4B commensurabile est com- 
positum ex quadratis ipsarum AB, Br, rectan- 
gulo autem sub AB, ΒΓ commensurabile est rec- 
tangulum bis sub AB, ΒΓ; iacommensurabile igt- 
tu est compositum ex quadratisipsarum AB, Br 
rectangulo bis sub AB, BP. Sed quadratis quidem 
ex AB, Br xqualeest ipsum ΕΘ, rectanguloautem 
bis sub AB, BF xquale estipsum ©Z; incommen- 
surabile igitur est ΕΘ ipsi ΘΖ; quare et ΔΘ ipst 
@H incommensurabilis est longitudine. Ostensz 
sunt autem rationales ; ipse ΔΘ, ΗΘ igilur ra- 
tionales sunt potentia solum commeusurabiles ; 
quare AH irrationalis est. Rationalis autem 4B, 
sed sub irrational: et rationali contentum rec- 
tangulum irrationale est; irrationale igitur est 
AZ spatium ; et potens ipsum irrationalis est. 
Potest autemipsum AZ ipsa AM; irrationalis igitur 


est AF, vocelur autem ex binis mediis secunda. 


mensurable en longueur avec ΒΓ, et que AB est ἃ ΒΓ comme Ie quarré de AB est 
au rectangle sous AB, Br (1.6), le quarré de ΑΒ sera incommensurable avec le 
rectangle sous AB, ΒΓ (10. 10). Mais la somme des quarrés de ΑΒ et de ΒΓ est 
commensurable avec le quarré de ΑΒ, et le double rectangle sous AB, Br est 
commensurable avec le rectangle sous ΑΒ, ΒΓ; la somme des quarrés de ΑΒ et 
de Br est donc incommensurable avec le double rectangle sous AB, Br (14. 10). 
Mais ΕΘ est égal ἃ la somme des quarrés de ΑΒ et de Br, et ΘΖ est égal au 
double rectangle sous ΑΒ, ΒΓ; douc ΕΘ est incommensurable avec ΘΖ; Ja droite 
ΔΘ est donc incommensurable en lougueur avec ΘΔ. Mais on a démontré que ces 
droites sunt rationelles; les droites ΔΘ, ΘΗ sont donc des rationelles commensu- 
rables en puissance seulement; la droite 4H est donc irrationelle (37. 10). Mais 
la droite ΔῈ est rationelle, et un rectangle compris sous une irrationelle et sous une 
rationcile est irrationel; Ja surface 4z est donc irrationelle, et par conséquent 
la droite gui peut cette surface. Mais la puissance de ar est égale ἃ 42; Ia 
droite ar est donc irrationelle, et elle sera appelée Ja seconde de deux médiales. 
11. 27 
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MPOTAZIZ μ΄. 


i Ἕ 2 ~ ‘ , ΓΝ 
Eay dvo εὐθεῖαι δυνάμει ασυμμεέτροι συντε- 

το " ‘ a ? “ + 
bass, ποιοῦσα! TO μὲν συγκείμενον ex τῶν ar 
> x ’ ε Ν 1 ες» ν τ 
αὐτῶν τέτραῇ Vay pureyv > TO δ Ur αὐτῶν 


, © .“ 3 ta »] La > 
μέσον" ἡ ὅλη εὐθεῖα αἀλογός ἐστι. καλείσθω 


PROPOSITIO XL. 


Si duz recte potentia incommensurabiles 
componantur, facientes quidem compositum cx 
ipsarum quadralis rationale, rectangulum autem 


sub ipsis inedium; tota recta irrationalis est, 


δὲ μείζων. vocelur autem major. 
ι ᾿ ΩΝ - - - 
Συγκείσθωσαν 2p δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμ- Componantur enim duz recte potentia in- 


petpo, αἱ AB, BI, ποιοῦσαι τὰ πρυκείμενα" commensurabiles AB, ΒΓ, facientes proposita ; 


λέγω ὅτε ἀλογός ἔστιν ἡ ΑΓ. dico irrationalem csse ΑΓ. 


A Β T 

ν- ε ἘΞ ΕΞ : : 

Ἐπεὶ γὰρ το ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μέσον ἐστι. Queniam cnim reclangulum sub AB, ΒΓ me~ 
ὯΝ ε ~~ , = eo 8 - 

καὶ τὸ δὶς apa’ ume τῶν AB, ΒΓ μέσον ἐστί, dium est, et rectangulum igitur bis sub AB, 


or es - ΠΝ : : : 
To δὲ συγπείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BY βητόν" = BL medium est. Sed compositum ex quadratis 
2 ͵ a” Ἂς \ ~~ = ᾿ = = . - . 
ἀσύμμετρον apa ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ ipsarum AB, Bi rationale; incommensurabile 
- ~ ~ “ -- ἘΣ 
τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ’ ὡστε  igitur est rectangulum bis sub AB, ΒΓ compo- 
n~ ws, ς ᾿ 4 . Ω 
καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ sito ex quadralis ipsarum AB, ΒΓ; quare ct 
-“ ‘ ἢ Ὁ, ἢ ~ 2 8 ᾿ 
τῶν AB, ΒΓ, ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AT, ἀσύμ- cx AB, ΒΓ quadrata cum rectangulo bis sub 
μιετρόν ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ,ΒΓ, quod estquadratumex ΑΓ, incommen- 
AB, ΒΓ“ ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AY? ΒΌΓΑΡΙΠ Δ sunt composito ex quadratis psarum 


ὥστε καὶ ἡ ΑΓ ἄλογός ἐστι, καλείσθω δὲ μείζων. ΑΒ, ΒΓ; irralionale igitur est quadratum ex AT; 


quarc et ΑΓ irrationalis est, yocetur autem major. 


PROPOSITION XL. 


Si l'on ajoute deux droites incommensurables en puissance, la somme de leurs 
quarrés étant rationelle , et le rectangle compris sous ces droites étant médial , la 
droite entiére sera irrationelle, et sera appelée majeure. 

Ajoutons les deux droites ΑΒ, ΒΓ incommensurables en puissance , ces droites 
faisant ce qui est proposé; je dis que Ja droite ar est irrationelle. 

Puisque le rectangle sous AB, Br est médial, le double rectangle sous AB, ΒΓ 
scra médial (24. cor. 10). Mais ja somme des quarrés de ΑΒ et de ΒΓ est rationelle; 
le double rectangle sous ΑΒ, Br est donc incommensurable avec la somme des 
quarrés de ΑΒ et de BF; donc la somme des quarrés de ΑΒ et de br avec le double 
rectangle sous AB, LT, c’est-i-dire le quarré de ar (4. 2), est incommensurable 
avec Ja somme des quarrés de ΑΒ et de Br(17. 10); le quarré de ar est donc irra- 
tione}; la droite ar est donc irrationelle, et elle sera appelce majeure. 
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NPOTAZIS ps. 


Ἁ i 3 τὸ Ω 3 ᾿ 
Ἐὰν δύο εὐθεῖαι δυνείμει ἀσύμμετροι συντε- 
n~ ᾿ \ é 2 ~ > ». 
θῶσι. πειοῦσοι TO μὲν συγκείμενον εκ τῶν amr 
> ~ ΄ a ι ‘a e 3 > ΄- 
αὐτῶν πετραγώνων μέσον, τὸ δ' UT αὐτῶν 
e ’ ecg 3 nm υ] ’ » f A 
ῥητόν" ἡ ὅλη εὐθεῖα ἀλογός ἐστι, καλείσθω' δὲ 
᾿ς A Ἀ ΄ ’ 
puter καὶ μέσον δυναμένη. 
ay τὰ 3 ~ ᾿ 3 ’ 
Συγκείσθωσαν γὰρ δύο εὐθεῖαι δυνάμει acvp- 
~ fa rf 

μέετροι αἱ AB, BI, ποιοῦσαι τὰ προκείμενα" 


a w ’ 3 ς΄ 
λέγω oT’ ἄλογος ἐστιν ἢ AT. 


Α 


x 4 As f 3 - > 4 ~ 
Ἐπεὶ gep τὸ συγπείμενον ἐκ τῶν απὸ τῶν 
’ > x ΧΩ ΦᾺ ΓΝ. 
AB, ΒΓ μέσον ἐστὶ. τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
ε ᾿ pF af 2 Ν \ , 2 
FUTON ἀσύμμετρον apa ἐστὶ τὸ συγκείμενον εκ 
ἘΝ we a Ξ Ξ 
τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ dig ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ" 
4. x ’ 2 Ἄν “ἢ \ n 2 ’ ΄ 
wore καὶ συνθέντι" τὸ ἀπὸ τῆς AT ἀσυμμετρὸν 
> ~ pr coat n~ 4 \ ion 
ἐστι τῷ δὶς uge τῶν AB, ΒΓ. Ρυτὸν δὲ τὸ δὶς 
εν - ot " \ pee: ~ 
ὑστὸ τῶν AB, ΒΓ" ἄλογον apa τὸ απὸ τῆς AT* 
Ἢ , e f Δ « ‘ x Ld 
ἄλογος apa ἡ ΑΓ. καλείσθω δὲ ῥητὸν καὶ μέσον 


δυναμένη, 
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PROPOSITIO XLI. 


Si due recta potentid incommensurabiles 
componantur, facicntes quidem compositum ex 
ipsaram quadratis medium, rectangulum autem 
sub ipsis rationale; tota recta irrationalis est, 
vocetur autem rationale et medium potens, 

Componantur enim due rect potentia in- 
commensurabiles AB, BI’, facientes proposita; 


dico irrationalem esse AT. 


B L 


Quoniam enim composituni ex quadratis ip- 
sarum AB, ΒΓ medinm est, rectangulum autem 
bis sub AB, BI rationale; incommensurabile 
igitur est Compositum ex quadralis ipsarum AB, 
BI rectaugulo bis sub AB, BI; .quare ct compo- . 
nendo, quadratum ex AT incommensnrabile est 
rectangulo bis sub AB, ΒΓ. Rationale au em rec- 
tangulum bis sub AB, ΒΓ ; irrationale igitur 
quadratum ex AT; irrationalis igitur AT, yo- 


celur aulem rationale ct medium potens. 


PROPOSITION XLI. 


Si l’on ajoute deux droites incommensurables en puissance, la somme de Icurs 
quarrés étant médiale, et le rectangle sous ces droites tant rationel, la droite 
entiere sera irrationelle , et sera appelée celle qui peut une rationelle et une 


médiale. 


Ajoutons Jes deux droites ΑΒ, ΒΓ incommensurables en puissance, ces droites 
faisant ce qui est proposé ; je dis que la droite ar est irrationelle. 
Car puisque la somme des quarrés des droites 4B, ΒΓ est médiale, et que Ic 


double rectangle sous AB, ΒΓ est rationel , la somme des quarrés de ΑΒ et de ΒΓ 
sera incommensurable avec le double rectangle sous AB, ΒΓ; donc, par addition, 
Je quarré de ΑΓ est incommensurable avec le double rectangle sous AB, ΒΓ (17. 10). 
Mais le double rectangle sous ab, ΒΓ est rationel ; le quarré de at est donc irra- 


tionel ; la droite ar est donc irrationcelle, et elle est appelée celle qui peut uve 
rationclle et uve médiale. 


Pal Ὁ 


TIPOTAZIEZ pl. 
1 wa ΔΛ κ ’ ᾿ ν» 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συντε- 
ms ~ rf 3 Ὁ > ? 
bor, ποιοῦσαι τό. τε συγκείμενον ἐκ τῶν aT 
hice i ἢ ok a 0 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον.» καὶ TO UT aU TAY 
, eens m he 
μέσον. καὶ ἔτι ἀσύμμετρον TH CUP KEE Ex 
~ 2 » 2 ~ ta 1 . bia 2 ros 
τῶν am αὐτῶν τετραγώνων" ἃ GAH εὐϑεῖα 

τὺ ; ee, 
ἀλοχός ἐστι. καλείσθω δὲ dus μέσα Surapern. 
δ \ ish 3. e > 
Συγκείσθωσαν yap δὺο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμ- 
ε n~ \ fa 
μετροι at AB, LI, ποίουται τὰ προκείμενα" 


λέγω ὅτι ἡ AT ἀλογός ἐστιν. 


b 
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PROPOSITIO XLII, 


Si duz recle potentid incommensurabiles 
componartus, facientes et composilum ex ip- 
sarum quadratis medium, et rectangulum sub 
ipsis medium , et adhuc incommensurabile com- 
posito ex ipsarum quadratis; tota recta irratto - 
nalis est, vocetur autem bina media potens. 

Componantur enim dux rect potentia in- 
commensurabiles AB, ΕΓ, facienles proposita ; 


dico AYP irrationalem. esse. 


Ὴ XK 


La] 


B! 


7 
£ 


Ἐκκείσθω patn ἡ AE, καὶ rapabeCanctco παρὰ 
τὴν ΔῈ τοῖς μὲν ἀπὲ τῶν AB, ΒΤ ἴσον τὸ AZ, τῷ 
δὲ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον τὸ ΗΘ’ ἕλον ἄρα τὸ ΔΘ 
σὸν ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AT TET PLZ W: We Καὶ ἐπεὶ 


Γὰ 3 XN xX ͵ > cod 2 4 ~ 
μέσον ἐστὶ TO συγκείμενον ἐκ τῶν αττὸ τῶν AB, 


PROPOSITION 


& 
® 


4 


Exponatur ralionalis AE, et applicetur ad AE 
quadratis quidem ex AB, ΒΓ equale ipsum ΔΖ, 
rectangulo autem bis sub AB, ΒΓ equale ipsum 
HO; totum igitur ΔΘ equale est quadrato ex AY. 


Et quoniam medium est compositum ¢x gna- 


XLII. 


Si Yon ajoute deux grandeurs incommensurables en puissance, la somme de 


leurs quarrés étant médiale , et le rectangle sous ces droites étant médial et incom- 
mensurable avec Ja somme de leurs quarrés, la droite entiere sera irrationeli¢ , 


et sera appelée celle qui peut deux médiales. 

Ajoutons Jes deux drvites ΑΒ, EY incommensurables en puissance, ces droites 
{aisant ce qui est propusé; je dis que la droite AF est irrationelle. 

Soit Ja rationelle ΔῈ, ct appliquons ἃ ΔῈ un rectangle ΔΖ égal ἃ Ia somme des 
quarrés de AB et de ΒΓ, et que ΗΘ soit ἐρᾷ} au double rectangle sous ΑΒ, BI; le 
rectangle enticr 4© sera égal au quarré de ar (4. 2). Et puisque la somme des 
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Zar ~ ΄ og 2 x \ 
BI, καὶ estas? ἴσον τῷ AL* μεσὸν apa sors καὶ 
\ 4 τε δ δ. Ω 
τὰ AZ, καὶ παρα ρήτην τὴν ΔῈ παράκειται" 
« « Ν 2 ’ ~ 
pura ἄρα ἐστὶν ἡ AH, καὶ ἀτυμμετρος τῇ ΔῈ 
μ᾿ a ἂν 3 ᾿ τιν ε Ἃχχ XA 
μάκει, Dia τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ HK pura ἐστι παὶ 
> os ἢ es ἢ 
ἀσύμμετρος τῇ HZ, τούυτεστι τῇ AE, prunes. 
aS ? x : , is ἢ > A ~ 
Kai ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι T24 ἀπὸ τῶν AB, 
ay ere κ᾿ — > of = 
ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀσύμμετρον apa? 
ἐστὶ τὸ ΔΖ τῷ ἨΘ' ὥστε καὶ ἡ ΔῊ τῇ HK 
> ΄ a > ἈΝ ἌΡ ε a - 
ἀσυμμετρος ἐστί. Καὶ εἰσι putas as AH, HK 
~ 3 ᾿ * , w 
ape pares εἶσι δυ, εἰμει μόνον συμμέτρου" ἀλογος 
5] 2 XN ε « ᾿ » ΄ > , 
ape ἐστι ἢ AK ἢ καλουμένη ἐκ δύο ονομάτων- 
‘ ι ς- Ed a 3 ἊΝ Ἁ 5 “Φ' 
Putn δὲ ἡ ΔῈ" ἀλογὲν apa ἐστὶ τὸ AQ, καὶ ἡ 
\ os ΄ 2 ᾿ " ᾿ 
δυιαμένη αὐτὸ ἀλογός ἐστι. Δύναται δὲ τὸ ΔΘ 
. we w : x e ΄ ᾿ 
ἢ ΑΙ" ἀλογος ἄρα ἐστὶν n AT, καλείσθῳ δὲ 


bic μέσα δυταμένηθ, 
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dratis ipsarum AB, ΒΓ, atque est equale ipsi ΔΖ; 
medinm igitur est et ΔΖ ; et ad rationalem AE 
applicatur; rationalis igitur est AH, et incom- 
mensurabilis ips: SE longitudiae. Propter eadem 
ulique et HK ratioualis est et incommensurabilis 
ipsi HZ, hoc est ipsi ΔΕ, longitudine. Et quo- 
nlam incommensurabilia sunt ex AB, ΒΓ qua- 
drata rectangulo bis sub AB, ΒΓ; incommen- 
surabile igitur est ΔΖ ipsi ΗΘ; quare et ΔΗ ipsi 
HK incommensurabilis est. Et sunt rationales ; 
ergo AH, HK rationales sunt potentid solum 
commensurabiles ; irralionalis igitur est AK que 
appellatur es binis nominibus. Rationalis autem 
ΔῈ ; irrationale igitur est AO, et potens ipsum 
irrationalis est. Potest aulem ipsum ΔΘ ipsa 
AT; irrationalis igitur est A, vocetur autem 


bina media potens. 


quarrés, de AB et de Er est médiale, et quelle est égale a 4z, Ie rectangle Az est 
τ 6614], et il est appliqué ἃ la rationelle aE ; donc ΔῊ est rationel (23. 10), et 
incommensurable en longueur avec AE. Par la méme raison, la rationelle HK est 
incommensurable en longueur avec HZ, cest-a-dire avec ΔΕ. Et puisque Ja somme 
des quarrés de ΑΒ et de Br est incommensurable avec le duuble rectangle sous 
AB, EF, le rectangle Az est incommensurable avec ΗΘ; donc AH est incommen- 
surable avec HK (1. 6, et 10.10). Mais ces droites sont rationelles; les droites ΔΗ, 
HK sont donc des rationelles commensurables en puissance seulement; denc Ak 
est la droite irrationelle appelée de deux noms (57.10). Mais ΔῈ est rationel ; 
donc ΔΘ est irrationel (59. 10), et par conséquent la droite qui peut ΔΘ, Mais 
AI peut ΔΘ; donc AF est irrationel, et cette droite est appelée celle qui peat deux 
mediales. 
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AHMMA. 


Ἐκκείσθω εὐθεῖα ἡ AB, καὶ τετμήσθω ἡ ὅλη 
εἰς ἄνισα nab! ἑκατέρα τῶν Γ, A, καὶ ὑποκείσθω 
μείζων ἡ AT τῆς ΔΒ' λέγω ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν 
ΔΓ, TB μείζονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ. 

Τετμήσθω γὰρ ἡ AB diya κατὰ τὸ E. Καὶ 
ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ ΑΓ τῆς AB, κοιτὴ ἀφηρήσθω 
yn ΔΓ" καὶ λοιπὴ ἄρα n ΑΔ λοιπῆς τῆς TB 


,΄ \ e ~ > , 5] 
μείζων ἐστίν, Ion δὲ ἡ ΔῈ τῇ ΕΒ" ἐλάττων ape 


A 


zoTws ἡ ΔῈ τῆς ΕΓ" τὰ ΓΤ. A ep2 σημεῖα 
οὐκ ἰσὸν ἀπέχουσι τῆς διχοτομίας. Καὶ ἐπεὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ET ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EB, ἀλλὰ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
AA, AB μιτὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΔῈ iser τῷ ἀπὸ 
τῆς ἘΒΊ" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μετὰ τεῦ 
ἀπὸ τῆς ED ἶσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΔΕ. ὧν τὸ ἀπὸ τῆς AF 


Be LA 3 ~ > 2 ~ a ‘x bY 5} 
ἐλασσὸν ἐστί ποῦ απὸ τῆς ΕΓ" καὶ λοίπον ape 
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LEMMA. 


Exponatur recta AB, et secetur tota in par- 
tes inwquales ad utrumque punctorum Γ, A, et 
supponalur major AL quam AB; dico quadrata 
ex AL, ΓΒ majora esse quadratis cx AA, AB. 

Secetur enim AB bifartam in Ε. Et quouiam 
major est ΑΓ quam ΔΒ, communis auferatar 
Ar; et reliqua igitur AA quain reliqna ΓΒ 


major est. Aqualis autem AE ipsi EB; miuor 


igitur cst ΔῈ quam EV; ergo [, A puncta non 
aqualiter distant a bipartita sectione. Et quaemam 
sub AL, ΓΒ rectangulam cum quadrato ex ET 
aquale est quadrato ex EB, sed ct sub AA, AB 
rectangulum cum quadrato ex AE aquale yaa- 
drato ex EB; ‘ergo sub AL, ΓΒ rectangulum 
cum quadrato ex ED wquale est sub AA, AB 
rectangulo cum quadrato ex AE. Quorum qua- 


dratum ex AE minus est quadrato ex Er; et 


LEM ME. 


Soit la droite AB, que cette droite entiére soit coupée en parties in¢égales aux 
46 5 


points Γ, 4, et supposons Af plus grand que ΔΒ ; je dis que la somme des quarres 


ar et de ΓΒ est plus grande que la somme des quarrés de Aa et de ΔΒ. 


Coupons ΑΒ en deux parties égales en E. Puisque ar est plus grand que ΔΒ, 


retranchons la partie commune ar; le reste Aa sera plus grand que Ie reste ΓΒ, Mais 
ΔῈ est égal ἃ EB; donc ΔῈ est plus petit que EY; les points Tr, ne sent donc pas 
également éloignés du point qui coupe ΑΒ en deux parties égales. Et puisque le 
rectangle sous AT, ΓΒ avec Je quarré de ET est égal zu quarré de EB, et que le 
rectangle sous Ad, ΔΒ avec le quarré de AE est égal au quarré de EB (5. 2), le 
rectangle sous Ar, TB avec le quarré de ΕΓ sera égal au rectangle sous Ad, ΔΒ avec 
le quarré de ΔῈ. Mais le quarré de ΔῈ est plus petit que le quarré de Er ; le rec- 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


e \ ~ w Ld ? ~ © s ~ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, TB ἐλαττὸν ἐστὶ τοῦ ὑπὸ τῶν 
a s x ‘. Ὁ ἣ ~ 
AS, ΔΒ’ ὥστε καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AT, TB 

ὟΝ we A ~ ΣῈ 

ἔλαττόν ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ" καὶ 
Ά, a \ ͵ 2 ~ ΜΕΝ. “ν 
λοιπὸν ape τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν aco τῶν 
ἧς > ~ ’ > Ὁ» eN 

AT, TB μεῖζόν ἐστι TCU συγκειμένου ἐκ τῶν X70 


τῶν AA, ΔΒ. Οπερ ἐδὲ δεῖξαι", 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ pps 


oo? ’ > , » ἃ ᾿ a 
H ἐκ δύο ὀνομάτων καθ ev μόνον σημεῖον 
oa ? \ 3 ᾿ 
διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα. 
, ΄ ε ᾿ Ξ 
Ἑστω ἐκ δύο ἐνέματων ἡ ΑΒ διηρημένη εἰς 
͵, λ 4 ε a . 
τὰ ὀνόματα κατοὶ TO Τ' as AT, TB apa putas 
a ’ , ’ εἰ ε 
εἰσι δυνείμει μόνον συμμέτροι. Λεγῶ ots n AB 
> + a 3 δι > > ¢ \ 
κατ ἀλλο σημεῖον οὐ διαιρείται εἰς δύο putes 


δυνάμει μόνον συμμέτρους. 


A 


. a 
Ei γὰρ δυνατὸν. διῃρήσθω κατὰ τὸ Δ. ὥστε 


καὶ τὰς AA, ΔΒ puters εἶναι δυτάμΞει μόνον 
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reliquum igitur rectangulum sub AT, ΓΒ minus 
est rectangulo sub AA, AB; quare et rec- 
tangulam bis sub AP, TB nnuus est rectan- 
gulo bis sub AA, AB; et reliquum igitur com- 
positum ex quadratis ipsarum AT, ΓΒ majus est 
composito ex quadralis ipsarum AA, AB. Quod 


eportebat ostendere. 


PROPOSITIO XLITIIEI. 


Recta ex binis nomimbus ad unum svolum 
punctum dividitur in nomina. 

Sit ex binis nomiuibus recta AB divisa 1n po- 
mina ad T; ergo AT, ΓΒ rationales sunt potentia 
Dico AB ad aliud 


punctum non dividi in duas rationales potentia 


solum commensurabiles. 


solum conunensurabiles. 


Si eniin possibile, dividatur in 4, ita ut 


εἰ AA, AB rationales sint potentia solum com- 


tangle restant sous AT, ΓΒ est donc plus petit que le rectangle sous 44, ΔΒ; le double 
rectangle sous AT, ΓΒ est donc plus petit que le double rectangle sous Aa, ΔΒ; 
Ja somme restante des quarrés de ar et de ΒΓ est donc plus grande que la somme 
des quarrés de aa, ab. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION XLIII. 


La droite de deux noms ne peut ¢tre divisce en ses noms qu’en un-point 
seulement. 

Que Ja droite ΑΒ de deux noms soit divisée en ses noms au poiutT ; 
les dvoites rationelles at, TB ne seront commensurables qu’en puissance; je 
dis que la droite AB ne peut pas étre coupée en un autre poiut en deux rationelles 
commensurables en puissance seulement. 

Car si cela se peut, qu'elle soit coupée au points, de maniére que les ra- 
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, ‘ ‘ Γ ε 
συμμτρους. Φαιερὸν dv ἔτι w AT! τῇ AB 
» γ ε δ , . \ % 3] 3] 
οὐκ ἐστιν ἡ αὐτῇ. Εἰ γὰρ δυνατὸν. ἔστω" ἔσται 
; : : cee δι, oi; fe 
δὴ καὶ ἡ ΑΔ τῇ TB ἡ αὐτὴ" καὶ ἔσται ὡς ἡ 
κου τὰ , ε eee) 
AT πρὸς τὴν TB οὕτως » BA πρὸς τὴν AA 5 
a © \ ‘ τν ~ ‘ 
καὶ ἔσται ἡ AB κατὰ τὸ αὐτὸ τμῆμα κατὰ 
, o Ἂς 1 4 
τὸ T? διαιρέσει διαιρεθεῖσα καὶ κατὰ πὸ A, 
a > ε- > " e By > ΠΗ 
ὅπερ cux ὑπόκειται" οὐκ ἄρα n ΑΓ τῇ ΔΒ εστὲν 


ε , ’ ‘ ‘ . Ἂς " ~ Ἂν 
ὁ αὐτὴ" δια δὴ τοῦτο καὶ τὰ Ty Δ σημεῖα οὐκ 


Α 


ἴσον ἀπέχουσι τὴς διχοτομίας" ᾧ ἄρα drag ‘pes 
vd ἀπὸ τῶν AY, ΓΒ τῶν! ἀπὸ τῶν AA, AB, 
τούτῳ διαφέρει καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AA, AB 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AT, IB, διὰ τὸ καὶ τὰ ἀτπτὺ 
τῶν AT, TB μιτὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AT, TB καὶ 
τὰ ἀπὸ τῶν AX, ΔΒ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AS, ΔΒ ἴσα εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ. Αλλὰ τὰ 
ἀπὸ τῶν AT, TB τῶν ἀπὸ τῶν AS, ΔΒ δηα- 
Φέρει ῥητῷ, pute pap ἀμφότερα" καὶ τὸ dic 


a © ~ τὸ \ « ι ~ 
ἄρα ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ tov δὶς ὑπὸ τῶν AT, 


mensurabiles. Evidens utique est AT cum 
ipsa ΔΒ non esse eamdem. Si enim possibile, 
sit; erit igitur et AA cum ipsa ΓΒ cadem ; 
et εὐ ut ΑΓ ad ΓΒ ita BA ad AA, et erit 
AB in idem segmentum divisa im puncto [ 
atque mn puncto 4, quod non supponitur ; 
non igitur AP cum ipsa AB est eadem; ob id 


igtur el T, A puncta nou xqualiter distant 


B 


a bipartita sectione; quo igitur differunt ex 
AD, ΓΒ quadrata ἃ quadratis ex AA, AB, hoc 
differt et rectangulum bis sub AA, ΔΒ a rectan- 
gulo bis sub ΑΓ, ΓΒ, propterea quod ct ex AT, 
ΓΒ quadrata cum rectangulo bis sub AI, ΓΒ 
et ex AA, ΔΒ quadrata cum rectangulo bis sub 
ΑΔ, ΔΒ qualia sunt quadrato ex AB. Sed 
ex AI, FB quadrata ἃ quadratis ex AM, AB 
differunt rationali, raltionalia enim utraque ; et 


rectangculum bis igitur sub AA, AB a rectangulo 


tionelles AA, AB ne soient commensurables qu’en puissance. I] est évident que ΑΓ 
n’est pas égal ἃ aB. Car que cela soit, si c’est possible ; Ja droite Aa sera alors 
égale ἃ ΓΒ, la droite ar sera ἃ la droite TB comme ΒΔ est 4 AA, et la droite AB 
sera coupée en segments égaux au point Δ qu’au point I, ce qui n’est pas suppose ; 
donc ΑΓ n’est pas €gale ἃ 4B; donc les points I, 4 ne sont pas également éloignés 
du point qui coupe AB en deux parties égales; donc la difference de la somme 
des quarrés de ar et de Br, 4 Ja somme des quarrés de As et de AB, est égale ἃ 
la différence du double rectangle sous AA, ΔΒ, au double rectaugle sous Ar, ΓΒ; 
parce que la somme des quarrés de ar et de rB avec le double rectangle sous 
ar, TB, et la somme des quarrés de Aa et 4B avec te double rectangle sous 
AA, SB, sont égales chacune au quarré de ΑΒ (4.2). Mais la difference de la 
somme des quarrés de ar et de ΓΒ, a la somme des quarrés de Aa et de 4B, est 
une surface rationelle; car ces deux sommes sont rationelles; donc Ja difference 
du double rectangle sous Ad, ΔΒ au double rectangle sous ar, ΓΒ est une surface 
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~ ΄, 3) ¢ 3) A 

TB διαφέρει pata μέσα orta, ἐπερ arowrs 
᾿ πὶ ’ 3 © ΄ ε ~ > aw 

μέσον zap? μέσου οὐχ ὑπερέχει ρητῳ" οὐκ apa 
e , > » Xoo as 

ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων KAT ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον 


és » a 
διαιρεῖται" καθ᾽ ἕν ἄρα μόνον. Ὁπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ μδ΄, 


Η ἐκ δύο μέσων πρώτη nal ἕν μόνον σημεῖον 
διαιρεῖται. 

Eotw? ex duo μέσων πρώτη n AB διηρημένη 
κατὸ TOT, ὥστε τὰς AT, TB μέσας εἶναι δὺ-- 
νώμει μόνον συμμέτρους ῥητὸν περιεχούσας" λέγω 


eae 5 i us Ἂ 
ὅτε ἡ ΑΒ xat ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 


A 


4 - ia Xx \ ag 
Ei γαρ δυνατὸν. διῃρήσθω καὶ nuta TOA, 

μὲ aS \ , y ’ 
wore καὶ τὸς AA, AB μέσας εἶναι δυτάμει 
Ω © \ , ἡ 
ββονον συμμέτρους putov περιεχουσαᾶς. Ἐπεὶ οὖν 


“- 


a διαφέρει τὸ dig ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ τοῦ δὶς 
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bis sub AC, ΓΒ differt rationali, media exis- 
tentia, quod absurdum; medium enim von me- 
dium superat rationali; non igitur recta ex binis 
nomimibus ad aliud ct aliud punctum dividitur; 
ad unum igitur solum. Quod oportebat os- 


tendere. 


PROPOSITIO XLIV. 


Ex binis mediis prima ad unum solim punc- 
tum dividitur. 

Sit ex binis mediis prima AB divisa in puncto 
Γ, ita ut AY, ΓΒ incdiz sint potentia solim 
commensurabiles , rationale continentes; dico 


AB in alio puucto non dividi. 


Τ 
Β 


Si cnim possibile, dividatur et in A, ila 
ut et AA, AB mediz sint potentid solum com- 
mensurabiles , rationale continentes. Quoniam 


igitur quo differt rectangulum bis sub AA, AB 


rationelle, ces surfaces étant médiales, ce qui est absurde; car une surface 
médiale ne surpasse pas une snrface médiale d’une rationelle (27. 10); une 
droite de deux noms ne peut donc pas étre divisée en plus d’un point; elle ne 
peut donc l’étre qu’en un point. Ce 4} fallait démontrer. 


PROPOSITION ΧΗ. 


La premicre de deux meédiales ne peut étre divisée qu’en un seul point. 

Que la droite ΑΒ, premi¢re de deux meédiales, soit divisée en T, de manicre que 
les meédiales aT, ΓΒ, commensurables en puissance seulement, Comprenent une 
surface rationelle ; je dis que Ja droite ΑΒ ue peut étre divisée en un autre point. 


Car, si cela est possible, qu’elle soit divisée au point 4, de maniere que les 
médiales ΑΔ, ΔΒ, commensurables en puissance seulement, comprénent une 
surface rationelle. Puisque la dilférence du double rectangle sous Ad, ΔΒ au 

II. 28 
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ε \ ~ ’ ὍΝ LY 3 * ~ 

ὑπὸ τῶν ΑΓ. IB τουτῷ διαφέρει τὰ avo τῶν 
τ ε ἢ 

AT, IB τῶν απὸ τῶν AA, AB, puto δὲ δια- 

τὰ Ν ἾΝ c Mg ~ ~ ἮΣ ε % ~ 

Φέρει τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AA, AB τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 


ΑΓ, TB, puta γὸρ ἀμφότερα" pute ἄρα δια- 


A 


; Ls " a 

φέρει αὶ τὰ απὸ τῶν AT, IB τῶν ἀπὸ τῶν 

Γι } τὶ ul ? 7] « 

AA, ΔΒ μέσα o17a, ὅπερ ἀτοπον" οὐκ ἄρα ἡ 
ΕἸ ΄ ΄ > a a wt 

ex δύο μέσων πρωτὴ καὶ αλλὸ καὶ aA?O 
n ° 2 x. 3 ὦ rod ΓΙ 

σημεῖον διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα" καθ ἕν ἄρα 


μόνον. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ pi. 


Η ἐκ δύο μίσων δευτέρα καθ᾽ ty μόνον σημεῖον 
διαιρείται!. 

Ἔστω ἐπ δύο μέσων δευτέρα κα ΑΒ διῃρημένη 
κατὰ τὸ T, ὥστε τὰς AT, IB μέσας εἶναι δὺ- 


, , , ᾿ 
SOLES μόνον συμμέτρους μέσον περιεχουσας" qa- 


a rectangulo bis sub AL, ΓΒ, hoc differunt ex Ar, 
ΓΒ quadrata 4 quadralis ex AA, ΔΒ, rationali 
autem differt rectangulum bis sub AA, AB 4 rec- 


tangulo bis sub AT, ΓΒ, rationalia enim ulracque ; 


B 


ralionali igitur differant et ex AT, ΓΕ quadrata 
a quadralis ex AA, AB, media existentia , quod 
absurdum; non igitur ex binis mediis prima ad 
alind ct alind punctum dividitur in nomina; 
ad unum igifur solim, Quod eportebat osten- 


dere. 
PROPOSITIO XLY. 


Cx bimis medits secunda ad unum solim 
punctam dividitur. 

Sit ex binis meditis secunda AB divisa ia 
puncto ©, ita ut AP, FB medix siut potentid 


solum commensurabiles, medium continentes ; 


double rectangle sous Ar, ΓΒ est égale ἃ Ja difference de la somme des quarrés 
de ar, IB ἃ la somme des quarrés de As, 4B, et que le double rectangle sous 
AS, AB et le double rectangle sous AT, ΓΒ different d’une surface rationelle; car 
Yune et lautre de ces grand:urs sont rationelles; la somme des quarrés de ΑΓ et 
de re différe donc d’une su face rationelle de la somme des quarrés de aa et de 
ΔΒ; mais ces deux surfaces sont médiaies , ce qui est absurde (27. 10}; donc 
une premicre de deux médiales ne peut pas étre divisée en ses noms en deux 
points différents ; eile ue peut donc Véuwe qu’eu un seul point. Ce qu’il fallait 


lémontrer. 


PROPOSITION XLV. 


La seconde de deux média’e; 1.€ peut ctre divisée qu’en un seul point. 
Que AB, seconde de deux non.s, soit divisée au pointT, de maniire que les 
mediales ar, TB, qui comprenent une surface médiale, ne soient commcnsnu- 
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A A @ 4 3 a + s 
repov On τι TOT οὐκ ἐστι κατὰ τὴν δὺχο- 
f 3 ᾿ 2 > ot ᾿ [2 με : 
τομίαν. ἐπειδόπερξ οὐκ εἰσὶ μήκει σύμμετροι 


’ 2. ¥ ἴω 3 - 
λεὼ ὅτι ἡ ΑΒ κατ ἄλλο σήμειον CU διαιρεῖταις 
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evidens est ulique punctum ΓΟ non esse in bi- 
partita seclione, quoniam von sunt longitudine 


commensurabiles; dico AB in alio puucto nom 


dividi. 
Ei γὰρ δυνατὸν, διῃρήσθω καὶ" κατὰ τὸ Δ. Si enim possibile, diyidatur ct in A, ita ut 
ὦστε τὴν AT τῇ AB μὴ εἶναι τὴν αὐτὴν. ἀλλὰ AT cum ipsa AB non sit eadem, sed AT major 
μείζονα καί ὑτόθεσιν τὴν AT. Δῆλον δὴ crs ΟΧ hypothesi. Evidens est utique quadrata cx AA, 
καὶ τὰ amc τῶν AA, AB ἐλάστονια τῶν ἀπὸ AB minora esse quadralis ex AT, TB, ut supra 


τῶν AT, ΓΒΊ, ὡς ἐπάνω ἐδείξαμεν, καὶ τας  ostendimus, ct AA, ΔΒ medias csse polenud 


Ε MO N 
4 
A 
Ν 
ΕἸ 
Z AH a 


Ad, ΔΒ μέσας εἶναι δυνάμει μόνον συμμέτρους soli commensurabiles , medium continentes. 


5 


μέσον περιεχούσας. Kas” ἐκκείσθω putin EZ, καὶ ΕἸ exponatur rationalis EZ, οἱ quadrato quidem 


τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AB ἴσον rapa τὴν EZ παραλ- ex AB zquale ad ΕΖ parallelogrammum rectau- 


gulum applicetur EK, quadratis autem ex AT, ΓΒ 


ἢ : = : : 
ANAC} peprpcov ὀρθογώνιον" παραζεζλησίω τὸ EK, 
τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ ἔτον ἀφῃρήσθω τὸ EH* 
λοπον ἄρα τὸ ΘΚ σον ἐστὶ τῷ dig ὕπο τῶν 


41, IB. Πάλιν δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν AA, AB, ἅπερ 


wquale auferatur EH ; reliquum igitur ΘΚ 
aquale est rectangulo bis sub AT, FB. Rursus 


et quadratis ex AA, AB, que minora os- 


rables qu’en puissance. I] est évident que le point Το n’est pas le milieu de Ar, 
parce que les droites ar, TB ne sont pas commensurables en longueur; je 
dis que Ja droite 4B ne peut pas étre divisée en un autre point. 

Car si cela est possible, quelle soit divisée au point Δ, de manicre que ΑΓ 
ne soit pas égal a 4B, et supposons que 4T est plus grand gne ΔΒ. 1] est évident 
que la somme des quarrés de Aa et de AB est plus petite que la somme des quarrés 
de ar etde IB, comme nous V'avons démontré plus haut (lem. 43. 10), et que les 
médiales Ad, AB, qui comprenent une surface médiale , ne sont commensurables 
-quen puissance (43. 10). Soit la rationelle Ez; appliquons ἃ Ez un rectangle 
EK égal au quarré de AB, et retranchons EH ὅρα] ἃ Ja somme des quarrés de ΑΓ 
cetdesr; le reste ΘΚ sera égal an double rectangle sous AT, 1B (4.2). De plus, 
rewanchons EA égal a la somme des quarrés de ΑΔ et 4B, qui esi plus petite que 
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a eA | -“ ot 
ἐλάσσονα ἐδείχθη τῶν ἀπὸ τῶν AT, TB ἐξὸν 


΄ Ἅ of x ye 
ἀφηρήσθω τὸ EA* καὶ λοιπὸν apa τὸ MK ssov 
~ x « ᾿ Ἰῆς aN, Ἄς ox ΄ 
ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν Ad, ΔΒ. Καὶ eves μεσὰ 
͵ , τῶ κα 
ἐστὶ τὰ ἀτὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ’ μέσον apa vas” Τὸ 
ae , <4 
EH, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν EZ παραπειται" puta 
XN 2 ͵ =e , 
ἄρα ἰστὶν ἡ EO, καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ panes. 
οὐ τ αἰ . os eu ἣ 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΘΝ pata ἐστι. παὶ 
> = ͵ ς ὡς πὸ a 6 
ἀσύμμετρος τῇ EZ pans. Καὶ ἐπεὶ αἱ AT, ΤΡ 


“ ͵ , 2 8 
μέσαι εἰσὶ δυνάμει poorey TUPPET PCS ασυμμε- 


Ε ΜΘ 


2 AH 


προς ἄρα ἐστὶν ἡ AT τῇ TB μήκει. Ὡς δὲ ἡ AT 
πρὸς τὴν TB οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AT πρὲς τὸ 
ὑπὸ τῶν AT, TB* ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς AT τῷ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ. Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς AT συμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AT, TB, 
δυνάμει χ ἀρ εἰσι σύμμετροι αἱ AT, TB, τῷ δὲ 


« ~ , , a ἣν ‘ ς XY 
ὑπὸ τῶν AT, TB συμμεῦρον ests τὸ δὶς ὑπὸ 


tensa sunt quadralis ex ΑΓ, ΓΒ, zxquale au- 
feratur EA; et reliquum igitur MK aquale 
est rectangulo bis sub AA, AB, Et quomam 
media sunt quadrata ex AL, ΓΒ ; medium igitur 
et EH, et ad rationalem EZ applicatur; rationalis 
igitur est EO, et incommensurabilis ipsi EZ lon- 
gitudine. Propter eadem utique et ΘΝ ratio- 
nalis est, et incommensurabilis ipsi EZ lon- 
gitudine. Et quoniam ΑΓ, ΓΒ mediz sunt 


potentia solum commensurabiles ; incommensu- 


N 


rabilis igitur est AT ipsi TB longitudine. Ut 
autem AT ad FB ita ex AT quadratum ad rec- 
tangulum sub AT, ΓΒ 5 incommensurabile igitur 
est cx AT quadratum rectangulo sub ΑΓ, ΓΕ. 
Sed quadrato quidem ex AT commensurabilia 
sunt quadrata ex AI, FB, potentid emm sunt 
commensurabiles AT, FB; rectangulo autem sub 


AL, ΓΒ commensurabile est rectangulum bis 


la somme des. quarrés de ar ct derB, comme on i’a démontré; le reste MK sera 
égal au double rectangle sous ΑΔ, SB. Et puisque la somme des quarrés de Ar et 
de ΓΒ est médiale, le rectangle EH sera médial ; mais ce rectangle est appliqué a 
la rationelle Ez ; donc ΕΘ estrationel, et incommensurable en longueur avec Ez 
(23.10). Par la méme raison, ΘΝ est rationel, et incommensurable en longueur 
avec EZ. Mais les médiales ar, ΓΒ ne sont commensurables qu’en puissance; donc AT 
est incommensurable en longueur avec ΓΒ. Mais ar est ἃ ΓΒ comme le quarré de 
ΑΓ est au rectangle sous AT, ΓΒ (1.6) ; le quarré de at est donc incommensurable 
avec lerectanglesous ΑΓ, ΓΒ(το. 10). Mais la somme des quarrés de ar et dere est 
incommensurable avec le quarré de ar (16. 10°), car les droites AT, ΓΒ sont 
commensurables cn puissance, et le double rectangle sous ar, ΓΒ est commen- 
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τῶν AB, IB* καὶ ta ἀπὸ τῶν AT, IB ἄρα 
ἀσύμμετρά ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AY, TB. 
Αλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν ΑΓ, TB ἔσον ἐστὶ τὸ 
ΕΗ. τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AT, TB ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΘΚ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ EH τῷ ΘΚ’ ὥστε 
καὶ ἡ ΕΘ τῇ ΘΝ ἀσύμμετρός ἐστε μήκει" καὶ 
εἶσι paras ai EO, ON ἄρα ῥηταί εἶσι δὺυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι. Ἐὰν δὲ δύο ῥηταὶ δὺ- 
νέμει μένον σύμμετροι συντεθῶσιν. ἡ ἴλη ἀλο- 
366 ἔστιν, ἢ καλουμίνη ἐκ δύο νεμάτων" n EN 
ἀραὶ tx δύο ὀνομάτων ἐστὶ δυγρημέιη κατὰ τὸ 
©. Κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχθήσονται καὶ αἱ 
EM, MN ῥηταὶ δυνάμει Μόνον σύμμετρεις καὶ 
ἔσται ἡ EN ἐκ δύο ὑνομάτων κατ ἀλλο καὶ 
ἄλλο διῃρημένη. τὸς τε Θ καὶ τὸ M, καὶ οὐκ 


wv « ἘΝ: > 4 5» ’ \ 
ἐστι ἢ EO τῇ MN κ αὐτῇ 9 ἐπειδήπερ"! Ta 


es > 5, ἃς ἘΝΝ 
απὸ τῶν AT, IB μειζοιά ἐστὶ τῶν αὐτὸ Τῶν 


AS, ΔΒ. Αλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν AS, ΔΒ μείζονι ἃ 
ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ AS, AB* “πολλῷ ἄρα καὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ. τουτέστι τὸ EH, μεῖζέν ἔστι 


Δ e Ἁ ™~ # " - 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AA, AB, τουτέστι τοῦ MK° 
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sub AI, ΓΒ; et quadrata ex ΑΓ, ΓΒ igitur 
incommensurabilia sunt rectangulo bis sub AP, 
ΓΒ. Sed quadratis quidem ex AF, FB zquale 
est EH, reclangulo autem bis sub ALF, ΓΒ 
zquale est OK; incommensurabile igitur est 
EH ipsi OK; quare et EO ipsi ON imcommen- 
rabilis est longitudine ; et sunt rationales ; ergo 
E©, ON rationales sunt potentid solam com- 
mensurabiles. $i autem duz rationales potenta 
soluin commensurabiles componantur, tota ir- 
rationals est, qua appellatur ex binis ucmi- 
nibus; recta EN igitur ex binis nominibus est 
divisa in ©. Propter eadem utique ostendentur 
et EM, MN rationales potentid solum com- 
mensurabiles, et erit EN ex binis nominibus 
ad aliud et alind divisa, ect ad © et ad M, 
et non est EO cum ipsi MN cadem, quoniam 
quadrata ex AT, ΓΒ majora sunt quadratis ex 
AA, AB. Sed quadrata cx AA, AB majora sunt 
rectangulo bis sub AA, AB; πιὸ igitur 
et quadrata ex AT, ΓΒ, hoc est EH, majus 


est rectaugulo bis sub AA, AB, hoc est 


surable avee le rectangle sous ar, TB; la somme des quarres de ar et de IB est 
donc incommensurable avec le double rectangle sous ar, rE. Mais EH est égal a Ja 
somme des quarrés de AT et de ΓΒ, et ΘΚ est égal au double rectangle sous ar, ΓΒ; 
donc EH est incommensurable avec ΘΚ; douc ΕΘ est incommensurable en longueur 
avec ΘΝ ; mais ces droites sont rationelles ; Jes rationelles Eo, ΘΝ ne: sout donc 
commensurables qu’en puissance. Mais si l'on ajoute deux rationelles commen- 
surables en puissance seulement, Ieur somme est irrationelle, οἱ est appelée 
droite de deux noms (57.10); ἰὰ drotte EN de deux noms est donc divisée au 
point ©. On démontrera semblablement que les rationelles EM, MN sont com- 
mensurables en puissance seulement, et que Ja droite EN de deux noms seia 
divisée en deux points; savoir, en © eten M; mais ΕΘ n’est pas égal a MN, pnisque 
Ja somme des quarrés de ar et de ΓΒ est plus grande que la somme des quarrés de 
AS et de ΔΒ (45. 10). Mais la somme des quarrés de As et de ΔΒ est plus grande 
que le double rectangle sous Aa, ΔΒ ; Ja somme des quarrés de ar, ΓΒ, c’est-a-dire le 
rectangle EX, est donc plus grande que le double rectangle sous a3, SB; c’est-a-dire , 


DD 
ὥστε καὶ ἡ EO τῆς MN μείζων ἐστίν" ἡ ἄρα EO 


Ν > co Ἴς 
τῇ ΜΝ οὐκ ἔστιν ἢ αὐτῇ. Ovrep ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ne. 


τὰ V \ a \ ’ σοὺ 
Η μείζων κατὰ τὸ αὐτὸ μένον σημεῖον διαι- 
pessoas’, 
' ε , Loos 
Ἔστω μείζων ἡ AB διῃρημένη κατὰ oT, 
“ \ . > : Ξ 
wots tag AT, ΓΒ δυνάμει ασυμμέτρους εἰναι 
, Ν ᾿ Ἴ 3 on > ᾿ ~ 
ποιουσαξ TO μὲν συγεείμενον ἐκ τῶν αἀπτὸ τῶν 
τς > ε \ Ν" a © x ~ 
AT, TB τετραγώνων putor, τὸ de ὑπτὸ Τῶν AT, 
͵ ve ΠῚ Ξ 
TB μέσον" λέγω ὅτι AB καὶ ἀλλο σημεῖον 


οὐ διαιρεῖται. 


A 


\ 7 ’ . x \ 
Ei γὰρ δυνατὸν. διηρήσθω καὶ κατὰ TOA, 
i] ‘ \ ’ ? , 
ὥστε καὶ τὰς AA, AB durgpes COULPLET POUS 
᾿ ᾿ 4 4 ͵“ > ~ > * 
εἶναι 9 Worcucas To μὲν συγκείμενον ex τῶν avo 


= pues ene συυσυν aa 
τῶν AA, AB putov, Τὸ δὲ ὑπ αὐτῶν μέσον. Καὶ 
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ipso MK; quare et EO quam: MN major est; 
ergo ΕΘ cum ipsa MN non est cadem. Quod 


oportebat osteudere. 


PROPOSITIO NLVEI. 


Major ad idem solum punctum diyviditur. 


Sit major AB divisa in puncto Γ΄, ita ut 
Ar, ΓΒ potenta mmcommensurabiles sint, fa- 
cientes quidem ecmpositum ex quadratis ip= 
sarum AI, ΓΒ rationale , rectangolum autem 
sub AT, FB medium; dico AB in alio puucto 


non dividi. 


B 


Si enim possibile, dividatur et in A, ita 
ut AA, AB potentia incommensurabiles sint , 
facientes quidem compositum ex quadratis ip- 


sarum AA, AB rationale, rectangulum autem 


que le rectangle Mk ; donc ΕΘ est plus grand que MN ; donc ΕΘ n’est pas égal ἃ MN. 


Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION XLVI. 


La majenre ne peut ¢ctre divisée qu’en un seul point. 


Que la droite majeure soit divisée en T, de maniére que les droites Ar, TB 


soicut incommensurables en puissance seulement, Ja somme des quarrés de 


ar et de Br étant ratiouelle, et le rectangle sous Ar, TD etant medial; je dis que 


la droite AB ne peut pas étre divisée en un autre point. 


Car, quelle soit divisée au point A, si cela est possible , de maniere que Ics 


droites Ad, ΔΒ scient Incommensuables en puissance, la somme des quarrés 
de as et de ΔΒ ctaut rationelle , et le rectangle sons aA, ΔΒ. claut medial. 
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xe Ac. aay ~ ΩΝ > ἣ 
ἐπεὶ ῳ διαφίρει ta ἀπὸ τῶν AT,IB τῶν azo 
- , , ἘΠ τὰ 
τὼν AA, AB, τουτῳ διαφέρει καὶ τὸ δὶς ὑπὸ 
~ ἊΝ « + ~ Σ x A 
τῶν AA, AB τοῦ δὲς ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ’ ἀλλὰ τὰ 
ἜΝ = > A ~ ε ᾽ 
ἀπὸ τῶν AY, TB τῶν ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ υπερεχει 
© © ᾿ i) 2 e 5 x 4 δὶ eh ~ 
PUTO, ρῆτα γὰρ ἀμφότερα" καὶ τὸ δὶς υπὸ τῶν 
ἢ Regis cas Mrs cee 
ΑΔ, ΔΒ ape TCU δὶς uso τῶν AT, TB Umcpeyes 
e aT Ψ' 3] πὲ 3 Ἂν 2 ’ 3 
ρῆτῳ", μέσα crta, ὅπερ ἐστιν ἀδύνειτον" οὐκ 
iF € , ὅποι ταῦ Ἂν ! δι 
ἄρα ἡ μείζων κατ ἄλλο καὶ ἀλλο σημεῖον drar- 
- " \ ee ΄ ay 
petas κατὰ TO αὐτὸ μονὸν διαιρεῖται. Οσερ 


ἐδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣῚΣ pl. 


« A A , , "ἃ , 
H ρβηπὸν καὶ μέσον durapern καθ᾿ ty μότον 
σημεῖον διαιρεῖται". 
ε ᾿ Ἂ , , ε 
Este ρητὸν καὶ μεσὸν δυνσμέιη ὃ AB διη- 
e ‘ ‘ μὲ A δὲ , 
pugern κατὰ τὸ Τ, ὥστε tag AT, TB δυνάμει 


. , is ’ \ \ 
ἀσυμμέτρους εἶναι. ποιούσας TO μὲν CUD κείμε- 
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sub ipsis medium. Et quoniam quo differant 
ex AI, ΓΒ quadrata 4 quadralis ex AA, AB, 
hoe differt et rectangulum bis sub AA, AB ἃ 
rectangulo bis sub ΑΓ, ΓΒ; sed quadrata ex 
ΑΓ, ΓΒ quadrata ex AA, AB superant rationalt, 
rationalia enun utraqne ; et rectangulum bis 
sub AA, AB igitur rectanguluin bis sub AT, ΓΒ 
superat rationali, media existentia, quod est 
impossibile ; nou igitur major ad altud ct aliud 
punciam dividitur; ad idem solum dividitur. 


Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XLYII. 


Recta rationale et medium potens ad unum 
solim punctum dividitur. 

Sit rationale et medium potens ipsa AB divisa 
in puncto F, ita ut AP, ΓΒ potentia incommen- 


surabiles sint, facientes quidem compositum ex 


Puisque la difference de la somme des quarrés de Ar et ders, ἃ la somme 
des quarrés de As οἱ de ΔΒ (4. 2), est égale ἃ la différence du double rectangle 
sous ΑΔ, ΔΒ au double rectangle sous AT, TB, et que la somme des quarrés de 
Ar et de TB surpasse d'une surface rationelle la somme des quarrés de Aa, et 
de ΔΒ, car ces surfaces sont rationclles , le double rectangle sous ΑΔ, AB surpasse 
d'une surface rationelle le double rectangle sous ar, ΓΒ; mais ces deux surfaces 
sont médiales , ce qui est impossibe (27. 10); une majeure ne peut donc pas étre 
divisée en deux points; elle ne peut donc létre qu’en un point. Ce qu'il fallait 
démontrer. 


PROPOSITION XLVII. 


La droite qui peut une rationelle et une médiale ne peut cre divisée qu’en 
un point. 

Que Ja droite ΑΒ, pouvant une rationelle et une mediale, soit divisée au 
pointr, de mauniére que les droites eT, TB soient incommensurables en puis- 
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So ol, Rees ; CR ee or 
νὸν ἐκ τῶν awe τῶν AT, ΓΒ μέτον, τὸ ὃς dic? ὑπὸ 
Ὁ τος ἢ , a « Some 
τῶν AT, TB pater? λεγὼ τι 5. AB καὶ αλλοὸ 


σημεῖον οὐ διαιρεῖται- 


A 


᾽ " ‘ ’ = bd 4 
Es pap δυνατὸν. διῃρήσθω vas vata τὸ A, 
4 9 ‘ if 3 ΄ πεν 
ὠστε καὶ τας AL, AB δυνσμει ασυμμέετρος εἰναι 5 
, \ δ ἢ vi ? ~ , 1 “ 
“τοίοῦσας τὸ μὲν συγκείμενον tk τῶν αὐτὸ τῶν 
΄ a Δ δ ε ᾿ ~ 
AA, AB μέσον. τὸ δὲ δὶς" ὑπὸ τῶν AA, AB 
τα τὰ A g e ΄ b | ‘ - Ki ~ 
puter, Eres οὖν ᾧ διαφέρει τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
~ ἮΝ Ἐκ “- ΄ 7 
AT, TB tou dic uso τῶν ΑΔ. AB, τούτῳ δια- 
e Ν ¥ » ~ “- > x ~ 
φέρει καὶ Ta ἀπὸ τῶν AA, AB τῶν ἀπὸ τῶν 
\ i . εν" Pa es x 
AY, YB, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AY, YB τοῦ dic 
- x σι c Ul € “κι εἶ 3 ι 
ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ ὑπερέχει βητῷ" καὶ τὰ απὸ 
~ Ἶ iy > \ ~ c a’ 
τῶν AA, AB ἄμα τῶν ase τῶν AT, TB ὑπερέχει 
© ~ ͵ ΠῚ “ > x ? ᾿ ? 
ρητῳ". μέσα GT, Cmep ἐστιν αδύιατον" οὐκ 
ΕΣ ae 7 a , “ bd af x 
εἰρα ἢ ρητὸν καὶ prcoor δυναμένη καὶ ἀλλο καὶ 
ow” - 3 c 2 od w o 
aAAO σημεῖον διαιρεῖται" καθ ἐν apa σημεῖον 


διαιρεῖται. Οπερ ἔδει δεῖξαι, 


quadralis ipsarum AT, TBmedium; rectangulum 
autem bis sub AT, ΓΒ rationale; dico AB in alio 


puucto non dividi. 


B 


Si enim possibile, dividatur in puncto A, ita 
αἰ οἱ AA, AB potentid mecommensurabiles smt, 
facientes quidem Composiluim ex quadratis ipsa- 
rum AA, ΔΒ medium, rectangulum sutem bis 
sub AA, ΔΒ ralionale. Quoniamigilur quo differt 
rectangulum bis sub AF, ΓΒ a rectangule bis 
sub AA, AB, hoc differunt ct cx AA, AB qua- 
drata ἃ quadratis ¢x AP, PB, rectanguluim au- 
tem bis sub AT, ΓΒ a reclangulo bis sub AA, AB 
superat rational:; et quadrata cx AA, AB igitur 
quadrata ex AL, ΓΒ superant rationali, media 
existenlia, quod est impossibile ; non igitur 
ralionale ct medium potcns ad aliud et alhiud 
punctum dividitar ; ad unum igitur punctun 


dividitur. Quod oportebat ostendere. 


sance, la somme des quarres de ΑΓ et de rB étant médiale, et le rectangle sous 
AY, TB étant rationel ; je dis que la droite AB ne peut pas étre divisée en un autre 
point. 

Car, quelle soit divisée en 4, si cela est possible, de maniére que les droites 
AA, ΔΒ soient incommensurables en puissance, Ja somme des quarrés de ΑΔ 
et de ΔΒ étant médiale, οἱ Je double rectangle sous ΑΔ, AB étant rationel. Puisque 
Ja difference du double rectangle sous ar, TB au double rectangle sous Aa, ΔΒ 
(4-2) est égale a la difference de Ja somme des quarres de Ad, AB ἃ la somine 
des quarrés de aT, ΓΒ. et qne le double rectangle sous Ar, TB surpasse d’une 
surface rauionelle le double rectangle sous Ad, ΔΒ, la somme des quarrés de 
ΑΔ et de ΔΒ surpassera d'une surface rationelle la somme des quarrés de ΑΓ et 
de TB; mais ces surfaces sont médiales, ce qui est impossible (27. 10); une 
droite pouvantune rationelle et une médiale ne peut done pas éwe divisée eu deux 
points; elle ne peut donc I’étre qu’en un seul point. Ce quil failaa démontrer. 
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TIPOTAEI£ ps. 


H δύο μέσα δυναμένη καθ᾽ ty μόνον σημεῖον 
διαερείταιὶς, 

Esta δύο μέσα δυναμένη" ἡ ΑΒ διῃρημένη 
κατὰ τὸ Ty, ὦττε TAS AT, IB δυνάμει ἀσυμ.-- 
μέτρους εἶναι. ποιούσας τύ, τε συγκείμενον ἐκ 
τῶν awe τῶν ΑΥ.ΤΒ μέσον. καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
Ar, TB μέσον, καὶ τι ἀσύμμετρον τὸ συγκεῖ- 

es FY Leia es ; εἰ 
μένον ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν 
UT αὐτῶν" λέχω ὅτι ἡ ΑΒ κατ ἄλλο σημεῖον 


: Ξ 
οὐ dhaspestos, ποιοῦσα τὰ προκείμενα. 
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PROPOSITIO XLVIII. 


Bina media potens ad unum solim punctum 
dividitur. 

Sit bina media potens AB divisa in TY, ita ut 
ΑΓ, TB potentid incommensurabiles sint, fa- 
cientes et Compositum ex ipsarum AT, ΓΒ qua- 
dratis medium, et rectangulum sub AL, ΓΒ 
medium, et adhuc incommensurabile compost- 
tum ex ipsarum quadratis composito ex binis 
rectangulis sub ipsis; dico AB ad aliud punclum 


non dividi, factens proposita. 


τ Ρ I 
4 AME (2 | | 

M y = 
B CK AT 


Ei γὰρ δυνατὸν. δυυρήσθω κατὰ τὸ Δ, ὥστε 
πάλιν δηλονύτι τὴν AT τῇ ΔΒ μὴ εἶται τὴν 
αὐτὴν, ἀλλὰ μείζονα καθ᾿ ὑπύθεσιν τὴν AT, καὶ 
κείσθω ῥητὴ n EZ, καὶ παραξεξλήσθῳ παρὰ τὴν 


Z . τ » , 
EZ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AT, TB ἔσον τὸ EH, 


Si enun possibile , dividatur in A, ita ut 
rursus scilicet AF cum ipsa ΔΒ non sit eadem, sed 
major ex hypothesi A, et exponatur ratioualis 
ΕΖ, et applicetur ad EZ quadratis quidem ex 
AL, ΓΒ xquale EH, rectangulo autem bis sub 


PROPOSITION XLVIILI. 


La droite qui peut deux médiales ne peut étre divisée qu’en un seul point. 


Que Ja droite 4B, qui peut deux médiales, soit divisée en, de maniére que 165 


droites AT, ΓΒ soicnt incommensurables en puissance, la somme des quarrés de 
ar et de re étant médiale ; le rectangle sous ar, ΓΒ étant aussi médial ; la somme 
de leurs quarrés étant incommensurable avec Je double rectangle co:npris 
sous ces drcites; ye dis que Ja droite AB n’est pas diviscée en un autre point, en 
faisant ce qui est prepose. 

Car, quelle soit divisée en a, si cela est possible, de mani¢re que ar ne 
soit pas égal a oB’, et supposons que ar soit la plus grande. Soit ta raticnelle 
Z, et appliquons ἃ EZ un parallelograiume EH égai ἃ la somme des quarrés de 


I 20 
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τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AT, TB ἴσον τὸ ΘΚ’ ὅλον 
ἄρα τὸ ἘΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ τετραγώνω. 
Πάλιν δὴ παραζεξλήσθω παρὰ τὴν ΕΖ τοῖς 
ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ ἴσον τὸ ἘΛ' λοιπὸν ἄρα τὸ 
Sig ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ λοιπῷ τῷ MK ἔσον ἐστί. 
Καὶ ἐπεὶ μέσον ὑπόκειται TO συγπείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ’ μίσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ EH, 


Ἂν 4 « A ᾿ ta € a of 
Has παρα putur TH EZ παρακεται" puta apa 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 

Ar, ΓΒ axquale ΘΚ ; totum igitur EK exquale 
est quadralo ex AB. Rursus et applicetur 
ad EZ quadratis ex AA, AB xquale EA; reli- 
quum igitur rectangulum bis sub ΑΔ, AB reli- 
quo MK equale est. Et quoniam medium sup- 
ponitur compositum ex quadratis ipsarum AP, 
ΓΒ; medium igitur est et EH, οἱ ad rationa- 


lem EZ applicatur; rationalis igitur est ΘΕ, et 


B OK AT 


᾿στὶν ἡ ΘΕ, καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ μήκει. Διὰ  incommensurabilis ipsi EZ longitudine. Propter 


τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΘΝ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμ- eadem ulique et ΘΝ rationalis est et incom- 
μετρος τῇ EZ μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι mensurabilis ipst ΕΖ longitudine. Et quoniam in- 
commensurabile est compositum ex quadratis ip- 


sarum AT, TB rectangulo bis sub AT, ΓΒ; et EH 


τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ τῷ δὲς 
ὑπὸ τῶν ΑΓ, TB* καὶ τὸ ΕΗ ἄρα τῷ ΘΚ ἀσύμ- 
μετρόν ἰστιν" ὥστε καὶ ἡ ἘΘ τῇ ΘΝ ἀσύμμε- igitur ipsi ΘΚ incummensurabile est; quare οἱ ΕΘ 
πρός ἔστιν. Καὶ εἴσε putas αἱ EO, ON ἄρα ipsi ON incommensurabilis est. Etsuntrationales; 
ῥνταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" i EN ἄρα ergo ΕΘ, ON ralionales sunt potentia solum com- 
ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ dinpnyern κατὰ τὸ ©, mensurabiles; ergo EN ex binis nominibus est 
Opies δὴ δείξομεν O74 καὶ κατὰ τὸ Μ διήρηται, divisa in ©. Similiter utique ostendemus et 
ar et de TB, et OK égal au double rectangle sous Ar, ΓΒ; le parallélogramme 
entier EK sera égal au quarré de ΑΒ (4. 2). De plus, appliquons a Ez le paral- 
lélogramme EA égal a la somme des quarrés de Aa et de 4B; le double rec- 
tangle restant sous Ad, AB sera égal au reste MK (4.2). Et puisque ov a supposé 
que la somme des quarrés de ar et de ΓΒ est médiale ; donc EH est médial, et 
est appliqué ἃ la rationelle Ez ; donc ΘῈ est raltionel, et incommensurable en 
longueur avec EZ (23. 10). Par Ja méme raison, ΘΝ est rationel et incom- 
mensurable en Jongueur avec ΕΖ. Mais la somme des quarrés de ar et de IB 
est incommensurable avec le double rectangle sous ar, ΓΒ; donc EH est in- 
commensurable avec ΘΚ ; donc ΕΘ est incommensurable avec ΘΝ (10. 10). 
Mais ces droites sont rationelles; les rationelles ΕΘ, ON ne sont donc com- 
mensurables qu’en puissance ; la droite EN de deux noms est donc divisée au 


point ©. Nous démontrerons semblablement qu'elle est divisée au point M ; mais 
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ἊΣ » 3 * ~ ε > ᾿ ε ΓΙ » 
καὶ οὐκ ἐστιν ἡ ἘΘ τῇ MN ἡ αὐτὴ" n apa εκ 
~ Ld τὴ x af ~ 
τῶν" δύο ὀνομάτων κατ᾿ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον 
Ἵν: aq a 32 ΓΙ € , 
διήρεται., ὕπερ ἐστὶν ἄτοπον" οὐκ ἄρα n δύο 

Ents ΟΡ 
, ’ > + NW. ~ 
μέσα δυναμένη κατ ἀλλο καὶ ἄλλο σημεῖον dias 
- 2 ἃ af a ~ tw 
ρεῖται" καθ ἕν apa provoy σημεῖον διαιρεῖται. 


Οπερ ἔδεε δεῖξαι. 


ΟΡΟΙ ΔΕΥΤΕΡΟΙ. 


, Ld € ~ ὩΣ ~ 3 fF 3 
a, Ὑποκειμένης putas, καὶ τῆς ἐκ δύο ovo= 
Ἶ , 2 ᾿ > 2 & \ 
μεέτων διηρημένῃς cig τὰ ονύματα. ag τὸ 
as aw Ὁ ἢ , n ’ =e 
μεῖζον ὄνομα τοῦ ἐλεέττονος μεῖζον δύναται τῷ 
κ᾿ , © ae 3. ‘ 5 n 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν μὲν τὸ μεῖζον 
᾿ , a , =. 33 , © a 
ὄνομα σύμμετρον HW μήκει TH ἐκκειμένῃ puTH 


. > e > ᾿ ΄ 
καλείσθω ὅλη ἐκ δύο ὀνομάτων πρωτῆ. 


sy 


β΄. Ἐὰν δὲ τὸ ἐλά ὄνομα σύμμετρο 

. Ἐὰν δὲ τὸ ἐλάσσον ὄνομα σύμμετρον ἢ 
΄ "» 2 ; Γ᾿ ~ a 6 5 Seu 3 A 

μήκει TH ἐκκειμένῃ put, καλείσθω ex δυο ore- 


μάτων δευτέρα. 
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ipsam in M dividi, et non est ΕΘ cum ἱρεὰ MN 
eadem ; recta igitar ex binis nominibus ad aliud 
et ald punctum dividitur, quod est absur- 
dum ; non igitur bina media potens ad aliud 
et aliud punctum dividitur ; ad unum igitur 
solum punctum dividitur. Quod oportebat οὐ - 


tendere. 


DEFINITIONES SECUND 4. 


1. Expositd rationali, et recta ex binis no- 
minibus divisa in nomina, cujus majus nomen 
quam minus plus possit quadrato ex recta sibi 
comunensurabili longitudine ; si quidem majus 
nomen commensurabile sit longitudine expositz 
rationali , vocetur tota ex bimis nominibus 
prima. 

2. Si autem minus nomen commensurabile 
sit longitudine exposit# rationali, vocetur ex 


binis nomimbus secunda, 


ΕΘ n’est pas égal avec MN ; la droite de deux noms est donc divisée en un point 
et encore en un autre point, ce qui est absurde (43.10); une droite qui 
peut deux médiales n’est donc pas divisée en un poiut et encore en un autre 
point; elle n’est donc divisée qu’en un seul point. Ce qu’il fallait démontrer. 


SECONDES DEFINITIONS. 


1. Une droite rationelle étant exposéec , et une droite de deux noms étant di- 
visée en ses noms, la puissance du plus grand nom de cette droite surpassant 
Ja puissance du plus petit nom du quarré d’une droite commensurable en Jon- 
sueur avec le plus grand nom, si le plus grand nom est commensurable en 
longueur avec la rationelle exposée, la droite entire sera dite premiere de deux 
noms. 

2. Si le plus petit nom est commensurable en longueur avec la rationelle ex- 
posée, elle sera dite seconde de deux noms. 
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te gs , Liar dae 3 
>. Ἐὰν δὲ μηδέτερον τῶν ὀνεμάτων συμ- 
= a, ~ 3 , c ~ ἘΞ 
μέτρον ἢ μήκει τῇ ἐκκειμένη ρητῇ . καλεισήω 
ἊΨ ἂν 
ἐκ δύο ἐνεμάτων τρίτης 
: = : x eae 
δ΄. Πάλιν δὴ ear τὸ μεῖζον ὄνεμα τοῦ tAus- 
1 acs . ~ 2 2 2 ’ e "“ 
cores’ μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ταὐυτῇ 
’ τς; τότ. : = 
μήκει" ἐὰν μὲν τὸ μεῖζον Crepe συμμετρον ἢ 


ἢ - , ε “- ? ? 
μηπεὶ TH SHHCEPLZI n parn 5 καλείσθω εκ δυο ὁνὸ- 
΄, 


as or : 
¢. Ear δὲ τὸ ἔλαττον. πεμπττῆ. 


σ΄. Ear δὲ μηδέτερον, extn, 


ΠΡΟΤΆΑΣΙΣ po. 


Ξ -“ ‘ 3 , 2 ᾿ ΄ 
Εὐρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 
Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριῦμοι εἰ AT, TB, ὠστε τὸν 
: ae δι, ἘΠ ἘΣ 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν ΑΒ πρὸς μέν' τὸν 
BI λέγον ἔχειν ὃν τετράγωιος ἀριθμὸς πρὸς 
τιτράγωτον ἀριθμὲν., πρὸς δὲ τῶν TA λεγὸν 
Ὁ é : 
μὴ ἔχεν ἕν τετράγωνος ἀριθμ'ς πρὸς τετρά- 


? \ ae , ΓΟ ἃ € x 
κῶνον aphusy 5 wat ἐχκείσθω τις fotn a A> καὶ 


3. Siautem neutrum ipsorum nominnm com- 
mensurabile sit longitudine exposilz rationali, 
yocetur ex binis nonunibus tertia. 

4. Rursus et si majus nomen quam minus 
plus possit quadrato ex recta sibi incommen- 
surabili longitudine; si quidem majus nomen 
commensurabile sit longitudine expositx ralio- 
vali, yocetur es binis nomimbus quatia. 

5. Si aulem minus, quinta. 


6. Si vero neutrum, sesla. 


PROPOSITIO XLIN. 


Invenire ex binis nominibus primam. 

Exponantur duo numeri ΑΓ, ΓΒ, ita nt AB 
cumposilus ex ipsis ad ipsum quidem ΒΓ rauionem 
habeat quam quadratus numerus ad ἀπάτα: τι 
numerum, ad ΓᾺ vero raltionem non habeat quam 
quadratus uumerus ad quadratum numerum , 


et exponatur quxdain rationalis 4, et ipsi A 


5. Si aucun des noms n’est commensurable en longueur avec la rationelle ex- 


poste, elle sera dite woisieme de deux noms. 


4. De plus, si Ja puissance du plus grand nom surpasse la puissance du plus 


petit nom du quarré d’une droite incommensurable avec le j:Jus grand nom, et si 


le plus grand nom est commensurable en longueur avec Ja rationelle exposcée, 


elle sera dite quatrieme de deux noms. 


5. Sic’est le plus petit nom, elle sera dite cinquicme. 
6. Si ce n'est ni lun ni Vautre, elle sera dite sixieme. 


PROPOSITION 


Trouver ja premiere de deux noms. 


X LIX. 


Soient les deux nombres ar, ΤΒ, de maniére que leur somme AB ait avec 


ΒΓ Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré, et que leur 


somme n’ait pas avec ra la raison qu'un nombre quarré a avec un nombre 


quarré (50. lem. 1.10); soit exposée une rationelle 4, οἱ que EZ suit commen- 
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τῇ A σύμμετρος ἔστω μήκει ἡ ἘΖ" ῥητὴ ἄρα commensurabilis sit longitudine ipsa EZ; ratio- 
ἐστὶ καὶ ἡ EZ, Καὶ γεγονέτω ὡς ὃ BA ἀριθμὲς nalis igitur est ct EZ. Et fiat ut BA numerus 
πρὸς τὸν AT οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ad ΑΓ ila ex EZ quadratum ad ipsum ex ZH. 
ἀπὸ τῆς ZH. Ὁ de AB πρὸς τὸν ΑΓ λέγον Ipse autem AB ad AP rationem habet quam 
ἔχει ov ἀριθμὸς πρὸς ἀριθμόν" καὶ τὸ ἀπὸ τῆς Numerns ad numerum; et quadratam ex FZ 
EZ ἄρα “πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λόγον ἔχει ὃν igilur ad quadratum ex ZH rationem habet 


* ᾿ a 3 ΄ a i 
ἀριῇμος πρὸς ἀριθμόν" ὥστε σύμμετρόν ἔστι τὸ «© Quam numerus ad numerum; quare cominen- 


ἀπὸ τῆς EZ τῷ ἀπὸ τῆς ZE. Καὶ ἔστι βητὴ surabile est ex EZ qnadratum qnadrato ex 


ε 


ἢ ἘΖ- ῥ»τὴ ἄρα καὶ ἡ ZH. Καὶ ἐπεὶ ὁ BA ZH. Alque est rationalis EZ; rationalis igitur 
πρὸς τὸν AD λόγον οὐκ ἔχει ὃν τιτράγω!ες εἰ ZH. Et quomam BA ad AT rationem non 
ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ὀριθμόν" οὐδὲ τὸ ἀπὸ habet quam quadratus numerus ad quadratum 
τῆς EZ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λό) ον ἔχει nunierum ;Σ neque quadratum ex EZ igitur ad 
ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράφωτον ἀριθ- quadratum ex ZH rationem habet quam qua— 
μόν" ἀσύωμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ ΖΗ μήκει. dratus numerus ad quadratum numerum; in- 
αἱ EZ, ZH ἄρα putaé εἶσι δυνάμει μόνοι σύμ- commensurabilis igitur est EZ ipsi ZH longitu- 
μετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐττὶν ἡ EH, Λέγω dine; ergo EZ, ΖΗ rationales sunt potentia soliim 
CTE καὶ TENTH. commensurabiles ; ex bits igitur nomimbus est 
EH, Dico cl primam esse. 


rable en longueur avec 4; Ja droite ΕΖ scra rationelle (def. 6. 10). Faisons en sorte 
que le nombre ΒΑ soit ἃ ΑΓ comme le quarreé de Ez est au quarré de ZH (cor. 6. 6). 
Mais AB a avec ΑΓ Ja raison qu’un nombre a avec un nombre;¢le quarré de ΕΖ a 
donc avec le quarré de ZH la raison qu’an nombre a avec un nombre ; le quarré 
de Ez est douc commensurable avec le quarré de ΖΗ (6. 10). Mais ΕΖ est rationel ; 
donc ΖΗ est rationel. Et puisque ΒΑ n’a pas avec ΑΓ la raison qu’un nombre quarré 
aavec un nombre quarré, le quarré de Ez n’aura pas avec le quarré de ZH Ia 
raison qu'un uombre quarré a avec un nombre quarreé ; la droite ΕΖ est donc 
incommensurable en longueur avec ZH (9.10); les droites ΕΖ, ZH sont donc 
rauionclles commensurables en puissance seulement ; la droite EH est donc de 
deux noms (57. 10); et je dis qu’elle est Ja premiere de deux noms. 
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Ἁ ’ 3 ¢ € > Ἀ . 4 

Eves καρ ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ ἀριθμὸς πρὸς τὸν 

a A 3 ν᾿ “ Τὰ 4‘ » 4 me 

ΑΓ outwe to avo πῆς EZ προς τὸ απὸ τῆς 
Δ - ~ o wo 

ZH, μείζων δὲ ὃ BA τοῦ ΑΓ’ μεῖζον apa καὶ 

A ee ee = 

τὸ ἀπὸ τῆς EZ τοῦ ἀπὸ tag ZH. ἙἘστω ovr 

“ A ΩΣ pod 1 ? A ~ - x 

To ἀπὸ τὴς EZ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ZH, © Kas 

5 > eo. Ἴ : τ ν᾽ τς 

ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ ΒΑ πρὸς τὸν AT Gutwe τὸ αὐτὸ 


τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH ἀναστρέψαντι 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


Quvuiam enim est ul BA numerus ad ipsum AT 
ia cx EZ quadratum ad ipsum ex ZH, major 
autem BA quam AL; imajus igitur οἱ ex EZ 
quadratum quadrato ex ZH. Sit igitur quadrato 
ex EZ xqualia quadrata ex ZH, ©. Et quoniam 
est ut BA ad ΑΓ ila ex EZ quadratum ad ipsum 


ex ZH; convertendo igitur cst ut AB ad BF ita 


» > XN c ε ι “ x 1 \ 
apa ἔστιν ὡς ὁ ΑΒ πρὸς τὸν ΒΓ outws τὸ amo 


Θ 


τῆς ἘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ©. O δὲ ΑΒ πρὸς ex ΕΖ quadratum ad ipsum ex ©. Ipse autem 


τὸν ΒΓ λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς ΑΒ ad ΒΓ rationcm habet quam quadratus nu- 
τετράγωνον ἀριθμόν" καὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ apa πιότιις ad quadratum numerom; et quadratum 
“πρὸς τὸ ἀπὸ THE © λύγον ἔχει ὃν τετράγωνος ex ΕΖ igitur δά quadratum cx © rationem habet 
ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" σύμμετρος 


ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ © μήκει" ἢ EZ ἄρα τῆς ΖΗ 


quam quadratus numerus ad quadratum πὰς 

ποτα μι ; Commensurabilis igitur est EZ ipsi © 
a ’ oe Lk ΄ © ~ Ses δι δ . ς 

μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, Καὶ longitudine ; ergo EZ quam ΖΗ plus potest qua- 


drato ex recté sibi commensurabili. Et sunt 


εἰσι putas αἱ EZ, ZH, καὶ σύμμετρος ἡ EZ 
τῇ Δ μήκει" ἡ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ rationales EZ, ZH, et commensurabilis EZ ipsi 
πρώτη. O7ep ἔδει δεῖξαι. Δ longitudine; ergo EH ex binis nominibus est 
prima. Quod oportebat ostendcre. 


Car puisque le nombre Ba est a ΑΓ comme le quarré de Ez est au quarré de 
ZH, et que BA est plus grand que ar; le quarré de Ez sera plus grand 
que le quarré de ΖΗ. Que la somme des quarrés des droites ZH, © soit égale 
au quarré de ΕΖ. Puisque BA est a ΑΓ comme le quarré de Ez est au quarré de 
ZH, par conversion, AB sera a Br comme le quarré de EZ est au quarré de @. 
Mais ΑΒ a avec ΒΓ Ja raisou qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré ; 
le quarré de Ez a donc avec le quarré de © la raison qu'un nombre quarré a 
avec un nombre quaire; la droite ΕΖ est donc commensurable en longueur avec 
© (9. 40); la puissance de Ez surpasse la puissance de ZH du quarré d’une droite 
commensurable avec ΕΖ. Mais les droites EZ, ZH sont rationelles, et Ez est 
commensurable en longueur avec 4; la droite EH est donc la premiere de deux 
noms (deéf. secondes. 1. 10). Ce qu'il fallait demontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ν΄, 


Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραν. 
΄ ΄ > N ε ΠῚ 
Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΓ. IB, ὥστε 
\ ΄ 32 2 “ ᾿ 5 \ A 
Tov συγκείμενον εξ αὐτῶν τὸν AB πρὸς μὲν τὸν 
ὰ 5» a , 2 ‘ x 
ΒΓ λόγον ἔχειν ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς 
ι 
τετράγωνον ἀριθμὸν. “πρὸς δὲ τὸν AT λόγον 
32 " ‘ 

μὴ ἔχειν ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρώ- 


? ‘ Ν 2 Τὸ © ‘ « Ἂν “ 
γῶνον ἀρεῦμον. καὶ ἐκκείσθω putn ἡ A, καὶ τῇ 


Θ 


Δ σύμμετρος ἔστω ἡ ΖΗ μήκει" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
4 ZH. Γεγοιέτω δὴ καὶ ὡς ὃ TA ἀριθμὸς πρὸς 
τὸν ΑΒ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ZE* σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῇς HZ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΖΕ" ῥητὴ dpa ἐστὶ καὶ ἡ ΖΕ. Καὶ 
ἐπεὶ ὁ ΤΑ ἀριθμὸς πρὸς τὸν ΑΒ λόγον οὐκ ἔχει 
ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθ-.- 


\ ἡ δ aw 1 wy 2 ι ~ \ x > A 
pov, ou apa’ To ate τῆς HZ πρὸς TO απὸ 
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PROPOSITI O L. 


Invenire ex binis nominibus secundam. 

Exponantur duo numeri ΑΓ, PB, ita ut AB 
compositus ex ipsis ad ΒΓ quidein rationem 
habeat quam quadratus numcrus ad quadratum 
numerum, ad AI vero rationem non habeat 
quam quadratus numerus ad quadratum nume- 


rum, et exponatur rationalis 4, et ipsi Δ com= 


mensurabilis sit ZH longitudine ; rationalis igitur 
est ZH. Fiat οἱ ut TA numerus ad ipsum AB 
ita ex HZ quadratum ad ipsum ex ZE; commen- 
surabile igitur est cx HZ quadratum qquadrato 
ex ΖΕ ; ralionalisigitur est et ΖΕ. Et quoniam TA 
numeros ad ipsum AB rationem non habet quam 
quadratus numerus ad quadratunt numerum ; 


ueque igitur ex HZ quadratum ad ipsum. ¢x 


PROPOSITION L. 


Trouver Ja seconde de deux noms. 

Soient les deux nombres ar, ΓΒ, de maniére que leur somme ΑΒ ait avec Kr 
Ja raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré (3olem. 1. 10), et que ΑΒ 
n’ait pas avec ΑΓ la raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarre; soit la 
rationclle 4, et que ZH soit commensurable en longueur avec a; Ja droite ZH sera 
rationelle. Faisons en sorte que le nombre ΓΑ soit au nombre ΑΒ comine le quarré 
de Hz est au quarré de ZE (6. cor. 19); le quarré de Hz sera commensurable avec le 
quarré de ΣῈ (6. 10); la droite zE est donc rationelle (déf.6. 10). Et puisque le 
nombre ΓᾺ n’a pas avec le nombre ΑΒ la raison qu’un nombre quarré a avec un 
nombre quarré, le quarré de Hz n‘aura pas non plus avec le quarre de ZE Ia raison 


535 
“τῆς ZE doy ov ἔχει ὃν πα: Slee ὠνὸς eee digs 
TeT poy wrey ὀριθικόν" ΚΠ ΤῊΣ ape err a 
HZ τῇ ZE μήκει" αἱ EZ, 7H ἄρα para: εἶσι 
δυνάμει μότον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ἐλομάτων 


cents ᾿ “ ᾿ Ἂ 
ἐστὴν ἢ ΕΗ. Δεικτέον δὴ ὅτι καὶ δευτίρα. 


Ἐπεὶ jap ἀνάπαλίν ἔστιν ὡς ὁ AB ὀριβμὸς 
πρὸς τὸν AT οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ 
ἀπὸ πῆς ZH, μείζων δὲ ὃ BA τοῦ AT* μεῖζον 
τὸ acre τῆς EZ τοῦ ἀπὸ πῆς ZH. 
ZH, © 


ἀταστρίψαιτι ape ἐστὴν we o AB πρὲς ao EY 


” ‘o 
ape και 


᾿ Ὁ 3. Κ᾿ ~ ” τ τ “Ὁ 
Ἑστὼ τῷ avo τὴς ΕΖ σὰ τὰ aro των 


ccd A 2 i » κι 4 3 ν᾿ ine 
ὠυτῶς τὸ απὸ Tug EZ πρὸς τὸ πὸ τῆς Θ, 
. " i ‘ ΠῚ ad . 
AAR ὁ AB πρὸς τοῦ BY λόγον ἐχεῖ Ov πτετρα- 
2 6 ay bY 2 e 3 ῇ ᾿ Xs 
parce αριῦμος πρὸς TiTPRQZOVEY ἀριῦμον., καὶ 
. τιν -“ ΠῚ ᾿ +? ~ «ἃ 
τό ato τῆς ΕΖ apa πρὸς τὸ acre τῆς © A037 ov 
ν ‘x ᾿ > ‘ 5 i 
EXEL ὧν πετραγωνος ἀριθμὸς πρὸς τιτραγ νον 


ἀριθμόν" σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ © μήκει" 


qu’un nombre quarré a avec un nombre quarre 
mensurable en longueur avec ZE (g. 10) ; 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


ZE rationem habet quain quadratus numernus 
41 quadratum numerum 3; incommensurabilis 
igitur est HZ ipsi ΖΕ longitudine; ips EZ, ZH 
igitur ralionales sunt poteutid soliam commen- 
surabiles ; ex bints igitur nominibus est ipsa EH. 


Ostendendum est ct secundani esse. 


H 


Quenian: enim inyertendo est ut AB nume- 
rus ad ipsum AT ita ex EZ quadratuin ad ipsum 
ex ZH, major aulem BA quam AT; majus igitur 
οἱ ex EZ quadratum quadrato ex ZH. Sint qua- 
drato ex EZ wqualia quadrata ex ZH, ©} con- 
vertendo igitur est ut AB ad ΒΓ ita ex EZ qua- 
dratum ad ipsum ex ©. Sed AB ad ΒΓ rationem 
habet quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum, ct quadratum ex EZ igitur ad qua- 
drain ex © rationem habet quam quadratus 
minnerus ad quadratum numeram ; 


commensie 


rabilis igttur est EZ ipsi © longiludine; quare 


; la droite ΗΖ est donc incom- 
les droites EZ,ZH sont donc des 


rauionelles commensurables en puissance seulemcut ; EH cst donc une droite de 
deux noms (57. 10). I faut démoutrer aussi quelle est la seconde de deux noms. 

Car puisque, par inversion, Je nombre ΑΒ est ἃ ΑΓ comme le quarré de ΕΖ estau 
quarre de ZH, et que BA est plus grand que ΑΓ, le quarré de Ez est plus grand que 
le quarré de ΖΗ. Que la somme des quarrés des droites ΖΗ, © soit égale au quarré 
de EZ; par conversion, AB sera a ΒΓ comme le quarré de Ez est au quarré de ©. 
Mais AB a avec Br Ja raison qu'un nembre quarré a avec un nombre quarré ; le 
quarré de ΕΖ a dunce avec le quarré de © la raison qu'un nowbre quarré a avec un 
nombre quarre ; la droite ΕΖ est donc commensusurable en longueur avec © ὁ. 10); 
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Ld ~ ~ ΄ “, > \ 
ὥστε ἡ EZ τῇ ZH μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
, ἢ Ἶ τ secant ε 
συμμέτρου eautTn. Καὶ esos putas as EZ, ΖΗ 
5 ͵ . " at 
δυιώμει pat oy συμμετροι. καὶ τὸ ZH ελαττὸν 
w 2 “Ὁ 3 ΄ © ~~. ~ 
CL Ope συμμετρον ἐστι TH exxespeen put? τῇ Δ 
- . > “3 , Peers , 
Manne ἢ EH ἀρὰ ἐκ δύο ὑνομάτων ἐστὶ δευτέρα. 


Οπερ ides δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ va. 


ΕΞ ον ae ͵ , 
Eupesy τὴν ex dus ὀνομάτων Τριτην. 
, 3 " - ms \ 
Ἐκκείσθωσαν duc ἀριθμοὶ οἱ AY, TB, ὥστε τὸν 
΄ ? ? ~ ‘ ‘ ‘ ‘ 
OUD HENLEY OY ἐξ αὐτῶν Tov ΑΒ πρὸς μὲν τὸν ΒΓ 


λόγον ἔχειν ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρά- 
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EZ quam ZH plus potest quadrato ex recta sibi 
commensurabili. Et sunt rationales EZ, ZH po- 
tentia solum commensurabiles, et ZH minus 
nomen commensurabile est exposite rationali 
A longitudine; ergo EH ex binis nominibus 


est secunda. Quod oportebat osteudere. 


PROPOSITIO LL 


Invenire ex binis nominibus tertiam. 
Exponantur duo numeri AT, ΓΒ, ifa ut AB 
compositus ex ipsis ad ΒΡ quidem rationem 


habeat quam quadratus numerus ad quadratum 


Ἐ--.--..-. 


γῶνον ἀριθμὸν, πρὸς δὲ τὸν AT λόγον μὴ ἔχει 
Gr τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" 
ἐκκείσθω δὲ τις καὶ ἄλλος μὴ τετράγωνος ἀριθ- 


μὺς ὃ Ay καὶ πρὶς ἑκάτερον τῶν BA, ΑΓ λόγον 


numerum, ad AF autem rationem non habeat 
quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum ; exponatur autem quidam οἱ alius non 


quadratus numerus 4, et ad ulrumque ipsorum 


(9- 10); la puissance de EZ surpasse donc Ja puissance de ΖΗ du quarré d'une 
droite commensurable avec ΕΖ. Mais les droites EZ, ZH sont des rationelles commen- 
surables en puissance seulement, et te plus petit nom ZH est commensurable en 
lou.gucur avec la rationclle exposée 4; Ja droite EH est donc une seconde de deux 
noms (def. sec. 2. 10). Ce quil fallait démoutrer. 


PROPOSITION LL 


Trouver une troisieme de deux noms. 

Soient deux nombres ar, ΓΒ, de maniére que leur somme ΑΒ ait avec BF Ja raison 
gvun nombre quairé a avec un nombre quarré, et que leur somme AB ἢ αἱ pas 
avec ΑΓ la raison quwun nombre quarré a avec un nombre quarré ; soit un autre 


nombre Δ qui ne soil pas un quarré, et gue ce numubre n‘ait pas avec chacun des nom- 
If. 30 


΄ 
234 
ys a ΄ > \ ἢ Ω 
μη" ἐχέτω CP τετραγωνος ἀριθμες πρὸς τετρα- 
Ἅ' δ" XN >: f i ‘ ΕΣ - ε 
γώνον ἀριθμόν" καὶ ἐππείσθῳ τις βητὴ εὐθεῖα ἡ 
’ € ε ᾿ ‘ ν᾿, 1 
E, καὶ εγονετῶ ὡς O Δ πρὸς τὸν AB οὑτως τὸ 
ΓῚ + -Ὁ A | 5 4 n~ a 
amo Tag E πρὸς τὸ amo Tig ΖΗ" συμμέετρον 
w "» Ν \ » a ~ ~ 2 1 ae “ εν 
ape ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς Ev@ απὸ τῆς ZH. Kas 
3] « \ χα ε Αἴ 3] ? Ἂς ἂν ε 
ἐστι ENTH ἡ E? puTn apa ἐστι παὶ ἡ ΖΗ. Καὶ 
? ν Ἢ \ AY ΄ > of a 
emcee o AN πρὸς Tov AB Acyev οὐκ exh Ov τε- 
ee ᾿ 3 θ <= a7 BE ta " > 6 a 
τραγῶνος ἀριῦμος πρὸς τετραγωνον ἀριῦμον.. 


Ia ies " ~ 1 Δ » A ~ ΄ 
sud: τὸ απὸ τῆς E πρὸς τὸ απὸ τῆς ZH λογὸν 
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BA, AT rationem non habcat quam quadratus 
mumeras ad quadratum numerum ; et exponatur 
quadam rationalis recta E, et fiat ut A ad AB 
ita cx E quadratum ad ipsnm ex ZH; commen- 


surabile igitur est ex E quadralum quadrato 
ex ZH. Atque est rationalis E; ralionalis igitur 
est et ZH. Et quoniam Δ ad AB rationem non 
habet quam quadratus numceras ad quadratum. 


numicrum , neque ex E quadratum ad ipsum ex 


K—— 


eyes ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρα) ὥνον 
. > » 3} ἧς 
αριθμόν" ασυμμετρος ἀρὰ ἐστὶν 4 E Tu ZH 
᾿ Av » πε ε 
μήκει. Tsp orevo δὲ πάλιν @¢o ΒΑ ἀριθμὸς πρὲς 
x q "ἢ ? 4 Ὁ "ἢ Ἁ > \ - 
τὸν AI outws τὸ απὸ τῆς ZH πρὸς τὸ απὸ τῆς 


ΗΘ" σύμμετρον ἄρα ἐττὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὲς 


ZH rationem habet quam quadratus numerus ad 
quadratum numeram; incommensurabilis igitur 
est E ipsi ZH longitudine. Fiat autem rursis 
nt BA numerus ad ipsum AL ita ex ZH qua- 


dratum ad ipsum ex H©; commensuroabile igitur 


τὸ ἀπὸ τῆς HO. Puta δὲ ἡ ΤῊ" ῥητὴ ὄρα καὶ est quadratum cx ΖΗ ad ipsum ex ΗΘ. Ratio— 


3 ΗΘ. Καὶ ἐπεὶ o AB πρὸς τὸν AY λόγον οὐκ nalis aulem ZH; rafionalis igitur et HO, Et 
ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον quomiam ΑΒ ad AF rationem non habct quam 
ἀριθμὸν. οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ πσυδάγδίι5. numerus ad quadratum numerum, 
neque ex ZH quadratum ad ipsum ex HO ratio- 


bres BA, AF la raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarre ; soit enfin 
une droite rationelle E, et faisons en sorte que 4 svit ἃ ΑΒ comme le quarré 
de E est au quarré de ZH; le quarré de E sera commensurable avec le quarré de ΖΗ. 
Mais la droite E est rationclle ; Ja droite ΖΗ est donc rationelle (6. 10). Et puisque 
4 n’a pas avec ΑΒ la raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré, et que 
je quarré de En’a pas non plusavec le quarré de ZH la raison qa’un nombre quarré 
a avec ua nombre quarré, la droite E sera incummensurable en longueur avec ZH 
(9. 10). Faisons en sorte que le nombre Ba soit ἃ AT comme le quarré de ZH est au 
quarré de Ho ; le quarré de ΖΗ sera commensurable avec le quarré de HO. Mais Ja 
droite ΖΗ est rationelle; la droite ΗΘ est donc rationelle. Et puisque AB n’a pas avec ΑΓ 
la raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarre, et que le quarré de 25 
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τῆς HO λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὲς πρὸς 
τετράγωνον ἀριθμόν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
ZH τῇ ΗΘ μήκει" αἱ ZH, ΗΘ cpa paral εἶσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι!" ἡ ZO ἄρα ἐκ δύο ὑνο-- 


, 32 td , > ὦ Ν r 
μάτων esti, Λέγω dn ὅτε καὶ τρίτη. 


Ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς ὁ Δ πρὲς τὸν ΑΒ οὕτως τὸ 
awe τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, ὡς δὲ 0 AB 
πρὸς τὸν AY οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς H@* διίσου ἄμα ἐστὶ: ὡς ὃ Δ πρὸς τὸν ΑΓ 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἐπὸ τῆς ΗΘ. O 
δὲ Δ πρὸς τὸν ΑΓ λέγον οὐκ ἔχει ὃν τιτράγωτνος 
ἀριθμὲς πρὸς τετράγωτον ἀριθμόν" οὐδὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς E ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO λόγον ἔχει 
ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν" ἡ E τῇ HO μήκει, Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ πρὸς Tov AT οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τὴς ἨΘ' μεῖζον ape τὸ 
ἀσὸ τῆς ZH τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ. Ἑστω cov τῷ ἀπὸ 
τῆς ZH ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΗΘ. Κ΄ ἀταστρ ψαντε 
ἄρα ἐστὶν» ὡς AB προς τὸν ΒΓ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ZH sr pes τὸ ἀπὸ τῆς Ke O δὲ AB πρὸς τὸν ΕΓ 


λόγον ἔχει ὃν τετράγωτος ἀριθμὸς πρὸς τετρύ- 
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nem habet quam quadratus mumerus ad qua- 
dratum numerum ; incommensurabilis igitur est 
ZH ipsi HO longitudine ; ipsx ZH, ΗΘ igitur ra- 
tionales sunt potentia solium commensnrabiles 3 
ergo ZO ex binis nomiuibus est. Dico et 
terliam esse. 

Quoniam enim est ut A ad AB ita cx E 
quadratum ad ipsuin ex ZH, ut autem AB ad 
ΑΓ ita ex ZH quadratum ad ipsum ex HO; 
ex zquo igitur est ut A ad ΑΓ ita ex E qua- 
dratum ad ipsum ex ΗΘ. Ipse autem A ad at 
rationem nou hahet quam quadratus numerus 
ad quadratum bupicrum 5 neque quadratuir 
ex E igitur ad quadratum cx ΗΘ rationem 
habet quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum; incommensurabilis igitur est E ipsi 
ΗΘ longitudine. Et quoniam est ut BA ad AT 
ita ex ZH quadratum ad ipsum ex HO; majus 
igitur ex ZH quadratum quadrato ex HO. Sint 
igitur quadrato ex ZH qualia quadrata ex HO, 
K; convertendo igitur est ut AB ad ΒΓ ila ex ZH 
quadratum ad ipsum ex K. Ipse autem AB ad ΒΓ 


rationem habet quam quadratus pumerus ad 


n’a pas non plus evec Je quarré de He Ia raison qu'un nombre quarré a avec un 
nombre quarré, la droite ZH sera incommensurable en longucur avec HE (g. 10°; les 
droites ZH, ΗΘ seront des rationelles commensurables en puissance seulement; 
2Θ est donc une droite de deux noms (57. 10). Je dis aussi qu’elle est une troi- 
siéme de deux noms. 

Car, puisque Δ est ἃ AB comme le quarré de E est au quarré de ZH, et que AB 
est ἃ ar comme Je quarré de ΖΗ est au quarré de ΗΘ; par égalité, Δ seraa ar 
comme Je quarré de E est au quarré de ΗΘ. Mais 4 πὰ pas avec At Ja raison qu’un 
nombre quarré a avec un nombie quarré, et le quarré de Ε n‘a pas non plus avec 
Je quarré de ΗΘ Ja raison qu’un vombre quarré a avec un nombre quarré; la 
droite E est done iucommensurable en Jongueur avec ΗΘ (0. το). Et puisque BA 
esta 41 comme le quarre de ΖΗ est au quarre de Ho, le quarré de ZH sera plus 
granu que te quarré de He. Que la somme des quarrés de ΗΘ et de K soit égale 
au Guarré de ZH; par conversion AB sera ἃ ΒΓ comme le quarré de ZH est au 
quarré de K, Mais ΑΒ a avec Br Ja raison qu’un nombre quarre a avec un nombre 
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yovoy ἀριθμόν" καὶ τὸ ἀπὸ τῆς LH ape πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς K λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν» σύμμετρος apa ἐστὶν" 


# ΖΗ τῇ K μήκει" ἡ ΖΗ ἄρα τῆς ΗΘ μεῖζον 


quadratum numerum Σ cl quadratumn ex ZH 
igitur ad quadratum ex K rationem habet quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum ; 


commensurabilis igitur est ZH ipsi K longitu- 


dine; ergo ZH quam ΕΘ plus potest quadrato 


aes ee ea Ge ae Te ee τ 
Σ 
Ζ Θ 


Ἵ msn : τα eaten 5 : ἽΞ 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ Καὶ εἶσιν ai eX τοοίὰ sibi commensurabili. Et sunt ZH, HO 


LH, ΗΘ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ Fationales potentié soliim commensurabiles , οἱ 
coder ipa αὐτῶν σύμμετρός ἐστι τῇῆ Ε μήκει" ἡ ποιῖγα ipsarum commensurabilis est ipsi E lon- 
LO cpa ἐκ δύρ ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη. Οπερ ἔδει, gitudine; ergo ΖΘ cx binis nominibus est terlia. 
δεῖξαι. Quod oportebat ostendere. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ νος PROPOSITIO LIi. 


Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτην. Invenire ex binis nominibus qnartam. 
4 - - 

Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ AT, ΓΒ. este Exponantar duo numeri AT, PB, ita ut AB 
A ‘ A ov ’ A 

Tor AB προς τὸν BY λόγον μὴ ἔχθιν μήτε μὴν 


\ ' I a ΄ > " 4; 
πρῦς Tov AT" ον TET pay wvos ἀριθμὸς πρὸς τε- 


ad Br rationem non habcat, ncque quidem ad 
AL, quam quadralus numerus ad quadratum 
τράγωνον ἀριθμὸν. καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ A, καὶ numerum, et cxponatur ralioualis A, et ipsi A 
quarré ; le quarré de ΖΗ a donc avec Je quarré de K la raison qu'un nombre quarre 
a avec un nombre quarré; Ja droite ZH est donc commensurable ea longucur avec 
« ; la puissance de ΖΗ surpasse donc Ja puissance de Ho du quarré d'une droite 
commensurable avec ZH. Mais les droites ZH, HO sont des rationelles commen- 
surables en puissance seulement, ct aucune de ces drvites n’est commensurable 
en Jongueur avec E; Ja droi:e zo cst donc une troisicme de deux noms (def. sec. 
3, 10). Ce qu'il fallaii démontrer. 


PROPOSITION LIi. 


Trouver une quatrieme de deux noms. 
Soient deux nombres ar, ΓΒ, de manicre que AB u’ait pas avec ΒΓ ni avec 
sv la vaison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré; 501 la rationclle Δ, 
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τῇ ἃ συμμετρος ἔστω penne ἢ Ἐ2" pura ἄρα εστι 
ie 1! Ae Ἐ ε 2 ‘ J 
καὶ ἢ EZ, Kas )εγονέτω woo ΒΑ ἀριθμὸς πρὸς τὸν 


- « 5 ΩΣ 4 A 2 ΙΝ - ϑ 
AP ουτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 2Η 


ΤΕ 
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commensurabilis sit longitudine ipsa EZ; ratio- 
nalis igitur est ct EZ. Et fiat ut BA numerus 


ad ipsum AT ila ex EZ quadratum ad ipsum 


σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EL τῷ ἀπὸ τῆς Ck ZH; conmmensurabile igitur est ex EZ qua- 
ΖΗ: para ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ΖΗ. Καὶ ἐπεὶ 6 Βα dratwn quadrato ex ZH; rationalis igitur est et 
πρὸς τὸν ΑΓ λόγον οὐκ ἔχει! ὃν τετραλ eres ἀριθ- ΖΗ. Et quoniam ΒΑ ad ΑΓ ralionem non habet 
poss πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" οὐδὲ τὸ ἀπὸ 4μᾶπι quadratus numerus ad quadralum nu- 
τῆς EZ “πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λόγον ἔχει ὃν 


τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρώγωνον ἀριθμόν" 


merum ; neyue ex EZ quadraturn ad ipsuin ex 
ZH ralionem habet quam quadratus numerus ad 


ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ ΖΗ μήκει" αἱ quadratum numerui ; incommensurabilis igitur 


EZ, ZH ἄρα putes εἰσι δυνώμει μόνον σύμμε- est EZ ipsi ΖΗ longitudinc; ipse EZ, ΖΗ igitur 
τροι" ὥστε 1 EH ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστί. Λέγω ταϊϊομα! 65. sunt potentia soliim commensura- 


OM ὅτι καὶ τετάρτης biles; quare EH ex bints nominibus est. Dico 


el quarlam esse. 


= Ζ 


Ἐπεὶ 22p ἔστιν ὡς ¢ ΒΑ “πρὸς τὸν AT οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, μείζων 
δὲ ὁ BA τοῦ ΑΓ" μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς! EZ 
γοῦ ἀπὸ τῆς ΖΗ. Eorw οὖν τῷ ἀπὸ Tike EZ ἴσα 


as -“ " > Ω ζῇ ry ε 
Ta απὸ τῶν ZH, O° ἀναστρέψαντι ape ὡς ὁ 


Quoniam enim est ul BA ad ΑΓ ita ex ΕΖ 
quadratum ad ipsum ex ZH, major autem BA 
quam AL ; majus igitur ex EZ quadratum qna- 
drato ex ZH. Sint igitur quadrato ex EZ aqua- 


lia quadrata ex ZH, ©; convertendo igitur ut 


et que Ja droite EZ soit commensurable en Icngueur avec 4; Ja droite ΕΖ sera ratio- 
nelle. Faisons en sorte que le nombre Ba soit ἃ ar comme le quarré de Ez est au 
quarré de ZH; le quarré de EZ sera commensurable avec le quarré de 2H; la droite 
ZH estdonc rationclle. Et puisque BA n’a pas avec ΑΓ Ja raison qu'un nombre quarré 
aavec un nombre quarré ,et que le quarré de Ez n’a pas non plusavec le quarré de ΖΗ 
Ja raison qu'un nombre quarré a avec nombre quarré, la droite EZ sera incommen- 
surable en longueur avee ZH (9. 10); les droites EZ, ZH sont donc des rationelles 
commensurables en puissance seulement; EH est donc une droite de deux noms 
(57.10). Je dis aussi qu’elle est une quatriéme de denx noms. 

Car, puisque BA est a ar comme le quarré de Ez est au quarré de ZH, ct que 
BA est plus grand que ar, le quarré de Ez est plus grand que le quarré de ZH. 
Que la somme des quarrés de ZH et de © soit égale au quarré de EZ; par con- 
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AB ἀριϑμὸς πρὸς τὸν ΒΓ οὕτως τὸ ἀπὸ τὴς EZ 
“πρὸς πὸ ἀπὸ τῆς ©. O δὲ AB προς cov ΒΓ 


λόγον οὐκ ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμος3 πρὸς τε- 


Γι ? 2 aw Ν » ι Ms 
τράγωνον ἀριθμόν" οὐδ᾽ apa τὸ ame τῆς ΕΖ 
ν᾿ ἄν 9. « te »᾿ a iy 
πρὸς TO απὸ τῆς Θ λογὸν ἐχέι ὃν TET PAZ WHOS 
2 ’ 
ἀσυμμετρος 
vi x al * τ: af ~ 
ἄρα ἐστὶν" ἡ EZ τῇ © μήκει" » EZ apa τὴς ZH 


Ἂς 4 ἣν \ ’ pai 2 § , 6, 
ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον apsSyecy 

ΝΥ ΄ oe ͵ « τ τις 

μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου εαὐτῇ. Καὶ 

εἴσιν αἱ EZ, ZH putes δυνάμει μόνον συμμέετροι, 
᾿ : ; a ἕ 

καὶ ἡ ἘΖ τῇ Δ σύμμετρός ἐστι μήπει" ἡ ἘΗ ἄρα 
. ΄ 2 ͵ > x La ν᾽ 

ἐκ δύο ὑνομάτων ἐστὶ τετάρτη. Οπὲρ ἔδει 


στο ται. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ry. 
Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπττην. 
Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμεὶ οἱ AT, ΓΒ, ὥστε τὸν 


Ν « ͵ > ~ bd 5 w a 
AB πρὸς enatzpoy αὐτῶν Aozpoy μὲ εχϑιν ὧν 


ELEMENTS DEUCLIDE. 
AB numerus ad ipsum ΒΓ ita ex EZ quadratum 
ad ipsum ex ©. Ipse autem AB ad ΒΓ rationem 


uon habet quam quadratus numerus ad quadra~ 


tum numerum,; neque igitur ex FZ quadratum ad 
ipsum ex © rationem habet quam quadratus 
nunicrus ad quadratum numerum; imcommen- 
surabilis igitur est EZ ipsi © longitudine; ergo 
EZ quam ΖΗ plus potest quadrato ex recta sihi 
iocommensurabih. Et sunt ΕΖ, ZH rationales po- 
tentid solum conmmiensurabiles, et EZ ipsi A 
commensurabilis est longitudine ; ergo EH ex 
biuis nomimibus est quarta. Quod cportecbat 


facere. 
PROPOSITIO LILI. 


Invenire ex binis nominibus quintam. 
Exponantur duo numen ΑΓ, TB, ita nt AB 


ad ulrumque ipsormn rationem non habcat 


version, le nombre AB sera ἃ ΒΓ comme le quarré de EZ est au quarré de ©. Mais 


AB n’a pas avec ΒΓ la raison qu'un nombre quarré a ayec un nombre guarre ; 
le quarré de Ez n’a donc pas avec Je quarré de © Ja raison qu'un nombre quarre 
aavec un nombre quarré; Ja droite Ez est donc incommensurable en longueur 
avec ©; Ja puissance de ΕΖ surpasse donc la puissance de ZH du quarré d'une 


droite incommensurable avec EZ. Mais les druites EZ, ZH sunt des rationelles 


commensurables en puissance seulement, et EZ est commensurable en longueur 


avec 4; Ja droite EH est dunc une quatrieme de deux noms (def. sec. 4. 10). Ce 


qu il fallait faire. 


PROPOSITION LITITI. 


Trouver une cinquieme de deux noms. 
Soient deux nombres sr, TB, de manicre que AB n’ait pas avec chacun de ces 
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τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμὸν. 
καὶ ἐκκείσθω put τις εὐθεῖα' 4 A, καὶ τῇ ἃ 
σύμμετρος ἔστω μήκει ἡ HZ?* ῥητὴ ἄρα ἡ HZ. 
Καὶ γεγονέτω ὡς ὃ TA πρὸς τὸν ΑΒ οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ" pura ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡ ZE. Καὶ ἐπεὶ ὁ} TA πρὲς τὸν ΑΒ 
λόγον οὐκ ἔχει ὃν 'τετρέγωνος ἀρεθμὲς πρὸς Ti 
τράγωνον cipsSucv, cud: τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ ἀραή 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος 
ἀριθμὸς ττρὸς τετρείγωνον ἀριθμόν" αἱ EZ, ZH 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἐκ 
δύο ἄρα" ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EH. Λέγω δὴ ὅτι 


πεν 
καὶ πέμπτης 


Avia aan 


© 


A , 2 ε ε 1 \ Γ᾿ 
Eves γὰρ ἐστιν ὡς ὁ TA πρὸς τὸν ΑΒ οὐτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ" ἀνάπαλιν 
ἄραῦ as o BA πρὸς τὸν AT οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 


* Α > ἣν ~ rad wy \ 2? 4 fad 
προς τὸ απὸ THE ΖΗ" μεῖζον ape τὸ ἀπὸ τῆς 
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quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum, et exponatur rationalis quedam recta A, 
et ipsi 4 commensurabilis sit longitudiue ipsa 
HZ; rationalis igitur HZ. Et fiat ut TA ad 
AB ita ex HZ quadratum ad ipsum ex ΖΕ: 
rationalis igitur est et ΖΕ. Et quoniam FA ad 
AB rationcm non habet quam quadratus numes 
rus ad quadratum numerum, neque ex HZ 
quadratum ad ipsum ex ZE rationem habet 
quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum; ipse EZ, ZH igitur rationales sunt po- 
tenud soltim commensurabiles; ergo ex binis 


nonunibus est EH. Dico et quintam esse. 


ΠΗ eee! 


Quoniam enim est ut TA ad AB ita ex ZH 
quadratum ad ipsum ex ZE; invertendo igitur ut 
BA ad AT ita ex EZ quadratum ad ipsum ex 


ZH ; majus igitur ex EZ quadratum quadrato 


nombres Ja raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré ; soit une droite 
rationclle 4, ct que HZ soit commensurable en Jongueur avec Δ; la droite Hz sera 
rationelle. Faisons en sorte que ΓᾺ soit ἢ AB comme Je quarré de Hz est au 
quarré de ΖΕ; la droite ZE sera rationelle. Et puisque ra n’a pas avec ΑΒ la raison 
qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré, et que le quarré de ΗΖ n’a pas non 
plus avec le quarré de ZE Ja raison qu’un nombre quarré a avec un nombre 
quarré, les droites EZ, ZH seront des rationelles commensurables en puissance 
seulement (9. 10) ; EH est donc une droite de deux noms (57. 10). Je dis aussi 
qu'elle est une cinquitme de deux noms. 


Car puisque TA est ἃ AB comme le quarré de ZH est au quarré de ZE , par in- 
version, BA est ἃ AT comme le quarré de Ez est au quarré de ZH; le quarré de Ez 
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nw? \ n 7 ~ ν ᾿ ~ 
EZ τοῦ ἀπὸ τῆς ZH. Ἑστω οὖν τῷ απὸ Tug EL 


Ψ 3 A ~ s ’ ru 
ἔσα τὰ ἀπὸ τῶν ZH, © ἀναστρέψαιτι apa 


we 


Ἀ ε - > A \ a a ι 
στιν woo ΑΒ ὄριϑμος πρὸς τὸν ΒΓ δὕτας 75 
ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς © O de AB 

ἣ, ‘ CY ? ν᾿ a ’ 
πρὸς τὸν BY Acyev οὐκ eyes Or Τετραφῶνος 


% 7 5 ͵ > ΄ γοῦν \ 
ὠριθμὸς πρὸς τετραγωνον ἀριθμόν" oud ape τὸ 


Θ 


5 “i \ ee - ΄ ἢ a 
πὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ THE Θ λέγον EXEL ὃν 
᾿ > 1 ‘ , ὃ a 
TETPL] UNOS ἀριθμὸς πρὸς τετραγῶνον ἀριθιμὸν" 
: >. ἃ τ " - 
ἀσύμμετρος ἄμα ἐστιν ἡ EZ τῷὸ © μηκει" ὥστε 
τ ees τ ἘΠ oe 
» EZ τῆς! ZH μεῖζον σναται TW ATO ατυμ- 
’ ~ Sut ae © ae x 
μέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰσιν αἱ EZ, ZH putas 
x \ w 
δυνάμει μμότον σύμμετροι, καὶ τὸ ΖΗ ἐλαττον 
a ? - > , ε "» - 
ὄνομα σύμμετρόν ἐστί TH ἐκκειμεν FuTH TH Δ 


" > ~ ΄ > * > \ 
panne ἡ EH ape ες τῶν δύο ον ματων soTs 


ex ZH. Sint igitur quadrato ex EZ aqualia 
quadrata ex ZH, ©; convertendo igitur est ut 
AB numerus ad ipsum ΒΓ ita ex EZ quadratum 
ad ipsum ex ©. Ipse autem AB ad ΒΓ rauionem 
non habet quam quadratus numerus ad quadra- 


lum numerulm ; non igitur ex EZ quadratum ad 


ipsum cx © rationem habet quam quadratus nu- 
micrus ad quadratum numerum; incommensu- 
rabilis igitur est EZ ipsi © longitudine; quare 
EZ quam ZH plus potest quadrato ex recta sibi 
incommensurabili. Et sunt EZ, ZH rationales 
poteutia solitim commensurabiles, et ZH minus 
nomen commensurabile est exposite rationali 


A longitudine ; ergo EH ex binis nominibus est 


3 ‘ ne: -guinta. Quod oportekat facere. 
πέμπτη. Ὅπερ ides “τοιῆσαι. 4 Q Ϊ 


est donc plus grand que le quarré de ΖΗ. Que la somme des quarres de ΖΗ 
et de © soit egale an quarre de EZ ; par conversion , le nombre ΑΒ sera au nombre 
Br comme Je quarre de Ez est au quarré de ©. Mais ΑΒ Wa pas avec BF Ja raison 
φαΐ vombre quarré a avec un nombre guarré ; le quarre de Ez n’a done pas 
avec le quarré de © Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarreé; la 
droite Ez est done incommensurable en longucur avec ©; la puissance de Ez 
surpasse donc la puissance de ΖΗ du quarré d'une droite incommensurable avec 
Ez. Mais les droites FZ, ZH sunt des rationelles commensurables en puissance seu- 
lement, et le plus petit nom ZH est commensurable en longueur avec la rationclle 
exposce 4; la droite EH est donc une cinquicme de deux uoms (def. sec. 5. 10). 
Ce quil fallait faire. 


LE DIXIEME LIVRE DES 


MPOTAZIS νδ΄, 


Εὑρεῖν τὴν ex δύο ὀνομάτων ἐκτην, 
Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ of AT, TB, ὥστε τὸν 
ΑΒ πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν λόγον μὴ ἔχειν ὃν 
τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" 
ἔστω δὲ καὶ ἕτερος ἀριθμὸς ὁ Δ μὴ πετρεγωνος 
ὧν, μήτε! πρὸς ἐκότερον τῶν BA, AY λόγον 
ἔχων ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον 


> : es See Pn see 
ἀριθμόν" καὶ ἐκκείσθω τις para evbesa ἡ E, 


AVG: (ete sie = stated nes 


καὶ γεγονέτω we ὃ A πρὸς τὸν AB οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς LH" σύμμετρον apa ἐστὶν 
τὸ α-τὸ τῆς Ἑ τῷ ἀπὸ τῆς ZH’. Καὶ ἔστι ῥητὴ # 
E* putn ἄρα καὶ ἡ ZU. Kas ἐπεὶ οὐκ ἔχει ὃ Δ 


spec τὸν ΑΒ λόχον ὃν τετράγωνος ἀρεθμὸς πρὸς 
Ρ 7 free) ρῦμος πρ 
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PROPOSITIO LIV. 


Invenire ex binis nominibus sextam. 

Fsponantar dao numeri AT, ΓΒ, ita ul AB 
ad utrumyue ipsoruwm rattonem von habeat 
quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum; sit auiem ct alius mumerus 4 non qua- 
dratus cxistens, et non δα ulramgue ipserum 
BA, AT rationem habens quam quadratus nu- 


merus ad quadralum numerum; et exponatur 


quedam rationahis recta E, et fiat ul Aad ABita ex 
E quadratam ad ipsum ex ZH; commensurabile 
igitur est ex E quadratum quadrato ex ZH. 
Atque est rationalis E; rationalis igitur et ΖΗ. 
Et gquoniam non habet Δ ad AB ratiouem quam 


quadratus numerus ad quadratum numerum, 


PROPOSITION LIV. 


Trouver la sixieme de deux noms. 


Scient deux nombres ar, TB, de maniére que AB n’ait pas avec chacun de 


ces nombres Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarre ; 


soit 


un autre pombre 4 qui ne soit pas un quarrée , et qui mait pas avec chacun 

des nombres BA, ΑΓ Ia raison qu’un nombre quarré ἃ avec un uombre quarré ; soit 

aussi la droite rationelle Ε; et faisons en sorte que A soit ἃ AB comme le quarre de 

E est au οὐδεν de zi; le quarré de E sera commensurable avec le quarre de Zt. 

Mais la droite E est rationelle; la droite ΖΗ est donc rationelle (def. G. 10%. Τὰ 

puisque 4 v’a pas avec ΔΒ la raison qu’un nombre quarré a avec un nombre 
ll. 3! 


242 
ῇ > ; ἊΣ ae , 
τετράγωνον ἀριθμόν. οὐδὲ τὸ avs τῆς E ἄρα 
πρὶς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λέγον ἔχει ὃν TET Ago! os 
ἀριθμὲς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ E τῇ ZH μήκει. Τεγονέτω δὴ πόλιν 
ὡς ὁ BA πρὸς τὲν AT cutes τὸ cme τῆς ZH 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO. Σύμμετρον dpa τὸ 


» Ἅ. ~ 3 "ἢ "ἢ 24 
απὸ τῆς ZH τῷ avo τῆς HO. Ῥητὸν δὲ τὸ 


K 


ε 


τας, oe τ oy τι: ο΄ - 
awo vag ΖΗ" ρήτον apa καὶ’ τὸ απὸ τὴς 
ε 1 oF ε ΑΝ π᾿ 
HO: pata ἀρὰ ἡ HO. Καὶ ὑτεὶ ὁ BA πρὲς τὶν 
F P 
, 3 v 3 Ἂν δ ΄ \ ᾿, 
AT λογὸν οὐκ eyes Ch τετραγῶνος ἀριελιλὺς πρὸς 
᾽ > \ 56 ΓΝ: ~ w , 
TiT paz wror ἀριθμὸν» οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH apat 
x ι 2 Ν ~ aw a ᾿ 
πρὸς τὸ ατὸ τῆς HO AG GY εχξ ὧν τετραγωνος 
᾿ Α, Ω 3 , x ᾿ 
ἀρεῆμος πρίς τετραγωνον ἀριθμέν" ατυμμετρος 
ou 3 x « ~ ΄ ε " 
apa ἐστιν ἡ ZH Tn HO pazes* at ZH, ΗΘ apa 
« toy ΄ Ω , 3 er) 
putas esos δυνάμει μόνον συμμετροι" ἐκ δύο apa 


3 , 3 x . a Ὁ, «8 ἢ, \@ 
Srguatoy ἐστιν ἢ ZO. Δείκτεον OW ὅτι καὶ ELT. 
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neque quadratum ex E igitur ad quadratum ex 
ZH rationem habet quam quadratus numerus ad 
quadratum noumerum; incommensurabilis igitur 
est E tpsi ΖΗ longitudine. Fiat igitur rursus 
ut BA ad AT ita ex ZH quadratum ad Ipsum 
ex ΗΘ. Commensurabile igitur ex ZH quadratum 


quadrato ex HO. Rationale autem quadratum 


ex ZH: rationale igitur et quadratum ex HO; 
rationalts igitur HO. Et quoniam BA ad AT ra- 
fionem non habet quam quadratus numerus ad 
quadratum numerum, neque quadratum ex ZH 
igitar ad quadratum ex ΗΘ rationem habet 
quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum; incommensurabilis igitur est ZH ipsi HO 
longitudine; ipse ZH, ΗΘ igilur rationales sunt 
potentia solum commensurabilcs ; ergo ex binis 
nonunibus est ΖΘ. Ostendendum est et sextam 


esse. 


quarre, le quarré de E n‘aura pas avec le quarré de ZH Ja raison qu'un nombre 
quarré a avec un nombre quarré ; la droite E est done incommensurable en lon- 
gueur avec ZH (g. 10). De plus, faisons en sorte que BA soit ἃ ar comme le quarré 
de ZH est au quarré de HO; le quarré de ZH sera commensurable avec le quarré 
de Ho. Mais le quarré de ΖΗ est rationel ; le quarré de Ho est done rationel ; la 
droite Ho est donc rationelle. Et puisque BA n’a pas avec AT la raison qu'un nombre 
quarré a avec un nombre quarré, le quarré de ZH n’aura pas non plus avec le 
quarré de ΗΘ la raison qu'un nombre quarre a avec un nombre quarre ; la droite 
ZH est donc incommensurable en longueur avec ΗΘ (9. τοὶ; les dreites ZH, ΗΘ sont 
donc des rationelles commensurables en puissance seulement; zo est donc une 
droite de deux noms (537. 10). 1] faut demontrer aussi qu'elle est la sixieme de 
deux noins. 
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τῇ . ἢ ee ᾿ \ “ 

Eves Fap ἐστι ὡς ὁ Δ πρὸς τον AB cutas 
στὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, its δὲ 
καὶ ὡς ΒΑ πρὸς τὸν ΑΓ οὕτως τὸ avo τῆς 
ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἨΘ’ dstzou ape ἐστὶν ὡς 
cA πρὸς tty AT οὗτος τὸ ἀπὸ τῆς Ε πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς HO. Ο δὲ Δ πρίς τὸν AT λόγον οὐκ 
ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετραῖγ) νον 
ἀριθμόν" οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ 
~ , , 3 Ν a7 
tas ΗΘ λογον ἔχει ὃν τετραγῶωνος αριθμος πρὸς 
τιτράγωντον ἀριβμέν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἢ 
Ε τῇ ΗΘ μήκει. Ἐδείχθη δὲ καὶ τῇ ΖΗ ἀσύμ- 
μετρος" ἑκατέρα ἄτα τῶν ZH, ΗΘ ἀσύμμετρός 
ἐστι τῇ Ε μήκει. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ BA πρὸς 
" εἰ eee iy ~ \ ett 
toy AT cutwe τὸ απὸ tug ZH πρὸς TO ἀπὸ 
τῆς HO* μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZO τοῦ ἀπὸ 
~ 5 εν ~ 3 x - Γ A 
tng? HO. Εστω οὖν tw ams τῆς ZH ioe τὰ 
ἀπὸ τῶν ΗΘ. K* ἀταστρ ψαντι ἄρα ὡς ὃ 28 
πρὸς τὸν ΒΓ οὕτως τὸ avo τῆς ZH πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς K. O δὲ AB πρὸς τὸν ET λόγον οὖκ 
tyes ὧν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον 
> ΄ C2 2 tous ne μ \ 
ἀριθμόν" ὥστε οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς, ΖΗ πρὸς τὸ 


yw 


ἀπὸ τῆς K λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὲς 
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Quoniam enim est ut A ad AB itaex E qua- 
dratum ad ipsum ex ZH, est autem et ut 
BA ad AT ita ex ZH quadratum ad Ipsum ex 
ΗΘ; ex aquo igitur est ut A ad AT ita ex 
E quadratum ad ipsum ex HO. Tpse autem A 
ad AT ralionem non habet quam quadratus nu- 
merus ad quadratum numerum; neque qua- 
dratum ex E igitur ad quadratum ex ΗΘ ra- 
tionem habet quam quadratus numerus ad 
quadratum numerum ; incommensurabilis igitur 
est E ipsi ΗΘ longitudine. Ostensa est autem 
et ipsi1 ZH incommensurabilis; ulraque igitur 
ipsarum ZH, HO incommensurabilis est ipsi 
E longitudine. Et quoniam est ut BA ad 
AT ita ex ZH quadratum ad ipsum ex HO; 
majus igitur ex “© quadratum quadralo ex HO. 
Sint itaque quadrato ex ZH wxqualia quadrata ex 
ΗΘ, K; convertendo igitur ut AB ad ΒΓ ita 
ex ZH quadratum ad ipsum ex Κ, Ipse autem 
AB ad ΒΓ rationem non habet quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum; quare neque 
ex ZH quadratum ad ipsum ex K rationem habet 


quam quadratus numerus ad quadratum nume- 


Car puisque 4 est 4 AB comme Je quarré de Ε cst au quarré de ZH, εἰ que Ba 
est ἃ ar comme Je quarré de ΖΗ est au quarré de HO; par égalité, Δ sera ἃ ΑΓ 
comme le quarré de E est au quarre de He. Mais Δ n’a pas avec ΑΓ la raison qu’un 
nombre quarré a avec un nombre quarré; le quarré de E n’a donc pas avec 
le quarré de ΗΘ Ja raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré ; Ja droite 
E est donc incoimeusurable en Jongueur avec HO (g-10). Mais on a demontré 
qu'elle est incommeusurable avec ΖΗ; chacune des droites ZH, HO est donc in- 
commensurable en lungueur avec E. Et puisque ΒΑ est ἃ ar comme Je quarre de 
ZH est au quarré de ΗΘ, le quarré de z© sera plus grand que le quarré de Ho. Que 
la somme des quarrés de ΗΘ et de K soit égale wu quarré de ZH; par conversion, AB 
sera ἃ BF comme le quarré de ZH est au quarré de K. Mais 4B n’a pas avec ΒΓ la 
raison qu'un nombre ἥπατι ὁ aavec un nombre quarre ; le quarré de ZH n'a donc 
pas avee ie quarrée de K Ja raison qu'un nombre quairé a avec un nombre quarre ; 
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" , 2 Ul 3 , Pu 3 x 
προς τετραγῶνον ἀριθμόν" ἀσυμμετρος ἀρὰ ἐστιν 
ς ἜΣ, τς , ε , i δ 
ἢ ZH tH K μηκει" a ZH ἄρα τῆς HO μεῖον 
: > 
~ ay 2 ͵ « τι are 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ταὐτὰ, Καὶ εἰσιν 
< x , ’ ͵ 
ai ZH, HO putas δυνάμει Morey συμμέτροις 
1 οὐδιτίρα αὐτῶνϑ οὐ ἐς ἐ 7 Ἢ 
καὶ ουδιτιρ PAPAET ECS ἐστι μήκει TH 
? ᾿ μ᾿ ~ - ε u J ’ > ’ 
ἐὐπει μένη patn TH ἘΠῚ ZO apa ἐκ δύο ὀνομάτων 


7 x eo am cal 
SOT ἘΚ Τῆν Οπερ ἐδει “ΤΟΙ ΟΣ. 


rum; incommensurabilis igitur est ZH ipsi K 
longitudine ; ergo ZH quam ΗΘ plus potest 
quadrato ex recta sibi inconmmensurabili. Et 
sunt ZH, ΗΘ rationales potentid seliim commen- 
surabiles , et neuira ipsaram commensurabilis 
est longitudine exposite rationali E; ergo ZO ex 


binis nominibus est sexta. Quod oportebat facere. 


AHMMA. LEMMA. 


Esta δύο τετράγωνα τὰ AB, BI, καὶ κείσ- Sint duo quadrata AB, ΒΓ, ct ponantur ita ut 


bwoe ὦττε ἐπ᾽ εὐθείας εἶται τὴν AB τῇ ΒΕ" ¢v — in directum sit AB ipsi BE; in directum igitur 
εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ZB τῇ BH. Καὶ συμπε-. est εἰ ZB ips! ΒΗ. Et compleatur ΑΓ' parallelo- 
πληρώσθω τὸ AT παραλληλέγραμμον" λέγω cts grammum; dico quadratum esse AT, εἰ ip~ 
τετράγωνόν ἔστι TO AT, καὶ ἔτι τῶν AB, ΒΓ sorumAB, ΒΓ inedinin proportionale esse AH, 
μέτον ἀνάλογόν ἐστι τὸ AH, καὶ ἔτε τῶν AT, TB et adl-uc ipsorum AL, ΓΒ medium proportionale 
peso ἀνεἰλο; OF ἐστι τὸ ΔΙ. esse AL, 

Quoniam enim xqualis est quidem AB ipsi 


Ἐπεὶ γὰρ loa ἐστὶν ἡ μὲν AB τῇ BZ, ἡ δὲ 
tota igitur ΔῈ 


BE τῇ ΒΗ" ὕλη apa ἡ AE ὅλῃ τῇ ZH ἐστὶν BZ, ipsa vero BE ipsi BH ; 


ἴση. AAX ἢ μὲν ΔῈ ἑκατέρα τῶν AO, ΚΓ ἐστὶν toli ZH est xqualis. Sed quidem AE utrique 


Ja droite ΖΗ est donc incommensurable en longueur avec kK; Ja puissance de ΖΗ 
surpass donc la puissance de He du quarré d'une droite incommensurable avec 
ZH; mais les droites ZH, HO sont des rauionelles commensurables en puissance 
seulement, et aucune de ces droites nest commensurable en Jougueur avec la 
rationelle exposée E; Ja droite ΖΘ est donc une sixieme de deux noms ( def. sec. 
6.10). Ce qu’il fallait fuire. 


LEMME. 


Soient les deux quarrés ΑΒ, ΒΓ; placons-les de maniére que Ja droite AB soit 
dans la direction de BE; la droite ΖΒ sera dans ta direction de BH. Achevons le 
parallelugramme ar; je dis que ar est un qiuarré, que SH est moyen propor- 
tionnel entre ΑΒ Οἱ ΒΓ, Οἵ que ΔΓ est aussi moyen proportionnel enue ΑΓ ΟἹ ΓΒ. 

Puisque la droite ΔΒ es: égale 4 Bz, et que BE est égale ἃ BH, la droite enticre 
ΔῈ sera égale a la droite cntiere ZH. Mais Ja droite ΔῈ est égale ἃ chacune des 
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᾿ εἰ ε , τι 3. et eae 
ton? n δὲ ZH exatcpa τῶν AK, OT ester “σὴ 

’ ~ ig e ᾽ν ~ 

καὶ ἐ-ατέρα ἄρα τῶν AO, KI exatepa τῶν 
? ἢ ae ok 5) » Ὰ % 

AK, OF eotw sone Ισοπλευρον apa ests τὸ AT 
\ * ἮΝ Ἂ 

παραλληλύγραμμον. Este δὲ καὶ ἐρθογωνεον" 
r \ Le A τ τ 

τετράγωνον ἄρα ἐστι πὸ ΑΓ. Καὶ ἐπεί ἔστιν 

“ ε ι 

ὡς ἡ ZB πρὸς τὴν BH οὗτος n ΔΒ πρὸς τὴν 


ΒΕ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἢ ZB πρὸς τὴν BH εὕτως 


ipsarum ΑΘ, ΚΓ est equalis; ipsa vero ΖΗ utrique 
ipsarum AK, ΘΓ est wqualis; et utraque igitur 
ipsarum ΑΘ, KY ulrique ipsarum AK, ΘΓ 
est wqualis; equilaterum igitur est AP paralle- 
logrammum. Est arte et rectaugulum ; qua- 
dratum igilur est AT. Et quontain est ut ZB ad 
BH ila ΔΒ ad BE, sed ul quidem ZB ad BH 


K Η ΙΓ, 
A BE 
A z © 


τὸ AB πρὲς τὸ AH, ws δὲ ἡ ΔΒ πρὸς τὴν ἘΞ ita ΑΒ ad AH, ut vero AB ad BE ita AH 


οὕτω: τὸ AH πρὸς τὸ BY* καὶ we ἄρα τὸ °B ad BY; et ut igitur AB ad AH ita AH ad 


\ x “ \ \ \ - τ Le . 
πρὸς τὸ AH οὕτως τὸ AH mpos τὸ BI* τῶν Br; ipsorum AB, ΒΓ igitur medium propor- 
37 my 2 , oe 3 ἭἜ ΄ \ 
AB, ΒΓ ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΔΗ. Λέγω δὴ tionale est ΔΗ. Dico et ipsorwm ΑΓ, ΓΒ me- 

a 5 -- ᾿ > ’ ΄ 3 ei A 
ott sas τῶν AT, TB μετὸν αταλογον ἐστι τὸ AT. : Ἶ Ξ Ξ 
Ce ee ate ᾿ Σ ε dium proportionale esse ΔΓ. Quoniam enim 
Ever pup ἐστι ὡς ἃ ΑΔ πρὸς τὴν AK εοὐτῶς ἢ é 5 5 
Can ᾿ ΤῊΣ ΡΥ 0. Fo est ut AA ad AK ita KH ad ΗΓ, aqualis enim est 

KH προς tur HI, ton γαρέστιν exatepx exatecal* 


καὶ ouv deste ὡς ἡ AK πρὸς τὴν ΚΔ οὕτως ΚΓ πρὺς 
τὴ! TH". Αλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΑΚ πρὸς τὴν ΚΔ οὕτως τὸ 
AT πρὸς ToTA, ὡς δὲ ἡ ΚΓ πρὸς τὴν ΤῊ οὕτως τὸ 


utraque ulrique ; et componendo ul AK ad KA 
ita KT ad TH. Sed ut quidem AK ad KA ita ar 


ad FA, ul vero KP ad ΓΗ ita Arad ΓΒ: ct ut 


droites ΑΘ, kr, et Ja droite ZH est aussi égale ἃ chacune des droites ak, ΘΓ; 
chacune des droites ao, kr est donc égale a chacune des droites Ak , ΘΓ; done 
aT est un parallélogramme équilatéral. Mais il est aussi rectangle; donc ar est un 
quarré. Et puisque zB est ἃ BH comme 438 est ἃ BE, que ZB est & BH comme AB 
esta ΔῊ (1.6), et que ΔΒ est ἃ BE comme aH est ἃ ΒΓ, le quarré ΑΒ est ἃ AH 
comme ΔῊ est ἃ ΒΓ; donc AH est moyen proportionnel entre ΑΒ et Br. Je dis 
aussi que ΔΓ est moyen proportionnel entre ar et rB. Car puisque AA est ἃ 4K 
comme KH esta ΗΓ, ἃ cause que chacune des droites AA, AK est égale ἃ chacune 
des droites KH, HT, par addition, ak sera A KA comme KT est a TH. Mais AK 
esta KA comme ΑΓ est ἃ ΓΔ (1.6), et ΚΓ esta TH comme ar est A TB; donc 
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AT πρὸς τὴν ΓΒ" καὶ ὡς ἄρα τὸ ΑΤ πρὸς τὸ ΔΙ 
οὕτως τὸ AT πρὸς τὸ BI? τῶν ΑΓ.ΓΒ ἄρα μέσον 


ἀνάλογόν ἔστι τὸ ΔΙ. Οπερ προύκειτο δεῖξα;. 
ΠΡΟΥΑΣΙΣ κέ. 


\ , Ω © \ εκ -- . ἐς 
Ear χωρίον περιέχεται ὑπὸ ρήτῆς καὶ τῆς 
δε ὧν ἢ , εν 
ἐκ δυο ὀνομάτων πρωτῆς" ἢ TS χωρίον dura- 
’ af ΄ 3 x ΄ 2 , 2 
μένη ἀλογύς ἐστιν. ἢ καλουμένη ἐκ δύο cro- 
PATO, 
= a 4 ΤΙ I ’ © 1, € “ 
Χωρμὸν gap Te ABTA περιεχέσθω ὑπὸ ρητῆς 
~ Ν x > , Ω ΄ ὡς 
τῆς AB, καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης τῆς 
πς ΠΝ ς τὦ os : 
AS* λέγω ὅτι ἢ τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη ἀλογός 
> © ᾿ 5 13 ' 
ἐστιν. ἢ καλουμένη ἐκ δύο Ὀνομάτων. 
\ " Ω ον 3 Z 7 a ΄ ε 
Evie 2ὰρ ἐκ δύο ονομάτων ἐστι" ἸΠΡΩΤῊ ἢ 
δὲ ᾿ ᾿ 0 > x > : a Ἵ - a % 
AA, διηρησθω εἰς Ta Orcuata κατὰ τὸ E, καὶ 
» τ ~ af x \ " ¢ - 
ἐστὼ τὸ μεῖζον ὄνομα τὸ AE, Φανερὸν δὴ ὑτι αἱ 
ε , , ͵ , Nie 
AE, EA putas εἰσι δυνάμει μόνον συμμέτροις καὶ ἡ 
~ δ 2 ~ 2? XY ΄ 
AE τῇ ἘΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 


« ~ \o¢ ’ ro» ~ >? , 
ἑαυτῇ) καὶ H AE συμμέτρος ἐστι Τῇ ἐκκειμένῃ 


igitur ΑΓ ad AL ita ΔΓ δὰ Br; ipsoram AT, 
ΓΒ igitur medium proportionale est AT. Quod 


prepoucbatur dcmonstrandum. 


PROPOSITIO LY. 


Si epatium contineatur sub rationali et ex 
hinis nominibus prima; recta spatium potens 
irralionalis est, qu appellatur ex binis nomi- 
nibus. 

Spatium enim ἃ ΒΓΔ contineatur sub rational 
AB, et ex binis nominmibus prima AA; dico 
recta qui potest spatium AT irrationalem esse, 
que appellatur ex binis nonunibus. 

Quoniam cinm ex binis nomimbus est prima 
AA, dividatur in uomina ad punetum E, et sit 
majus nomen AE. Evidens utique est AE, 
EA rationales esse potentia solum commensura~ 
biles, et AE quam EA plus posse quadrato ex 


recta 510 commensurabili, et AE commensura- 


ΑΓ est ἃ AY comme ΔΙ est ἃ br; donc Ar est moyen proportionnel entre ΑΓ et ΓΒ. 
Ce qu’on s’était proposé de demontrer. 


PROPOSITION LY. 


Si une surface est comprise sous une rationclle et sous la premiere de deux 
uoms, Ja droite qui peut cette surface est 1 irrationelle appelée la droite de deux 
noms. 

Que la surface ΑΒΓΔ soit comprise sous la raticnelle AB et sous la droite ΑΔ 
premiere de deux noms ; je dis que Ja droite qui peut la surface ar est Virra- 
tionelle appelee la droite de deux noms. 

Puisque la droite as est premiére de deux noms ; qu'elle soit divisée en ses 
noins au puint E, et que AE suit son plus grand nom. 1] est évident que les 
droites AE, ΕΔ seront des rationelles commensurables en puissance seulement, que 
Ja puissance de AE surpassera la puissance de ἘΔ du quarré dune droite commen- 
surable avec AE, et que AE sera commensurable en longueur avec la rououc.ls 
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e ~ ~ ᾽ , V4 e 
pata τῇ AB panes. Τετμήσθω δὴ ἡ EA δίχα 
\ Saas ~ aoa 2 See τὰ 
κατὰ τὸ ὦ σημείοῦ. Καὶ ἐπεὶ n AE τῆς ἘΔ 
“7 we ἧς goes ΄ ε -. τὶ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου εαὐτῇ , ἐῶν 
af ~ ᾿ ne > a “ 
ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ! ἀπὸ τῆς ἐλάσσονες, 
΄ are δ ἃ ~ ΝΜ ” a iy ΄ 
τουτέστι του" απὸ τῆς EL, τσὸν παρα τὴν μεῖ- 
x ~ 9 ~ , 
ζοια τὴν AE παραξληθῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετρα.- 
, , > “6 
pore, εἰς σύμμετρα αὐτὴν Sraspes©, Παραζε- 


΄ 5 \ \ “a ᾿ “ Εν τῷ 
Cache οὖν παρὰ τὴν AE τῷ ἀπὸ τῆς EZ icov 
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bilem esse exposita rauionali AB longitudine. 
Secetur utique ἘΔ bifsriam in puucto Z. Et 
quonlam AE quam EA pus potest quadrato €x 
recta sibi commensurabili, si igitur quarte 
part quadrati ex minor, hoc est quadrati ex 
EZ, wquale ad majorcm AE applicetur deficiens 
figura quadrata, in partes commensurabiles 


ipsam dividet. Applicetur igitur ad AE qua- 


T Ρ Π 
5 t 
ΑΓ Ἢ ee 
M ΠῚ 
ΞΕ 
5 ΘΚΛΓΙ = Ο 


τὸ ὑπὸ τῶν AH, HE* σύμμετρος ἄρα ἐστὲν ἡ ΔῊ  dralo ex EZ xquale parallelogrammum sub 4H, 


τῇ EH μήκει. Καὶ ἤχθωσαν aro? τῶν H,E, HE; commensurabilis igitur est AH ipsi EH lon- 
Z ὁποτέρᾳ τῶν AB, TA παράλληλοι αἱ HO,  giludine. Et ducantura punctis H, E, Z alterutri 
EK, ZA‘ καὶ τῷ μὲν AO παραλληλογράμμῳ ἴσον ipsarum AB, ΓΔ parallele HO, EX, ZA; ct qui- 
τετράγωνον συνεστάτω τὸ EN, τῷ δὲ HK ἴσον dem A®@ parallclogrammo zxquale qnadratum 
τὸ ΝΗ, καὶ κείσθω ὥστε ἐπὶ εὐθείας εἶναι τὴν cConstitualur EN, quadrato autem HK xquale 
ΜΝ τῇ ΝΞ’ la εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΝΡ τῇ ipsum ΝΠ, οἱ ponantur ita ut in directum sit 


MN ipsi ΝΞ; in directum igitur est et NF ipsi 


exposee AB (def. sec. 1. 10). Coupons ΕΔ en deux parties ¢gales an point Zz. Puisque 
la puissance de AE surpasse la puissance de Ea du qnarré d'une droite commen- 
surable avec AE, si nous appliqnons ἃ la plus grande af un parallélogramme qui 
soit égal ἃ Ja quatriéme partie du quarré de la plus petite, c’est-a-dire du quarré 
de Ez, et defaillant dune figure quarrée, cc parallélogramme divisera cette droite 
en parties commensurables (18. 10). Que le parallélogramme sous AH, HE, égal au 
quarré de ΕΖ, soit appliqué a ΔῈ ( 28.6); la droite 4H sera commensurable en Jon- 
gueur avec EH. Des points H, Ε, Z menons les droites He, EK, ZA paralléles a l'une 
ou ἃ lautre des droites ΑΒ, ra (14.2). Faisons le quarré ΣΝ égal au parallélo- 
gramme ΑΘ, le quarré NO égal au parallélogramme HK, et faisons en sorte 
que la droite MN soit dans Ja direction de N=; Ja droite NP sera dans la direction 
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NO. Καὶ συμπεπληρώσθω τὸ ΣΠ παραλληλό- NO. Εἰ compleatur £0 parallelog:animum; quae 
γραμμον" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ to SN. Καὶ dratam igitur est ΣΠ Εἰ «προ πὶ rectangulum 
ἐπεὶ τὸ ὕπο τῶν AH, HE ἔσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ sub AH, HE wquale est quadrato ex EZ; est 
τῆς EL* ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΔῊ πρὸς tHvI EZ οὕτως ἡ σῖτα ut AH ad EZ ite ΕΖ ad ΕΗ: el at igur 
ΕΖ πρὸς τὴν" ἘΠ" καὶ ag ape τὸ ΑΘ πρὸς τὸ EA ΑΘ ad EA ita EA ad KH, ipsoruia AO, HK 
οὕτως τὸ EFA πρὺς τὴν ΚΗ 5 τῶν ΑΘ. HK ἄρα igitur mediom proportienale est EAL Sed qui- 
μίσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ EA. Αλλὰ τὸ μὲν AQ dem AO xquale est ipsi EN, ipsum vero HK 


ve > ss χὰ es i” 1 ᾿ eee ΤΙ ᾽ ᾿ ~ 
ἵτον ἐστὶ τῷ ZN'*, τὸ δὲ HK ἴσον ἐστὶ τῷ 


L On a = ω 


NIT: τῶν EN, NIL ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστε  xeqnale est ipsi ΝΠ; ipsorum =N, ΝΠ igitur 
TOEA, Este δὲ τῶν αὐτῶν τῶν SN, ΝΠ μέσον medium proportionale est EA. Est autem eo- 
ἀνάλογον καὶ τὸ ΜΡ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ EA ruadem ΣΝ, ΝΠ medium proportionale ct 
τῷ MP* ὥστε καὶ τῷ OF ἴσον ἐστίν! ἡ, Eors δ MP; xequale igitur est EA ipsi MP; quare et 
καὶ 72 AO, HK τοὺς XN, ΝΠ ites ὅλον ape ipsi ΟΞ axquale est. Sunt auleim el AO, HK ipsis 
τὸ ΑΓ ἴσον ἐστὶν ὅλῳ τῷ XM, τουτέστι τῷ ΣΝ, ΝΠ xquaha; totum igitur AP wquale est 
ἀπὸ τῆς ΜΞ τετραγώνῳ" τὸ AT ἄρα Suratos ἡ ἴοι ZT, hoc est quadrato cx ΜΞ; ipsum AP 
ΜΞ’ λέγω ὅτι ἡ ΜΞ ἐκ δύο ὀεομάτων ots,  initur potest ipsa MZ; dico ME ex binis nom = 
Ἐπεὶ 72p σύμμετρος ἔστιν ἡ AH τῇ HE, σύμ- nibus esse. Guoniam enim ἐπα ἢ ς est 


μετρός ἔστι καὶ ἡ AE ἑκατέρᾳ τῶν AH, HE, AH ipsi HE, commensurabilis est et AE uteique 


de NO (14.1). Achevons le paralidiogramme £1, le parallclogramme = sera un 
quarré (Jem. précéd.). Pursque Je rectangle sous 4H, HE est ὅρα] au quarre de EZ, 
Ja droite AH sera ἃ EZ Conime EZ est ἃ EH (17.6); donc ΑΘ cst a EA Commu EA est 
a KH. 1.6); done EA est moyen proportionuel entre ΑΘ et EK. Mais ΑΘ est egal 
ἃ ΣΝ, et HK est égal ἃ ΝΠ; donc ΕΔ cst moyen proportionnel entre ΣΝ ct NO. 1.185 
MP est Moyen proportionnel entre ΣΝ et ΝΠ (Jem. préced.) ; donc EA est: ἐσ} 
a MP, et par consequent ἃ OF (4. 5. 1). Mais la summe des rectangles 
ΑΘ, Hk est égale ἃ la somme des quarres ΣΝ» NO; donc ΑΓ tout entier est 
égal ἃ =n tout entier, c’est-a-dire au quarré de Mz; la droite ΜΞ peut cone le 
parallelogramme ar ; je dis que ΜΞ est une droite de deux noms. Car puisque At 
est cowmeusurable avec HE, la droite ΔΕ sera commeusurable avec chacune des 
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Ὑπόκειται δὲ καὶ ἡ AE τῇ AB σύμμετρος μήκει11" 
καὶ αἱ AH, HE ἄρα τῇ ΑΒ σύμμετροί εἰσι. Καὶ 
ἔστι ῥητὴ ἡ ΑΒ" path ἄρα ἐστὶ" καὶ ἑκατέρα τῶν 
AH, ΒΕ’ ῥητὸν ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν AO, 
HK, καὶ ἔστι σύμμετρον τὸ ΑΘ τῷ ΗΚ. Αλλὰ 
τὸ μὲν ΑΘ τῷ EN ἴσον ἐστὶ, τὸ δὲ ΗΚ τῷ 
ΝΠ’ καὶ τὰ ΣΝ, ΝΗ ἄρα. τουτέστι τὰ ἀπὸ 
τῶν MN, NS, puta ἐστι καὶ σύμμετρα. Καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἶστιν ἡ AE τῇ ἘΔ μήκει, 
ἀλλὰ ἡ μὲν AE τῇ AH ἐστὶ σύμμετρος. ἡ δὲ 
ΔῈ τῇ EZ σύμμετρος" ἀσύμμετρος ἄρα καὶ ἡ 
AH τῇ EZ'S* ὥστε καὶ τὸ ΑΘ τῷ EA ἀσύμμε- 
τρὸν ἐστιν", Αλλὰ τὸ μὲν ΑΘ τῷ ΣΝ ἐστὶν 
ἴσον, τὸ δὲ EA τῷ ΜΡ’ καὶ τὸ ΣΝ ἄρα τῷ 
ΜΡ ἀσύμμετρόν ἐστιν. Αλλ᾽ ὡς τὲ ΣΝ πρὸς τὸ 
ΜΡ οὕτως ἡ ON πρὸς NP'S+ ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ON τῇ ΝΡ. Ion δὴ ἡ μὲν ON τῇ 
NM, ἡ δὲ NP τῇ NES ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἥ 


MN τῇ ΝΞ. Καὶ ἔστε τὸ ἀπὸ τῆς ΜΝ σύμ- 
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ipsarwim AH, HE. Supponitur autem ect AE ipst 
AB commensurabilis longitudine; et AH, HE 
igitur ipsi AB commensurabiles sunt. Λίχας cst 
ralionalis AB; rationalis igitur est et utraque ip- 
sarum AH, HE; rationale igitur est utrumque ip- 
sorum ΑΘ, HK, ct cst commensurabile ΑΘ ipsi 
HK. Sed quidem ΑΘ ipsi ΣΝ xquale est, Ip- 
sum vero HK ipsi NIT; et IN, NIT igitur, hoe 
est quadrala ex MN, NZ, rationalia sunt ct com- 
mensurabilia. Et quoniam incommensurabilis 
est AE ipsi EA longitudine, sed quidem AE Ipsi 
AH est commensurabilis , ipsa vero AE ipsi 
EZ commensurabilis ; tncommensurabilis igitur 
et AH ipsi EZ; quare ect ΑΘ ipsi EA in- 
commensurabile est. Sed quidem ΑΘ ipsi 
ΣΝ est xquale, ipsum vero EA ipsi MP; et 
ipsum ΣΝ igitur ipsi MP incommensurabile est. 
Sed ut ΣΝ ad MP ita ON ad NP ; incom- 
mensurabilis igitur est ON 1081 NP. AEqualis 
utique quidem ON ipsi NM, ipsa vero NP ipsi 
ΝΞ ; incommensurabilis igitur est MN ipsi NZ. 


Alque est quadratum ex MN commensurabile 


droites AH, HE (τύ. το). Mais on a supposé que AE est commensurable en Jon- 
gueur avec AB; les droites AH, HE sont donc commensurables avec AB (12. coy 
Mais la droite aB est rationelle ; chacune des droites AH, HE est donc 
rationelle ; chacun des parallélogrammes ΑΘ, HK est donc rationel (20. 10); ΑΘ est 
donc commensurable avec HK (10. 10). Mais ΑΘ est égal ἃ ΣΝ, ct HK est égal ἃ 
NIT; les quarrés ΣΝ, NI, c’est-a-dire les quarrés des droites MN, N=, sont donc 
rationels et commensurables. Et puisque ΔῈ est incommensurable en longueur 
avec EA (57.10), que AE est commensurable avec aH, et que AE est commen- 
surable avec EZ, la drvite AH sera incommeusurable avec EZ; donc ΑΘ est 
commensurable avec EA. Mais ΑΘ est ¢gal ἃ ΣΝ, ect EA ¢gal ἃ MP; donc ΣΝ 
est incommensurable avec MP. Mais ΣΝ est ἃ MP comme ON est ἃ NP; donc ON 
est incommensurable avec NP (10. 10). Mais la droite ON est égale ἃ NM, et 
NP est gal ἃ N= ; donc MN est incommensurable avec N=. Mais le quarré de MN 
est commensurable avec le quarré de N=, et ils sont rationels I’un et l'autre; 
Il. 32 


In- 
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ie, a eee ς ve So be 
μέτρον τῷ ἀπὸ τῆς NE, καὶ pater ετάτερον" αἱ 
Le δ © ᾿ , 
ΜΝ, ΝΞ ἄρα βηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
ε = δ > ie a ᾽ > : ‘ 
τροι" ἃ ΜΞ apa ex δύο διόματων ἐστι, καὶ 
͵ \ ΟῚ ἘΝ 
δύναται τὸ AT. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
ΓΙΡΟΥΤΆΣΙΣ news 
᾿ fA Ld "ἢ " ΄ ~ x ~ 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται vero puting, καὶ τῆς 
> . 3 ’ : ’ ε ι ῃ : 
ἐπ δύο ονομάτων δευτέρας" ἢ τὸ χωρίον δυνα- 
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μέρη ἀλογός ἐστιν, ἢ καλουμένη ix δύο μέσων 
; 
πρώτη. 
“ 8 ‘ a 4 ες 1 "ὦ ~ 
Tlepseyeqee 725 χῶρον TO ABIA υτο β" της 
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τῆς AB, καὶ τῆς ex δύο ὀνομάτων δευτέρας τῆς 
, 4 © 1 ’ if Ω > wa 
ΑΔ' λέγω ὅτι ἢ Τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο 
; τ τς ἊΣ 
μέσων πρώτῃ ἐστιν. 
Ἐ Εν \ > δύ ay ᾿ δὶ , > . ε 
Ἐπεὶ γρ ἐξ δύο ὑνομάτων δευτέρα cori ἡ 
Ἂ 2 \ 3 ᾿ x x 
AA, διηρήσθω εἰς τὰ οἰόματα κατὰ τι E, 
ΓῊ x sf Ὁ XN 
ὥστε τὸ! μεῖζον ὄνομα εἶναι τὸ ΔῈ" αἱ AL, EA 
af bi ie » . Ψ᾿ ἐν af ve 
ἄρα putas εἰσι δυνέμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἢ 


ΔΕ τῆς ἘΔ μεῖζον δυιαται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
μεῖς ᾿ μμέτρ 


quadrato cx ΝΞ, et rationale utrumque ; ergo 
MN, NE rationales sunt potentid soluin com- 
mensurabiles; ergo ME ex binis nominibus est, 


et potest ipsum AT. Quod oportebat ostendcre. 


PROPOSITIO LVI. 


Si spatium contincatur sub rationali, et ex 
binis nominibus secuuda; recta spatium potens 
irrationalis est, qua appellatur ex binis medis 
prima. 

Contineatur enisn spatium ΑΒΓΔ sub rational: 
AB, et ex binis nominibus secunda AA; dico 
reclam, que spalium AT potest, ex bins medis 
primam 6556. 

Quoniam enim ex binis nominibus secunda 
est AA, dividatur in normina ad punctum E, 
ita ul majus nomen sit AE; ergo AE, EA ra- 
tionales sunt potentid soliun commensurabiles , 


ct AE quam EA plus potest quadralto ex recta 


les droites MN, N= sont donc des rationelles commensurables en puissance seu- 

lement; ΜΞ est donc une droite de deux noms (57. 10), et elle peut le 

parallélugramme ar. Ce qui] fallait demontrer. 
PROPOSITION LYI. 

Si une surface est comprise sous une rationelle et sous la seconde de deux 
noms, la droite gui peut cette surface est lirrationelle appelée la premiere de 
deux mediales. 

Que la surface ΑΒΓΔ soit comprise sous la rationelle ΑΒ et sous la seconde de 
deux noms Aa; je dis que la droite qui peut Ja surface ar est la premiere de deux 
médiales. 

Car puisque Ad est la seconde de deux noms, divisons cette droite en ses noms 
au pointe, de maniere que AE suit son plus grand nom ; les droites AE, EA seront 
des raticnelies commensurabies en puissance seulement; la puissance de AE sur- 
passera la puissance de ἘΔ du quarré d'une droite commensurable avec AE, et 
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ἑαυτῇ. καὶ τὸ ἔλαττον ὄνομα, ἡ ἘΔ σύμμετρένϑ 
ἐστι τῇ ΑΒ μήκει. Τετμήσθω ἡ EA diye κατὰ 
τὸ ZL, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EL ἰσὸν παρὰ τὴν 
AE παραζεξληήσθω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ 
τὸ ὑπὸ τῶν AH, HE* σύμμετρος ἄρα ἡ AH τῇ 
HE μήκει. Καὶ διὰ τῶν H, Ε, Z παράλληλοι 
ἤχθωσαν ταῖς AB, ΔΙ αἱ ΗΘ, ΕΚ, ZA, καὶ τῷ 
μὲν ΑΘ παραλληλογρόμμῳ ἴσον τετργωνον 


, \ ~ κ᾿ .-» ΄ \ 
συνεστάτω τὸ IN, τῷ δὲ HK ἰσον TeTpaywvoy To 


B Ok AL 


x ’ g >? > τ ἐν a 
ΝΠ. καὶ κείσθω ὥστε ex εὐθείας εἶναι τὴν ΜΝ 


ὁ χαὶ ἢ PN τῇ 


7H NE* ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶ 
NO. Καὶ συμπεπληρώσθω τὸ STL τετράγωνον" 
φανερὸν δὴ ἐκ τοῦ προδεδειγμένου, ὅτι τὸ MP 
μέσον ἀνώλογόν ἔστι τῶν EN, ΝΠ, καὶ ἔσον 
τῷ EA, καὶ ove τὸ ΑΓ χωρίον δύναται ἡ ΜΞ" 


δεικτέον δὴ ὅτι ἡ ΜΞ ἐκ δύο μέσων ἐστι πρώτη. 
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5101 commensurabili, οἱ minus nomen EA com- 
mensurabile est ipst AB longitudine. Secetur 
ipsa EA bifsriam iv Z, et quadrato ex EZ xquale 
ad AE applicetur dcficiens figura quadrata , pa- 
rallelogrammo sub AH, HE; commensurabilis 
igitur AH ipsi HE longitudine. Et per puncta Η, 
E, Z parallel ducantur tpsis AB, AT ipse HO, 
EK, ZA, οἱ parallelogranumo quidem ΑΘ xzquale 


quadratum couslituatur ΣΝ, ipsi vero HK equale 


pal Qa 


quadratum ΝΠ, et ponatur ita ut in directum 
sit MN ipst NE; in directum igitur est ct PN 
ipsi NO. Et compleatur 21 quadratum; evidens 
ulique est ex 115. demonstratis , ipsum MP me- 
dium proportionale esse ipsorum ΣΝ, ΝΠ, et 
zquale ipst EA, et AT spatium posse ipsam ΜΞ: 


ostendendum est el ME ex binis mediis es-e 


Je plus petit nom EA sera commensurable en Jougueur avec ΑΒ (def. sec. 2. 10). 
Coupons ΕΔ en deux parties égales enz , et appliquons ἃ AE un parallélogramme, 
qui étant égal au quarré de Ez, soit défaillant d'une figure quarrée; que ce soit 
le parallelogramme sous AH, HE; la droite AH sera commensurable en longueur 
avec HE(18.10). Par les points H, E, Z menons les droites Ho, EK, ZA paralleles 
aux droites AB, ΔΓ; faisons le quarré ΣΝ égal au parallelogramme ΑΘ ; Je quarré 
ΝΠ ὅρα] au parallélogramme HK, οἱ placons MN dans la direction de N=; la droite 
PN sera dans la direction de No. Achevons le quarré 21; il est évident, d’aprés 
ce qui a été démontré (55. 10), que le rectangle MP est moyen proportionnel entre 
ΣΝ Εἰ NIT; que MP est égal a EA, ct que ΜΞ peut Ia suifave ar; 1] fant démontrer 
que ΜΞ est Ja premiere de deux médiales. Car puisque AE est incommensurable en 
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Ἐπεὶ pap? ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE TH ΕΔ μήκει. 


= 
Ba 


σύμμετρος δὲ ἡ ἘΔ τῇ AB" ἀσύμμετρος ἄρα ἡ AE 
τῇ ΑΒ panel. Καὶ ἐπεὶ" σύμμετρός ἐστιν ἡ AH 
τῇ ΗΕ, σύμμειτρές ἐστι καὶ ἡ ΔῈ ἑκατέρᾳ τῶν 
AH, HE. Καὶ ἔστι puta ἡ ΑΕ’ ῥητὴ ἄρα καὶ 
ἑ:ατέρα τῶν AH, HE. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἔστιν 
n AE τῇ AB, σύμμετρος δὲ ἡ AE ἑκατέρᾳ τῶν 
AH, HE* αἱ AH, HE cpa ἀσύμμετροί εἶσι τῇ AB 
pune αἱ BAT, AH, HE apa ῥηταί cios δυνάμει 
μένον σύμμετροι" ὥστε μέσον ἐστὶν» Exe T-por τῶν 
ΑΘ, HK* ὥστε ἑκάτερον τῶν ZN, ΝΠ μέσον ἐστί" 


ἢ ΡΣ , τον ἐξ αὐ δ 
καὶ αὶ ΜΝ. ΝΞ ἀρὰ μέσαι εἰσι. Καὶ errs συμ- 


-ΞΞ] 


F la z 
i 


OK ALT 


Ρ 


2 e τ r , n> 

percoce rts’ aw AH τῇ HE tenxet, συμμεῖρον ἐστι 
πος : μ . ‘ " 

vas τὸ ΑΘ τῷϑ HK, τουτέστι τὸ ΣΝ τῷ NIT, 


, ι a A ~ ms 3 - δι; 
τιυτεστι τὸ απὸ τῆς MN τῷ πὸ Tae ΝΞ" 
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primam. Quoniam enim incommensurabilis est 
AE ipsi EA longitudine , commensurabilis autem 
EA ipsi AB; incommensurabilis igitur AE insi 
AB longitudine. Et quoniam commensurabilis 
est AH ipsi HE, commensurabihs est et AE 
utrique ipsarum AH, HE. Atqie cst rationalts 
AE; ralionalis igitur et utraque ipsarum AH, HE. 
Et quoniam incemmensuarabilis est AE ipsi AB, 
commensurabilis autem AE utriqne ipsaruma 
AH, HE: ergo AH, HE incommensurabiles sunt 
ipsi AB longitudine; ergo BA, AH, HE rationales 
sunt potenua solum comsmensurabiles 3 quare 
medium est ulramque ipsorum ΑΘ, HK; quare 


ulrumque ipsorum ΣΝ ΝΠ medium est; eb MN, 


T pon 
A 
M N = 
| 
= G 


NE igktur medize sunt. Et queniam commensura- 
bilisest AH ipsi HE longitudine, commensurabile 


cs' et AS ipst HK, hocest ΣΝ Ipsi NI, hoc est ex 


ὥστε δυνάμει εἰσὶ σύμμετροι ai MN, ΝΞ’. MN quadratum quadrato ex N=; quare potentia 
longueur avec ἘΔ (57. 10), ef que Es est commensnrable avec AB, Ja droite AE sera 
incommensurable en Jongueur avec AB (14.10). Et puisque AH est commensurable 
avec HE, la droite AE sera commensurable avec chacune des droites AH, HE (16. 10). 
Mais AE est ratione]; chacune des droites AH, HE est donc rationelle. Et puisque 
AE est incommensurable avec AB, et que AE est commensurable avec chacune 
des droites AH, HE, les dtoites AH, HE seront incommeusurables en longueur 
avec AB; Jes droites BA, AH, HE sont donc des rationelles commensurables 
en puissance sculement; chacun des rectangles ΑΘ, HK est donc médial (22. 10); 
chacun des quarrés ΣΝ, ΝΠ est done médial; les droites MN, N= sont dunc meé- 
diales. Et puisque 44 est commensurable en longucur avec HE, le rectangle ΑΘ sera 
commensutable avee le rectangle HK (1.6,et το. τοὺ, c’est-a-dire le quarré ΣΝ avec 
Je quarré NIT; c'est-a-dire Je quarré de MN avec Ie qaarré de Nz ; Jes droites MN, 
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Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν a AE τῇ EA μήκει. 
ἀλλ᾽ ἡ μὲν AE σύμμετρός ἐστε TH AH, ἡ δὲ 
AE τῇ EZ cups pos''* ἀσύμμετρος ἄρα ἡ AH 
τῇ ἘΖ' ὥστε καὶ τὸ ΑΘ τῷ EA ἀσύμμετρόν 
ἐστι. τουτίστι τὸ ΣΝ τῷ MP, τουτέστιν ἡ 
ON τῇ NP, τουτέστιν i ΜΝ τῇ NE ἀσύμμε- 
τρὸς ἐστι μήκει. Ἐδείχθησαν δὲ ai MN, ΝΞ 
καὶ μέσαι οὖσαι καὶ δυνάμει σύμμετροι" αἱ MN, 
ΝΞ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνεμει μόνον σύμμετροι. 
΄ a Ve ‘ ΄ - ᾿ « 
Λέγω δὰ ὅτι καὶ patsy περιεχουσιν. Eves pap ἢ 
AE ὑπόκειται ἑκατέρᾳ τῶν AB, ΕΖ σύμμετρος" 
σύμμετρος ἄρα ἐστι} χκαὶ ἃ ΖΕ τῇ EK. Καὶ 
« A © us 3 τὰ e ‘ a ‘ 13 Α 
ῥητὴ ἑκατέρα αὐτῶν" ρητὸν ape καὶ" TOEA, τοὺ- 
τέστι τὸ MP, τὸ δὲ MP ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶ: MN, 
ΝΞ. Ἐὰν δὲ δύο μέσαι δυνάμει σύμμετροι συντε- 
Bros purey περιέχουσαι. ἢ ὕλη ἀλογὸς ἔστι, 
καλεῖται δὲ ἐκ δύ» μέσων πρώτη" ἡ ἄρα ΜΞ'Ἶ 


Ε ed 
ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη. Οπερ ἔδει δελξαι. 
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sunt commensurabiles MN , ΝΞ. Et quoniam in- 
commensurabilis est AE ipsi EA longitudine, sed 
quidem AE commensnrabilis estipsiAH, ipsa vero 
ΔῈ ipsi EZ commensurabilis ; incommensurabilis 
igitur AH ipsi EZ; quare ¢! ΑΘ ipsi EA incom- 
mensurabile est, hoc est ΣΝ tpsi MP , hoc est ON 
1051 NP, hoc est MN ipst ΝΞ incommensurabilis 
est longitudine. Ostensx sunt autem MN, NE 
et mediz existentes et potentid commensurabi- 
les; ergo MN, NE media sunt potentia solum 
commensurabiles. Dico ct eas rationale con- 
tinere. Quoniam enim AE supponitur utrique 
ipsarum AB, EZ commensurabilis ; conunensu- 
rabilis igitur est ct ΖΕ ipsi EK. Et rationalis 
utraque ipsarum ; rationale igitur et EA, loc est 
MP, sed MP est rectangulum snb MN, ΝΞ. Si 
veré dux medizx potentid commensurabiles 


componantur rationale continentes , tota irratio- 


nalis est, appellatur autem ex binis imediis 
prima ; ergo ME cx bins mediis est prima. Quod 


eportebal ostendere. 


= sont donc commensurables en puissance. Et puisque AE est incommenusurable en 
Jongueur avec Ed, que AE est Commensurable avec AH, ct que ΔῈ lest avec EZ, 
Ja droite AH sera incommensurable avec EZ; le rectangle ΑΘ est donc incom- 
mensureble avec le reciangle EA, c’est-a-dire te quarre ΣΝ avec MP, c’est-a-dire 
Ja droite ON avec la droite NP, c’est-a-dire que Ja droite MN est Incommensu- 
rable en lungueur avec ΝΞ (1.6). Mais on a démontré que les droites MN , N= 
sont et mediales ct commensurables en puissauce ; les droites MN, N= sont donc des 
médiales commensurables en puissance seulement. Jedisenfin qu’elles comprénent 
une surface sationelle. Car puisque ΔῈ est suppose commensurable avec chacune des 
drvites AB, EZ, Ja droite ΖΕ sera commensurable avec EK. Mais chacune d’elles est 
rauionelle ; le rectangle EA est donc rationel ( 20. 10), c’est-a-dire le rectangle 
MP qui est compris sous MN, N=. Mais si Von ajoute deux meédiales qui n’étant 
commensurables qu’en puissance, comprénent une surface rationelle, leur somme 
est irratiouelle, ΟἹ s'appcle premiere de dewx médiales (38, 10) ; done ΜΞ est une 
premiere de deux meédiales. Ce gu ‘il fallait démontrer. 


΄ 
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Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ρυτῆς. καὶ τῆς 
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ἀλοηός ἐστιν. ἡ καλουμένη ἐκ δύο μίσων 
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Β 4 \ , feel © 
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δὲ ςτὸ ὦ 13 " 
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απὸ συμμέτρου eaUTH, καὶ οὐδετέρα τῶν AE, 
΄ a) + κω . , ᾿ - 
EA συμμεῖτρος ἐστι τῇ ΑΒ μήκει, Ὀμόίως δὴ τοῖς 


, , 4 «ε Ps x 
πρότερον δεδειγμένοις δείξομεν ὅτι ἡ ΜΞ τστὶν 


ELEMENTS D’EUCLIDF., 


PROPOSITIO LVII. 


Si spatium contineatur sub rationali, et ex 
bims nominibus tertia; recta Spalium polens 
Irralionalis est, que appellatur ex binis mediis 
secunda. 

Spattum cnim ΑΒΓΔ contincatur sub ratiouali 
AB, ct cx binis nominibus teria AA, divisa in 
nomina ad punctuimn E, quorum inajus sil AE; 
dico rectam, que AT spatium potest , irratio- 
nalem esse, que appellatur ex binis mediis 
secunda. 

Construantur enim eadem que supra. Et quo- 
niam ex biuis nomiibus est teria AA; ergo AE, 
EA rationales sunt potentia solum commensu- 
rabiles, et AE quam EA plus potest quadrato 
ex recta sthi commensurabili, et ueutra ipsarum 
AE, EA commensurabilis estipsi AB longitudine. 


Congruenter ulique supra ostensis ostendemus 


PROPOSITION LVII1. 


Si une surface est comprise sous une rationelle et sous la troisiéme de deux 
noms, la droite qui peut cette surface est Virrationclle apnelée la seconde de 


deux mcdiales. 


Que Ja surface ABTA soit comprise sous la rationelle AB et sous la troisiéme 


de deux noms Ad, divisée en ses noms au point FE, et que AE soit son plus 


graud nom ; 
la seconde de deux médiales. 


je dis que la droite qui peut Ja surface ar est l'irratiouclle appelée 


Faisons la méme construction qu’auparavant. Puisque Ja droite As est Ja tre i- 


siceme de deux noms, les droites AE, ΕΔ seront des rationelles commensnrables 
en puissance sculewment, la droite AE surpassera la puissance de ἘΔ du quarvé dune 
droite commensurable avec ΑΕ, et de plus aacune des droites AE, EA ne sera Com- 
mensurable en lougueur avec AB (def. sec. 5. 10). Nous démoutrerous de la méme 
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‘ ,’ Ν € a 

ἡ τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη 9 καὶ αἱ MN, ΝΞ 

΄ ΓΕ if . ’ [ « = 

μέσαι εἰσὶ δυνάμει provoy συμμέτροι" ὥστε " ΜΞ 
if ’ 3 ͵ ᾿ , oa Ν a 

ἐκ δύο μέσων ἐστί), Δεικτέον δὴ ὅτι καὶ δὲι- 

τέρα. Καὶ ἐπεὶ ἀσυμμέτρος ἐστιν ἢ SE τῇ 


AB μήκει. τουτέστι τῇ EK, σύμμετρος δὲ 
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rectum ΜΞ csse qux spatium AT polest; ct MN, 
N= medias esse potentid solum commensura- 
biles; quare ΜΞ ex binis medis est. Osten- 
dendum est el secundam esse. Et quoniam 


incommensurabilis est ΔῈ ipsi AB longitudine, 


hoc est ipsi EX, commensurabilis autem AE 


icra 

Cod 
= 
hy 


2 AE τῇ EZ* ἀσύμμετροςΐ ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ 6 opsi EZ; incommensurabilis igitur est EZ pst 


EK μήκει. Καὶ εἴσι putas ai ΣῈ. EK ἄρα EX longitudine. Et sunt rationales ; ipse ΖΕ, EK 
ῥηταί εἰσι δύναμι μένον σύμμετροι" μέσον ἄρα ἰδίαν ralionales sunt potentia soltim commensu- 
ἔστὶ" τὸ EA, τουτέστι τὸ ΜΡ, καὶ περιέχεται rabiles ; medium igitur est EA, hoc est MP, et 
ὑπὸ τῶν MN, N=. Μέτον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ continetur sub MN, ΝΞ. Medium igitur est rec- 
τῶν MN, NE" ἡ ΜΞ dpa ἐκ δύο μέσων tori? tangulum snb MN, NE; ergo ME ex binis mediis 


διυτέρα. Οπερ ἔδει δεῖξαι. est secunda., Quod oportebat ostendere. 


manicre que nous l’avons deja fait que la droite ΜΞ peut la surface ar (3. το), et que 
les droites MN, N= sont des médiales commensurables en puissance sculement; Ia 
droite ΜΞ est donc une droite de deux meédiales. I] faut démontrer qu'elle en 
est la seconde. Puisque ΔῈ est incommensurable en longueur avec ΑΒ, c’est- 
a-dire avec EK, el que AE est commensurable avec Ez, la droite ΕΖ sera incom- 
mensurable en longueur avec EK. Mais ces droites sont rationelles; les droites 
ΖΕ, EK sont donc des rationelles commensurables en puissance seulement; le rec- 
tangle EA, c est-a-dire le rectangle MP, est donc médial ; mais il est compris sous 
MN, ΝΞ; le rectangle compris sous MN, N= est donc medial (59. 10); la droite 
Mz est donc une seconde de deux médiales. Ce qu'il fallait démoutrer. 
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MPOTASIZ va. 


\ . e δος Ὁ ~ x ~ 
Ἐὰν χώριον πεμεέχηται uo pNTHC, καὶ Tag 
ν - ? ’ , ε " f 
ex duo ρυοματων TeTapTac® ἢ To χῶριον δυνα- 
͵ a Deeks © ΄ ῃ 
pera λόγος ἐστιν. ἢ KaACULErN μείζων. 


Χωρίον γὰρ τὸ ΑΤ περιεχέσθω ὑπὸ puts τῆς 


ELEMENTS D’'EUCLIDE. 


PROPOSITIO LVIII 


Si spatinm conlineatur sub rationali, et ex 
bints nominibus quaria; recia spahium potens 
irrationalis est, que appellatur major. 


Spatium enim AL contineatur sub rationali 


il ss ἧς ἐς β ; _ ae ae γα 
AB, καὶ τῆς ἐκ δύο ονομάτων τετάρτης τῆς AB, ct ex binis nominibns quartA AA, divisd 


, : : 5 + oo. - - a 2 
AA τ dinpnyerne εἰς τὰ ὀνόματα RATA To Es Th noma ad penctum E > qrorum maajus sit 
“ ey iu " , εἰ € 1 - Ε Η 

ὧν μεῖζον ἔστω τὸ ΔΕ’ λέγω ἐτί τὸ AT AE; dico rectam, que spatium ΑΓ polest, wra-~ 


bins ἢ : : . : 
χωρίον δυναμένη ἀλογὸς ἐστιν. ἢ καλουμέει ἢ tionalem esse, qu appellatur major. 


μείζων. 


Β Ook Ay I eS oO 


Ἐπεὶ γὰρ ἡ ΑΔ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τε- Quoniam enim AA ex binis nominibus est 
TapTH ai AE, EA ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει πανία, ips AE, EA igitur rationales sunt po- 
μένον σύμμετροι, καὶ ἡ AE τῆς ἘΔ μεῖζον δύ-ὀ tend soltm commensurabiles , et AE quam 
ναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ a ΑΕ τῇ ἘΔ plus potest quadrato ex recta sibi incom- 
AB σύμμετρός ἐστι μήπει. Τετμήσθω δὴ ἡ ΔῈ mensurabili, et AE ipsi ΑΒ commensurabilis 


est lougitudine. Secetur ulique ΔῈ bifariam 


PROPOSITION LVITI. 


Si une surface est comprise sous une rationclle et sous la quatriéme de 
deux noms, la droite qui peut cette surface est Virrationelle appelée ma- 
jeure. 

Que Ja surface ar soit comprise sous Ja rationelle ΑΒ, et sous la quatrieme 
de deux noms Ad, divisee en ses noms au point E, et que AE suit son plus 


srand nom ; je dis que la droite qui peut Ja surface ar est Virrationelle appelée 


majcure. 
Car, puisque Ad est la quatrieme de deux noms, les dreites AE, ΕΔ seront des 


rationclles commensurables cn puissance seulement, et Ia puissance de AE surpas- 
sera Ja puissance de EA du quarré d’unc droite incommensurable avec AE, ct de 
plus AE sera commensurable en Jongucur avec AB (déf. sec. 4. 10). Coupons ΔῈ en 
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in Z, οἵ quadrato ex EZ wquale ad AE appli- 
cetur parallelogrammum sub AH, HE; in- 
commensurabilis igitur est AH ipsi HE longitu- 
dine. Ducantur ipsi AB parailele HO, EK, ZA, 
et reliqua cadem que supra ἤδη! ; evidens est 
ulique spatium AT posse MZ. Ostendendum est 
ulique MZ irrationalem esse, que vocatur inajor. 
Quoniam iucommensurabilis est AH ipsi EH lon- 
gitudine , incommensurabile est et ΑΘ ipsi ΗΚ, 
hoc est EN ipsi NIT; ipse MN, ΝΞ igitur po- 
tentia sunt incommensurabiles. Et quoniam 
conmmensurebilis est AE ipsi AB lonsitudine, 
rationale est AK, atque est equale quadratis ex 
MN, ΝΞ; rationale igitur est ct compositum ex 
quadratis ipsarnm MN, ΝΞ. Et quoniam incom- 
mensurabilis est AE ipsi AB Jongitudine, boc 
est ipsi EK, scd ΔῈ commensurabilis est ipsi 
EZ; incommensurabilis igitur EZ ipsi EK longi- 
tudine; ipse KE, EZ igitur rationales sunt 
potentia solim conimensurabiles ; medium igitur 


AE, hoc cst MP, et contiuetur sub MN, NE, 


deux parties égales en Z, et appliquons ἃ AE un parallelogramme sous AH, HE qui 
soit égal au quarré de EZ; la droite AH sera incommensurable en Jongueur avec 
HE (19.10). Conduisons Jes droites He, EX, ZA paralleles ἃ ΑΒ, et faisons le 
reste conime auparavant ; il esi évident que la droite ΜΞ peut la surface at. Τ| faut 
démontrer gue ΜΞ est Jirrationelle appelee majeure. Puisque AH est incom- 
mensurable en longueur avec EH, Ja surface ΑΘ sera incommensurable avec HK, 
c’est-a-dire le quarré ΣΝ avec Je quarré ΝΠ (1.6, et 10. 10); 165 Croites MN, N= 
sont donc incommensurables en puissance. Et puisque AE est commensurabie en 
Jongueur avec AB, le rectangle AK sera rationcl ; mais il est ὅσα] ἃ la somme des 
quarrés des droites MN, N=; la somme des quarrés de MN et de N= est donc 
rationelle. Et puisque ΔῈ est incommensurable cu longueur avec AB, c’est-a-dire 
avec EK ; et que ΔῈ est commensurable avec ΕΖ ; Ja droite EZ sera incommensurable 
en longueur avec EX ; les droites KE, Ez sunt donc des rationelles commensurables 
en puissance seulement; le rectangle AE, c’est a-dire MP, est donc médial (22. 10); 


11. 33 
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medium igitur est rectangulum sub MN, NE, 
et rationale compositum ex quadratis ipsarum 
MN, ΝΞ, et sunt incommensurabiles MN, NZ 
potentia. Si vero du recie potest incom- 
mensurabiles componantur , facienles quidem 
compositum ex ipsarum quadralis rationale , 
reclangulum vero sub ipsis mediun , tota 
irrationalis est. Vocalur autem major; ergo ΜΞ 
urationalis est que appellatur niajor, eb potest 


spaliuin ΑΓ. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO LIX. 


Si spatinm contineatur sub rational, ct ex 
binis nominibus quinta; recta spatium potens 
irralionalis est, que vocatur ralonale ct me- 
diam potens. 

Spatium enim AT contineatur sub rational 
AB, et ex binis nomimbus quinté AA, divisd 


in nomina ad E, tla ut muajus nomen sit 


mais il est contenu sous les droites MN, ΝΞ; le rectangle sous ΜΝ, NZ est donc 
médial, Ja somme des quarrés de MN et de N= étant rationelle, et les droites 
MN, N= €tant incommensurables en puissance. Mais si Fon ajouie deux droites in- 
commensurables en puissance , lasomme de lcurs quarrés étant rationelle , et le 
rectangle compris sous ces droites étant meédial, la summe de ces droites sera 
irrationelle. Mais cette somme cst appelée majeure (40. 10); Ja droite Mz est dene 
Virratione!le appelce majeure, et elle peut la surface ar. Ce quill fellait démontrer. 


PROPOSITION LIX. 


Si une surface est comprise sous une rationelle οἱ sous une cingaieme de deux 
aoms, la droite qui peut cette surface est Virrationelle appeléc la droite qui peut 
une suiface rationclle et une surface médiale. 

Que la surface ΑΓ scit comprise sous Ia rationelle ΑΒ et sous une cinquiéme de 
‘eux noms 44, divisce cu ses noms au point Εν, de maniére que AE soit le plus 
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AE; dico rectam , qux potest spatium Ar, 
irralionalem esse, 418: vocalur rationale et me- 
dium potens. 

Construantur enim eadem que supra; cvi- 
dens est ulique spatium AT posse MZ. Osten- 
dendum est autem ME esse que rationale ct 


medium potest. Quoniam = cnim inconmen- 


T 1 ΤΊ 


= 
ul 


surabilis est AH ipst HE, incommensnrabile 
igitur est ct ΑΘ ipsi ΘῈ, hoc est ex MN qua- 
dratum quadrato ex N=; ipse MN, NE Igilur 
potentia sunt incommensurabiles. Et quoniam 
AA ex binis nominibus est quinta, atque est 
minor ipsius portio EA; commensurabilis igitur 


EA ipsi AB lougitudiuc. Sed AE ipsi EA esl incom. 


GRAB ἄρα τῇ ΔῈ ἐστὶν ἀσύμμετρος panes αἱ mensurabilislongitudine, ct AB igitur ipsi AE est 


BA, AE dpe’ ῥυταί εἶσι δυνείμκει μόνον σύμμε- incommensurabilis longitudine ; ipse BA, AE 
igitur rationales sunt potentid solum come 
grand nom; 16 dis que la droite qui peut Ia surface ΑΓ est Virrationelle appcleée 
la droite qui peut une surface rstionelle et une sui face médiale. 

Faisons la m¢me construction quauparavant; il est évident que Ja droite ΜΞ 
peut la surface ar. I faut démontrer que Ja droite ΜΞ est celle qui peut une 
surface rationelle etune surface mediale. Car puisque ΔῊ est incommensurable 
avec HE, ΑΘ sera incommeusurable avec ΘῈ, cest-a-dire Je quarré de MN 
avec le quarré de N= (10. 10); les droites MN, N= sont donc incommen- 
surables en puissance. Et puisque la droite Aa est la cinquicme de deux noms , 
et que ἘΔ en est le plus petit segment, Ja droite EA sera commensurable en lon- 
gucur avec AB (déf. sec. 5. 10}. Mais ΔῈ est incommensurable en longueur avec 
EA; donc ΔΒ est incommensurable en Jongueur avec AE (13.10); les droites 
BA, AE sont dunc des rationelles commensurables cn puissance seulemeni; le rec- 
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τροι" μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ AK, ToureoTs τὸ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN, NE. Καὶ 
ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ ΔῈ τῇ ΑΒ μήκει, του- 
τίστι τῇ EK, ἀλλ ἡ ΔῈ τῇ EZ σύμμετρός 


ἐστι" καὶ ἡ EZ ἄρα τῇ ἘΚ σύμμετρές ἔστι. Καὶ 
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τὸ ΑΓ χορίον, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
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miensurabiles ; medium igitur est AK, hoc est 
composilum ex quadratis ipsaram MN, ΝΞ. Et 
quontam Commensurabilis est AE ipst 4B longi- 
tudine , hoc est ipsi EK, sed AE ipst EZ com- 


mensurabilis est; οἱ EZ igitur ipsi EK com- 


T 1 Π 
N = 
ΠΗ υ 


mensurabilis est. Et rationalis EK; rationale 
igitur cL EA, hoc est MP, hoc est rectangulum 
sub MN, NE; ipse MN, ΝΞ igitur potentia in- 
commeusurabiles sunt, facientes quidem com- 
positum ex ipsarmm quadratis medium, rectan- 
gulum autem sub ipsis rationale ; ipsa MZ igitur 
rationale et medium potest, ct potest spatinn 


AL. Quod oportebat ostendere. 


tangle AK, c’est-a-dire la somme des quarrés de MN et de N=, est done médial 
(22. 10). Et puisque ΔῈ est commensurable en Jongueur avec AB, c’est-a-dire avec 
1K ; que ΔῈ est commensurable avec ΕΖ, la drvite EZ sera commensurable avec Ek. 
Mais la droite EK est rationclle, le rectangle EA, ec est-a-dire MP (20. 10), 
c’est-a-dire Je rectangle sous MN, N=, est donc rationel; les droites MN, N= 
sont donc incommensuralles en puissance , la somme de leurs quarrés étant 
médiale, et le rectangle compris sous ces droites étant rationel; done ΜΞ est la 
droite qui peut une surface rationclle et une surfuce médiale (41. 10), et elle peut 


la surface ar. Ce qu! fallzit d¢montrer. 


~ 
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ea ee Ph go es pe 
TH ΝΞ δυνάμει. Καὶ ἐπεὶ ασυμμετρος ἐστιν 
ε = , ; , ἢ 1 
n EA τῇ AB μήκει" at EA, AB ἄρα ῥηταί 
’ ͵ τῇ ἐν, x μὴ 3 Ἂς. 
εἰσι δυνάμει μόνον συμμετροι" μεσον apa ἐστι 
‘ ΄ 13 , > ~ ? 1 
τὸ AK, τουτεστιὶ τὸ συγκείμενον EX τῶν οἰπτὸ 
~ Fa , ? aoe o3 ε 
τῶν" MN, NE. Maar, ἐπεὶ ἀσυμμετρος {στιν ἢ 


ἘΔ τῇ ΑΒ μῆπεις ἀσύμμετρος ἀραὶ ἐστὶ καὶ ἡ ΕΖ 
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PROPOSITIO LX. 


Si spatium contineatur sub rationali, et ex 
Livis nominibus sexta; recta spatium poiens ir- 
ralonalis est, que vocalur bina media potens. 

Spatium enim ΑΒΓΔ coutineatur sub rationali 
AB, et cx binis nomiuibus sexta AA, divisd 
in nominua ad E, ita ut majus nomen sit 
AE; dico rectam, qua potest ipsum AP, bina 
micdia posse. 

Construantur enim cadem que supra. Evidens 
est utique ipsum AT posse MZ, et incommen- 
surabilem esse MN ipsi ΝΞ potentia. Lt quo- 
mam incommensurabilis est EA ipsi AB longi- 
tudine; ips EA, AB igitur rationales sunt po- 
ientia solim commensurabiles; medium igitur 
est AK, Loc est composilum ex quadratis ipsa- 
run. MN, ΝΞ. Rorsus, quomam incommensnra- 


hilis est EA ips: AB longitudime , incommensu- 


: EROPOSEDPIOWw Ls. 


Si une surface est comprise sous une rationelle et une sixieme de deux noms, 
Ja droite qui peut cee surface est Virratiouelle appelée la droite qui peut 
deux médiales. 

Que Ja surface ara soit comprise sous la rationelle ΑΒ et Sous une sixiéme de 
deux noms Ad, divisée cn ses noms au poiut E, de maniere que AE soit le plus 
grand nom; je dis que la droite qui peut la surface ar est celle qui peut deux 
meédiales. 

Faisons la méme construction qu’auparavant. H est évident que ΜΞ peut la 
surface AT, Εἰ que MN est incommensurable en puissance avec N=. Et puisque 
EA est incommensurable en Jongucur avec AB, les droites EA, AB seront des 
rauiouelles commensurables en puissance seulement; le rectangle ΑΚ, c’est-4-dire 
la somme des quarrés de MN et de N=, sera done medial (22. 10 . De plus, puisque 
ἘΔ est incommensurable cu Jongucur avec Ab, la droite EZ scra incommensurable 
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τῇ ἘΚ’ καὶ" αἱ ZE, EK ope putas εἶσι δυιάμει 
μόνον σύμμετροι" μέσον ape ἐστὶ τὸ EA, Teu- 


τίστι τὸ MP, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν MN, NE. 


Β 4 


ee. > Xx > ’ ΄ , ἡ ~ a 
Καὶ eves ἀσυμμετρος ἐστινθ ἡ ΔῈ τῇ EZ, καὶ 
᾿ ΓᾺ ae a vv 
τὸ AK τῷ EA asupysztpoy ἐστιν, Αλλα To μεν 
Ν Ἄ, , 3 - > x ~ 
AK ἐστὶ τὸ συχπείμενον ex τῶν απὸ τῶν MN, 

‘ ὯΥ 3 x 1 ¢ ‘ a . 
NE, τὸ δὲὴ EA ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν MN, ΝΞ’ 
> ’ ἊΨ 3 Ἀ hi , 2 ~ 
ἀσύμμετρον ἀρα ἐστί τὸ συγκείμενον ε τῶν 

~ = ~ rN “- ὍΣ: whee 
ἀπὸ τῶν MN, ΝΞ τῷ ὑπὸ τῶν MN, ΝΞ. Καὶ 
αἱ MN, ΝΞῚ 


΄ ΕΝ ΤΠ την ς ΠΥ , , 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι" ἡ ΜΞ ἄρα δύο μέσα 


2, ’ <r > ors cy 
ἐστι μεσὸν εκατερον δυτῶν5 παι 


Ἂς ον x ” 
δυναμένη ἐστὶ. καὶ δύιαται τὸ AT. Οπερ cdes 
δεῖξαι. 


ΕἸΣ P IT 
Ll δ 
H] |E [4 
M = 
> Ok = oO 


a © 
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robilis igitur est et EZ ipsi EK; et ipsa ΖΕ, EK igitur 
rationales sunt potenti solum commeusurabiles 5 


mediuin igitur est EA. Loc est MP, hoc est 


rectangulum sub MN, NE. Et quoniarn incons- 
meusurabilis est AE ipsi EZ, ct AK ipsi EA 
inconimensurabile est. Sed quidem AK est 
compositum ex quadratis ipsaruam MN, ΝΞ, 
ipsum vero EA est rectanguluin sub MN, N=; 
incommensurabile igitur est compositam ex 
quadralis ipsarum MN, NE reclangulo sub MN, 
NE. Aique est medium utrumgue ipsorum, et 


MN, ΝΞ potentia sunt incommensurabiles ; ergo 


5 
ΜΞ bina media potest, et potest ipsum ATL, 


Quod oportebat osteudere. 


avec EK, les droites ZE, EK sont done des rationelles commensurables en 
puissance seulement; le rectangle EA, cest-a-dire MP, cest-a-dire Je rectangle 
sous MN, ΝΞ, sera dene médial. Et puisque ΔῈ est incommensurable avec Ez, 
Je rectang]* AK sera in:commensurable avec EA. Mais AK est compose de la somme 
des quarres de MN, ΝΞ, ct EA est le rectingle sous MN, N=; la somme 
des quairés de MN, NZ estdonc incommensurable avec le rectangle sous MN, ΝΞ, 
Mais Mune et Yautre de ces grandeurs est médiale; les droites MN, ΝΞ 
sont done incommensurables en puissance ; donc ΜΞ est la droite qui peut deux 
meédiales, et elle peut la surface ΑΓ (42. 10). Ce qu il fullait démontrer. 
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AHMMA. 


ἮΣ ? ow ba 65 3 Ds ee) 1 
Eay εὐθεῖα ypeppn τμηθὴ εἰς ariga, τὰ αὐτὸ 
ey , ene 15 τ πο 
τῶν ἀνίσων τιτραγωνα μείζονα ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ 
iO , > , 
τῶν AVIT@Y Zepsery opievou of 805 ὠνίους 
» σ΄ ° x Ls τὰ a 
Eotw εὐθεῖα ἡ AB, καὶ τετμησθω εἰς ἄνισα 
ἊΝ Ἂν} , ς ᾿ Γ a 
κατὰ TOT, καὶ ἔστω μείζων ἃ ΑΙ" λέγω ὁτὲ τὰ 
᾿ ~ % t , 5, “- ‘ ey = 
amo τῶν AY, ΓΒ μείζονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ. 


A A 


Ὑετμήσθω γὰρ ἢ AB δίχα κατὰ τὸ Δ. Ἐπεὶ 
οὖν εὐθεῖα γραμμὴ τέτμυετω εἰς μὲν ἴσα nate 
τὸ A, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Τ' τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΑΓ. ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς! AT ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ Tis? ΑΔ' ὥστο τὸ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ ἔλαττον 
ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς" ΑΔ’ τὸ eps δὶς ὑπὸ τῶν AT, 
ΓΒ ὄλαττον ἢ διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ΑΔΊ. 
Αλλὰ πὰ ἀπὸ τῶν AT, ΤΒ διπλάσιά ἔστι τῶν 
amo τῶν AA, ΔΙ" τῶ ἄρα ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ μεί- 
Cove ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ Tay? AI, TE. Om:p tous 


ἃ ζαι. 
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LEMMA. 


Si recta linea secetur in partes inxquales , 
ipsaruin incequalium quadrata majora sunt rec- 
tanzulo bis coutento sub [5515 mequalibus, 

Sil recta linea AB, et secetur τῇ partes inz— 
quales ad punctum [, et sit major AP; dico 
quadrata ex AD, ΓΒ majora esse reclangulo bis 
sub AT, ΓΒ. 


r 


B 


gi- 


8 
tur recta linea secatur in parles quidem a-quales 


Secetur enim AB bifariam in A. Quoniam i 


ad A, in partes vero inwquales ad Γ; rectangu- 
lun igitur sub AP, FB cum quadrato ex AT 
xuuale est quadrato ex AA; quare reclangulum 
sub AL, ΓΒ ununs est quadrato ex AS; rectan- 
guliim igitur bis sub AP, ΓΒ minus est quam 
duplum quadrati ex AA. Sed quadrata ex AP, CE 
dupla sunt quadraterun ex AA, AC; ergo qua~ 
dreta ex AT, ΓΒ majora sunt rectangulo bis subs 


ΑΓ, ΓΒ. Quod oportebat osteuderc. 


LEMME. 


Si une ligne droite est coupée en parties inégales , la somme des quarrés de ces 
parties inégales est plas grande que Je double rectangle compris sous ces parties. 

Soit la droite ΑΒ; coupons-la en parties inégales au point, et que ΑΓ soit la 
plus grande; je dis que la somme des quarrés de ar et de ΓΒ est plus grande 
que le dcuble rectangie sous Τ᾽, ΓΒ. 

Que Ii droie ΑΒ soit coupée en deux parties égales en A. Puisque la ligne droite 
AB est cot p'e en partics égales au point A, et en parties inégales au point Γ, le 
rectangle sous 4, 1B avec le quarré de ar sera égal au quarré de Aa (5. 2); 
le rectangle sous al, ΓΒ est donc plus petit que le quarré de aa; le double 
rectangle sous AT, ΓΒ est donc plus petit que le double quarré de Aa. Muis 
la somme des quarrés de aT et de rB est double de la somme des quarrés de 
ΑΔ ctde ΔΓ (g.2); la somme des quarrés de ar et de ΓΒ est donc plus grande 
que le double rectangle sous ar, TB. Ce qui fallait démontrer. 
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MPOTAZIS £2. 


To ἀπὸ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτω: παρὰ patay 
παραζαλλέμειον πλάτος ποιεῖ τὴν Ex δύο ὑνο- 
μάτων πρώτην. 

Ἔστω ἐκ δύο ἐνομάτων 1 AB, διρρημένη εἰς 
τὰ ὑιέματα κατὰ τὸ ῦ. ὥστε τὸ μεῖζον ὄνομα 
εἶται τὸ AT, καὶ ἐκκείσθω pata ἡ SE, καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν ΔῈ παραξεξλήσθω 
τὸ ΔΕΖΗ, πλάτος ποιοῦν τὴν ΔῊ" λέζω ὅτι ἡ 


νυ ων 
ΔῊ ἐκ δύο ογομάτων ἐττὶ πρότης 


PROPOSITIO LXI. 


Quadratum rect ex binis nominibus ad ratio- 
nalem applicatum latitudinem facit ex binis no~ 
minibus primam. 

Sit ex bins nominibus ipsa AB, divisa in 
nomina ad Γ΄, ita ut majus nomen sit Ar, 
et exponatur rationalis ΔΕ, et quadrato ex 
AB xquale ad AE applicetur ipsum AEZH, 
latitudinem faciens 4H; dico 4H ex binis nomi-~ 


nibus esse prunam. 


ΓΙαραξεξλήσθω γὰρ παρὰ τὴν AE τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς ΑΓ isey τὸ ΔΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΓ ἔτὸν 
τὸ KA‘ λοιπὸν cpa τὸ dig ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ ἔτον 
ἐστι τῷ ΜΖ. Τετιλήσθω ἡ MH διχα κατὰ τὸ Ny, 
καὶ παράλληλος ἤχθω ἡ ΝΞ txateca τῶν MA, 


ἐξα eo. . a = ἜΤΟΣ 5 - 
HE'* sxav:poy apa τῶν ME, NZ izov ἐστὶ τῷ 


Applicetur enim ad AE quadrato quidem ex 
ΑΓ xquale ΔΘ, ipsi vero ex ΒΓ xquale KA; 
reliquum igitur rectangulum bis sub AU, ΓΒ 
zquale est ipsi MZ. Secctur MH bifarizm in 
N, et parallela ducatur ipsa ΝΞ alterutri ip- 


saruin MA, HE, 


; utrusmque igitur ipsorum Ma, 


PROPOSITION LXI. 


Le quarre d'une droite de deux noms appliqué ἃ une rationelle fait une lar- 
seur qui est Ja premiere de deux noms. 

Soit la droite ΑΒ de deux noms, divisée en ses noms au point T, de manicre 
que ΑΓ soit son plus grand nom; soit exposée Ja rationelle ΔῈ, et appliquons a 
la rationelle ΔῈ un rectangle SEZH égal au quarré de aB, et faisant 18 lurgecr ΔΗ; 
je dis que la droite 4H est une premicre de deux noms. 

Appliquons 4 fa rationelle ΔῈ un rectangle ΔΘ ὅσα! au quarré de ar (45.1), et 
un rectangle KA ὅσα] au quarré de ΒΓ; Je double rectangle restant sous ΑΓ, ΓΒ sera 
égal an rectangle Mz (4. 2). Coupons MH en deus parties ¢gales en N, et menons 
a lune ou al’autre des droites MA, H= la parallcle NZ; chacun des rectangles 
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Baek, νυ \ > ’ > 
ἅπαξ ὑπὸ τῶν AT, TB. Καὶ ἐπεὶ ἐκ δύο oro- 
, Ψ x ε .. ΄ > . ἈΠῸ 
ματων ἐττιν nw AB διηρημένη εἰς τὰ οἰἴματα 
XV " ε a = FES: δὶ pelle 
κατα τὸ T° αἱ AY, TB apa putas tice ὀυναμεῖ 
\ ow alan ~ € ’ 
μόνον σύμμετρει" τὰ ἀρὰ ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ pita 
= ΄ g x " 
ἐστι" καὶ σύμμετρα αλληλοις στε καὶ τὸ συγ- 
τ Fay, ae ͵ ro 
κείμενον ἐκ τῶν ams τῶν AT, TB συμμέετρον ἐστι 
ε ~ i ee τ ” ~ 
τοῖς ἀπὸ τῶν AY, IBY. Kas ἔστιν ἔσον TO AA* 


¥ \ . ΔῊ Ἂν 4 ν᾿ 
pater ἄρα ἐστὶ τὸ AA, καὶ παρὰ ρήτὴν τὴν AE 
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ΘΖ xquale est rectangulo semel sub ar, ΓΒ. 
Et quoniam ex binis nomiuibus est AB di- 
visa in nomina ad 1; ipse AF, ΓΒ igitur 
rationales sunt potcntid solim commeusura- 
biles; ergo quadrata ex AP, ΓΒ rationalia sunt 
et commensurabilia inter se; quare et compo- 
situm ex quadratis ipsarum Ar, ΓΒ commensu- 


rabile est quadratis ex AT, ΓΒ. Atque est zquale 


παράκειται" puta ἄρα ἐστὶν ἡ ΔΜ, καὶ σύμμε-.  ipsi SA; rationale igitur est AA, et ad rationalem 


τρὸς τῇ AE paz, πάλιν, ἐπεὶ αἱ AT, ΙΒ ΔΕ applicatur ; rationalis igitur est OM, et 
pated cise δυνάμει μόνον σύμμετροι" μέσον ἄρα commensurabilis ipsi AE loncitudine. Rursis, 
ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AT, IB, τουτέστι τὸ ΜΖ. quoniam AP, ΓΒ rationales sunt potentia solim 
commieusurabiles ; medium igitur est rectangu- 


lum bis sub ΑΓ, FB, boc est MZ. Et ad ratio-~ 


Καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν MA παράκειται" pun ἄρα 
καὶ ἡ ΜΗ ἐστὶ, καὶ ἀσύμμετρος τῇ MA, τοῦ- 
τέστι τῇ ΔΈ, μήκει. Ἐστι δε καὶ ἡ ΜΔ para, nalem M.\ applicatur; ratioualis igitur et MH 
καὶ τῇ AE μήκει σύμμετρος" ἀσύμμετρος ἄρα est, et incommensurabilis ipsi MA, hoc est ipsi 
ἐστὶν ἡ AM τῇ ΜΗ μἥκει. Kat ers putas ai ΔΕ, longitudine. Est autem et MA rationalis , 
ΔΜ. MH ἄρα putas Anan δυνάμει μένον σύμμε- et ipst ΔῈ longitudine commensurabilis ; incom- 
τροι" ἐκ duo ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΔΗ, Δεικτίον Mmeusurabilis igitur est 4M ipsi MH longitudine. 
Et sunt rationales; ipsz 4M, MH igitur ratio= 
nales sunt potentia solum commensurabiles ; ex 


binis igitur nominibus est AH. Ostendendum est 


ΜΞ, NZ sera égal au rectangle compris sous ar, TB. Et puisque la droite ΑΒ de 
deux noms est divisce en ses noms au point T, les droites aT , ΓΒ seront des ra- 
tionelles commensurables en puissance seulement (57. 10); les quarrés de ar etde 
TB sont donc rationels, et commensurables entre cus ; la somme des quarrés de ar 
et der est donc commensurable avec la somme des quarrés de ΑΤ et de 1B (16. 10). 
Mais elle est égale au rectangle aa ; le rectangie Aa est donc rationel, et il est ap- 
pliqué ἃ la rationelle ΔῈ ; Ja droite ΔΜ est donc rationelle, et commensurable en 
longueur avec ΔῈ (35. 10). De plus, puisque les droites at, ΓΒ sont des rationclles 
commensurables en puissance seulement, le double rectangle sous ar, TB, c’est-a- 
dire le rectangle MZ, sera médial. Mais il est appliqué a Ja rationelle Ma; la droite MH 
est donc rationelle, et inconimensurable en longueur avec MA, c'est-a-dire avec AE 
(25. 10). Mais la droite Ma est rationelle, et commensurable en longueur avec ΔῈ; 
Ja droite AM est donc incommensurate en Jongueur avec MH(15. τοὺς Mais cesdroites 
soul rationeltles ; les druites AM, MH sont donc des rationelles commensurables en 
puissance seulement; ΔῊ est donc une droite de deux noms (37. 10). H faut démontrer 
ll. 34 
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δὴ ὅτι καὶ πρώτη, Ἐπεὶ pap’ τῶν ἀπὸ τῶν AT, 
ΓΒ μέσον ἀνάλογ ὄν ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ’ καὶ 
τῶν ΔΘ. ΚΑ ὅρα μέσον ἀνάλογόν ἔστι τὸ ΜΞ" 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΔΘ πρὸς τὸ ΜΞ οὕτως τὸ ΜΞ 
πρὸς τὸ KA, τουτέστιν we ἡ ΔΚ πρὸς τὴν MN 
εὕτως᾽ ἢ MN στοὺς τὴν MK* τὸ ape. ὑπὸ τῶν 
AK, ΚΜ ἰσὸν ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. Καὶ ἐπεὶ 


‘ ΄ 3 ν » 4 os re ? a ~ 
συμμεέτρον sors τὸ ἀπὸ TAC AL Tw amo τῆς 


E © 


΄ a 5 x ΑἹ ~“ 
TB, σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ ΔΘ τῷ KA* ate 


x 


1, ΝΗ. ~ - ’ γ᾽ a ͵ e teat 
aia AK τῇ KM συβμμετρος ἐστὶ μππεῖς Καὶ 
; ΕΣ Ξ 
tts μείζονά ἐστι TA ATO τῶν ΑΓ, TB του δις 
ς " ~ o u A + ~ 
ὑπὸ τῶν AT, TB μεῖζον ope παὶ τὸ AA τοῦ ΜΖ" 
: ee x Poe ae ES 
Ὥστε κα! ἡ SM τῆς MH peiloy ἐστί. Καὶ ἔστιν 
Ἔ et κα aot a a er 
ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν AK, KM τῷ ἀπὸ τῆς MN, 
Τὶ -- : ᾿ ς ~ 2 , “- 
τούτεστι τῷ τετάρτῳ μερενἷ τοῦ απὸ τῆς MH, 
Ἂς ᾽ e ΩΣ if , ἐπ 
καὶ συμμετρος " ΔΚ τῇ KM paz, Ear de τσὶ 


. = ΄ 4] n ‘ δ ’ ~ 
Jus εὐθεῖαι discos, τῷ δὲ TeTapTe μέρει τοῦ 


et primam esse. Quoniam enim quadratorma 
ex AI, ΓΒ medium proportionale est rectangu- 
lum sub AD, ΓΒ; et ipsorum ΔΘ, KA ipilur 
medium proportionale est MZ; est igitur ut 
ΔΘ ad ME ita ME ad KA, hoc est ut AK ad 
MN ita MN ad MK; reclangulurm igitur sub AK, 
KM xquale est quadrato ex MN. Et quoniam 


commensurabile est ex AT quadratum quadrato 


ee A 


ex TB, commensurabile est et AO ipsi KA; 
quare cl ΔΚ ipsi KM commensurabilis est lougi- 
tudine. Et quoniam majora sunt ex AI, ΓΒ 
quadrata rectangulo bis sub AT, PB; majus 
igitur el AA ipso MZ; quare et AM tpsi MH 
major est. Atque est zquale rectangulum sub 
AK, KM quadrato ex MN, hoc est quarte 
paru quadrati cx MH, et commensurabilis ΔΚ 


ipsi KM longitedine. Si autem sunt duz rectz 


inequales, quart vero parti quadrati ex mi- 


qu’elle est aussi une premiére de deux noms. Car puisque le rectangle sous Ar ,TB. 
est moyen proportionel entre Jes quarrés des droites ar, TB (55. lem. 10), Je rec- 
tangle ΜΞ sera moyen proportionel entre les rectangles ΔΘ, KA; le rectangle ΔΘ est 
donc ἃ ΜΞ comme ME est AKA, C’esl-a-dire JK est ἃ MN comme MN est ἃ MK; le 
rectangle sous AK, KM est donc égal au quarré de MN (17. 6). Et puisque Je quarré 
de ar est commensurable avec le quarré de TB, le rectangle ΔΘ sera commensu- 
rable avec le rectangle KA (14.10); la droite AK est donc commensurable en 
Jonguecur avec KM. Et puisque Ja somme des quarrés des droites A", ΓΒ est plus grande 
que le double rectangle sous ar, T2 (61. lem. 10), le rectangle 4. sera plus grand que 
ΜΖ: la droite 4M estdonc plus grande que MH. Mais le rectangle sous ΔΚ, ΚΜ est ἐβ. ἢ 
au quarré de MN , c‘est-a-dire ἃ Ja quatricuie partie du quarré de MH, et la droite 
ΔΚ est commensurable en longueur avec KM; or, si on a deus droites inégales , 
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> a ~ 7 . a ἂς x wy 
ἀπὸ τῆς ἐλάττονος ἴσον παρὰ τὰν μείζονα παρα-- 
~ ? ἴω " , Ν “ ΄ 
(ληθῇ ἐλλεῖπον εἶδε TETPLZONVO 7. HAE εἰς συμ- 
a4 Ae , soy, SOUR 
μέτρα αὐτὴν διαιρὴ > 4 μείζων τῆς εἐλασσονος 


ay, ae eee! ’ ε - 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ε«αὐτὴῇ" Ὁ 
Pa nn δ & ’ oe ὦ \ 
ΔΜ ap2 τῆς MH μείζων δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 
© ~ a Ts ¢ x e 
μέτρου ταυτῇ , Καὶ esos putas αἱ OM, MH, 
Noe © sf > ’ ΄ > 
καὶ ἡ AM μεῖζον ὄνομα οὖσα συμμετρος ἐστι 
~ 3 la ς wn fad ΄ iF. w 32 
ἢ" μ 
ΤῊ ἐκκειμένῃ ρητ TH ΔῈ μηκεῖ" ἡ ΔῊ ape ex 


\ κ᾿ t if - 
δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτης Οπερ ἔδεε δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙ͂Σ ἔβ΄. 


τ > + “, 3 Ψ vr. e lo 4 
Τὸ ἀπὸ τῆς ex δύο μέσων πτρωτῆς Tape ρῃτὴν 
ry , nf X ΕΣ [Δ ‘3 
παραξαλλόμεμον ““λατος ποιεῖ THY SH δύο ove- 
, Ρ 
μάτων δευτέραν. 
͵ , τς ᾿ 4 
Eorw ἐκ duo μέσων TPWTH ἡ ΑΒ. διηρημενη 


- Ly , A ι ἘΣ Ly ς Ν 
εἰς Tag μεσαςὶ κατὰ TOT, ὧν μείζων n AT, καὶ 
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nor xquale ad majorem applicetur deficiens 
figura quadraté, et in partes commensurabiles 
ipsam dividat, major quam minor plus potest 
quadrato ex recta sibi commensurabili; ipsa AM 
igitur quam MH plus potest quadrato ex recta 
5101 commenusurabilil. Et sunt rationales 4M, 
MH, et SM majus nomen exislcns commensu- 
rabilis est exposilz rationali AE longitudine ; 
ergo ΔΗ cx binis nominibus est prima, Quod 


oportebat ostendere. 
PROPOSITIO LXII. 


Quadratum prime ex binis mediis ad ra- 
tionalem applicatum lalitudinem facit ex binis 
nominibus secundam. 

Sit ex binis mediis prima AB, divisa in 


medias ad Γ΄, quarum major sit AP, et expo- 


ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ AE, καὶ παρὰ τὴν ΔῈ παρα--  valur ralonalis AE, et ad ipsam ΔῈ applicetur 


si l'on applique ἃ] plus grande un parallélogramme égal ἃ Ja quatriéme partie du 
quarré de la plus petite, si ce parallélogramme est défaillant d’une figure quarrée, 
et 51] partage Ja plus grande en parties commensurables, la puissance de Ja plus 
grande surpassera la puissance de la plus petite du quarré d’une droite commen- 
surable en longueur avec la plus grande (18. 10); la puissance de AM surpasse 
donc Ja puissance de MH du quarré d'une droite commensurable avec 4M. Mais les 
droites 4M, MH sont rationelles, et AM, qui est le plus grand nom, est com- 
mensurable en longueur avec Ja rationelle exposée AE; la droite AH est donc une 
premiére de deux noms (def. sec. 1. 10). Ce αὐ} fallait démontrer. 


PROPOSITION LXII. 


Le quarré de Ja premicre de deux médiales appliqué ἃ une rationelle fait une 
largeur qui est la seconde de deux noms. 

Suit .Bla premiére de deux médiales, diviscée en ses mediales au point Γ ; que la 
droite ΑΓ soit la plus grande; suit exposée la rationelle ΔῈ, ct appliquous a ΔῈ un 


268 LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


CLruche τῷ ἀπὸ τῆς AB ἴσον +o? παραλλη- quadrato ex AB equate parallelogrammum AZ; 
λέγρυμμεν τὸ SZ, cadres πτοιεῦι τὴν ΔῊ“ λέλδω — lalitudinem faciens AH; dico 4H ex binis nomi- 


oe > 13 , > : : 
ὅτε ν ΔΗ ἐκ δύο ὑνεματων ἐστι δευτέρα. uibus esse secundam. 


-; Ld \ at : \ - XY = ra “ . 
Kateousvasoy 2p Ta αὐτὰ τοις προ TOUTOUe Construantur enn eadem qus suyra. Et quo- 
San <a fee ἢ τί τς - -- -- 3 : 

Καὶ ἐπεὶ ἢ 38 ἐκ δύο μίσων ἐστὶ πρώτης διηρη- lam ΑΒ ex binis medits est prima, divisa 
μένη κατὰ τὸ T° αἱ AT, TB ἀρ μεσαι εἰσὶ dv- ad Γ; ipse AL, ΓΒ igitur media sunt po- 


γάμει μένον σύμμετροι ἑιτὸν περιέχουσαι" ὥστε  tenta solunm commeusurabiles rationale conu= 
zai τὰ ἀπὸ τῶν AT, TB μέσα ἐστί" μέσον ρα nentes; quare et qusdrata ex AT, FB media 
τὸ AA, καὶ παρὰ ῥητῶν τὴν AE παραξεξληται sunt; medium igitur 4A, εἰ ad rationslein AE 
puta ἄρα ᾽στὶν ἡ MA, καὶ ἀσύμμετρος 7H ΔῈ appheatar,; rationalis igitur est MA, οἱ incom- 
μήκει. Tada, ἐπεὶ ῥητὸν tots τὸ δὶς ὑπὸ τῶν wnensurabilis ipsi ΔῈ longitudine. Rursits, quo- 
ΑΓ. TBs putoy towel καὶ τὸ MZ, καὶ παρὰ = Mla rationale est rectangulam bis sub AT, PB, 


pray τὴν MA παράπειται" "τὴ ἄρα tots’ καὶ ταποπαΐο est οἱ MZ, et ad rationalem MA appli- 


ἡ MH, καὶ μῆκει σύμμετρος τῇ MA, τουτέστι σαί; rationals igitur est et MH, et longitu- 


34 ΔῈ" ἀσύμμετρες ἄρα ἐστιν » AM τῇ ΜῊ dine commensurabilis ipsi MA, loc est ipsi ΔῈ; 


incommeusurabilis igitur est AM ipst MH longi- 


yarallélosramme ΔΖ égal au quarré de AB, ce parallelogramme ayant ΔῊ pour 
i s 5 > 5 3 ῃ 


largeur; je dis que SH est une seconde de deux noms. 


Faisons la méme construction quauparavant. Puisque la droite AB, qui est 
divisée au point T, estla premiere de deus meédiales, les di oites ar, ΓΒ serontdes mé- 
diales commensurables en puissance seulement, qui comprendront ane surface ra- 
tionelle (58. 10); les quarrés de aT et de TB sont done médiaux ; le rectangle AA est 
donc médial, et il est appliqué ἃ la rationelle ΔῈ ; la droite Ma est donc rationclle, 
et incemmensurable en longueur avec SE (25. 10). De plus, puisqne le double 
rectangle sous AT, ΓΒ cst rationel, le rectangle MZ sera rauonel, et U est ap- 
pliqué ἃ Ja rationelle Ma; la droite MH est donc rationclle, et .commensurable 
en Jongueur avec MA (21. 10), C’est-a-dire avec AE; Ja droite AM cst donc in- 


commensurable en longueur avec MH (15.10). Mais ces dreites sont ratvnelles 5 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


ε , wv © J 
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μ᾿ τρον ἐστι τὸ απὸ τὴς AT τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ. συμ- 
΄ Ἀ Xv ae τ᾿ ζ ἃ 
μιτρον ἐστι καὶ τὸ ΔΘ τῷ KAS Got: καὶ ἡ ΔΚ 
᾿ - ὦ a 5, ies ~ 
7H AM συμμετρος ἐστι. Καὶ ἔστι τὸ ὕπο τῶν 
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Καὶ ἔστιν καὶ ΜΗ σύμμετρος τῇ ΔῈ μήκει" ἡ AH 
w > . . 5 . v 
ἄρα ex duo ὀνομάτων ἐστι δευτέρα. Οτερ ἔδει 


δι ἴζαι. 
ΠΡΟΤΑΣῚΞ ξγ- 
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tudine. Et sunt rationales; ipse 4M, MH igitur 
rationales sunt potentia solam commensurabiles ; 
ergo ex binis nominibus est AH. Ostendendum 
est et sccundam esse. Quoniam enim quadrata 
ex AT, ΓΒ majora sunt rectangulo bis sub ΑΓ, 
ΓΒ; majus igitur et AA ipso MZ; quare et AM 
ips MH. Et quoniam commensurabile est ex 
ΑΓ quadratum quadrato ex ΓΒ, commensurabile 
est ct ΔΘ ipsi KA; quare et AK ipsi KM com- 
mensurabilis est. Atque est rectangulum sub 
AK, KM equale quacrato ex MN; ergo AM 
quam MH plus potest quadrato ex recta sibi 
ecommensurabili. Atque est MH commensurabilis 
ipsi SE lougitudine; ergo 4H ex binis nomiuibus 


est secunda. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO LXMIIL 


Quadratum secundz ex binis mediis ad ratie- 
nalem applicatum lautudiuem facit ex binis ne- 


minibus tertiam. 


Jes droites 4M, MH sont done des rationelies commensurables en puissance seule- 
ment; AH est donc uve droite de deus noms. Hi faut démontrer qu'elle est aussi 
Ja seconde de deux noms. Car puisque la somme des quarrés de ar et de ΓΒ est plus 
grande que le double rectangle suus aT, ΓΒ (lem. 61. 10), le rectangle aA sera plus 
grand que Mz; la droite ΔΜ est donc plus grande que MH. Et puisque le quarré de 
ΑΙ est commensurable avec Je gquarré de TB, ie rectangle ΔΘ sera commen- 
surable avec KA; la droite aK est donc commensurable avec KM. Mais le 
rectangle sous ΔΚ, KM est égal au quarré de MN; Ja puissance de AM surpasse 
done la puissance de MH du quarré d'une drvite commensurable avec ΔΜ (18. 10). 
Mais la droite MH est commensurable en longueur avec ΔῈ ; Ja droite ΔῊ est donc 


uue seconde de deux uums (def. sec. 2. 10). Ce qu'il fullait démontrer. 


PROPOSITION ELXIII. 


Le quarré de la seconde de deus meédiales applique ἃ une rationelle fait une 
I-rgeur qui est la troisi¢me de deux news. 
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a F vA F nap Ποὺ Ἀ 

εἷς TIC μέτας κατὰ TOT, GOT? το μεῖον Tuas 

Ξ P Fee aaa ra ε 4 : 

εἶιαι τὸ AT, ῥητὴ δὲ τις ἐστῶ ἡ AE, καὶ παρὰ 
ms tee ~ » rs ’ 

τὴν ΔῈ τῷ 27s τῆς AB “τὸν wapad? n? co caps 


παραξεξλήσθω πὸ AZ, πλάτες ποιοῦν τὴν ΔῊ" 


as > pe > , > 
2:3 ἐτί ἢ AH =z δύο διομκέτων ἐστὶ 
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Sit ex binis medits secunda AB, divisa in 
medias ad I, ila ut majus scgmentum sit 
Ar, rationalis autem aliqua sit AE, et ad 
ipsam ΔῈ quadrato ex AB zxquale parallelo- 
grammum applicetur AZ, latitudinem faciens 


ΔΗ ; dico AH ex binis nominibus essc terliam. 


a πο. 


Δ i. 


ἢ AB, διηρημένη κατὰ τὸ Τ' αἱ AY, ΓΒ apa 


: τον : : , 
μέσαι εἰσὶ CULAIALE μένον TUM PLETE SE, μεσοῦ Tm 
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ρμιξχουται" στε καὶ τὸ συγκείμενον Sx τῶν 
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τι 7: 


Coustruantur eniue cadem que supra. Et 
quomiain ex binis mediis cst secunda AB, 
divisa ad Γ; ipse AL, ΓΒ igitur medie 
sunt potentia soltun commensurabiles , medium 
continentes ; quare οἱ compositum ex quadralis 
ipsarum AI, ΓΒ medium est. Atque est equale 
ipsi SOA; medium igitur et ΔΑ; et applicatur 
ad rationalem AE; rationalis igitur est et AM, 
et incommensurabilis ipsi ΔῈ longitudine. Prep- 
ter eadem ulique ct MH rationalis est, et in- 
commensurabilis ipsi MA, hoc est ipsit AE, 


longitudine ; rationalis igitur est utraque ipsc- 


Soit AB la seconde de denx médiales, divisée en ses mediales au point Tr, 


de maniére que ΑΓ soit son plus grand segment; soit aussi la rationelle ΔΕ ; 


ape 


pliquons ἃ ΔῈ un parallélogramme 47 égal au quarré de ΑΒ. ce paral!elogran:me 


ayant AH pour largeur ; je dis que ΔῊ est une troisicme de deux noms. 


Faisons Ja méme construction qu'atparavant. Puisque ΑΒ est une seconde de 


deux médiales, divisée au point r; les droites ar, TB seront des médiales com- 
mensurables en puissunce seulement, qui comprendront une surface mediale 
(Sy. 10); la somme des quarrés de ar οἱ de TB est donc meédiale. Muis elle est égale 
au rectangle A; le rectangle aA est donc medial ; et il est applique ἃ la τὰς 
tionelle aE; la droite 4M est donc 1ationelle, et incommensurable en longueur 
avec AE (25.16). Par la méme raison, la droite MH est rationelle, et incommen- 
surable en Iongueur avec MA, c’est-a-dire avec ΔῈ; chacuue des droites 4M, MH 
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τῶν AM, MH, καὶ ἀσίμμετρις τῇ ΔῈ panxes. 
Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρές ἔστιν ἡ ΑΓ τῇ ΤΒ μήκει, 
ὡς δὲ ἡ AT πρὸς πὴν TB οὕτως τὸ ἐπὶ τῆς AT 
apes τὸ ὑπὸ τῶν AT, ΤΒ" ἀσύμμετρον ἔρα καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς AT τῷ ὑπὸ τῶν AD, ΓΒ' ὧττε 
καὶ τὸ συγκείμενον ἐξ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ ἀσύμμετρόν ἐστι, του-- 
πέστι τὸ AA τῷ MZ* oot καὶ" ἡ AM τῇ 
MH ἀσύμμετρός ἔστι, Καὶ εἴσι putas ἐπ διὸ 
ἄρα ὀνομάτων ἐστὶ» ἃ ΔΗ. Δεικτέον δὴ" ὅτι καὶ 
τρίτο, Cursing δὴ ποῖς προτέροις; ἐπιλογιού-- 
μεθα. ὅτι μείζω: ἐστὶν ἡ AM τῆς MH, καὶ 
σύμμετρος ἢ ΔΚ τῇ ΚΜ. Καὶ ἔστι τὸ ὑπὸ τῶν 
AK, ΚΜ jsoy TO ἀπὸ τῆς MN* ἡ AM ἄρα 
συμμέτρου 
ἑαυτῇ. Καὶ οὐδετέρα τῶν AM, ΜΗ σύμμετρές 


tH; ΜῊ μεῖζον δύιαται τῷ ass 


ΘΝ Ὡς , ς να hi? Be 
ἐστι τῇ AE μηκει n SH apa ex δύο τοματων 


ἐστὶ τρίτη. Οπερ ἔδει δεῖξαι, 
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rum 4M, MH, et tncommensurabilis ipsi AE 
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longitudine. Et qvoniam incommensurabilis est 
AT ipsi ΓΒ longitudine, ut autem ΑΓ ad ΓΒ ila 
ex AU quadratum ad rectangulum sub ΑΓ, CB; 
incommensurabile igilur et ex ΑΓ quadratum 
rectangulo sub AP, PB; quare et compositum ex 
quadratis ipsarum AL, TB rectangulo bis sub 
AL, ΓΒ incommensurabile est, hoc est SA ipsi 
MZ; quare εἰ AM ipsi MH incommensurabilis est. 
Et sunt rationales ; ergo ex binis nominibus est 
AH. Ostendendum est οἱ terliam esse. Congruen- 
ter utique precedentibus concludemus majorem 
e35¢ AM ipsa MH, et commensurabilem AK ipsi 
KM. Atque est rectangulum sub AK, KM ezquale 
quadrato cx MN; ergo ΔΜ quam MH plus potest 
quadrato es recla sibi commeusurabili. Et 
neatra ipsarum AM, MH commensurabihs est 


ipsi SE longitudine; ergo AH ex binis uominibus 


est tertia, Quod oportebat oslendere. 


est donc rationelle, et incommensurable en Jongueur avec ΔῈ, Et puisque ar est 
incommensurable en Jongueur avec TB, et que ΑΓ est a TB comme le quarré de 
ΑΓ est au rectangle sous ΑΓ, ΓΒ, le quarré de ΑΓ sera incommensurable avec le 
rectangle sous aT ,1B; la somme des quarrés de ar et de ΓΒ est donc incommen- 
surable avec le double rectangle sous ar, ΓΒ, c’est-a-dire 4A avec MZ; la droite 
ΔΜ est donc incommensurable avec MH. Mais ces droites sont rationelles ; AH est 
donc une drcite de deux noms. I] faut démontrer qu'elle est aussi une troisieme 
de deux noms. Nous conclurons comme auparavant que 4M est plus grand que 
MH, et que ΔΚ est commensurable avec KM. Mais le rectangle sous Ak, KM est 
égal au quarré de MN; la puissance de ΔΜ est donc plus grande que la puissance 
de MH du quarré d'une aroite commensurable avec ΔΜ (15. 10). Mais aucune des 
droites ΔΜ, MH n’est cummensurable en longueur avec SE; la droite ΔῊ est done 
uue troisieme de deux noms (def. sec. 5. 10). Ce qu il fallait démoutrer. 
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ELEMENTS D’EUCLIDE. 
PROPOSITIO LXIV. 


Quadratum majoris ad rationatem applicatum 


Jatitudinem facit ex binis nominibus quartam. 


Sit major AB, divisa ad Γ΄, ita nt major 
sit AT quam ΓΒ, rationalis autem aliqua sit 
AE, ct quadrato ex AB wquale ad ipsam AE 
appheetur AZ paratlclogranmum, latitadincem 
faciens AH; dico 4H ex binis nominibus esse 


quartan.. 


i | 1B 
A i aba 
ar 
eet, ἢ 
E OA = ὲ 


Construantur enim eadem qne supra. Et 
quoniam major est AB divisa ad Γι ipse AF, 
ΓΒ potenia sunt incommensurabiles , facientes 
quidem compositum ex ipsarum quadrats ratio- 


nale , reclangulum vero sub ipsis medium. 


PROPOSITION LXIV. 


Le quarré d'une majeure appliqué ἃ une rationclle fait une largeur qui est la 


quatrieme de deux noms. 


Soit la majeure AB, divisée en, la droite ar ¢tant plus grande que TB; soit 


aussi une rationelle AE; appliquons a ΔῈ un parallélogramme az, qui étant ézal au 


quarré de AB, ait la droite ΔῊ pour largeur; je dis que ΔῊ est une quatriéme de 


deux noms. 


Faisons Ja méme construction qu'auparavant. Puisque Ja majcure AB est divisée 


au point Fr, les droites ar, TB seront incommensurables en putssance , Ja somme 


des quarrés de ces droites tant rationelle , et le rectangle sous ces memes droites 
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Quoniam igitur rationale est compositum ex 
quadratis ipsarum AT, TB, raticuale igitur et 
SA; rationalis igitur est cl AM, ct commensu- 
rabilis ipsi ΔῈ longitudine. Rursus , quoniam 
medium est rectangulum bis sub A, ΓΒ, hoc 
est MZ, ct ad rationclem MA applicatur; ratio~ 
nalis igitur est et MH, οἱ incommensurabilis 
ipst SE Jongitudine ; incommensuralilis igitur 
est et SM ipsi MH longitudiue; ipse 4M, MH 
igitur rationales sunt poteutia solum commen- 
surabiles ; ergo ex bims nominibus est AH. 
Ostendendum est ct quartam. Congruenter 
ulique priecedentibus ostcudemus, majorem esse 
ΔΜ quam MH, et rectaugnlum sub 4K, KM 
zquale esse quadralo ex MN. Quoniam igilur 
incommensurabile est ex ΑΓ quadratum qua- 
drato ex ΓΒ; incommensurabile igitur est οἱ ΔΘ 
ipst KA; quare incommensurabilis est οἱ KA 
ipsi KM. $i autem sint dux recite inequales , 
quart vero parti quadrali ex minori xquale 
parallelogrammum ad majorem applicetur , de- 


ficiens figura quadrata, et in partes incommen~ 


médial (40. 10). Puisque Ja somme des quarrés des droites Ar, ΓΒ est rationelle, 
Je rectangle AA sera rationel ; la droite AM est donc rationelle, et commensurable 
en Jongueur avec AE (21.10). De plus, puisque Je double rectangle sous ar, ΓΒ, 
c’est-a-dire MZ, est medial, et qu'il est appliqué ἃ Ja rationelle Ma, la droite MH 
sera rationelle, et incommensurable en longueur avec SE (23. 10) ; la droite ΔΜ est 
donc incommensurable en Jongueur avec MH; les droites AM, MH sont dunc des 
rauionelles commensurables en puissaace seulement; ΔῊ est donc une droite de 
deux noms (37.10). I] faut démontver qu’elle est aussi la quatriéme de deux noms. 
Nous démontrerons , comme auparavant, que 4M est plus grand que MH, et que 
le rectangle sous 4K, KM est égal au quarré de MN. Et puisque Je quarré de ar est 
incommensurable avec le quarré de 1B, le rectangle ΔΘ sera incommensurable 
avec KA (10. 10); la droite kA est donc incommensurable avec KM. Mais si deux 
droites sont inégales ; si Ton applique a la plus grande un parallclogramme égal 
a la quatrieme partie du quarré de la plus petite , et si ce parallelogramme, étant 
défailant Pune figure quarrée, partage la plus grande droite en parties incom- 
II. 35 
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pane"), ἢ μείζων τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἡ ΔΜ ἄρα 
τῆς ΜῊ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, Καὶ εἶσιν αἱ AM, MH ῥηταὶ δυνόμει 
μόνον σύμμετροι. καὶ ἡ ΔΜ σύμμετρός tors τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ tH ΔῈ" ἡ AH ἄρα ἐκ δύο 


τοῦ : 5 ἘΣ 
ἐνέματων ἐστι τετάρτη. Οὐερ ἐδὼ δεῖξαις 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ &. 
Ὁ. ἣν ~ La ΝΜ Ν ΄ ’ ‘ 
fo amo τῆς ρητὸν κοιὶ μέσον δυναμένης ape 


ν , oa ~ 4 ᾽ 
puruy παραζαλλόμενον σλατος Worse THD ἐκ due 


> ' Ω 
CVOPLATOWN TEATTT NY. | 
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surabiles ipsam dividat longitadine, major quam 
minor plus potest quadrato ex recta sibi incum- 
mensurabili lougitudine ; ergo AM quam MH 
plus poterit quadrato ex recta sibi iucommen- 
surabili. Et sunt ΔΜ, MH rationales potenti 
solum commensurabiles, et AM commensura- 
bilis est expositz ratioaali AE; ergo AH ex binis 


nominibus est quarta. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO LXY. 


Quadratum ex δὰ quz rationale ct medium 
potest ad rationalem applicatum latitudinesa 


facit ex Liuis nominbus quintam. 


8 
{τ M IN 

ἐν 
ee re A 
Ἐξ ©A Ξ Ζ 


rel aN x Ul Ἢ Ω e 

Ἔστω pirtoy καὶ μέσον δυναμένη » AB, dinpn- 

΄ > δὴ 3 ’ ‘ 4 τὸ Ἔ 
mein εἰς πὰς εὐθείας κατὰ TOT, ὥστε μείζονα 


-- s >, ad if La ἢ ΤΣ ᾿ ~ 
caver τὴν AT, καὶ ἐκκείσθω patna AE, καὶ τῷ 


Sit rationale ct medium polens AB, divisa 
T ’ 


in reclas ad I, ita ut major sit AL, et 


exponalur ralionalis AE, et quadrato ex AB 


mensurables en Jongueur, la puissance de la plus grande droite surpassera la puis- 
sance de la plus petite du quarré d’une droite incommensurable en Jongueur avec 
ja plus grande droite (19. 10); Ja puissance de AM surpassera donc la puissance 
de MH du quarré d'une droite incommensurable avec AM. Mais Jes droites 4M, MH 
sont des ratiouelies cormmensurables en puissance seulement, et SM est com- 
mensurable avec la rationelle exposée AE; ΔΗ est dunce une quatri¢me de deux 
noms (déf. sec. 4. 10). Ce qiVil fallait démountrer. 


PROPOSITION LXYy. 


Le quarré d'une droite qui peut une surface rationelle et uae surface médiale 
élant applique a une rationelle, fait une Jergeur qui est Ja cinquicine de deux noms. 
Que la droite AB, pouvant une surface ravonelle et une surface médiale, soit 
Civisce eu ses droites au point r, la droite ar étant la plus grande ; 501} exposec la 
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ΕΣ :: νον , 
απὸ πῆς ΑΒ scov παρὰ THY AE “αραξεζλήσθω 
᾿ , ᾿ ς , ve 
τὸ AZ, wAatce ποιοῦν τὴν ΔῊ" λεγὼ ὁτὲ κα 
> oe 5 ᾿ς; 
ΔῊ ἐκ δύο δνομάτων ἐστὶ πέμπτης 
= ΤΣ ᾿ I 4 > ‘ ~ A 
Κατεσκευάσθω γαρ' τὰ αὐτὰ ποὶς spo 
Ψ' XN yy bal BI x ᾿ ἂν 
τουτου. Ἐπεὶ οὐ» ρῆτον καὶ μεσὸν δυναμένη 
3 Ἂν € , V 4 ε 
ἐστιν "ΑΒ. διυρημένη κατα πὸ Γ" αἱ AT, TE 
a ᾿ 3 Ὧ οὐχ - " 
ἄρα δυνόμει εἰσὶν ἀασυμμέτροι. ποιουσαι τὸ 
5 > eee eyes ict , 
μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν aT αὐτῶν τετραγώνων 
’ ᾿ > © 2 2 ~ ε ᾿ ‘ ὩΣ Pf 
μέσον, τὸ ὃ ὑπ αὐτῶν ρῆτον. Ἐπεὶ οὖν μεσὸν 
= Ν \ ΄ > ~ eee os 
ἐστί TI συγπειίμενον ex τῶν αὐτὸ τῶν AT, ΓΒ" 
Ν a 32 ie x \ a ε o Ὁ 
μῆδον apa ἐστε καὶ 79 ΔΛ ὥστε ρῃτῃ εστιν 
ε Nee 2 ~ , 
ΔΜ, καὶ μήκει ἀσύμμετρος τῇ ΔΕ. Πάλιν. 
ν - 3 . Δ e \ 
ἐστε βητόν ἐστι τὸ δὶς uo τῶν AY, YB, του- 
, x c ΠΝ ll 3 x ες Xx + 
πέστι TO Μ7" puts ape estiv® ἡ MH, καὶ συμ- 
a ’ soe τ ε 
μετρος πῇ ΔΕ paar ασυμμετρος ape ἢ AM 
~ 7 - , 
τῇ ΜΗ’ αἱ ΔΜ, ΜΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
᾿ , 3 Ὁ Da ? ἣν, Ἂν ἧς, ©. 
μονον συμμετροι" Ex δυο ἄρα ονοματῶων ἐστιν ἢ 
᾿ . oo Xx Ῥ Υ͂ τ 
ΔΗ. Λέγω δὴ ὑτι καὶ πέμπτη. Ὁμοίως γ7ηαρ 
΄ τί a Nek - Ὁ ἐπ » ? 5 
δειγθήσεται ots τὸ ὑπὸ τῶν AK, KM tooy ἐστι 


τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ; καὶ ἀσύμμετρος ἡ ΔΚ τῇ ΚΜ 
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axquale ad ipsam AE applicetur AZ, lati- 
tudinem faciens ΔΗ; dico AH ex binis nomi- 
nibus esse quintam. 

Construantur enim cadem qux supra. Quo- 
εἴδη igitur rationale ct medium potcns est AB, 
divisa ad [; ergo AL, TB potentiad sunt inconi- 
mensurabiles, facientes quiden compositum cx 
ipsarum quadratis mediun , rectangulum vero 
sub ipsis rationale. Quoniam igitur medium est 
compositam ex quadratis ipsaruin AD, ΓΒ; me- 
dium igitur est et SA ; quare rationalis est ΔΜ, 
el longitudine incommensurabilis ipst SE. Ror- 
sus , quoniam rationale est rectangulum bis sub 
AL, ΓΒ, τὸς est MZ; rationalis igitur est MH, et 
conmensurabilis ipsi SE longitudine ; incom— 
mensurabulis igitur 4M ipsi MH; ipse ΔΜ, MH 
igitur rationales sunt potentia solum commensu- 
rabiles; ergo ex binis nominibus est AH. Dico et 
quintam esse. Stmiliter enim demonstrabitur rec- 
tangulum sub ΔΚ, KM wquale esse quadrato ex 


MN, et incommensurabilem AK tpsi KM longitn= 


rationelle aE, et appliquens ἃ ΔῈ un parallélogramme δΖ ὅρα! au quarré de AB, ce 
parallélogramme ayant ΔῊ pour largeur ; je dis que ΔῊ est une Cinquieme de deux 
noms. 

Car faisons Ja méme construction qu’anparavant. Puisque la droite ΑΒ, qui est 
divisée au point FT, peut une surface rationelle et une surface médiale , les droites 
ar, ΓΒ seront incommensurables en puissance, Ja somme des quarrés de ces droites 
étant meédiale , et le rectangle sous ces mémes drvites étant rationel (41. 10). 
Puisque le somme des quarrés des droites aT, ΓΒ est médiale, le rectangle AA 
sera medial ; la droite 4M est donc rationelle, et incommensurable en longueur 
avec AE (23.10). De plus, puisque le double rectangle sous ar, ΓΒ, c’est-a- 
dire Mz, est rationel, la droite rationelle et commensurable en 
longueur avec ΔῈ (21.10); Ja droite ΔΜ est donc incommensurable avec MH 
(15. 10); les droites ΔΜ, MH sont done des rationelles commensurables en 
puissance sculement; ΔῊ est donc une droite de deux noms (37.10). Je dis 
quelle est aussi une cinqui¢me de deux noms. Car nous démontrerons sembla- 
Llemeut que Je rectangle sous ak, KM est égal au querré de MN, οἱ que ΔΚ est ine 


ΜῊ sera 


27 
μήκει" ἡ ΔΜ dpe τῆς MH μεῖζον δύταται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἴσιν αἱ AM, MH 
putas Sure pees μέτον σύμμετροι, καὶ ἃ ἐλάττων 
ἡ ΜΗ σύμμετρος τῇ ΔῈ μήκει" ἡ ΔῊ dre ἐκ 


A is FA ΝΡ Γ " ay 
Sus ἐιομάτων ἐστὶ πέμπτη. Orie edie δεῖξαι, 


MNPOTAZIS ἔς. 


Τὸ ἀπὸ τῆς δύο μέτα δυναμένης παρὰ βητὼν 
παραξαλλύμενον πλάτος πειεῖ τὴν tx δύο Gro- 
μάτω: ἕετητ. 

Este δύο μέσα δυναμένη ἡ 2Β., διῃρημένη 


some Perey kee ; ἣ δ ae 
rata TOU, putn de ἔστω ἡ AE, καὶ παρὰ τὴν 


6 LE DIXIEME LIVRE DES KLEMENTS D'EUCLIDE. 


dine; ergo AM quam MH plas potest quadrato 
ex recté 5101 incommensurabili. Et sunt AM, 
MH rationales potenua solum conmnensurabiles , 
el minor MH commensurabilis ipsi ΔῈ lougitu- 
dine; ergo ΔΗ ex binis uominibus est quinta. 


Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO LXYI. 


Quadratum cx ed que bina media potest ad 
rationalem applicatun: latitadinem facit ex binis 
nowuotbus sextam. 

Sit Lina 


r, rationalis aulcm sit AE, et ad ipsam AE 


media potens AB, divisa ad 


| B 
Tr Is 
Bie 
i A 
Oo x = Z 


> A ~ aw , εὖ 
AE τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ ἔσον παραξεδλησθω τὸ AZ, 


Ἑ 


quadrato ex AB φαιπαῖα applicemr AZ, late 
πλάτος ποιοῦν τὰν AH? λέγω ὅτι ἡ AH ἐκ δύο — tudinem faciens AH, dico AH cx binis nominibus 
ἐιομάτων ἰστὶν ἐκτης esse sextam. 

cominensurable en longueur avec KM; Ja puissance de 4M surpasse donc ia puis- 
sance de MH du quarré d'une droite incommensurable avec ΔΜ (19. 10). Mais les 
droites ΔΜ, MH sont des rationelles commensurables en puissance seulement, et 
Ja plus petite MH est commensurable en Jongueur avec ΔῈ; la drotte ΔῊ est donc 
une cinquieme de deux noms (déf. sec. 5. 10) Ce qu il fallait démontrer. 


PROPOSITION LXVI.. 


Le quarré d’une droite gui peut deux médiales ctant appliqué ἃ une ratio- 
nelle, fait une Jargeur qui est la sixigme de deux noms. 

Que la droite 4B, divisce au point T, puisse deux meédiales; soit la rationelle 
AE, et appl quons ἃ ΔῈ Je parallclogramime ΔΖ égal au quarré de AB, et ayant ΔΗ 
pour largeur ; 16 dis que AH est une sixieme de deux noms. 
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a ᾿ ? Ν ~~ , 
Κατεσκευάσθω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. 
? . * x 
Καὶ ἐπεὶ ἡ AB duc μέσα δυναμένη cots, διηρη-- 
᾿ ay 4 ς wv 7 , en 
pin κατὰ τὸ T* αἱ AT, ΓΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν 
τιν Ξ : ; seers 
ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι τὸς Te συγκείμενον εἰ τῶν 
~ Ν 1 3 ~ 
ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων μέσον» καὶ τὸ UT αὐτῶν 
! ΄ ι» το τὰ οὖν > 
Μέσον. καὶ ἔτι ἀσύμμετρον TO eX τῶν OT αὐτῶν 
~ > cad © > 3 - 
τιτραγώνων συγκείμενον τῷ ἐκ τῶν' UT αὐτῶν" 
τῇ δ <i ,͵ , 3 x e , 
ὥστε κατὰ Ta προδιδειγμένα μέσον ἐστιν ἐκα- 
Η : bee 
srepoy τῶν AA, MZ, καὶ Tape putay Τὴν AE wa- 
; ἐς ἀφ. πὸ Ger . 
ράκειται" ρητὴ ape ἐστι καὶ ἑκάτερα τῶν AM, 
eee = , tor ok 
MH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΔῈ paces. Καὶ ence 
ra ars , 2 ’ ? - ν᾿ 
ἀτύμμιτρόν ἔστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
~ ~ ἈΝ e Α “- 2 ’ 
sév AT, IB τῷ dic uve τῶν AT, IB, ἀσύμμετρον 


Pu τὰ XV ~ . at 
ape ἐστὶ TO AA τω MZ* ἀσύμμετρος ape ἐστὶ: 
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Construantur enim eadem que supra. Εἰ 
quoniam AB bina media potens est, divisa ad 


T: 


ἢ; ipse AP, TB igitur potentid sunt incom~ 


mensurabiles , facientes ct compositum ex 
ipsarum quadratis medium , et rectangulum sub 
ipsis medium, οἱ adliuc inconunensurabile ex 
ipsarum guadratis compositum composito ex 
rectangulis sub ipsis; quare ex jain demonstratis 
mediuin est utrumyue ipsorum 4A, MZ, ct 
ad vationalem ΔῈ applicantur; rationalis igitur 
est et ntraque ipsarum ΔΜ, MH, et incommen- 
surabilis ipsi ΔῈ longitudine. Et quomiam in- 
commensurabile est compositum ex quadratts 
ipsarum AT, ΓΒ rectangulo bis sub AU, IB, in- 


commensurahile igitur est SA ipst MZ; incom- 


καὶ a ΔΜ τῇ ΜΗ" αἱ OM, MH ἄρα putas εἰσι 
δυνέμει μένον σύμμετροι" ἐκ δύυ ape ὀνομάτων mensurabilis igitur est et AM ipsi MH; ipse 


ἐστὶν καὶ ΔΗ" Δίγω ὅτι καὶ ἕκτη. Ὁμοίως δη ΔΜ, MH igitur rationales sunt potentiA solum 


πελη3 δείξομεν ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AK, KM iooy commensurabiles ; ergo ex binis nonantbus est 


ἐστὶ τῷ ἀπὶ τῆς MN, καὶ ὅτι ἡ AK τῆ κΜ 4H. Dico ct sexta esse. Simuliter utique 
pine ἐστὶν ἀσύμμετρος" καὶ διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ τοτδαβ, ostendemus rectanguluin sub AK, KM 
wxquale esse quadralo ex MN, ct AK ipst KM 


lungitudine esse tucommensurabilem; et propter 


Faisons Ja méme coustruction qu’auparavant. Puisque la droite ΑΒ, divisée au 
pointr, peut deux mediales, les droites ar, TB seront incommensurables en puis- 
sance, la somme des quarrés de ces droites étant mediale, le rectangle sous ces 
méines droites Gtaut aussi medial, et la somme de leurs quarrés étant incommensu- 
rable avec le rectangle compris sous ces droites (42. 10), chacun des rectangles AA, 
Mz sera medial, depres ce quia (τό démontré ; mais tls sont appliqués ἃ la ratios 
nelle ΔῈ; Chacune des droites AM, MH est donc rationelle, et incommensurable en 
Jongueur avec SE (25.10). Et puisque Ja somme quarres de ar et de TB est incom- 
mensurable avec Je double rectangle sous ar, 1B, le rectangle 4A sera incommen- 
surable avec MZ; Ja droite aM est donc incommensurable avec MH (10.10); les 
droites ΔΜ, MH sontdonce des rationelles commensurables en puissance seulement; 
4H est donc une droite de deux noms. Fe dis qu'elle est aussi une sixieme de deux 
noms. Nous démontrerous encore de ia méme manicre que le rectangle sous AK, KM 
est gal au quarréde MN, et que ΔΚ est incummiensurable eu longueut avec KM; parla 
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Ξ , aa 3 : 
AM τῆς MH μεῖζον δύναται τῷ απὸ ἀσυμαΐ- 
Ξ νι το Ὁ , Ξ 
Tory ἑαυτῇ μήκει, Καὶ οὐδετέρα τῶν JAM, MH 

: io ae tes : 
συμμετρος ἐστι τῇ ἐκκειμένη patn 7H ΔῈ μηῆκει" 
ε ὃ > > . a ae ἢ 
a AH ofa sz δύο οεξλατων ἐστιν εκτῇ,. Οπορ 


ἔδει δείξαι. 


= 
ILPOTA= Ts 3 
a ar 
ἐκ δύο ὀτεματων μήκει συμμετρος wae 
ἐκ dus ἐνεμάτων ἐστὶ καὶ TH ταξει 
͵ 
1 
2 ͵ = 
Esvw ἐκ due ἔτεματ wy n AB, καὶ 74 AB 


pvt ee eg isso ἢ ἢ TAS λέγω cTi on TA τα 
5 > Ν 
δίς 2 “ματι ἐστι καὶ τῇ ταξει » αὐτὴ τῇ AE. 


Ἐπεὶ Pes ἐκ dus ἔνεματων ἐστὶν a AB, din- 


: one : 4 3 
curso εἰς τὰ ξιέματα κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω 
i : 

ae : 4. oT 
ἀλεῖζον τομα τὸ AE* ai AE, EB ape ρῆται cise 


᾿ ͵ ε © 


AB 


eadem utique AM quam MH plus potest quadrato 
ex recta sibi incommensurabili longitudiue. Et 
neutra ipsarum AM, MH commiensurabilis est 
exposile ralionali ΔῈ longitudine ; erso ΔΗ 
ex binis noiiuibus est sexta. Quod oportebat 
osicndere. 


PROPOSITIO LNXVII. 


Recta que est ex binis nominibus longitudine 
commensurabilis , et ipsa ex binis nominibus est 
et ordine eadem. 

Sit ex binis nominibus ipsa AB. et ipsi AB 
longitudine commensurabilis sit FA; dico FA ex 
binis nominibus esse et ordine eamdero psi AB. 

Qnoniam enim ex binis nominibus est AB, 
dividatur in nomiua ad E, et sit miajus 


nomen AE; ipse AE, EB igitur rationales 


sunt potentid solum commensurabiles. Fiat ut 


méme raison, la puissance de 4M surpassera la puissance de MH du quarré d'une 
droite incommensurable en Jongueur avec AM (19. τοὺς Mais aucune des druites 


3M, MH n’est commensurable en longueur avec la rationelle exposée ΔῈ ; la droite 
AH est donc une sixieme de deux noms (del. sec. 6. 10). Ce qu'il fallait dé- 


montrere 


PROPOSITION LXVII. 


La droite qui est commensurable en longueur avec une drcite de deux noms, 
est aussi elle-méme une droite de deux noms, et du méme ordre qu'elle. 


Soit ΑΒ une droite de denx noms, et que TA soit commensurable en long:eur 
avec 4B; je dis que ra es: une droite de deux noms, et quelle est du meme 


ordre que ΔΒ. 


Car, puisque ΑΒ est une droite de deux noms, qu'elle soit divisée en ses noms 
au point E, et que AE soit son plus graud nom; les droiies AE, EB serunt des ra- 
Uonelies commeusurables en puissance sculemeut (37. ro). Faisons en surte que 
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πρὸς τὴν ΤΔ οὕτως ἡ AE πρὸς τὴν ΤΖ" καὶ 
λοιπὴ ἄρα ἢ EB πρὸς λοιπὴν τὴν ZA ἐστὶν ὡς 
# ΑΒ πρὸς τὴν Ta. Supperpes δὲ ἡ ΔΒ τῇ ΤΔ 
μήκει" σύμμετρος ape ἐστὶ χαὶ ἡ μὲν AE τῇ 
TZ, κα δὲ ἘΒ τῇ ZA. Καὶ εἶσι βηταὶ αἱ AE, Ἐπ" 
βυταὶ ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ TZ, ZA. Καὶ ἐπεὶ ἐστιν 


ὡς 0 AE πρὸς τὴν TZ οὕτως ἡ EB πρὸς τὴν 


ΖΔ" ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς a AE πρὸς τὴν ἘΒ 
εὕτως ἡ ΤΖ πρὸς τὴν ZAt* αἱ δὲ AE, EB duraues 
Povey εἰσὶ" σύμμετροι" καὶ αἱ TZ, ZA ἄρα dy- 
Fou μόνον εἰσὶ σύμμιτροι. Καὶ εἴσε ῥηταί" 


2 δὲ = > ’ > ny Ly iz a 
τὰ ὄνο ape οὐγεματων cot ἢ TA. Azo on cvs 


=F) 
AB ad ΓΔ ita AE ad ΓΖ; ct reliqua igitur ΕΒ 
ad reliquam ZA est ut AB ad TA, Commen- 
surabilis vero AB ipsi ΓΔ longitudine; com- 
mensurabilis igitur est et quidem AE ipsiTZ, 
ipsa vero EB ipsi ZA. Et sunt rationales AE, 
EE; rationales igitur sunt et ΓΖ, ΖΔ, Et quo- 
miam est ut AE ad Zita EB ad ZA; permutando 


igitur est ut AE ad EB ita TZ ad ZA; ipse 
autem AE, EB potentid solum suut commen- 
surabiles ; et ΓΖ, ZA igitur potentia solim suvt 
commensurabiles. Et suut rationales; ex binis 


igitur nominibus. est TA. Dico οἱ ordine esse 


τῇ ταξιι ἐστὴν ἡ αὐτὴ τῇ AB. eamdem ipsi AB. 


X ~ . ’ ca μ΄ ~ 2 
Η γὰρ AE τῆς EB μεῖζον δύναται ἡτοιῦ τῷ as 


Or 


Vel enim AE quam EB plus potest quadrato 


. 


συμμέτρου ἑαυτῇ, ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Es ex recta sibi commensurabili, vel quadrato ex 


μὲν οὖν ἡ AE τῆς EB μεῖζον δυνάται! τῷ ἀπὸ recta sibi incommeusurabili. Si quidem igitur 


συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἡ TZ τῆς ZA μεῖζον AE quam EB plus possit quadrato cx recta sibi. 


δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ξαυτῇ, Καὶ εἰ μὲν commensurabili, et TZ quam ZA plus poterit 


quadrato ex recta sibi commensurabili. Et si 


AB soit ἃ ΓᾺ comme AE est ἈΤΖ ; Ja droite restante EB sera ἃ la droite restante 74 
comme ΑΒ est ἃ ΓΔ (19.5). Mais ΑΒ est commensurable en longueur avec Ta; la 
droite AE est donc commensurable avec 17, et EB avec ZA (10. τοὺς Mais les droites 
AE, EB sont rationelles ; les droites ΓΖ, ΖΔ sont donc rationelles. Et puisque ΔῈ est 
a ΓΖ comme EB est ἃ ΖΔ ; par permutation, AE est a EB comme ΓΖ est ἃ Za. Mais les. 
droites AE, EB ne sont commensurables qu'en puissance ; les droites ΓΖ, ΖΔ ne sont 
done commensurables qu’en puissance. Mais elles sont rationelles ; Ta est douc 
une droite de deux noms (57.10). Je dis aussi que TA est du méme ordre 
que AB. 

Car la puissance de AE surpasse Ja puissance de EB du quarré d’une droite com- 
mensuruble ou incommensural:le avec AE. Si la puissance de ΔῈ surpasse la puis- 
sauce de EB du quarré d'une droite commensurable avec AE, la puissance de ΓΖ sur- 
passerz la puissance de Za du quarré d'une droite commensurable avec ΤΖ (15. 10) ; 
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συμμετρος ETTIY ἢ AE τῇ ezexeuivn putn, καὶ 
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n TZ σύμμετρος αὐτὴ εἐσται ° was διὰ τοῦτο 
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ns od © Bee Nl ~ ς , 4 
τῇ Tales ἡ αὐτῷ eTtTas TH AB, eeuTipa 5.50 


~ ἃ > ’ > , ὃ Ἔ 
αὐτῶν ἔσταιθ €# duo ονοματιν δευτέρα. Es δε 


> ΄ ~ ld a ᾽ ΄“» 
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ἂν ne 3 ,, ~ , 
μένη puta , οὐδέτερα tov TZ, ZA συμμετρος 
+ 2 ty Ψ Now « ’ 2 i ἃ 
αὐτῇ COTA, καὶ CTTIY ἐπατερα TpiTH. Es den 
- Ὡ , - ? \ ¥ ἊΨ»: 
AE τῆς EB μεῖζον δύναται τῷ απὸ ἀσυμμετρου 
“ Ξ ae ee " ͵ edie 
cauTn, vas ἢ ΓΖ τῆς ZA μεῖζον δυναταιῖ τῶ 
a 2 , « “-- ΤΥ Ἄν . A - ᾿ 
aro ἀσυμμέτρου cauTH. Καὶ es μὲν ἡ AE συμ- 
, ᾽ - 3 ᾿ « ~ A € ᾿ 
μέτρος ἐστί ΤῊ ExnEMern pntn, καὶ ἃ TZ coupe 


δὰ row vow © ΄ . 
βέξτρος ἐστιν AUTH, καὶ εἐὔτιν εκατερα TETaPT He 
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quidem commensurabilis est AE exposila ralio- 
nali, et ΓΖ commensurabilis cidem erit; et ob 
id utraque ipsarumn AB, PA ex biuis nominibus 
est prima, hoe est ordine cadem. Si vero EB 
commensurabilis est esposita ralionali, et ZA 
commeusnrabilis est cident, et ob id rursus 
ordine eadem erit ipsi AB, utraque enim ipsa- 


rum erit ex bins nomuutbus secunda. Si aulem 


neulra ipsarum AE, EB commensurabilis sit 
exposite rational, neutra ipsarnm ΓΖ, ZA 
commnensurabilis cidem erit, et est utraque 
teria. Si vero AE quam EB plus possit qua- 
drato ex recta sibt incommensurabih, et ΓΖ 
quam ZA plus potest quadrato ex recta sibi 
incommensurabili. Et si quidem AE commeusu- 


rabilis est exposite rationali, et ΓΖ commensu- 


rabilis est cidem, et est ulraque quarta. Si autem 


et si la droite AE est commensurable avec la rationelle exposée, la droite ΓΖ sera 
aussi commensurable avec elle (12. 10). Chacune des droites 4B, ra est donc la 
premiere de deux noms, c’est-a-dire que ces droites sout du méme ordre. Si la 
droite EB est commensurable avec Ja rationelle exposée, Ja droite ΖΔ sera aussi 
commensurable avec elle, et la droite ΓΔ sera encore du méme ordre que AB, 
car chacune d’elles sera une seconde de deux voms. Mais si aucune des droites 
AE, EB n’est commensuralble avec la rationelle exposée , aucune des druites ΓΖ, ΖΔ 
ne sera commensurable avec elle, et chacune d’elles sera une troisicme de denx 
nous. Si Ja puissance de AE surpasse la puissance de ΕΒ du quarré d’une droite in- 
commensurable avec AE, la puissance de Tz surpassera la puissunce de zs du quarré 
d'une droite incommensurable avec ΓΖ (15. 10). Si la droite ΔῈ est commensurable 
avec Ja rationelle exposée , la droite ΓΖ sera commensurable avec elle, et chacune 
d’elles sera une quatriéme de deux noms. Si [ἃ droite Eb est commensurable avec la 
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A < € x Ἷ ε ae 
Ei δὲ ἡ EB, καὶ 4. ZA, καὶ ἔσται ἐκατέρα 
. τ; = : eon 
πέμπτη. Ei δὲ οὐδετέρα τῶν AE, EB, καὶ τῶν 
Τὴν ΄ ᾿΄ ro? 8 ~ 9 a . 
TZ, ZA οὐδέτερα συμμετρος ἐστι Tn exxesern 
ἃ Ὁ Now ec ’ yg 
puTh, καὶ ἔσται ἑκατέρα ἕκτη. 


Ὥστε ἡ τῇ ἐκ δύοῦ, καὶ τὰ εξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ἔξή, 


H Paine > Ai ’ ’ , * αἱ "τὴ t 
TH ἐκ OUGC μέσων μήκει σύμμετρος καὶ AUTH 


» ’ ΄ 3 x a ~ ’ ε > ’ 
ex δύο μέσων ἐστὶ καὶ TH τάξει ἡ αὐτή. 


Ν ~ 
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> τ X - a 
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τὴν ΓΖ" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ἘΒ πρὸς λοιπὴν τὴν 
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EB, ct ZA, et erit utraque quinta. Si verd 
neutva ipsarum AE, EB, et ipsarum ΓΖ, ZA 
neutra connnensurabilis est exposite rationali, 
ct erit utraque sexta. 


Quare recta οἱ qu est ex binis, etc. 


PROPOSITIO LXVIII. 


Recta ei quz est ex binis mediis longitudine 
commeusurakilis, ct ipsa cx binis mediis est 
atque ordine eadem. 

Sit ex binis mediis ipsa AB, et ips! AB com-= 
mensurabilis sit longitudine ipsa TA; dico TA 
ex binis mediis esse, οἱ ordine eamdem Ipsi AB. 

Quoniam enim ex binis mediis est AB, divi- 
datur in medias ad E; ipse AE, EB igitur 
mediz sunt potentia solim commensurabiles. 
Et fiat ut AB ad TA ila AE ad ΓΖ; et reliqua 
igitur EB ad reliquum ΖΔ est ul AB ad ΓΔ. 


rauionelle exposée, Ja droite ΖΔ te sera aussi, et chacune d’elles sera une cin- 
quieme de deux noms; ct enfin 6: aucune des droites AE, EB n’est commensu- 
rable avec la rationelle exposée , aucuue des droites ΓΖ, ΖΔ ne sera commensu- 
rable avec elle, et chacune d’elles sera une sixi¢me de deux noms. Donc, etc. 


PROPOSITION LXVIII. 


La droite qui est commensurable en Jongueur avec Ja droite de deux meédiales , 
est aussi une droite de deux mediales , et du méme ordre quelle. 


Soit ΑΒ une droite de deux médiales, et que rs soit commensurable en longueur 
avec AB; je dis que ra est une droite de deux médiales, οἱ que cette droite est 
du méme ordre que AB. 


Car puisque ΑΒ est une droite de deux meédiales, qu’elle soit divisée en ses 
médiales au point E; les droites AE, EB seront des meédiales commensurables 
cu puissance seulement (58 et 3g. 10). Faisons eu sorte que AB soit ars comme 
AE esta ΓΖ; la droite restante EB sera a fa droite restante ZA comme AB esta ΓΔ. 


II, 36 
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ZA ἐστὶν ὡς 4 AB πρὸς τὴν ΓΔΊ, Σύμμετρος δὲ 
ἡ ΑΒ τῇ ΓᾺ μήκει" σύμμετρος ἄρα καὶ ἑκατέρα 
τῶν AE, ΕΒ ἑκατέρα τῶν TZ, ΖΔ" μέσαι δε αἱ 
AE, ΕΒΓ" μέσαι ἄρα καὶ αἱ TZ, ZA. Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AE “πρὸς τὴν ἘΒ οὕτως ἡ ΓΖ 
πρις τήν ZA°, αἱ δὲ AE, EB δυνάμει μόνον 
σύμμετροί εἰσι" καὶ αἱ TZ, ZA ὅρα δυνάμει 
μόνον σύμμετροι iow’, Εδιέχθησαν δὲ καὶ μέσαι" 
aTA ἄρα tx δύο μέσων ἐστί, Λέγω δὴ ἔτι καὶ τῇ 


Peer Ae 3 
Taleb ἡ αὐτῇ εστι τὰ AB, 
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Commensurabilis autem AB ipsi FA longitudine ; 
commensurabilis igitur et utraque ipsaram AE, 
EB utrique ipsarum ΓΖ, ZA; mediw vero AE, 
EB; mediz igitur et ΓΖ. ZA. Lt quoniam est ut 
AE ad EB ita TZ ad ZA, ipsa autem AE, EB 
potentia solum commensurabiles sunt; et ΓΖ, 
ZA igitur potentia solum commensurabiles sunt. 


Ostensx sunt vero et medix; ergo ΓΔ ex binis 


mediis est. Dico et ordine eamdem esse 
ipsi AB. 
E B 


ΙΓ 


e A 4) - 
Ἐπεὶ pop ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς Tar EB cures 
= ¥ ι 9 Ν ε a \ > % Ae 
" TZ πρὸς τὴν ZA καὶ ὡς apa τὸ απὸ Tus 
cy - ἣν ~ κῇ ‘ 2 5 | 
AE πρὸς To ὑπὸ τῶν AE, EB ουτῶς τὸ απὸ 


πῆς TZ πρὸς τὸ uo τῶν TZ, 78" ἐναλλὰξ 


. ᾿ Ε Ἶ coer 
apa? τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ 
EB mo Be ἘΕ . ΤΠ 1 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB πρὸς τὸ υπὸ τῶν 

i . τ ὦ, .ἡ ἊΝ ~ > dv 
TZ, 24. Συμμετρον ὅς: τὸ ἀπὸ τῆς AE τῶ απὸ 
τῆς Τ7" σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB 


εκ ~ » > - , > ‘ 
το ὑπὸ τῶν TZ, ZA. Εἰτε οὖν putoy e774 To 


2 A 


Quoniam enim est ut AE ad EB ita ΓΖ 
ad ΖΔ; et ut igitur ex AE quadratam ad σοὺς 
tangulum sub AE, EB ita ex ΓΖ quadratum 
ad rectangulum sub ΓΖ. ZA; permutando igitur 
ex AE quadratum ad ipsum ex ΓΖ ila sub 
AE, EE rectangulum ad ipsuin sub ΓΖ, ZA, 
Commensurabile autem ex AE quadratum qua- 
drato ex PZ; commensurabile igitur ct sub AE, 


EB rectangulum rectangulo sub ΓΖ, ZA. Sive 


Mais AB est commensurable en longueur avec rs; chacnne des droites AE, EB est 
donc commensurable avec chacune des droitesTz, ZA. Mais les droites AE, EB sont 
médiales ; les droites TZ, Z4 sont donc médiales (24. 10). Et puisque aE esta EB 
comme ΓΖ est ἃ ΖΔ, et que les droites AE, EB ne sont commensurables qu’en puis- 
sance, les droites rz, ZA ne scront commensurables qu’en puissance. Mais ou a 
démontreé qu'elles sont médiales ; la droite Ta est denc une drvite de deux meé- 
diales (58 εἰ 50. τοὺς Je dis aussi que rs est du méme ordre que AB. 

Car puisque AE est ἃ EB comme ΓΖ est ἢ Z4, le quarré de ΔῈ 8018 au rectangle 
sous AF, EB comme le quarreé de ΓΖ est au rectangle sous ΓΖ, ΖΔ (11.5, et 1.6); donc, 
par permutation, Je quarré de aE est au quarré de ΓΖ comme le rectangle sous 
AE, EB est au rectangle sous TZ, ZA. Mais le quarré de AE est commensurable 
avec le quarré de 1z ; le rectangle sous AE, EB est donc commensurable avec le 
rectangle sous TZ, ZA. Si done Je rectangle sous ΔῈ, EB est rationel , le rectangle 
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e ΝΣ ~ x Sue \ ~ e ΄ 
ὑπὸ τῶν ΔῈ. ἘΒ. καὶ τὸ ὑπὸ τῶν TZ, ΖΔ ρητον 
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Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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πρὸς τὴν ZA? καὶ ὡς ἄρα a AE πρὸς τῶν TZ 
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igitur ralion αἷς est rectangulum sub AE, EB, ct 
reclangulum sub ΓΖ, ZA rationale est; ct ob 
id est ex binis mediis prina. Sive medium rec- 
tangulum sub AE, EB, medium et rectangulum 
sub ΓΖ, ZA. Alque est utraque sccunda; ct 
ob id TA ipsi AB ordine eadem. Quod opor- 
tubat ostendcre. 


PROPOSITIO LNIX. 


Recta majori commensurabilis et ipsa ma- 
jor est. 

Sit major AB, ct ipsi AB commensurabilis 
sit ΓΔ; dico et ΓΔ majorem esse. 

Dividatur AB ad E; ipse AE, EB igitur 
potentia sunt incommensurabiles , facientes qui- 
dem compositum ex ipsarum quadratis ratio- 
nale, rectangulum vero sub ipsis medium. 
Fiant enim eadem que supra. Et quoniam 
est ut AB ad ΓΔ ita et AE ad ΓΖ ct EB ad 
ZA; et αἱ igilur AE ad ΓΖ ita EB ad ZA, 


sous TZ, ZA sera rationel ; ct TA sera, par conséquent, une premiére de deux mé- 
diales (58. 10 ). Si le rectangle sous AE, EB est medial, le rectangle sous ΓΖ, ΖΔ sera 
medial. Mais les droites TA, ΔΒ sont Vune et Vautre τ seconde de deux médiales 


(5y.10); la droite Ta sera, par couséquent aussi, duméme ordre que la droite ΑΒ. 
Ce qu il fallait démontrer. 


PROPOSITION LXIX. 


Une droite commensvrable avec la majeure, est elle-méme une droite majeure. 


Soitla majeure AB; et que ΓΔ soit commensurable avec ΑΒ; je dis que Ta est une 
droite majeure. 

Divisons ΑΒ au point E; les droites AE, EB seront incommensurables en puis- 
sauce, Ja somme des quarrés de ces droites étant rationelle, et le rectangle sous 
ces incines droitcs étant médial ( 40.10). Car faisons les mémes choses qu’au- 
paravaut. Puisque AB est ἃ Ts comme AE cst ἃ ΓΖ, ct comme EB δὲ ἃ ΖΔ, la droite 
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οὕτως ἡ EB πρὸς τὴν ZA. Σύμμετρος δε ἡ 
ΑΒ τῇ Τὰ σύμμετρος ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν 
AE, EB ἑκατέρᾳ τῶν TZ, ZA. Καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ἡ ΔῈ pes τὴν TZ οὕτως ἡ EB πρὸς τὴν 
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οὕτως ἡ TZ πρὸς say? Zar χαὶ συτθίντι ἄρα 
ἐστὶν" ὥς a ΑΒ “πρὸς sur ΒΕ οὕτως ἡ ΓΔ πρὺς 
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αρα τὸ ἀπὸ τὴς AB πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν AE, EB 
q \ 5 \ ~ ἐξ, ᾿ > \ ~ 
οὑτῶς τὸ ate τῆς TA πρὸς τὰ ae Tuy Τῆς 
ν᾿ a eet > \ ε »νΝ - 
2» καὶ εἰαλλαξ apa corer ὡς TO ane πῆς AB 
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ava τῆς ΑΒ τῷ ἀπὸ τῆς TA* σύμμετρα ἄρα 
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Commensurabilis autem AB ipsi PA; commen- 
surabilis igitur et ulraque ipsarum AE, EB 
wlrique ipsarum ΓΖ, ΖΔ. Et quoniam est ut 
AE ad ΓΖ iia EB ad ZA, et permutando ut 
AE ad EB ila ΓΖ ad ZA; cl componendo igitur 
est ut AB ad BE ita PA ad ΔΖ; el ut igitur 


ex AB quadralum ad ipsum ex BE ita ex PA 


quadratum ad ipsum ex AZ. Similiter utique 
demonstrabimus ct ut ex AB quadratum ad 
ipsum ex AE ita esse ex TA quadratumn ad ipsum 
ex TZ; ct ut igitur ex AB quadratum ad ipsa 
ex AE, EB ita ex ΓΔ quadratimn ad psa ex 
ΓΖ. ZA; ct permutando igitur est ut ex AB 
quadratum ad ipsum ex ΓΔ ita ex AE, EB 
quadrata ad ipsa ex TZ, Za. Commensurabile 


aulem ex AB quadratum quadrato ex ΓΔ, 


Ἂ το: ae S38 Ξ ΠΥ 5 
xab τὰ ave τῶν AE, EB τοῖς απὸ τῶν 12. ~~ eommensurabilia igitur εἰ οκ AE, EB quadrata 


AE sera ἃ ΓΖ comme EB est ἃ ZA (11.5. Mais AB est commensurable avec ra; 
cliacu.e des droites AE, EB est done commensurable avec chacuue des droites 
Tz, 13. Ct puisque AE est ἃ ΓΖ comme EB est ἃ ΖΔ; par permutation, AE scra ἃ EB 
comme ΓΖ est ἃ ΖΔ; donc, par addition, ΑΒ est ἃ BE comme ΓᾺ est ἃ ΔΖ; Je quarré 
de ΑΒ est donc au qnarré de BE comme le quarré de TA est au quarré de AZ (22. 6). 
Nous déemontrerons semblablement que le quarré de AB cst au παν ὦ de ΔῈ 
comme Je quarré de ra est au quarré de τὰ; le quarré de 4B est donc ἃ la 
somme des quariés des droites sE, EB comme le quarré de Ta cst a la somme 
des quarrés des dioites rz, ΖΔ; donc, par permutauon, Je quarré de ΑΒ 
est au quarre de rs comme la somme des quarrés des droites AE, EB est ἃ la 
somme des quarr¢és des droites ΓΖ. ZA. Mais le quarre de AB est commensurable 
avec !e quairé de ra; la somme des quarrés des droites ΔῈ, EB est donc com- 
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ZA. Καὶ ἔστι τὰ ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ ἅμα ρητὸν" 
a n~ [ἢ ΄ ΄ 3 P 
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ἄλογές ἔστιν > ἡ καλουμέ: ἢ] μείζων. 
H cpa τῇ μείζονι σύμμετρος μείζων ἐστίν. 
Οπερ tdes δειζαι. 
MPOTAZIS 6. 


Aare 3 ee , ͵ ᾿ 
Η τῇ puroy καὶ μέσον δυναμένῃ συμμετρες 


ἜΝ ΐ πον 
καὶ αὐτὴ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν 
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quadratis ex ΓΖ, ZA. Et sunt quadrata ex 
AE, EB simul ralionalia; οἱ quadrata ex ΓΖ, 
ZA simul rationalia sunt. Similiter vero et rec- 
tanguluin bis sub AE, EB commnensurabile est 
reclangulo bis sub ΓΖ, ZA. Atque est medium 
rectangulum bis sub AE, EB; medium igitur et 
rectangulum bis sub ΓΖ, ZA; ipsx ΓΖ, ZA igitur 
potenlia incommensurabiles sunt, facientes qui- 
dem compositum ex ipsarum quadratis simul 
rationale, rectangulum yero sub ipsis medium ; 
tola igitur TA irralionalis est, que voczlur 
major. 

Recta igittr majori commensurabilis major 


est. Quud oportebat ostendere. 


PROPOSITIO LXX. 


Recta rationale clo medinm potenti com- 
mensurabilis, οἱ ipsa rationale et medium po- 


tens est. 


mensurable avec la somme des quarres des droites ΤΖ, ΖΔ. Mais la somme des 


quarrés des droites AE, EE est rationclle (40. 10) ; la somme des quarrés des droites 


ΓΖ; zAest donc rationelle (del. 9. 10). Par la méme raison, Jedouble rectangle sous 


AE, EB est commensurable avec Je double rectangle sous tz ,z3. Mais le double 


rectangle sous AE, EB est médial (40. 10); le double rectangle sous ΓΖ, ΖΔ est douc 


medial (24. 10); Jes droites ΓΖ, ΖΔ sont done incommensurables en puissance , 


la somme de leurs quarrés étant rationelle , et le rectangle sous ces mémes droites 


étant médial ; la droite entiere rs est donc Virrationelle appelée la droite majcure 


(40. 10°. 


Une droite commensurable avec la majeure, est donc elle-méme une droite 


majeure. Ce qu'il fallait démoutrer. 


PROPOSITION LX™. 


Une droite commensurable avec la droite qui peut une surface rationelle et 


une surface médiale , est elle-méme une drvite qui peut une surface rationclle ct 


une surface médiale. 


aoe 
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ἢ , ie. ἧς : 

Ἑστω putov καὶ μέσον duiauern » AB, καὶ 

He ἢ , - , ὦ : 
an AB OUIAUET ESS ἔστω ἃ TA δεικτέον τι καὶ 


ε © \ x , ’ ᾿ , 
a TA ρῆτον καὶ PAETOV δυναμένη ε7τι:- 


Aincnobe n AB εἰς TLE εὐθείας κατα τὸ ἘΠ εἰ 
5 \ ᾿ ‘ ὁ ὦ ’ ~ 
AE, EB ἄρα δυνάμει εἰσιν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι 
toe > i WOES τ τὶς ἃ : 
τὸ μὲν συγπειμκινον EX τῶν AT αὐτῶν TeT Pe 
͵ νεοττῶν Ἐς (ἃ Yo 
Zier μέσον 5 τὸ δὲ uw αὐτῶν ρήτοι" καὶ τὰ 
ὑτὰ ἐσ 9 ἵ ἔτερον. Ὅμοίως δὴ 
αὐτὰ κατεσκευσσθω τοῖς πρίτερον. Ομόοιῶς v3 
ΓΈ ᾿ ταῖς τά os 
δείξομεν ets και αι TZ, ZA ὀυνάμει εἰσιν συμ 
. Loos ἢ ᾿ 
μετροι. καὶ σύμμετρον τὸ μὲν συγξειμετον ἐπ 
πὸ τῶν AE, EB τῷ 


ἀττὸ τῶν TZ, ZA, τὸ δὲ 


= ag 2 ~ 
Tor συ) πειμείῷ τῷ τῶν 
- 5 
πὸ τῶν" AE, EB 
2 ὑπὸ TO 7 DTT: καὶ τὸ peeve συλ 
τῷ ὑπὸ τῶν TZ, ZA° WIT? καὶ τὸ μεν" Fup — 
΄ ~ 2 δ ~ 9 yy δ 
πεμενον ἐκ τῶν avo τῶν TZ, ZA τετραγώνων 
: ‘ τῶν τ. os ΜΝ 
ἐστὶ μέσον 9 τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶ: TZ, ZA putcre 
. , x ΄ ΄ Σ Ἄ e 
pater apa καὶ μέσον δυναμένη ἐστιν ATA. Οτερ 


ides δεῖξαι. 
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Sit rationale et medium potens AB, et ipsi 
AB commensurabilis sit FA; ostendendum est 


et ΓΔ rationale et medium polentem esse. 


Zz 4 


Dividatur AB in rectas ad Ἐς; ipse AE, 
EB igitur potenti sunt incommensurabiles , 
facientes quidem 


composiium ex Ipscrura 


quadratis medium, rectaugulum vero sub 
ipsis rationale ; ΕἸ eadem construantur que 
supra. Sumiliter utique demonstrabimus οἵ 
TZ, ZA potentia esse incommensurabiles , et 
commensurabile quidem compositum ex qua- 
dratis ipsarum AE, EB composito ex quadratis 
ipsarum ΓΖ, ZA, rectanguluin vero sub AE, ES 
rectangulo sub ΓΖ, ZA; quare et quidem com- 
positum ex ipsarum ΓΖ, ZA quadratis est me- 
dium, rectangulum yero sub ipsis rationale ; 


rationale igitur et medium potens est TA. Quod 


oportebat ostendere. 


Que la droite ΑΒ puisse une surface rationelle et une surface meédiale , et que 
TA soit commensurable avec a8; 1] faut démontrer que la droite ra peut aussi 
une surface rationelle et une surface médiale. 


Divisons ΑΒ en ses droites au point E; les droites AE, EB seront incommen- 
surables en puissance, la somme de leurs guarrés étant mediale, et le rectangle 
sous ces memes droites étant rationel (41. 10). Faisons la méme construction qu’au- 
paravant. Nous démontrerons semblablement que les droites ΓΖ, ZA sont incom 
meusurables en puissance, que la somme des quarrés des droites AE, EB est 
commensurable avec la somme des quarrés des droites TZ, ZA, et que le rec- 
tangle sous AE, EB lest aussi avec Je rectangle sous ΓΖ, ΖΔ ; la somme des quarrés 
des droites ΓΖ, ZA est donc médiale, et le rectangle sous ΓΖ, ΖΔ rationel (24. 10 ); 
la droite Ta pert done une surface rationelle et une surface mediule (41.10). Ce 
quil fallait démontrer. 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


MPOTAZI®E ca. 


H τῇ duc μέσα δυναμένη σύμμετρος δύο 
μέσα δυναμένη ἐστιν. 

Ἔστω δύο μέσα δυναμένη ἡ ΑΒ. καὶ τῇ ΑΒ 
σύμμετρος ἡ ΤᾺ" δεικτέον du! ὅτι καὶ ἡ TA δύο 


: ee 
μέσα δυναμένη ἐστίτο 


x ‘ ’ Ψ , > ἣν e 
Ἐπεὶ γὰρ δύο μέσα δυναμένη ἐστὶν ἢ AB, 
ἐς A 32 ’ x . ε 
διηρήσθω εἰς τὰς εὐξείας κατὰ τὸ Ἐ" αἱ AE, EB, 
ta ΄ ἄς 2 , - ΄ 
ἄρα δυνόμε εἰσὶν ἀσύμμετροι. ποιοῦσαι τό, 
: oe ee Γ 
τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν τετραγώνω! 3 
, 1 eee? 3 τὺ ἃ Now ae 
μέσον. καὶ TOUT αὐτῶν μέσον. καὶ ἔτι ἀσυμ- 
\ " 2 ~ a hi ~ 
μέτρον τὸ συγπειμεῖον te τῶν απὸ τῶν AE, 
, ~ oe 1 nw x 
EB tetpogerwy τῷ ὑπὸ τῶν AE, EB καὶ 
’ τς ? i. od , ͵ 
κατεσχκευεσθω Ta αὐτὰ τοῖς πρότερον, Ομοίως 
x ᾿ τ Ν ε ’ aN 
δὴ δείξεμεν ἔτι καὶ ai TZ, ZA δυνέμει εἰσὶν 


> ’ . ΄ 1 δ a 
QOUPPALTP Ly καὶ σιμμετρον TO μὲν συγκείμενον 
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PROPOSITIO LXXL 


Recta bina media potenti commensurabilis 
bina rcdia potens est. 

Sit bina media potens AB, ct ipsi AB coin- 
meusurabilis TA; ostendendum est et ΓΔ bina 


media potentem esse. 


a 


fs Δ 


Quoniam enim hina media potens est AB, 
dividatur in rectas ad E; ipse AE, EB igitur 
polenta sunt incommensnrabiles, facientes et 
compositumn ex ipsarum quadratis medium, et 
rectaugulum sub ipsis medium, et adhuc in- 
commensurabile compositiun ex ipsarum AE, 
EB quadratis reclangulo sub AE, EB; ct 
constrnantar eadem qua supra. Siuiliter ulique 
demonstrahimus et TZ, ZA potentiaé esse in- 


commensurabiles , οἱ commensurabile quidem 


PROPOSITION LXXI. 


Une droite commensurable avec la droite qui peut denx surfaces meédiales , 
est elle-meme une droite qui pent deux surfaces médiales. 


Que Ja droite ΑΒ puisse deux surfaces médiales , ef que ra soit commensurable 
avec AB; il faut démontrer que rs peut aussi deux surfaces médiales. 

Car, puisque la droite ΑΒ peut deux surfaces médiales, qu'elle soit divisée en ses 
droites au point E; les drvites AE, ES scront iucommensurables en puissance, la 
somme de leurs quarrés étant ncdiale , le rectangle sous ces mémes drvites étaut 
aussi médial , et la somme des quarrés des droites AE, EB étant incommensurable 
avec Je rectangle sous les droites ΔῈ, EB (42. 10). Fuisons la méme construction 
qwauparavant. Nous démontrerons semblablement que les droites ΓΖ, ZA sont in- 
commensurables en puissance ; que la summe des quairés des droites Ar, EB est 
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> es 2 6 : > 

ἐκ τῶν απὸ τῶν AE, EB τῷ συκηειμενῷῳ ex 
~ 2 1 “ " ᾿ « \ o 

τῶν avo τῶν TZ, 2A, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AF, 


FE τῷ ute τῶν TZ, 2.3" wots καὶ Te συ- 


Α 


κείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν TZ, ΖΔ τετραγώνων 
μέσον ἐστὶ. καὶ τὸ ὑπὸ τῶν IZ, ZA μέτον. καὶ 
ἐτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν αἰτὸ τῶν 
TZ, ZA τιτραγώνων τῷ ὑπὸ τῶν TZ, 2.3" 4 
ἄρα TAI δύο μέτα δυναμένη ἐστίν, Οπερ ἔδει 


ace 
Orb [Lhe 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ες 


Patou παὶ μέσου συντιθίμενου., τίσσαρες 
“ ͵ re > ͵ 5 ’ a2 
ἄλογοι γίνονται ates ἐκ δύο ὑνομάτων n ἐκ 
τ ᾿ ’ 3 ᾿ π᾿ » « " ᾿ 
δὺο μέσων pwr, Ἢ μείζων. ἢ καὶ ρῆτον καὶ 
, i 
Ετῦὸν δυνομίνης 
εν τ᾿ tees sins . 
Estw ρητὸν μὲν τὸ AB, μέσον dz to TA 


, Fi hs on , Ἶ > 
Azj@ τί u τὸ AN χωρίον δυναμένη. NTOL ex 


Compositum ex quadralis ipsarum AE, EB com- 
posilo ex quadratis ipsarum ΓΖ, ZA, rectangu- 


lum vero sub AE, EB rectangulo sub ΓΖ, Zh; 


Zz a 


quare et compositum ex ipsarum TZ, ZA qua- 
dratis medium est, ct rectangulun sub ΓΖ, ΖΔ 
medium , et adhuc incommensurabile compo- 
silum ¢x ipsarum ΓΖ, ΖΔ quadratis rectangulo 
sub ΓΖ, ZO; ergo ΓΔ biua media potens est- 


Quod oportecbat ostendere. 


PROPOSITIO LXNIL 


Rationali et medio composilis , quatuor irra- 
tionales fiunt, vel es binis nominibus recta, 
vel ex bins mediis prima, vel major, vel et 
rationale et medium potens. 

Sit rationale quidem ipsum AB, medium vero 


ΓΔ; dico rectam, qux AA spatiuin potest, vel 


commensurable avec la somme des quarrés des droites ΓΖ, ΖΔ, et que Je rectangle 
sous AE, EB lest aussi avec le rectangle sous ΓΖ, ZA; la somme des quarrés des 
droites ΓΖ, za est donc mediale, le rectangle sous ΓΖ, ΖΔ mcdial aussi, et Ja somme 
des quarrés des drvites ΓΖ, ZA incommensurable avec Je rectangle sous ΓΖ, ZA 
(24.10); la droite ra peut donc deux surfaces médiales (42.10). Ce qu'il fallait 
dcmonver. 


PROPOSITION LXXII. 


Si Von ajoute une surface rationelle avec une surface médiale , on aura quatre 
droites irrationelles ; savuir , ou une droite de deux noms, ou Ja premiere de deux 
meédiales , ou la drvite majeure, ou enfin Ja droite qui peut une surface rationclle 
cetune surface mediale. 

Soit la surface rationelle AB, et la surface meédiale ra ; je dis que la droite qui 
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. 2 ΄ Ἂς ἃ 8 ᾿ , ᾿ * 
δύο ὀνομάτων ἐστὶν. ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη, Ἢ 
, ὦ ᾿ . ΄ ΄ 
μείζων. ἢ ρητὸν καὶ μέσον δυναμένη. 

Ng 4 ~ 3} ey > © 
To yap AB τοῦ TA nos μεῖζον ἐστιν. ἡ 

cia δι “-“᾿ » 32 a 
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Ones Ἢ r \ " 

ῥητὴ ἡ EZ, καὶ παραξζεξλήσθω παρὰ τὴν EZ 
Ε : : Ὲ ee Ξ 
τῷ ΑΒ ior τὸ EH, πλάτος ποιοῦν τὴν ἘΦ" τῷ 


a 4 ‘ , ‘ 
δὲ TS ἴσον παρὰ πὴν EZ, τουτέστι τὴν OH', 


Ba 


, AD 2 5 

srepaGeCancbes to OL waAatog πόίουν τὴν OR, 
ey Omen ι a8 ” & 

Kas eves ρῆτον ἐστὶ τὸ AB, καὶ ἐστιν σὺν τῷ 

e Lg la x A x ἣν . Ἃ, 

EH?" ρητὸν ἀρα καὶ τὸ EH, καὶ παρὰ ἑντὴν" 
‘ ἢ ms Ξ 

τὴν EZ crapaleCantas πλάτος ποιοῦν THY ΕΘ" 


4 EO ἄρα ἐπτὴ ξστὶῖ καὶ συμμετρος τῇ ἘΖ 
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ex bims nominibus esse, vel ex binis mediis 
primam, vel majorem, vel rationa’e et mediwn 
polentem. 

Etenim AB quam ΓΔ vel majus est, vel 
minus. Sit primum majus; et exponatur ratio- 
nahs EZ, ct applicetur ad ipsam EZ ipsi AB 
zquale EH, latitudinem factens ΕΘ; ipsi autem ΓΔ 


xquale ad EZ, hoc est ΘΗ, applicetur ΘΙ lautu- 


ἘΘ6ΘΚ 
| 
(Bsa 


dinem faciens ΘΚ. Et quoniam rationale est AB, 
ct est equale ipsi EH ; rationale igitur ct EH, et 
ad rationalem EZ applicatur latitudinem faciens 
EO; ipsa ΕΘ igitur ralionalis est et commensura- 


bilis ipsi EZ longitudine. Rursus , quoniam me- 


’ rs » La 3 + ¥ Ν 
μῆκει, [1σ})}ὲν. ἐπεὶ μέσον ests’ τὸ TA, και 
= Ξ i on Eom ‘ dinmestTA, et est «quale ipsi Ol: medinm igitur 

ἔστιν ἴσον τῷ OLS μέσον Spa ἐστὶ καὶ τὸ ΘΙ, : τῇ Ρ ᾽ 5 
Ἢ \ ᾿ , ot Fi ᾿ = = Ἐ 
καὶ παρὰ βητήν τὴν EZ παράκειται. πτουτίστι cSt el OT, εἰ 84 rationalem EZ applicatur, hoc est 


τὴν ΘΗΪ, πλάτος ποιοῦν τὴν ΘΚ’ ῥητὴ ἄρα ad ΘΗ, lalitudincm facicns ΘΚ ; rationalis igitur 


peut Ja surface AA, est ou une droite de deux noms, ou Ja premiere de deux 
médiales, ou une droite majeure, ou la droite qui peut une surface rationelle 
et une surface meédiale. 

Car la surface AB est ou plus grande ou plus petite que ra. Qu'elle soit d’abord 
plus grande. Soit exposée Ja rationelle ΕΖ ; appliq:ons ἃ Ez un parallélogramme EH 
égal a 
aussi ἃ EZ, c’est-a-dire ἃ ΘΗ, un parallclogramme ot égal ἢ ra, ce parallélo- 


4B, ce parallélogramme ayant la droite ἘΘ pour Jargeur; appliquons 


gramme ayant la droite ΘΚ pour Jargeur. Puisqne ΑΒ est rationel et ρα] ἃ EH, le 

5 ὺ ] Ξ { = ? 

parallélogramme EH sera rationel; mais il est appliqué ἃ la rationclle Ez, et il a 

pour largeur Ja droite £0; Ja droite Ee est donc rationelle , et commensurable en 

longueur avec EZ (ar.10). De plus, puisque ra est médial, ct qu'il est égal ἃ ΘΙ, 

Je parallélograme ΘΙ sera médial ; mais il est appliqué ἃ la rationelle £7, c’est-a-dire 
1 te) 2 I 2 


II. a7 
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ἐστὶν ἡ ΘΚ, καὶ ἀσύμμετρος vi EZ μήκει. Καὶ 
ἐπτεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ΓΔ. ρητὸν δὲ τὸ ΑΒ" ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒ τῷ ΓΔ’ ὥστε καὶ τὸ EH 
ἀσυμμετρίν ἐστι τῷ ΘΙ. Ὡς δὲ τὸ EH “ρἧς τὸ 
ΘΙ οὕτως ἐστὶν ἢ ΕΘ Tpee τὴν ἘΝ" ἀσύμμετρος 
ἐστὶ καὶ ἡ EQ τῇ ΘΚ μήκει" καὶ εἶσιν 
ἐμφότεραι putas ai EQ, ΘΚ ἄρα paras εἰσι 


δυτνείμει μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων 


ἀν Πὰν κα r os wot ἃ Ν - 
ἐστὶν αὶ ἘΚ διηρημένη κατὰ τὸ ©, Καὶ ἐπεὶ μεῖς 
: ἢ = ᾿ es Ξ 
Cov ἐστι τὸ ΔΒ τοῦ ΓᾺ. σον δὲ τὸ μὲν ΑΒ τῷ 
J 3 rn ru Ny - 
EH, τὸ δὲ TA τῷ ΘΙ" μεῖζον apa καὶ τὸ FH 
ns vie : pole ue Ε 
τυ ΘΙ" zat a EO ape μείζων ests τῆς ΘΚ. 
woe ~ te a , ~ 
Hres οὖν ἡ EQ τῆς OK μεῖζον δύταται τῷ 
ΓΕ ; πὰ" ᾿ See 
ATG συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. ἡ τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
Γ : aoeesten : 
μέτρου. Δυνάσθω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμίτρου 


: = x. αἱ ε , ε ᾿ 
«αὐτὴν καὶ ETTEY ἡ μείζων ἡ ΘῈ συμμέετρος 
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est OK, etincommensurabilis ipsi EZ longitudine. 
Et quoniam medium est ΓΔ, rationale autem 
AB; incommensurabile igitur cst AB ipsi TA; 
quare et EH incommiensurabile est ipsi ΘΙ. Ut 
autem EH ad ΘΙ ita est EO ad ΘΚ ; incommen- 
surabilis igitur est et EO ipsi OK longitudine ; 
et sunt ambe rationales ; ipse ΕΘ, ΘΚ igitur 
rationales sunt potentid solum commensnra- 


biles; ex binis igitur nominibus est EK diyisa 


E ©f 
2 Ht 


ad ©. Et quoniam majus est AB quam ΓΔ, 
zquale vero AB quidem ipsi EH, ipsum vero 
ΓΔ ipsi ΘΙ; majus igstur et EH quam ΘΙ; et 
EO igitur major est quam ΘΚ. Vel igitur EO 
quam ΘΚ plus potest quadrato ex recta sibi 
commeusurabili longitudine , vel quadrato ex 
recla incommensurabili. Possit primum qua- 


drato ex recta sibi commensurabili; et cst major 


ἃ OH, etil a pour Jargeur Ia droite ox; Ja droite ΘΚ est donc rationelle et incommen- 
surable en longueuravec Ez (23. 10). Et puisque ra est medial , et que ΑΒ est rationel, 
AB sera incommensurable avecTs; Je parallélogramme EH est donc incommensurable 
avec GI. Mais EH est ἃ ΘῚ comme EQ est ἃ eK; Ja drotte ΕΘ est donc incommensu- 
rable en Jongueur avec €K (1.6). Mais ces droites sont rationelles lune et autre ; 
Jes droites ΕΘ, OK sont donc des rationelles commeusurables en puissance seule- 
ment; Ja droite EX divisée aa point © est donc une droite de deux noms. Et 
puisque AB est plus grand que ra, que ΑΒ est égal ἃ EH, et que Ta est égal a Θὲ, 
16 parallélogramme EH est plus grand que ΘΙ ; la droite EO sera par conséquent plus 
grande que ΘΚ. La puissance de ΕΘ surpasse donc celle de ox du quarré d'une droite 
commensurable ou incommensurable en Jongueur avec EO. Que Ja puissance de 
t© surpasse d’ubord la puissance de ek du quarré @une droite commensurable 
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~ > , € ~ ~ ε a ? , 
TH ἐκκειμένῃ ρητὴ TH EZ* » apa EK ex δυο 
> , 3 , « a 4 © a Δ 
οντοματῶν ἐστι TEMTH, pNTH δὲ ἡ ET. Ἐὰν δὲ 
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Ld τ ? , a « " ΄ 
μένη μείζων ἐστίν" ὥστε καὶ ἡ τὸ ΑΔ δυναμένη 
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“ἢ ΄ ~ 3 ἂν , e ~ 
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ΘΕ commensurabilis exposite rationali Ez ; 
ergo EK ex binis nominibus est prima, ratio- 
nalis vero EZ. Si autem spatium contineatur 
sub rationali et ex binis nominibus primi, recta 
spatium potens ex bimts nomintbys est; recta 
igitur ipsum ΕἸ potens ex binis nominibus est; 
quare et recta ipsum ΑΔ poteus ex binis no- 
minibus est. Sed EO quam ΘΚ plus possit qua- 
drato ex recta sibi incomimensurabili ; et est 
major EO commensurabilis exposite rational: 
EZ longitudine; ergo EK ex binis nominibus est 
quarta, rationalis vero EZ. Si autem spatium 
contineatur sub rationali et ex binis nominibus 
qaarta, recta spatium potens irralionalis est, qua 
vocaturmajor ; recta igitur spatium EI potens ma- 
jor est; quare et recta ipsum Α Δ potens major est. 

Sed et sit minus AB quam ΓΔ; et EH igitur 
minus est quam ©1; quare ct ΕΘ minor est 
quam ΘΚ ; vel autem OK quam EO plus potest 


quadrato ex recta sibi commensurebili, vel qua- 


avec ΕΘ; mais ΘῈ, plus grand que ΘΚ, est commensurable avec la rationelle expo- 
sce EZ; la droite EK est done une premiére de deux noms (det. sec. 1.10); mais la 
droite Ez est rationelle; or, si une surface est comprise sous une rationelle et sous 
Ja premiére de deux voms, la droite qui peut cette surface est une droite de deux 
noms (55. 10); ladroite qui peut la surface EI est donc une droite de deux noms; 
Ja droite qui peut Ja surface a4 sera par conséquent une droite de deux noms. Mais 
que la puissance de ΕΘ surpasse la puissance de ΘΚ du quarré d’une droite in- 
commensurable en Jongueur avec ΕΘ, puisque ΕΘ, plus graud que ©K, est com- 
mensurable en longueur avec Ia rationelle exposée EZ ; la droite EK sera la qua- 
trieme de deux noms (dét.sec. 4. 10); mais Ja droite EZ est rationelle ; er, si une 
surface est comprise sous uve rationelle et sous une quatriéme de deux noms, la 
droite qui peut cette surface est Virrationelle appelée majeure (38.10); la droite 
qui peut la surface EI est donc une droite majeure ; la droite qui peut la surface 
Ad est donc aussi une droite majeure. 

Mais que la surface AB soit plus petite que Ja surface ra ; la surfage FH sera plus 
petite que la surface ΘΙ; la droite Eo sera par conséquent plus petite que ΘΚ; or, 
la puissance de ΘΚ surpasse la puissance de E@ du quarré d’une droite commer- 
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τ ᾽ ‘ ΄ ΄ μὴ 
ἢ ἄρα τὸ ΕἸ χωρίον δυναμέιη tx δύο μέσων 
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ἐστι πρώτη" ἀστε καὶ ἡ TO AA χωρίον!" durapetn 
: 5 athe να, eee S 

ex duc μέσων ἐστι πρώτῃ. Αλλὰ δὴ ἡ ΚΘ τῆς 


6 , ~ 2 J Ἄ Ἂ ε ~ 
ΕΘ μεῖζον δυιάσθω τῷ ἀπὸ ἀσυμμίτρου ξαυτῇ, 
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drato ex recta incommensurabili. Possit primum 
quadrato ex recta sibi commensurabili longitu- 
dine; et est minor EO commensurabilis expositi 
rauonal: EZ longitudine; ergo EK ex binis uo- 
mimbus est secunda, rationalis vero EZ. Si 
autem spativum continealur sub rationali ct ex 
binis nominibus sccunda, recta spatium potens 


ex binis medals est prima; recta igitur spatium ΕἸ 


ny 
Φ 
νι 


ZHI 


potens es binis medns est priina; quare et recta 
spatium AA potens ex binis mcdiis est prima. Sed 


et ΚΘ quam ΕΘ plus possit quadvato ex recta sibi 


a? a τιν , . z ctf τὸ ot es Ear te Ν - " ἝΞ 
zai στιν" ἡ ἐλάσσων ἡ ΕΘ σύμμετρος τῇ ἐκκεῖ- incommeusurabili ; et cstnunor EO commmen 


᾿ © em a, © of ee oo ΄ 2 x 5 Alla Dee ed Ia + 2 Ἐν srr 
μένη puri τῇ EL? ἡ era LK ἰκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ surabilis esposite ralionali EZ ; ergo EK ex binis 


͵ ε \ sive ‘ . , nee Sea ἢ δ Κῶ ἢ ἰτέον ii ἃ 
TAT, puta δὲ ἢ EZ, Ἐὰν δὲ χαρίον περιέ- ne ninibus cst quinta, ratioualis vero EZ. Sitautem 


χηται ire ἐντῆς καὶ τῆς tx δύο ὑνεμάτων spauum conlincatur sub rationali οἱ ex biais 


surable ou incommensurable en Jongueur avec ΘΚ. Que la puissance de ΘΚ sur- 
passe dabord la puissance de ΕΘ du quarré d'une droite commensurable ev lon- 
gucur avec GK, puisque la droite Eo, plus petite que ΘΚ, est commensurable en 
Jongucur avec la rationelle exposée ΕΖ ; la droite EK est doue Ja seconde de denx 
uoms (dcf.sec. 2. 10); mais la droite Ez est rationelle; or, si une surface est comprise 
sous une raticnelle ct sous une seconde de deux noms, la droite qui peut cette 
surface est la premicre de deux médiales (56. 10); a droite qui peut la surface ἘΠ 
est dune la premicre de deus meédiales ; Ja droite qui peut la surface Aa sera 
par corséquent Ja premiere de deux médiales. Mais que la puissance de Ko sur- 
passe la puis-ance de ΕΘ du πατεῖ ὁ d’une droite incommensurable avec ΚΘ; puisque 
EO, plus petit.que ΚΘ, est commensurable avec Ja ratiouclle exposée ΕΖ ; la droite EK 
sera lu cinquieme de deux noms (def. sec. 5. 10}; mais Ja droite ΕΖ est rationelie; 
or, si une surface est comprise sors une raliouelle et sous la cinquicme de deux 
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πέμπτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη βητὸν καὶ 
μίσον δυναμένη ἐστίν" ἡ ἄρα τὸ ἘΠ χωρίον δὺ- 
vepern [ητὸν καὶ μέσον δυταμίνη ἐστίν" ὥστε 
καὶ ἢ τὸ ΑΔ χωρίον δυιαμίνη ῥητὸν καὶ μέτον 
δυναμένη ἐστί. 
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ἀπρε Ge τς: ἜΝ ae 
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nominibus quinta, recta spatium potens ratio- 
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nale et medium potens est; recta igitur spatium 
EI poteus rationale et medium potens est; quare 
et recta spalium ΑΔ potens rationale et medium 
potens est. 


Rational igitar ct medio, etc. 


PROPOSITIO LNXIIF, 


Duobus mediis incommensurabilibus iter se 
composibis, γα το dug irrationales fiunt; vel 


ex binis mediis secunda, vel bina media potens. 


Componantar enim duo media incommensura- 
bila inter se AB, FA; dicorcetam, que spalium 
AA potest, vel cx binis mediis esse sccundam, 
vel bina media poteutem. 

Etenun AB quain TA vel majus est, vel 
minus. Sit primum majus AB quam ΓΔ; et 


expouatur ralionalis EZ, ct ipsi quidem AB 


noms, la droite qui peut cette surface est celle qui peut une surface rationelle et 
une surface médiale (5g. 10); la droite qui peut la surface Er est donc celle 
qui peut une surface rationelle ct une surface meédiale ; Ja droite qui peut la sur- 
face AA sera par conséquent Ja droite qui peut une surface rationclle et uue sur- 
face médiale. Dunc, etc. 


PROPOSITION LXXIII. 


Deux surfaces médiales incommensurables entre elles étant ajoutées , 1} en ié- 
sultc deux droites irraticnelles , ou la seconde de deux mediales, ou Ja droite qui 
peut deux meédiales. 

Ajoutons les deux surfaces médiales AB, ra qui sont incommensurables entre 
elles; je dis que la droite qui peut fa surface aa est ou la seconde de deux mé- 
diales, ou la droite qui peut deux meédiales. 

Car la surface AB est ou plus grande ou plus petite que la surface Ta. Que AB 
soit d'abord plus grand que ΓΔ; soit exposée Ja racionelle EZ ; et appliquons a ΕΖ un 
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παρὰ τὴν EZ παραξεξλήσθω τὸ EH πλάτος 
ποιοῦν τὴν EG: τῷ δὶ TA ἴσο: τὸ OL πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΘΕ. Καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶν ἱκαάτερον 
AB, ΓΔ’ μέσον ἄρα καὶ ἑκώτιρον τῶν EH, Ol, 
; oe Ὁ ι Ε ’ 
ται πᾶρὰ ρητὸν τὴν ΕΖ παράπκεται TARTS 
πειοῦν τὰς EO, OK ἑκατέρα ἄρα τῶν EO, OK 
pata ἔστι, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μᾶπεις Καὶ 


> oF ἘΣ e 2 
ἐσπτεὶ αἀσυμμετρον ἐστὶ TO AB τῷ TA, καὶ ἐστιν 


a 


iccy τὸ μὶν AB τῷ EH, τὸ ds TA τῷ ΘΙ" ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ EH τῷ ΘΙ. Ὡς δὲ 
τὸ EH πρὸς τὸ ΘΙ οὕτως ἐστι 4 EO πρὶς τὴν 
ΘΚ’ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EO τῇ ΘΚ μήκει" 
αἱ EO, ΘΚ ἄρα pater εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι" ἐκ δύο ape ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EK. Ἧτοι 
δ: ἢ ἘΘ τῆς ΘΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 


͵ ε Ὁ ἀπ 5 OF , 
μιτρου εαὐτὴῇ, ἢ TW απὸ ασυμμέτρου. Δυ- 
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wquale ad EZ applicetur EH latitudinem faciens 
ΕΘ, ipsi vero TA wxquale OF latitudinem fa- 
ciens ΘΚ. Et quomam inediuin est utrumque 
ipsorum AB, TA; medium igitur et utrumque 
Ipsorum EH, ΘΙ, et ad rationalem EZ appli- 
canlur, quie laitudinem faciunt EO, OK; utraque 
igitur ipsarum ΕΘ. ΘΚ rationalis est, ct incom- 
iensurabilis ips1 EZ longitudinc. Et quoniam 


incommensurabile est AB ipsi TA, et est aquale 


ΟΣ 


quidem AB ipsi EH, ipsum vero ΓΔ ipsi @1; iu 
commensurabile igitur est cL EH ipsi ΘΙ. Ut au- 
tem EH ad Ol ila est ΕΘ ad ΘΚ; incommensura- 
hilis igitur est ΕΘ ipsi ΘΚ longiludine ; ipse ΕΘ, 
ΘΚ igitur rationales sunt potentid solum com- 
mensurabiles ; ex binis igitur nominibus est EX. 
Vel autem EO quam ΘΚ. plus potest quadrato ex 


recta sibi comsensurabili, vel quadrato ex recta 


par-Hélogramme EH ὅσα] ἃ 4B, ce parallélogramme ayant pour largeur la droite ΕΘ; 
appliquons aussi ἃ EZ un parallélogramme of égal ara, ce parallclogramme ayant 
pour largeur la droite ΘΚ. Puisque les surfaces AB, T4 sont inédiales Pune οἱ Pautre, 
Jes surfaces EH, ©1 seront aussi médiales Vune et l'autre; mais ces surfaces sunt 
appliquées a EZ, et elles ont pour Jargeur les droites EO, ΘΚ ; les droites ΕΘ, 6K 
sont donc rationelles Pune et autre (25.10), et incommensurables en longueur 
avec Ez. Et puisque AB est incommensurable avec rs, que ΔΒ est égal ἃ EN, οἱ 
que TA est égal ἃ ΘΙ, Ja suface EH sera incommensurable avec ΘΙ. Mais EH est a ΘΙ 
commne ΕΘ est ak; Ja droite EO est donc incommensurable en longueur avec ΘΚ; 
Jes droites Eo, OK sont done des rationelles commensurables en puissance seule- 
ment; EK est donc une droite de deux noms. Or, la puissance de EO surpasse 
Ja puissance de ©k du quarré dune droite comamensurable ou incommensurable 
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, € » 3 ἊΝ 32 ΄ 
EZ pauses, ἢ ἀρὰ EK ex duo ὑνομώτων ἐστὶν 
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Incommensurabili. Tossit primum quadrato ex 
recla stbi Commensurabili longitudine, cl neutra 
ipsarum EO, ΘΚ coanmensurabilis esl exposite ra- 
tionali EZ longitudine; ergo EK ex bins no minibus 
est lerlia, ralionalis vera EZ. Si autem spatium 
conlmeatur sub rationali ct ex Lints nominibus 
tertid; recta spalinm potens ex Lims mediis est 
secunda ; recta igilur ipsum EI, hoe est AA po- 
tens, cx binis inediis est secunda. Scd EO quam 
ΘΚ plus possit quadrato ex recta sibi incomuen- 
surabili longitudime, cl incommensurabilis est 


utraque Ipsaraim ΕΘ. OK Ipst EZ longitudine ; 


ὅτ ἃ \ r ’ is = pe sy Β 
exTH. Ἐὼν δὲ χώριον περιέχηται ὑπὸ pute ergo EK ex binis nominibus est sexta. Si aulem 


καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης. ἡ τὸ χορίον spaliuim contineatur sub rationali et ex binis πὸ- 
δυνοιμέιη nt dvo μέτα δυνειμένη ἐστίν" ὥστε  muinibus sexta; recta spalium potcns bina media 
καὶ ἢ τὸ AA χωρίον δυναμένη n® δυο μέτα potens est; qnare et spativm AA potens bina 
δυναμένη ἐστίν. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ἔτι. ene uicdia potens est. Suuiliter απὸ demonstrabi- 


μὲ μεν ᾿ n 4 ᾿ fs 
ἐλαττον ἡ τὸ ΑΒ τοῦ Τὰ, ἡ τὸ ΑΔ “χωρίον δυναω-. mus, cl si minus sil AB quam ΓΔ, rectam quae 


΄ a 3 ’ , > A 4 - bo Στ 
μένη, ἢ ἐκ δύο ἴσων δευτέρα ἐστὶ > δυο δ spatiumn AA polest, vel ex bims mediis secundam 


μέτα δυταμένης esse, vel bina media potentem. 


Avo ἄρα μέσων. καὶ τὰ ἑξῆς, Duobus igitur medus, εἰς. 


avec EO. Que ka puissance de EO surpasse d'abord la puissince de ΘΚ d’une 
drvite commensurable en longueur avec EO; or, les droites EO, OK ne sont ni 
Pune ni Vautre commensurables en longueur avec Ja rationelie exposée Ez; la 
droite EK est dunc la troisieme de deux noms ; mais Ja droite Ez est rationcile; or , 
si une surface est comprise sous une rauionclle et sous Ja troisieme de deux noms, 
Ja droite qui peut cette surface est Ja seconde de deux médiales (57. 10); la droite 
qui peut la surface El, cest-a-dire 4a, est done la seconde de deux meédiales. 
Mais que Ja puissance de ΕΘ surpasse la puissance de ΘΚ du quarré dune druite 
incommensurable en longueur avec E©; or, les droites EO, ΘΚ sont I’une et 
Vautre incommensurables en Jongueur avec Ez; Ja droite EK est donc Ja sixiéme de 
deux noms (déf. see. 6. 10). Mais si une surface est comprise sous une rativnelle 
Οἱ sons une sixitme de deux noms, la droite qui peut cette surface est Ja droite 
qui peut deux mediales (Go.10); Ja droite qui peut la surface AA est donc Ja 
droite qui peut deux meédiales. Si ΑΒ Ctait plus petit que Ta, nous démontrerions 
semblablement que la droite qui peut la surface ΑΔ est ou la seconde de deux me- 


diales, ou la droite qui peut deax meédiales. Donc, ete. 
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PROPOSITIO LXNXIV. 


St ἃ rational: rationalis auferatur, potentia 
solum commensurabilis existens toti; reliqua 
Irralionalis est, vocctur autem apotome. 

A rationali enim AB ralionalis auferatur Br, 
petenta solum counnensurabilis existeus tott; 
dico reliquam AT irralionalem esse, quae vo- 


catur apotome. 


Hast 3p ἀσίμμετρές ἔστιν ἡ AB τῇ BT Quoniam enim incommensurabilis est AB ipsi 


μήνεις ταὶ ἔστιν ὡς ἢ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ cures ΒΓ longitudine, alque est ut AB ad ΒΓ ita 
πὸ avo τῆς AB opts τὸ ὑπὸ τῶν AB, BF, ¢X AB qnadratum ad rectangulum sub AB, Br, 
ἐσύυμετρον apa ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AB τῷ ὑπο  ucommensurabile igitur est ex AB quadratum 
τῶν AB, ΒΓ' ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AB συμ- rectangulo sub AB, ΒΓ; sed quadrato quidem 
μιτρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ setpazara, ὉΧ ΑΒ commensuralilia sunt ex AB, ΒΓ qua- 
τὼ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ET σύμμετρόν ἔστι τὸ δὶς: Urata, rectangulo vero sub AB, BP commensu- 
usc τῶν AB, ΒΓ’ τὰ ape ἀπὸ TAY AB, ΒΓ rabile est rectanguluin bis sub AB, Br; quadrata 
ἃ 


δ ms ‘ εν ~ \ aera = = δ ale ar 
σύμιμετρα ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΒ. Br'* καὶ igtur ex AB, ΒΓ incounmensurabilta sunt rec= 


PROPOSITION LXXIV. 


Si une droite rationclle est retranchée d'une droite rationelle, cette droite 
n'¢tant commensurable qu’en puissance avec la droite enticre ; la droite restante 
sera irrationelle , et sera appelée apotome. 

Que la rauonelle BF, commensurable en puissance sculement avec la droite 
enticre , soit retranchée de Ja droite ΑΒ ; je dis que Ja droite restante ar, appelce 
apotome, est irrationelle. 

Car puisque AB est incommensurable en Jougueur avec Er, et que ΑΒ est a BF 
comme le quarré de AB est au rectangle sous AB, ΒΓ (1.6), le qnarré de ΑΒ sera 
incommensurable avec Je rectangle sous 4B, Br; mais la somme des quarrés de ΑΒ 
et de Brest commensurable avec Je quarré de AB (16.10), et Ie double rec- 
tangle sous AB, Brest commensurable avec le rectingle sous AB, ΒΓ; Ia somme 
des quarrés des droites ΔΒ, ΒΓ cst done incommensurable avec le double rec- 
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λοιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆς AT ἀσύμμετρα ἐστι τὰ 
ἀπὸ τῶν AB, BI, ἐπεὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ 
ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆς AT?, Ρητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ" 


ἄλογος ἄρα ἐστὶν ὁ ΑΓ, καλείσθω δὲ ἀποτομή. 


ΠΡΟΤΑΣῚΙΣ οέἐς 


4 > 4 δὰ Ld 3 én δὶ , 2 ᾽ 
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putov περιεχῆ" Ἡ Acs ἀλογος ἐστι, καλείσθω 
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, τ , > ͵ ς 
Ame γὰρ μέσης τῆς ΑΒ μέση ἀφῃρήσθω ἡ 
BI, δυνάμει μόνον συμμετρος οὖσα TH AB, 
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tangulo bis sub AB, ΒΓ; cl reliquo igitur qua- 
drato ex AP incommensurabilia sunt quadrata 
ex AB, Br; quomam et quadrata cx AB, ΒΓ 
awquaha sunt rectangulo bis sub AB, BU cuin 
quadrato ex AT. Rationalia autem sunt quadrala 
ex AB, BU; irrationalis igitur est AU, vocelur 


autem apotome. 


PROPOSITIO LXXV. 


Si a medii media auferatur, potentia solum 
commensurabilis existens toll, qua cum told 
rationale continet; reliqua irrationalis est, vo- 
cetur autem media apotome prima. 

A medid enim AB media auferatur BC, po- 


tenia solum commensurabilis existens ipsi AB, 


A T 


a 4 ~ ε ῖ " ᾿ 4 \ ~ 

peta de τῆς AB putoy ποίουσαὰ τὸ ὑπὸ τῶν 
τ ‘ ΠΝ ” ees 

AB, ΒΓ’ λέγω τι ἢ λΟΙΤῊ ἢ AT ἀλογος eats, 


ψ' ΤΙ ‘ id 3 ι a 
καλείσθῳ! δὲ μέσης ἀποτομή πρώτη. 


Β 


εἴ cum ca AB rationale faciens rectangulum sub 
AB, ΒΓ; dico reliquam AF irrationalem esse, 


vocetur aulem medix apotome prima, 


tangle sous AB, ΒΓ (14. 10); 1a somme des quarrés des droites ΑΒ, Br est donc 
incommensurable avec Je quarré restant de la droite ar (17.10), parce que la 
somme des quarrés des droites AB, ΒΓ est égale au double rectangle sous AB, ΒΓ, 
conjointement avec le quarré de ar (7.2). Mais la somme des quarrés des droites 
AB, ΒΓ est rationelle ; la droite ar est donc irrationclle ( déf.11. 10), et elle sera 
appelée aputome. 


PROPOSITION LXXy. 


Si d'une médiale on retranche une médiale, commensurable en puissance seu- 
lement avec la droite entiere , ct comprenant avec Ja droite enti¢re une surface 
rationelle, Ja droite restante est irrationelle , et elle s’appelera le premier apo- 
tome de la meédiale. 

De la médiale ΑΒ retranchons Ja médiale Br, commensurable en puissance 
seulement avec AB, et faisant avec AB le rectangle sous AB , ΒΓ rationel ; je dis que 


Ja droite restate ar est irrationelle, ct elle sera appelée le premier apotome 
de la médiale. 


Il. 38 


} 
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ἀκοῦν , SEN , 

Ἐπεὶ yap αἱ AB, ΒΓ μέσαι ties, μεσα ἐστὶν 
Ὥς τ Ose ᾿ τὰ τοῖν 
vas Ta ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ, Ῥητον δὲ τὸ dis ὑπὸ 
SS nec ᾿ ιν - 
τῶν AB, ΒΓ" ἀσυμμετρα ape τὰ ἀπὸ τῶν AB, 


τε μὰ. EN & me oe “ 
ΒΓ τῷ δὶς ὑπο τῶν AB, ΒΓ" καὶ λοιπῷ ἀρα τῶ 


he T 
eee 2 as er eae aera 
ἀπὸ τῆς AT ἀσύμμετρον ἐστι τὸ dais τπτὸ τῶι 

2 Ἂς δὰ Ya ey 5 ral ΕΣ , 
AB, ΒΓ’ eves καὶ τὸ λὸν ers αὐτῶν ἀσυμμέτρον 
a - 7 δ τὸ 3 ~ se εθ, 3 ΄ a a Teh 
ἢ. καὶ τὰ εξ ἀρχῆς pezeba ασύμμετρα cores. 
ry Ἢ. ες ᾿ ~ ἊΝ > 
Purcr ὃ: τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI* aAcyor aps 
ἥν ~ ςς : > Sy Ae 
τε ἀπὸ τῆς Αἴ" ἄλογος apa ἐττιτὶ w AT, κατ 


Ges cy. , > ᾿ ’ 
λείσθω de? μέσης arroToun πρώτη. 


ΠΡΟΊΑΣΙΣ ες. 


ΠΕ, ἽΝ. ἊΣ ΕΝ 
Ἐὰν απὸ μέσης μεση ἀφαιρεθν. curapes hover 

4 sures ι x '¢ ͵ 

σύμμετρος CUTZ τῇ Cha, μιτὰ de τῆς CANS με- 
εἰν Ae .- ον : 

σὸν πτεριέχῃ"" ἃ λοιπὴ ἀλογὸς ἐστι, καλείσθω δὲ 


μέτης ἀποτεμὴ δευτέρα. 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


Quomiam enim AB, ΒΓ medix sunt, media 
sunt cl quadrata ex AB, BC. Rationale autem 
rectangulum Lis sub AB, BC; incommensura-~ 
μα igitur ex AB, ΒΓ quadrata rectangulo bis 


sub AB, EL; et reliquo igitur quadrato ex ΑΓ 
Β 


incommensurabile est rectangulum his sub AB, 
Br; quoniam el si tota magmiludo σὰ πὶ una ip- 
saruin incommensurabilis sit, et que a principio 
magnitudines inccummensurabiles eruut. Ratio- 
nale autem bis rectangulum sub AB, BI; irratio- 
nale igilur quadratum ex AP; irrationalis igitur 


est AP, vocclur autem medi apotome prima. 


PROPOSiIiTIO LAAVI. 

Si a media media auferat.r, potentia solim 
commensurabilis existens toll, que cum tota 
rcdium continet 3 reliqua irrationalis est, vor 


cetur autem media apotome secunda. 


Car, puisqne les droites ΑΒ, ΒΓ sont médiales, les quarrés des droites AB, BT 
seront wcediaux. Mais le double rectangle sous AB, ΒΓ est rationel ; Ja somme des 
quarrés des droites AB, ΒΓ est donc incommensurable avec le duuble rectangle sous 
AB, Br ; te double rectangle sous 4B, Br est donc incommensurable avec le quarré 
restant de Ja droite ΑΓ (7.2); parce que si une grandeur enticre est incommen- 
surable avec une de celles qui Ja composent, les grandeurs composantes sont 
incommensurables (17.10). Mais le double rectangle sous 4B, Br est raticnel; Te 
quarré de ar est donc irrationel; Ja droite ar est douc irratiouclle, οἱ elle sera 
appelce le premier apotome de Ia meédiale. 

PROPOSITION LXXVI. 

Si dune mediale on retranche une médide, commeusurable en puissance seu- 
Jement avee la droite enticre, et compreaant avee Ja droite evticre une surface 
inediale, Ja drvite restante est irraiionelle, ct elle s‘appelera le second apotome 
de Ja meédiale. 


LE DIXIEME LIVRE DES 


Azo 7 2p μέσης τῆς ΑΒ μέση ἀφηρήσθω ἢ BI, 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ τῇ AB, 
pura δὲ τῆς" ὕλης τῆς ΑΒ μέσον περιέχουσα 
τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ" λέγω ἔτι ἡ λοιπὴ 4 ΑΓ 


ν᾽ ᾽ Σ , Δ , 2 x 
ἄλογός ἐστι, καλείσθω δὲ μέσης ἀποτομὴ Siv— 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 


A media enim AB media auferatur ΒΓ, po-~ 


299 


tentit solim conunensurabilis existeus toti AB, 
et cum tota AB medium continens rectangulum 
sub AB, ΒΓ; dico reliquam AL irrationalem 


esse , Vocetur autem mediz apotome secunda. 


τέρα. 
A oT B 
ne NO ᾿ 
Δ 2 ἢ 

| 

\ 

| 

(owe 

I ΘΕ 


rd ι ε 4 e . ~ x 3 A 
Ἐκκείσθω 76} putn ἡ" AL, vas τοῖς μὲν as 

n \ \ ᾿ 
τῶν AB, ΒΓ σὸν ware τῆν Al παρσοξεζλήσθω 
‘ ’ ~ + ~ « ν᾿ 
τὸ ΔῈ πλαᾶτος ποιοῦν τὴν AH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ 
» » ΑΙ x , 4 
τῶν AB, ΒΓ σὸν crapa τὴν AI παραζεξληήσθω το 

τὰ ᾿ yf ‘ 
ΔΘ σλαάτος ποιοῦν τὴν ΔΖ" λοιπὸν apa τὸ ZE 
-» 3 iy ~ 4 κ - Soe) x , ? \3 
sGov ἐστι τῷ αἴτὸ τῆς AT. Καὶ ἐπῖὶ μίσα ἐστι 

Ἄ > x ~ # w Ἀ ΙΝ 
τα ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ" μέσον apa καὶ τὸ ΔΕ. 

Ἂς A € x ι , Ἂ 
Καὶ παρα purav τὴν AL tapaxutas πλατος 
~ ‘ € X u > ε Ν 
ποιοῦν τὴν AH* ῥητὴ apa ἐστὶν ἡ AH, καὶ 


ΓΙ - ΄ th ? Ν τ 
ατυμμέτρος τῇ AL prance. Πάλιν... ἐπεὶ μέσον 


Exponatar enim rationalis ΔΙ, et quadratis 
gnidem ex AB, ΒΓ xquale ad ipsam ΔΙ ap- 
plicetur ΔῈ latitudinem faciens 4H, reclangulo 
vero bis sub AB, BP aquale ad ipsam AI appli- 
cetur ΔΘ latitudinem faciens ΔΖ; rehiquum 
igitur ΖΕ xquale est quadrato ex AP. Et quo- 
miam media sunt quadrala ex AB, ΒΓ; medium 
igitur et ΔΕ. Et ad rationalem AI applicatur 
lafitudinem faciens ΔΗ ; rationalis igitur est 


AH, et incommensurabils ipst At longitudine. 


De la médiale ΑΒ retranchons la médiale Br, commensurable en puissance seu- 
lement avec Ja droite entiére AB, et comprenant avec la droite entire 4B Je rec- 
tangle médial sous AB, BI; je dis que la droite restante AT est irrationelle, ct elle 
sera appelée le second apotome de Ja médiale. 

Soit exposée la rationelle δὲ; appliqnous ἃ 41 un parallClogramme ΔῈ égal a la 
somme des quarrés des droites AB, Br, ce parallélegramme ayant pour Jargeur la 
droite ΔΗ ; appliquons aussi ἃ Ja droite δὲ un parallclogramme ΔΘ égal au double 
rectangle sous AB, BF, ce parallClogramme ayant pour Jargeur la droite az; le 
reste ZE sera égal au quarré de ar (7.2). Ev puisque les quarrés des droites 
AB, ΒΓ sont médiaux, le parallGlogramme ΔῈ sera medial (24. cor. 10). Mais il est 
appliqué ἃ la rationelle at, et il a pour Jargeur la droite 4H; Ja droite ΔῊ est donc 
rationelle et incommensurable en longueur avec ΔΙ (23. 10). De plus, puisque le 
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ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ’ καὶ τὸ δὶς ape 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μέσον ἐστι, Καὶ ἔστιν ἴσον 
τῷ ΔΘ" καὶ τὸ ΔΘ ἄρα μέσον ἐστι, καὶ παρὰ 
βρη τὴν τὴν ΔΙ ποραξεξληται πλάτος “ποιοῦν 
τὸν AZ* puta apa ἐστὶν ἡ ΔΖ, καὶ ἀσυμ- 
μέτρες τῇ ΔΙ μήκει. Καὶ ἐπεὶ αἱ AB, ΒΓ δυ- 
νάμε; μόνον σύμμετροι εἰσι", ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν n AB καὶ τὴ ΒΓ μήκει" ἀσύμμετρον ἄρα 


‘ 3 x ~ ’ ~ ft ‘ “ 
παὶ τὸ 276 τῆς AB TeTLAQerer TH ὑπὸ τῶν AB, 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


Rursus, quoniam medium est rectangulum sub 
AB, BF; et rectangulum bis igitur sub AB, ΒΓ 
medium est. Atque est wquale ipsi ΑΘ ; et 
ΔΘ igitur medimm est, et ad rationalem AI 
applicatur latitudinem faciens ΔΖ; rationalis 
igitur est ΔΖ, et incomimeusurabilis ipsi 41 lon- 
gitudine. Et quoniain AB, BF potentid solum 
commensurabiles sunt, incommensurabilis igi- 
tur est AB etipsi BF longiiudine ; incommensura- 


bile igitur et ex AB qnadratuin rectangulo sub 


4 Γ Β 
5. Ξ 55 Ὲ- 
ay cA 
| 
1 OE 


ΒΓ. Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AB σύμμετρα ἐστι 
τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ' ἀσύμ- 
AB, ΒΓ 


- ἜΝ" - 5 ΩΝ 1 aes 
τοῖς ἀπὸ τῶν AB, BI’. Ivey δὲ τοῖς μὲν απὸ 


" 2 x ‘ Ν ΦΧ - 
μξτρον apa ects τὸ δις ὑπὸ τῶν 


τῶν AB, ΒΓ τὸ AE, τῷ de dic uae τῶν AB, 


LI τὸ AO" ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ" τὸ ΔῈ τῷ 


AB, ΒΓ, Sed quadrato quidem ex AB commen- 
surabilia sunt quadrata ex AB, BI, rectangulo 
anlem sub AB, BF commensurabile est rectan= 
gulum bis sub AB, BF ; incommensnrabile igitur 
est rectangulum bis sub AB, ΒΓ qnadratis ex 
AB, ΒΓ. -Equale yero quadrats quidem ex AB, 
Bripsum ΔΕ, rectangulo autem bis sub AB, ΒΓ 


Ipsum ΔΘ: incommensurabile igitur est SE ipsi 


rectangle sous AB, ΒΓ est medial, le double rectangle sous 4B, ΒΓ sera meédial (24. 
cor. 10). Mais il est egal a ae; Je parallélogramme ΔΘ est donc medial, et i] est 
appliqne ἃ la rationelle a1, sa largeur étant Ja droite az; la droite ΔΖ est donc ra- 
tiuuelle et incommenstrable en longueur avec al. Et puisque les droites AB, ΒΓ ne 
sont commensurables qu'en puissance, Ja droite AB sera incommensurable en lon- 
gueur avec ΒΓ; le quarré de ΑΒ est donc incommensurable avec le rectangle sous 
AB, bY (1.6, et 10. 10). Mais la somme des quarrés des droites aB , BF est commen- 
surable avec le quarré de ΑΒ (τό. 10), et le double rectangle sous AB, ΒΓ est com- 
mensurable avec le rectangle sous ΑΒ, ΒΓ (6.10); le double rectaugle sous AB, ΒΓ 
est donc incommensurable avec Ja somme des quarrés des droites AB, ΒΓ, Mais ΔῈ 
est égul a la somme des quarrés des dreites AB, ΒΓ, et ΔΘ égal au double rectangle 
sous AB, ET; le parallclogramme ΔῈ est donc incommensurable avec so. Mais 
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a Ἢ ε . 
ΔΘ. Ὡς δὲ τὸ AE πρὸς τὸ ΔΘ οὕτως ἡ HA 
: ᾿ fae c 2 
pes τὴν ΔΖ" ἀσύμαετρος ἄρα ἐστι ἢ ΗΔ τῇ ΔΖ 
* - » ἣς » 3 τ «ε Gi © » 
Mazes. Καὶ εἰσιν αἀμφοτιραι patas® as ἄρα HA, 
ε ’ , ᾿ . ἃ 
ΔΖ ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ ZH ἄρα 
> , \ ce \ "ἢ ot e ἜΣ 
ἀποτομή ἔστι. Puta δὲ AL, τὸ δὲ ὑπὸ βητῆς 
XV » ͵ , > , 8 a , 
καὶ ἀλόγου περιεχόμενεν ὁρθογ ὠνίοιδ ὥλεγόν 
> ee κα te oo” Ὁ. 
ἐστι" παὶ ἢ δυναμένη cpa? αὐτὸ ἄλογος ἔστι, 
OES ΄ \ ε ε w " , 
Καὶ δύναται τὸ ZE ἡ ΑΙ" ἡ AT ἄρα ἀλογός 


: ἘΠῚ: : : , 
2078, παλείσθω δὲ μέσης" ἀπετεμὴ δὲι τέρας 


TIPOTAZIS οἷ, 


SON A a ee 
Ἐὰν ἀπὸ εὐθείας εὐθ:ὰ ἀφαιριθῆ, δυνώμει 
> + - ὦ ry 1 ~ oF 
ἀσύμμετρος tus2 TH CPy, μετὰ ὅδε τῆς ὕλης 
~ ἣν 32 2 2 ~ oe x 3. 2 
ποιοῦσα τὸ μὲν ἀπ αὐτῶν ἅμα puter, τὸ δ 
πον - Ἔ . eee: 
υνπ αὐτῶν μεσοῖ" y οίτη αἀλογος ἐστι. κα- 
ΡΣ 
λείσϑω δὲ ἐλάσσω". 
ι \ aA? A AA > , 
Ame γὰρ εὐθείας τῆ! AB εὐθεῖα ἀφηρήσθω 


Ὁ - ͵ > -.- ἡ ~ 
ἢ BY, δυνάμει ἀσύμμετρος ουσὰ TH CAN, “το:ουταὰ 


ΔΘ. Utautem ΔῈ ad AO ita ΗΔ ad ΔΖ; incommen- 
surabilis igitur est HA ipsi AZ longitudine. Et 
sunt ambz rationales; ergo HA, AZ rationales 
sunt potentia solum commensurabiles; ergo ZH 
apotome est. Rationalis autem Al, et sub ra- 
tionali et irrationali contentum rectangulum ir- 
rationale est; ct recta potens igilur ipsum irra- 
tionalis est. Et potest tpsum ΖΕ ipsa AT; ergo 
AT irrationalis est, vocelur autem medie apo- 


tome secunda. 


PROPOSITIO LNXVII. 


Si a recta recta aufcratur, polentia incom- 
mensurabilis extstens toti, ct cum tot’ faciens 
compositum quidem ex ipsis simul rationale , 
rectangulum vero sub ipsis medium; reliqua ir- 
rationalis est, voce!ur autem minor. 

A recta enim AB recla auferatur ΒΓ, potentia 


incommensurabilis existens toll, factens cum 


AE est ἃ ΔΘ comme Ha est ἃ Az; Ja droite Hs est donc incommensurable en 
Jongueur avec ΔΖ. Mais ces droites sont rationelles ; les droites HA, ΔΖ sont 
done des rationelles commensurables en puissance seulement; la droite ZH est 
donc un apotome (7.44. 10). Mais la droite at est rationelle, etle rectangle com- 
pris sous une rationelle et sous une irrationelle est irrationel (50. 10); la droite 
41} peut ce rectangle est donc irrationclie. Mais ar peut ΖΕ; la droite ar est donc 
irationelie, et elle sera appelée le second apotome de la médiale. 


PROPOSITION LXNXVITIE. 

Si d'une droite on retranche unc droite , qui étant incommensurable en puis- 
sance avec Ja droite entiere, fasse avec la droite entiére Ja somme des quarrés 
de ces droites rationelle, et le rectangle sous ces niémes droites médial, la droite 
restante est itrationelle, et elle sera appclée mineure. 


De la droite ΑΒ retranchons la droite ΒΓ, qui élaut incommensurable cn puissance 


302 
μετὰ τῆς ὕλης τῆ: AB τὸ μὲν συγκείμενεν ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν AB, BT ἅμα ῥητὸν, τὸ δὲ δὲς 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ cya μέτον"" λέγω ὅτι ἡ λοιπὴ 


ἢ Ἶ ro ; Ἶ 
un ΑΙ ἀλογός ἐστι, καλείσθω δε ἐλάσσων, 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDF. 


tola AB compositum quidem ex quadratis ips?- 
rum AB, Bf simul rationale, rectangulum vero 
bis sub AB, ΒΓ simul mediums dico reliquam 


AV irrahonalem esse, vocelur autem minor. 


A 


x A ὩΣ 1 fa > n “ ᾿ ~ . 5 . . * 
Eres ep τὸ μὲν σμηπεμκενον ἐπ τῶν αὐτὸ τῶν Quonmiam enim quidem compositum cx Ipsa- 


: ee . ε : : 

AB, ΒΓ τιτραγώνων ρητὸν ἐστι, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ © rum AB, BF qnadralis rationale est, rectangulum 

ὰ ΑΝ re " > x ‘ 5 i 5 - : 

tor AB, ΒΓ μεσον" ἀσυμμετρα ape ἐστι Teor O75 vero bis sub AB, ΒΓ medium: INCOMMNEMSUra= 
2 ἘΠ ποτ τς Ἔ τς ἘΝῚ 

τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΕΓ" καὶ. bila igitur sunt quadvata ex AB, ΒΓ reclangulo 


: A ee is — Σ : : 
ἀνοστρέψαντι ἀσυμμετρά ἐστὶ τὰ ade τῶν [55 51} ΑΒ, BP; et convertende incommensura= 


AB, ΒΓ τῷ ἀπὸ τῆς AT, Patz δὲ τὰ ἀπὸ τῶν bilia sunt ex AB, Br quadrata quadrate ex AP. 
AB, ΒΓ: ἄλογον ὥρα τὸ ἀπὸ THs AT* ἀλογος  Rationalia antem qnadrala cx AB, ΒΓ; irratio- 
ἄρα ἡ AVI, καλείσθω ὃς ἐλάσσων. nale igitnr quadratum ex AP ; irralionalis igitur 
AP, vocetur aulem minor. 


TIPOTAZSIZ cy. PROPOSITIO LXYXVIIE 


A ? A ? . > re 9 ry . τ Ὁ 
Ἐὰν αὐτὸ εὐθείας εὐθεῖα ἀφαιρεθῇ » δυνάμει 81 arecta recta auferatur, potentia incommen- 


ξεν ἐπ, Ss ΟῚ \ ‘ ᾿Ξ: ε aye ν a ᾿ 2 
ATUULETESS οὐσα τῇ CAN, μτα ὅδ: τῆς ὕλης surabilis existens tol, et cum Το ὦ facieus qui- 


~ Ὑ + , » ΄σ' > ze Ἅ. - εἰ rh by Ls 
ποιουσα τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν aT αὐτῶν dem compositum ex ipsarum quadralis mediuin, 


avec la droite enti¢re , fasse avec la droite enticre la somme des quarrés des droites 
AB, Brrationelle, et le double rectangle sous 4B, ΒΓ médial ; 76 dis que la droite 
restante ΑΓ est irrationelle, et elle sera appelce mincure. 

Car puisque |i somme des quarrés des droiles ΔΒ, EF est rationclie, et que le 
double rectangle sous 2B, Br est medial, la somme des quarres des droites AB, ΒΓ 
sera incommensurable avec Je double rectangle sous AB, BT; donc, par conver- 
sion, la somme des quarrés des droites 45, BF est incommensurable avec le quarré 
de ar (17.10). Mais !a somme des quarrés des droites AB, Bi est rationclle ; le 
quarré de ar est donc irrationel ; la droite ΔΓ cst donc irrationelle , et elle sera 


appelée nineure. 
PROPOSITION LXXVIII. 


Si Mune droite on retranche une droite, qui ctant incommensurable en puis- 
sance avec la droite exticre, fasse avec la droite enticre la summe des quarres de 
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τ ’ Ἀ ‘ eo 2 ~ ε ᾿ 
τετραγώνων μέτον , τὸ ὃς dig ὑπ αὐτῶν ρητόν" 
. ι a ᾿ 3 ΄ . >» 4 ~ 
ἡ AcimHn aAoycs ἐστι. καλείσθω δὲ μετα ρητου 

= Ls o 
Μῖσον τὸ ὅλον ToLOUg Le 
᾿ » ~ > ΄ 2 ΄ 
Ατὸ γὰρ εὐθείας τῆς ΑΒ εὐθεῖα egnpnoba 
« Ν ΄ sees εν ~ oe ~ 
n ET, δυνείμει ασυμμέτρος Cuca τῇ CAN TH 
~ ι ι f > μ᾿ ? " 
ΑΒ. “ποιουστα TO μὲν σνγ κείμενον τῷ τῶν απὸ 
΄- , ΄ tn Be ek 
τὰν AB, EF τιετραγώρων poor, τὸ δι δὶς ὑπὸ 
eS τ ge : "es να 
τῶν ΑΒ, ΒΓ ῥητονῖ" λεγῶ ὅτι ἢ λοιπὴ 5. AT 
a es) ra ov 1. : 2 ~ ΄ 
ἀλεγὺς ἐστι. καλείσθω δὲ μετα ρητεοῦ μέσον 


τὸ ὅλον πτοιοῦ ταῖς 


A ᾿ + ᾿ 2 ~ 5» x 

Ewes Jap τὸ μὲν συγκείμενον ex τῶ" aro 

~ ’ . > x ‘i at 

των AB, ΒΓ τετραφῶώνων μέσον ἐστι. τί dt 
, * cand ιν ᾿ 2 ΄ Ww 

δὶς ὑπὸ τῶν AB, EF ῥητόν" ἀσυύμμιτρα ace 

> Ἀ εἶ > *: ~ 5 - δὲ « ‘ ~ 

ἐστι Ta awe τῶν AB, BI? τῷ dic ὑπὸ τῶν 

΄ A it x ? + tae 

AB, ΒΓ’ καὶ λοιπὸν apa τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ 

᾿ ἐν, ~ ™ c ‘ ~ ἧς is 

ἀτύμμετρέν ἐστι τῷ dic ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. Kas 
᾿ Ν, ε Ἀ re. € ΄ 1 wv 

ἔστι τὸ δὲς ὑπὸ τῶν AB, EF ῥυτον" τὸ ape 

- x .- ol cd bd w > x € 

ome τὲς AY aAczey ἐστι" adAszos Apa ἐστιν ἢ 
se 1 Le τὰς Be ers 

AT, 222.640 δὲ ἡ μετὰ patcu μέσον τὸ ολὲν 


ποιοῦτα. 
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rectangulum vero bis sub ipsis rationale ; reliqua 
irration:lts est, vocetur autem cum rationali 
medium totum faciens. 

A recta enim AB recta anferatur Br, potentia 
incommensurabilis existens toti AB, faciens qui- 
dem compositum ex ipsarum AB, BE quadratis 
medium , rectangulum vero bis sub AB, BI ra- 
tionale ; dico reliquam AT irrationalem esse, 
vocetur autem cum rational: medium totum 


faciens. 


Te B 


Quoniam enim quidem compositum ex ipsa- 
rum AB, ΒΓ quadratis ncdiumest, reclaugulum 
vero bis sub AB, BF rationale; incommensurabilia 
igitur sunt ex AB, ΒΓ quadrata rectangulo bis 
sub AB, Br; ct reliquum igitur quadraium cx 
AT incommensurabile est rectangulo bis sub 
AB, Br. Atgue est rectangulum bis sub AB, ΒΓ 
rationale ; quadratuin igitur ex AL irrationale 
est; Irrationalis igitur est AT, vocetur autem 


cum rationali medium totum faciens. 


ces droites médiale, et le double rectangle compris sous ces méincs droites ra- 
tioncl , Ja drcite restante sera irrationelle, et sera appelée ha droite qui fait avec 
une surface rationelle un tout médial. 

De la droite ΔΒ retranchons la droite ΒΓ, qui ctant ineommensurable en puis- 
sance avec Ja droite enticre ΑΒ, fasse la somme des quarrés de ΑΒ et de ΒΓ médiale, 
et 16 double rectangle sous AB, ΒΓ rationel; je dis que Ja droite restante ar est 
irrationelle, et elle sera appelee la droite qui fait avec une surface rationelie un 
tout medial. 

Car, puisque Ja somme des quarrés des droiies ΑΒ, ΒΓ est médiale, et que Ic 
double rectangle sous 4B, ΒΓ est rationel, la somme des quarrés des droites ΑΒ, ΒΓ 
seva incommensurable avec le double rectangle sous AB, Br ; le quarré restant de la 
droite ΑΓ est done incommensurable avec le double rectangle sous AB, ΒΓ (17.10). 
Mais le double rectangle sous ΔΒ, BY est rationel ; le quarré de ar est done inra- 
tionel ; Ja droite aT est donc irrationelle, et elle sera appeice la droite qui fait avec 
une surface rationelle un tout médial. 
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ι 4 ee. of ΠΝ 
Ἐὰν ἀπὸ εὐθείας εὐθεῖα ἀφαιρεθῇ. duraucs 
ἀσύμμετρος οὑσα TH CAN, μετα δι πῆς cine 
~ AS Ἂ; i > > 3 ᾿ ~ 
“ποιοῦσα τὸ μὲν' συγκείμενον ἐκ τῶν AT αὐτῶν 
᾿ tone ec ἡκῆσ, 

τετραγώνων μέσον, τὸ δὲλ δὲς ὑτ αὐτῶν μέσου, 
ναὶ ἔτι τὰ ἀπ αὐτῶν τετραγώνων ασυμμετρα 
τῷ δὶς UF αὐτῶν" ἡ λοιπὴ ἀλογὸς ἐστι, κα΄- 


: toe ἜΣΕΙ ? Τα 
λείσϑω δὲ ἡ μιτὰ μέσου μέσον τὸ Ὅλον ποιοῦσα. 


Απὸ γὰρ εὐθείας τῆς ΑΒ εὐθεῖα ἀφυρήσθω ἡ 
ΒΓ, δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ AB, ποιοῦτα 
τὰ προκείμενα" λέγω ὅτι ἡ λοιπὴ HAT ἄλο) ὃς 
ἐστι. ἡ καλουμίιη a μετὰ μέσου μέτον τὸ 
ὅλον ποιοῦσαϊ. 

Ἐκκείσθω γὰρ puta ἡ ΔΙ. καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν AB, ΒΓ ἴσον παρὰ ῥητὴν" τὴν ΔΙ παραζε- 
λησθω τὸ ΔῈ πλάτες ποιοῦν τὴν AH, τῷ δὲ 


δὶς ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ ἴσον ἀφηζήσθω τὸ ΔΘ 


PROPOSITION 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 


PROPOSITIO LXXIX. 

Si a recla recta aufcralur, potentia incom— 
menusurablis existens tuli, et cum tota faciens 
quidem compositum ex ipsaram quadratis ine- 
diam, rectangulum vero bis sub ipsis medium, 
et adlue composita ex ipsarum quadratis in- 
commenusurabilia rectangulo bis sub ipsis ; re~ 
liqua irrationalis cst, vocetur autein cum medio 
medium tolum faciens. 

A recta enim AB recta auferatur ΒΓ, potentia 
incommensurabilis cxistens ipsi AB, faciens 
proposita; dico reliquam AT irrationalem esse , 


{πὸ yocalur cuin medio medium totum faciens. 


Exponatur euim rationalis Al, et quadratis 
quidem ex AB, ΒΓ aquale ad rationalem ΔΙ 
applicetur AE latitudinem faciens 4H, rectan- 


gulo autem bis sub AB, ΒΓ «quale auferaltur ΔΘ 


LXXI1X. 


Si dune droite on retranche une droite, qui étant incommensurable en puis- 


sance avec la droite enticre, fasse avec la droite enticre Ja somme des quarrés de 
ces droites médiale, le double rectaugle sous ces mémes droites médial aussi, et la 
somme des quarrés de ces droites incommensurable avec le double rectangle com- 
pris sous ces wémes droites, la droite restante sera irrationelle , et sera appelée la 
droite qui fait avec une surface meédiale un tout médial. 


De la droite ΑΒ retranchons la droite Bt, qui ctant incommensurable en puis- 
sance avec la droite cnucre AB, fasse ce qui est proposé ; j2 dis que la droite 
restante ΑΓ est irrationelle , et elle sera appelee la druite qui fait avec une surface 
mediale un tout médial. 


Car soit exposée Ja rationelle a1; appliquons 2 la rationelle At un _parallélo- 
gramme ΔῈ égal a la somme des quarrés des druites 4B, Br, ce parallélogramme 
ayant pour largeur Ja droite ΔΗ; retranchons de ΔῈ un parallélogramme ΔΘ ρθη] au 
double rectangle compris sous AB, BI, ce parall¢logramme ayant pour largeur Ja 
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ca ~ A a w ε by 
πλάτος ποιοῦν τὴν AZS* λοιττὸν apa 13 ZE σον 
με τὸς τ - « , ᾿ 
ἐστὶ τῷ απὸ τῆς AT* wrren AT δύναται τὸ 
. 2 ay \ a 3 ~ Es A ~ 
ΖΕ. Καὶ eek τὸ Guyxesuerov τὸ τῶν amo τῶν 
᾿ ee τς ae », ~ ͵ 
AB, ΒΓ μέσον ἐστι. καὶ ἐστιν σὸν TH ΔῈ" μέσον 
τυ a meus δ 
ἄρα ἐστι" τὸ ΔΕ, καὶ mapa ρητῆν τὴν ΔῚ σπα- 


΄ . ~ ε 4 wy 3 x € 
ρβάκετοι σλατος wosour ΔῊ" pata apa ἐστιν ἡ 


Α Τ 
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Jatitudinem faciens AZ; reliquum igitur ΖΕ eqnale 
est quadrato ex AT; quare ipsa AT potest ipsum 
ZE. Et quoniam compositum ex ipsarum AB, 
Br quadratis medium est, atque est zquale ipsi 
AE; medium igilur est AE, et ad rationalem 


ΔΙ apphecatur, latitudinem fuciens ASH; ratio~ 


B 
—_S ee 


4 


ν. "» κι » ῃ -" x 
AN, καὶ agupperpes TH AI μηῆκει, Maas, ἐπεὶ 
‘ δὶ « \ ~ 2 a » % Now 

τὸ δις ume τῶν AB, BY μεσὸν ἐστί. καὶ ἔστιν 
ar ~ ‘ wv ͵ 2 

ἰσὸν τῷ ΔΘ’ TO apa ΔΘ μέσον ἐστὶ, καὶ παρά 
«4 \ ’ 

putay τὴν ΑἹ παρακιιται πλάτος ποιοῦν τὴν 


€ \ 4] 3 A e Ν᾿ ὁ ~ 
az: pura apa ἐστιν ἢ ΔΖ > Kas ασυμβέετρος TH 


H 


WE 


palis igitur est MH, et incommensurabilis ipsi 
ΔΙ longitudine. Rursus, quoniam rectangulum 
bis sub AB, BF medium est, atque est equale 
ipsi A@; ergo ΔΘ medium est, et ad ratio- 


nalem Al applicatur Jatitudinem faciens AZ ; 


AI μήκει, Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν  Fationalis igitur est ΔΖ, et incommensurabilis 


AB, ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀσύμμετρον 1051 AI longitudine. Et quoniam incommensura- 
ἡ χαὶ τὸ AE τῷ A@%. ὡς δὲ τὸ ΔῈ 


ἄρα ἐστὶ bilia sunt quadrata ex AB, ΒΓ rectangulo bis 
mpeg τὸ ΔΘ οὕτως ἐστὶ" ἡ AH πρὸς τὴν ΔΖ: " 


sub AB, BL, incommensurabile igitur est et 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν n ΔΗ τῇ AZ. Ἑαὶ εἰσιν ΔῈ ips: ΔΘ. Ut autem ΔῈ ad ΔΘ ita est et 
ΔΗ ad £Z; incommensurabilis igitur est AH 


droite sz, le pareilélogramme restant ZE sera égal au quarré de at (7. 2); la 
droite ar peut donc la surface ΖΕ. Et puisque la somme des quarrés des 
droites ΑΒ, ΒΓ est médiale, et qu'elle est égale ἃ ΔῈ, le parallélogramme ΔῈ 
sera médial; mais ce parallélogramme est appliqué ἃ Ja rationelle ar, etal a 
4H pour Jargeur; Ja droite 4H est donc rationelle, et incommensurable en lon- 
gueur avec aI (23.10). De plus, puisque 16 double rectangle sous ΑΒ, BT est 
médial , et qu'il est égal ἃ ΔΘ, le parallélogramme ΔΘ sera medial ; muis il est 
appliqué a la rationcile at, δὲ ἢ] a 42 pour largeur ; la droite Δ2 est donc rationelle , 
et incommensurable en Jongueur avec al. Et puisque la somme des quarres des 
droites AB, BT est incommensnurable avec Je double rectangle sous AB, Br, le 
parallélogramme ΔῈ sera incommensurable avec le parallelogramme so. Mais 
ΔῈ est ἃ ΔΘ Comme ΔῊ est ἃ ΔΖ (1.6); 14 droite ΔῊ est donc incommensurable 


Π. 39 
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2 a ε i « we ε v . δὶ 
AEDT pas ρητα αι ΗΔ. AZ ape putes εἰσι ὀυ-- 
a a > ys! 4 
γαμεῖ μότον συμμετροι" αἀπτότομη ofa εστιν 
« ‘ * a \ . € \ © ~ Ν 
ἡ ZH, βῆτη δὲ ἡ ZO. Ts δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ 
Ἂν ~ . ? 4 . 12 a ca 
ἀποτιμὴς περιεχίμειον Chg wrsoy aAsz ov 
2 ~ c δ , 3 N ΄ ? 2 yl 
ἐστι. καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ σἀλογος ἐστι. καὶ 
. ἜΣ ε ᾿ς 1 
δύναται toZEw AT* 5 AT ops πλόος ἐστι. καὶ-- 


͵ « \ ͵ , wer, ~ 
λείσθω δὲ n μετα μέσου μέσον τὸ Choy “πτοιοῦφας 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ a. 


“ον ~ , , "ἢ 
Tu απτοτομλῃ μία μύνον!" προσαρμόζει εὐθεῖα 
ε Ἶ ’ ᾿ ͵ Ss pS 
pata δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα TH ὁλῃ. 
une Ξ 
Ἐστο ἀποτεμὴ ΑΒ. πρισαρμέζουσα δε 
> ὧς, © ε ῬΞ 5») © i . ΄ 
αὐτῇ a ΒΓ’ as Ai, ΓΒ apa putas εἰσι δυνάμει 
; ; : δ ns es 2 
Bovey συμμεέτροι" λεγω ots TH AB etepa cu 
ἣν nd 4 τὰ ΄ ᾿ 
TpeCapucoes PATA Ὁ δυνάμει μόνον συμμέετρες 
=) -~ 4 
cura τῇ OAM, 


> 5. 


Ei γὰρ δυνατὶν, προσαρμεζέτω κι" ΒΔ" καὶ αἱ 


ipsi 4Ζ. Et sunt ambe rationales ; ipse HA , 
ΔΖ igitur rationales sunt potentid solim com- 
mensurabiles ; apotome igitur est ZH, ratio- 
nalis autem ΖΘ. Sed sub rationali et apo- 
tome contentum rectangulum irrationale est, 
et recla potens ipsum irrationalis est, et potest 
ipsum ΖΕ ipsa AT; ergo AL irrationilis est, 
yocetur autem cum medio medium totuin fa- 


ciens. 


PROPOSITIO LXXX. 


Apotoma una solim congruit recta rationalis 
potentia solum commensurabilis existens toti. 

Sit apotome AB, congruens autem eidem 
ipsa ΒΓ; ipsa AP, ΓΒ igitur rationales sunt 
potentid solim commensurabiles; dico ipsi AB 
alteram non congruere rationalem, qux po- 
tentid solaum commensurabilis sit toti. 


Si cnim possibile, congruat BA; et ipse AA, 


avec ΔΖ (10.10). Mais ces deux droites sont rationelles; les droites Ha, Az 
sont donc des rationelles commensurables en puissance seulement; ZH est donc 
un apotome (74.10), et ΖΘ une rationelle. Puisque le rectangle compris sous 
une rationelle et un apotome est irrationel (14. 10), que la droite qui peut ce 
rectangle est irrationeile, et que ΑΓ peut la surface ZE (39. 10), 1a droite ar sera 
irrationelle, et eKe sera appelée la droite qui fait avec une surface meédiale un 
tout medial. 


PROPOSITION LXXX. 

Il n'y a qu’une seule drutte qui puisse couvenir avec un apotome , c’est une 
rationelle commensurab'e en puissance seulement avec la droite eutitre. 

Soit Vapoton e Ab, et que EF lui conviene ; les droites «Tt, ΓΒ seront des ratio- 
nelles comn:-ensurables en puissance seulement (74.10); je dis qu’une autre ratio- 
nelle com:mensurable en puissance seulement avec Ja droite entiére ne convient 
pas avec AB. 


Que la droite Bs, si cela est possible, convicne avec AB; les droitcs Aa, AB 
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eas ͵ , , ὃ 
Ad, ΔΒ apa putas εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
\ ow ΄ % 2 + ~ 
τροι, Καὶ ἐπεὶ ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν AA, AB 

~ Ν - x ~ , ε e 7 
τοῦ dig ὑπὸ τῶν AA, AB, τούτῳ ὑπερέχει καὶ 
3 ‘ ~ ~ a © \ oe 
ta ἀπὸ πῶν AT, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΙ, ΓΒ’ 
-- \ 2 ~ “Ὁ 2 ι ~ > ’ © 
τῷ γὰρ αὐτῷ τῷ ἀπὸ THE AB apperepe υὑπε- 


Fixes ἐταλλὰξ ἄρα ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 
εἶ : 


A B 


AA, ΔΒ τῶν ἀπὸ τῶν AT, IB, τούτῳ ὑπερέχει 

A ‘yi τὰ ~ ~ e A 
καὶ πὸ dig ὑπὸ τῶν AA, AB τοῦ dis ὑπὸ 
τῶν AT, ΓΒ. Tai δὲ ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ τῶν ἀπὸ 


τῶν ΑΓ. ΓΒ ὑπερέχει βητῷ" βητὴ γὰρ ἀμφό- 
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ΔΒ igitur rationales sunt potentid solim com- 
mensurabiles. Et quoniam quo superant qua- 
drata ex AA, ΔΒ rectangulum bis sub AA, AB, 
hoc superant et quadrata ex AT, ΓΕ rectangulum 
bis sub ΑΓ, ΓΒ; eodem enim quadrato cx AB 


ulraque superant; permutando igitur quo su~ 
τ ἃ 


perant quadrata ex AA, AB quadrata ex ΑΓ, 
ΓΒ, hoc superat et rectanguluin bis sub Ad, 
ΔΒ rectanguluin bis sub ΑΓ, TB. Quadrata 
autem ex AA, AB quadrata ex AI, ΓΒ superant 


τέρα" καὶ τὸ δὲς ἄρα ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ τοῦ δὶς ralionali; rationalis cnim utraque; ct rectan- 


ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΓ, TB ὑπερέχει ῥητῷ. ὅπερ ἐστὶν gulum bis igitur sub AA, AB supcrat ratiouali 
ἀδύνατον. μέσα γὰρ ἀμφότερα, μέσον δὲ μέσου = rectangulum bis sub ΑΓ, ΓΒ, quod est impossi-~ 
eux ὑπερέχει ῥητῶν" τῇ ἄρα ΑΒ ἑτέρα cu προσ- bile, media enim utraque, medium autem me- 
αρμέζει pura, δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα dium non superat ratiouali; ergo ipsi ΑΒ altera 
τῇ ὅλη. Ron congruit rationalis , poteutid ςοϊ τα com- 
mensurabilis existens toti. 


wv +e - = κα at 
Mia ape, καὶ τὰ Fa ia Media igitur, etc. 


seront des rationelles commensurables en puissance seulement{(74. τοὺ. Et puisque 
Ja somme des quarrés des droites Ad, ΔΒ surpasse le double rectangle sous As, AB 
de la méme grandeur dont la somme des quarrés des droites ar, ΓΒ surpasse le 
double rectangle sous ΑΓ, TB, car ces deux excés sont égaux chacun au quarre 
de AB(7-2), par permutation, la somme des quarrés des droites As » ΔΒ sur- 
passera la somme des quarres des droites ar, ΓΒ de la méme grandeur dont le 
double rectangle sous ΑΔ, ΔΒ surpasse le double rectangle sous ar, ΓΒ. Mais la 
somme des quarrés des droites As, ΔΒ surpasse la somme des quarrés des drvites 
ar, ΓΒ d'une surface rationelle, car ces deux sommes sont rationelles ; Je double 
rectangle sous AA, ΔΒ surpasse donc Je double rectangle sous ar, ΓΒ d’une surface 
rationelle ; ce qui est impossible, parce que ces deux grandeurs sont médiales, 
et qu'une surface médiale ne surpasse pas une surface médiale d'une surface ra- 
tionelle (27-10); une autre rationelle, commensurable cn puissance seulement 
avec la drvite eutlere, ve peut donc pas convenir avec AB. Donc, etc. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ze. 


hod “ , ͵ , 
‘Tn μέση ἀποτομῇ πρώτη μία μονον' προσαρ- 
Ξε αὶ , ; : - 
μόζει εὐθεῖα μέσης δυνάμει μότον σύμμετρος cura 
~ 4 Lm ἄν, at , 
τῇ CAN, μετὰ δὲ τὴς ὕλης putov περιεγουσα. 
. , > \ : ε \ 
Eote Jap μεσ avetoun apwta ἢ AB, παὶ 
, . 
Ta AB προσαρμοζέτω a ΒΓ’ αἱ AT, ΓΒ apa 
, τ , ᾿ ἢ το τα 
μέσαι εἶτι δυτόμει μένον CupyseT per, ρητὸν πες 
, να eee : 7 = 
ριέχουσαι To ὑπὸ τῶν AT, TBe Azj}w ove τῇ 
< > , , ͵ ͵ 
ΑΒ et:pa cu προσαρμόζει μέση δυνόμει μόνον 
an Ας - en > δὲ τῆς ὦ 
συμμεέτρος Cuga TH CAN, μετὰ δὲ τὴς CANE 


ῥητὸν περμέχουσα. 


Εἰ γὰρ δυνατὸν. προσαρμοζέτω καὶ ἡ ΔΒ’ 
αἱ ἄρα AS, ΔΒ μέσαι εἰσι δυνεέμει μόνον σύμ- 
μέτροι, ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ. AB* 
Καὶ ἐπεὶ ᾧ ὑπεεέχει τὰ ἀπὸ τῶν ΛΔ, ΔΒ τοῦ 


τ ἀν: “ας ᾿ ͵ Ν ' 
δὶς ὑπὸ τῶν Ad, AB, τευτῷ ὑπερέχει καὶ τὰ 


PROPOSITIO ELXXXI. 


Mediz apotome priinz una solim congrutt 
recta media, potentia soliun commensurabilis 
existens toll, et cum Το!ὰ rationale continens. 

Sit erim media apotome prima AB, et ipsi 
AB congruat ΒΓ; ipse AL, ΓΒ igitur medic 
sunt potentia solum conmensurabiles , ratio- 
nale continentes rectanculnm sub Ar, ΓΒ; 
dico ipsi AB alleram non congrucre mediam , 
quz potentia solum commensurabilis sit tot, ct 


cum tota rationale contineat. 
; Δ 


Si enim possibile, congruat ct AB; ergo AA, 
ΔΒ mediz sunt potentia solum commensura- 
biles, rationale contmentes rectangulam sub 
AA, AB. Et quouiam quo superant quadrata 
ex AS, AB reciangulum bis sub AA, 4B, hoc 


PROPOSITION LXXXI. 


fl n’y a qu’une droite qui puisse convevir avec Je premier apotome medial, 
c’est une droite médiale commensurable en puissance avec Ja droite entiére, et 
comprenant avec elle une surface rationelle. 


Soit ΑΒ un premier apotome médial, et que ΒΓ conviéne avec AB ; Jes droites 
Ar, TB seront des médiales commensurables en puissance seulement, et com- 
prenant une surface médiale sous ar, TB ‘75. 10); je dis quune autre médicle, 
commensurable en puissance seulemeut avec la droite entiere , et comprenant 
avec elle une surface médiale, ne peut convenir avec AB. 


Que la droite 4B conviéne avec AB, si cela est possible; les droites As, ΔΒ 
seront des médides commensurables en puissance seulement, et Comprenant 
une surface rationelle sous Ad, ΔΒ (75.10). Et puisque la somme des quarres des 
droites AS, SB surpasse le double rectangle sous 44, AB de la meme grandeur dont 
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ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AT, IB 
τῷ γὰρ αὐτῷ" ὑπερέχουσι; τῷ ἀπὸ THS ΑΒ’ 
ἐναλλὰξ ἄρα ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΤ΄. ΓΒ. τούτῳ ὑπερόχει καὶ τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν AO, ΔΒ τοῦ dig ὑπὸ τῶν AT, TB. 
To δὲ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ ὑπερίχει pit@, ῥητὰ γερ ἀμφύτερε" 
καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ ὄρα τῶν ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ, ὅπερ ἐττὶν εἰδύτατον. 
μέσα γὰρ ἀμφότερα. μέσον δὲ μέσου cux 
ὑπερέχει ῥητῷ. 


~ oF ’ . νι 6 fn 
TY dpa peony, καὶ τὰ ες. 


ἩΡΟΤΑΣΙΣ xf. 


we, ; “ΠῚ 
TH μέση' ἀποτομῇ δευτερῷ, μία μόνον ππροσ- 
αρμέζει εὐθεῖα μέση, δυνάμει μόνον σύμμετρος 
᾿ ie: ae 2%, ᾽ ‘ 
οὖσα" TH ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὕλης μέσον πε- 


ριέχουσα. 
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superant οἵ quadrata ex AD, ΓΒ rectangu- 
lum bis sub AP, FB; superant enim code:n 
ex AB quadrato; permutando igitur quo su- 
perant quadrata ex AA, AB quadrata ex Ar, 
PB, hoc superat et rectangulum bis sub AA, 
AB rectangulum bis sub AL, ΓΒ. Rectangu- 
lum autem bis sub AA, AB reclangulum bis 
sub AT, FB superat rationali, rationalia enim 
ulvrague 3 cl quadrata ex AA, AB igilur qua~ 
drata ex ΑΓ, ΓΒ superaut rationali, quod est 
impossibile , media enim utraque , medium au-, 
tem medium non superat rational: 


Mediz igitur, ete. 


PROPOSITIO LXXXII. 


Mediz apctome secundie una solim con- 
gruit recta media , potentia soliun commen- 
surabilis existeus toli, et cum tola medinm 


conlinens. 


la somme des quarrés des droites ar, ΓΕ surpasse Je double rectangle sous ar, ΤΒ, 
car ces exces sont chacun Je qnerré de aB (7.2); par permutation, la summe 
des quarrés des droites Ad, 4B surpassera Ja somme des quarrés de ar, ΓΒ de Ja 
méme grandeur dont Je double rectangle sous aa, ΔΒ surpasse le double rectangle 
sous ΑΓ, ΓΒ. Mais le double rectangle sous aa, ΔΒ surpasse le double rectangle 
sous ΑΓ, TB d’une surface rationelle, car ces surfaces sont rationelles lune et 
I’autre ; la somme des quarrés des droites Aa, ΔΒ surpasse donc la somme des 
quarrés des droites ar, TB d’une surface rationelle ; ce qui est impossible, parce 
que ces surfaces sont meédiales Pune et Faure, et qwane surface médiale ne sur- 


passe pas une surface médiale d’unc surface rationelle (27. 10). Hl n’y adonc, ete. 


PROPOSITION LXXXIli. 


Il n’y a qu'une seule dryite qui puisse convenir avec le second apotome mé- 
dial, c’est une droite médiale , commensursble en puissance seulement avec la 
droite enti¢re , et comprenant avec clle une surface mediale. 


LE DIXIEME LIVRE DES 


ene é ee ΓΑ 
Ἑστω μέση ἀποτομὴ δευτέρα ἡ AB, καὶ τῇ 
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a 2 δ νὰ 
AB προσαζμέζουσα ἡ ΒΤ’ αἱ ἀρὰ AT, TB 
μίσαι εἰσι δυνάμει μένον σύμμετροι, μέσον 
περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ᾽ λέγω crs τῇ 
“Ὁ 3 5 ee : 

AB ἑτέρα οὐ προσαρμόζει εὐθεῖα μέση δυνάμει 

, a a εἰ 3 he ΄ 
μόνον σύμμετρος εὖσα τῇ Cn, μετὰ δὲ τῆς 


ὅλης μέσον περι: χουτας 


ELEMENTS D’EUCLIDE. 

Sit media apotome secunda AB, εἴ ipsi AB 
congruat BC; ipse igitur AC, ΓΒ medi sunt 
potentia soliam commensurabiles, medium eon- 
uucntes reclangulum sub AT, ΓΒ; dico ipsi AB 
altcram non congruere rectam mediam que po- 
tenuia sclum comucusurabilis sil toli, et cum 


tola medium contincat. 


A RP T ἃ 

ἘΞ 1 
ΕΘ Μ Ν 
Loa mn I 


\ 


Fi γὰρ du:etuv, προσαρμοζέτω rai ἡ BAe 
καὶ! αἱ ἀρὰ AA, AB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μένον 
σύμμετροι, μέσον περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν AA, 
ΔΒ. Καὶ ἐκκείσθω puta ἡ EZ, καὶ τοῖς μὲν" 
ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ ποραξεξλήσθω 
τὸ EH, πλάτος ποιοῦν τὴν ἘΜ" τῷ δὲ Sic ὑπὸ 
τῶν AT, TB ἴσον ἀφηρήσθω τὸ OH, πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΘΜ’ λοιπὸν ἄρα τὸ ἘΛ ἴσον ἔστι 
τῷ ἀπὸ τῆς AB* wot: ἡ ΑΒ δύναται τὸ EA. 


oe ᾿ a " a 
Vigaw δὲ τοῖς ἀπὸ τῶν AX, AB ἔσον πορὰ 


Scit un second apotome medial ΑΒ, 


Si enim possibile, congruat BA; οἱ ipse 
igitur AA, AB media sunt potentia solum com- 
meusurabiles , mediam contincnics rectangulunt 
sub AA, AB. Et exponatur ralionalis EZ, et 
quadratis quidem ex AL, ΓΒ wquale ad ipsam EZ 
applicetur EH, latitudinem faciens EM; rectan- 
eulo autem bis sub Ar, ΓΒ aquale auferatur 
ΘΗ, latitudinem faciens ΘΜ; reliquum igitur EA 
wquale cst quadrato ex AB; quare AB potest 


ipsum EA, Rursus ulique quadralis ex AA, AB 


et que la droite BF conviene avec AB; 


Jes droites ar, TB seront des médiales commensurables en puissance seulement , 
et comprenant une surface médiale sous ar, ΓΒ (76.10); je dis qu’une autre 
droite médiale commensurable cn puissance seulement avec Ja droite entiere, ct 
comprenant avec clle une surface médiale , ne peut Convenir avec AB. 

(Jne BA conviene avec AB, si cela est possible; les droites AA, ΔΒ scront des 
meédiales commensurables en puissance sculement, et comprenant une surface 
médiale sous AA, ΔΒ (76. 10). Soit exposeée Ja rationelle Ez ; appliguons ἃ EZ un pa- 
ralidlugramme EH egal ἃ la somme des quarrés de ar et de TB, qui ait pour largeur 
la droite EM, et retranchons de EH un parallclogramme ΘΗ égal au double rec- 
tangle sous AT, IB, ce parallelogramme ayant pour largeur la droite ΘΜ; le reste 
EA sera Cgal au quarré de aB( 7.2); la droite ΑΒ pourra donc la surface EA. De 
plus , appliquons ἃ EZ un parallélogramme EI égal a la somme des quarrés des 
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τὴν EZ παραξεξλήσθω τὸ EL, πλάτος “τοιοῦν 
τὴν EN* ἔστι δὲ καὶ τὸ EA ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 
ΑΒ τετραγώνῳ" λοιπὸν ἄρα τὸ ΘῚ ἴσον ἐστὶ τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ. Καὶ ἔπει μέσαι εἰσὶν αἱ 
AT, ΓΒ. μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AT, 
ΓΒ. Καὶ ἔστιν ice τῷ EH* μέσον ἄρα χαὶ τὸ 
EH, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ἘΖ παράκειται, πλα- 
τος ποιοῦν τὴν ἘΜ" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἥ EM, 
καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ μήκει. Πάλιν. ἱπεὶ 
μέτον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AT, TB, καὶ τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ μέσον ἐστί. Καὶ ἔστιν ἔτον 
τῶ ΘΗ" καὶ τὸ ΘΗ ἄρα μέτον ἐστὶ, καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν EZ παράκειται. πλάτος ποιεῦν τὴν 


ΘΜ’ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ©M, καὶ ἀσύμμετρος 


zequale ad ipsam ΕΖ applicetur ΕἸ, latitudinem 
faciens EN; est autem et EA axquale ex AB 
quadrato; reliquum igitur ΘΙ zquale est rectan- 
gulo bis sub AA, AB. Et quoniam mediz sunt 
ΑΓ, ΓΒ, media igitur sunt ct quadrata ex ΑΓ, ΓΒ. 
Et sunt wqualia ipsi EH; medium igitur et EH, 
etad rationalem EZ applicatur, latitudinem fa- 
ciens EM; rationalis igitur est EM, et incom- 
menusurabilts ipsi EZ lougitudinc. Rursus , quo~ 
niam medium est rectangulum sub AP, ΓΒ, ct 
rectangulum bis sub AP, 1B medium est. Atque 
est quale ipsi OH; ct ΘΗ igitur inedium est, 
et ad rationalcin EZ applicatur , latitadinem fa- 


ciens ©M; ralionalis igitur est ct OM, etin- 


τῇ EZ μήκει. Καὶ ἐπεὶ αὐ AT , ΓΒ δυνεμει μόνον 
6 


commensurabihs ipsi EZ longitudine. Et quo- 


, ' i. San - F ; : 
σύμμετροί εἰσινῦ, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AY miam AT’, FB potentid soltim commensurabiles 


τῇ TB μήκει. Ὡς δὶ ἡ AT πρὸς τὴν TB οὕτως sunt, incommensurabilis igitur est AT ipsi ΓΒ 


ἐστὶ] τὸ ἀπὸ τῆς AT πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ’ longitudine. Ut autem ΑΓ ad ΓΒ ita est ex 


a a § Namen oR ia ~ ε 4 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AT τῷ ὑπὸ ΑΓ quadratum ad rectangulum sub AI, ΓΒ; 


τῶν AT, IB. Αλλώ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AY σύμ- incommensurabile igitur est ex AT quadratum 


rectaugulo sub Ar, ΓΒ. Sed quadrato quidem 


droites AA, AB, ce parallcélogramme ayant pour Jargeur la droite EN; mais EA 
est égal au quarré de ΑΒ; le reste ΘῚ est Conc ὁπ} au double rectansle sous 
ΑΔ, SB (7.2). Et puisque les droites ar, TB sont médiales, les quarrés des 
droites ΔΙ, TB seront médiaux. Mais la somme de ces quarrés est égale au 
parallélogramme EH ; le parallclogramme EH est done médial (cor. 24. 10), et 
ce parallélogramme, qui a pour Jargeur Ja droite EM, est appliqué ἃ ΕΖ; la 
droiie EM est done rationelle, et incommensurable en longucur avce ΕΖ (25. 10). 
De plus, puisque Ie rectangle sous ar, TB est medial , le double rectangle 
sous ΑΓ, TB sera incdial (cor. 24. 10). Mais ce rectangle est égal au paraliclo- 
gramme ©H; le pcrallelogranime ΘΗ est done medial; et ce parallelogramme, qui 
a pour largeur la droite ΘΜ, est appliqué ἃ la rationelle Ez ; la droite ΘΜ est donc 
rationclle, et Incommensurable en Jongucur ayec EZ (25. 10). Et puisque les 
droites ΑΓ, TE sont commensurables en puissance seulement, Ja droite aT sera 
incommensurable en Jongueur ayee re. Mais ΑΓ est ἃ TB comme le quarré de aT 
est au rectangle sous AT, TB; le quarré de Ar est donc incommensurable avec Ic 


rectangle sous ΑΓ, ΓΒ. Mais la somme des quarrés des droites ar , TB est commens 
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petpd ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AT, IB, τῷ δὲ ὑπὸ 
ἐστι τὸ δὶς Um) τῶν 


τῶν AT, Tb σύμμετρον 
AD, ΤΒ’ ἀσύμμ: eT pa ἄρα ἐπεὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
AT, ΤΒ τῷ dig ὑπὸ τῶν AV, ΓΒ. Καὶ ἐστι τοὺς 


μὲν ἀπὸ τῶ: AY, TB ἔσον τὸ EH, τῇ δὲ dig 
ὑπὸ τῶν AT, TB σον τὸ ΘΗ" ἀσίμμιτρον ape 
ἐστὶ τὸ EH τῷ ΘΗ. ὥς J: τὸ EH “πρὸς TO 


OH sitws ἐττὶν ἡ EM TESS τὴν ΘΜ’ ἀσύμμετρος 


ΓΝ; Tr 
a | (a τὶ τὸ 
F © 
i A 


aca ἐστὶν ἡ EM τῇ ΘΜ μήκει, Καὶ εἶσιν ἀμφό-- 
τεραι putzs αἱ EM, ΘΜ ἄρα putes εἰσι δυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐσ ἣν ἢ 
ΕΘ, προσαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἃ ΘΜ. Ομοίως δὴ 
δείξομεν ὅτι καὶ n ON αὐτῇ πρεσαρια:ζει" τὴ 
ἄτα ἀπιτομῇ ἄλλη καὶ ἀλλη is ae εὖ- 


θεῖα, δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλης 


EMENTS D’EUCLIDE. 


ex AP commensnurabilia sunt quidrata ex AP. 
ΓΒ, rectangulo autem sub AP, ΓΒ commensu- 
rabile est rectangulum bis sub AP, CB; incom- 
mensurabilia igitur sunt quadrata ex Ar, ΓΒ 
rectangulo bis sub ΑΓ, PB. Atque est quadratis 
quidem ex AP, TB wquale EH, rectangulo autem 
bis sub AP, ΓΒ aquale OH; imcommensurabile 
igitur est EH ipsi ΘΗ. Ut autem EH ad ΘΗ ila est 


ai I 


EM ad ©M; incommensurabilis igitur est EM 
ipsi ΘΜ longitudine. Et sunt utreque rationales ; 
ipse EM, ΘΜ igitur rationales sunt potentia 
solam commensurabiles ; apotome igitur est 
EO, et ΘΜ congruens ipsi. Similiter utique 
demonstrabimus et ΘΝ ipsi congruerc; apotome 


igitur alia et alia congruit recta, polentia solim 


ὅπερ ἐστὶν ἀδύτατον, commmensurabilis existens toll, quod est impos= 
sibile. 
Ta dee pion), καὶ τὰ ἑξῆς. Mediz igitur, etc. 
surable avec le quarré de ar (16. 10); et le double rectangle sous ar, TB est com- 
mensurable «vec le rectangle sous AT, TB; la somme des quarrés des droites ar, ΓΒ 
est done incommensurable avec Je double rectangle sous ar, re. Mais EH est 
ésal ala somme des quarrés des dioites AT, TB, et ©H est égal au double rectangle 
sous AT, ΓΒ; le parallelogramme EH est donc eeesuaceemnle avec ΘΗ. Mais EH 
est ἃ ΘΗ comme EM est a ΘΜ (1. 6); la droite EM est donc incommensuralile 
en longueur avec OM. Mais ces deux droites sont rationelles; les droites EM, ΘΜ 
sont douc des rationelles commensurables en puissance seulement; Ja droite ΕΘ 
est donc un apotome, et ΘΜ convient avec cet apotome (74. 10). Nous démontre- 
rions semblablement que ΘΝ lui convient aussi; deux droites différentes, commen- 
surables en puissance seulement avec la droite entiere , conviendraieut donc avec 


un apotome, ce qui est impossible (80. 10). 1] ΟὟ a donc, ete. 
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NMPOTASIE zy, 


~ Ῥ ca td ΄ ’ ? ~ 
Tn ¢hAasoovs μιὰ μόνον προσαρμέζει εὐθεῖα 
΄ > F Ἂς ~ a fn A 
δυνάμει ἀσυμμετρὸς CUTa TH ὁλῃ. ποίούσα μετὰ 
“-“ og . X ΓῚ nn > ἃ » A ’ 
τῆς CANS Τὸ μὲν EX τῶν AT αὐτῶν τετραγώνων 
« Ὗ 4 . Ν ε» > ~ ’ 
ῥητὸν, τὸ δὲ dig uw αὐτῶι μέσον. 
a > ’ © Ν ~ ’ 
Eorw ἐλασσῶν ἡ AB, καὶ τῇ AB σπροσαρμο- 
at * a ’ aN 
ζουσα ἔστω ἡ ΒΓ" αἱ ἄρα AL, TB δυνάμει εἰσὶν 
΄ - ἃ τ 
ἀσύμμετροι. ποιοῦσαι τὸ μὲν TU? κείμενον ἐκ 
~ : ἣν > ~ 7 τ " ‘ δ ἫΝ 
τῶν aT αὐτῶν τετραγώνων ρητὸν. Τὸ δὲ δὶς 
« me , ’ ῳ ~ cor - 
ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον" λέγω ὅτι τῇ AB ἐτέρα εὐθεῖα 


> ΄ ᾿ ἀκ -“ 
ου προσαρμόσει, τὰ αὑτὰ “Τοίουδσα. 


ry \ 7 e e 
Ei γὰρ δυνατὸν. προσαρμοζέτω ἡ ΒΔ καὶ! 
a of ’ ον > > 
at AA, AB ἄρα δυνάμει εἰσὶν ATUPUETEOS y 
- X ἜΣ Ἐπ κὺρ ͵ 
ποιοῦσαι τὰ προειρημένα, Καὶ ἐπεὶ ᾧ ὑπερέχει 
A ? ~ Ὁ > x ~ 
τὰ ἀπὸ τῶν AA, AB τῶν ἀπὸ τῶν AT, TB, 


΄ « ΄ x ᾿ δ © 4 ~ 
τουτῷ υὑπερέγει καὶ TO dig ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ 
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PROPOSITIO LXXXIII. 


Minori una solim congruit recta potentia in- 
commensurabilis existens toti, faciens cum tot& 
compositum quidem ex ipsarum quadratis ratio- 
nale, rectangulum vero bis sub Ipsis medium. 

Sit miuor AB, et ipsi AB congruens sit BI; 
ipse igitur A, ΓΒ potentia sunt incommensu~ 
rabiles, facientes quidem compositum ex Ipsa~ 
rum quadratis rationale , rectangulum verd bis 
sub ipsis medium; dico ipsi AB alteram rectam 


non cougruere, quz eadem faciat. 


Si enim possibile, congruat BA; et ipse AA, 
AB igitur potentia sunt incommensurabiles, fa- 
cientes ea que dicta sunt. Et quoniam quo su= 
perant quadrata ex ΑΔ, AB quadrata ex AT, ΓΒ, 


hoc superat et rectangulum bis sub AA, AB 


PROPOSITION LXXXIII. 


1] n’y a qu’une seule droite qui pvisse convenir avec une droite mineure, c’est 
celle qui est incommensurable en puissance avec Ia droite entiére, et qui fait 
avec Ja droite entiére la somme des quarres de ces drvites rationelle, et médial le 
double rectangle compris sous ces mémes droites. 


Suit la mineure AB, et que BI conviene avec AB; les droites AT, ΓΒ seront in- 
commensurables en puissance , lasomme de leurs quarrés étant rationelle, et le 
double rectangle compris sous ces n.émes droites étant médial (77.10); je dis 
quaucune autre droite, faisant Jes mémes choses, ne peut conveuir avec AR. 

Que BA conviene avec AB, si cela est possible; les droites aa, ΔΒ seront 
incommensurables en puissance, ces droites faisant ce qui vient d'étre dit 
(77-10). Et puisque la somme des quarrés des droites Ad, ΔΒ surpasse la somme 
des quarrés des droites ar, ΓΒ de la wéme grandcur dont fe double rectangle sous 

I, ho - 
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\ -ε x 7 Δ 3 ~ 

τοῦ dic ὑπὸ τῶν AY, IB, τὰ δὲ ἀπὸ τῶν AA, 
͵ ~ . Ν ~ 

AB titpazora τῶν απὸ τῶν AT, ΓΒ τετρα- 

᾿ 3 e ΄ ες ~ e x , ΕἸ ᾿ > , 

φωνῶν" ὑπερέχει PUTO, ρῆτα Zap «τστιτὶ αἀμφο- 
Ν AS Ἢ Μ᾽ ~ al ~ ‘. 

Τερα" καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AA, AB ἄρα τοῦ δις 

« 4 n~ ε , - ~ ad 

υπὸ tov ADT, TB UTEpeXch ρήτῳ 9 O7FEP ἐστὶν 

Py ΤΣ ᾿ a ’ > 5 > ᾿ 

«ὀυτατον, [LTR QAP ἐστιν" ἀμφοτιρα. 


~ ἣν ie XY Veen 
Tu apa thagsors, καὶ Ta ebnc®, 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ od. 


΄σ' x LA ~ ‘ 1 6 ΄ 7 
Tn μετὰ ρετοῦ μέσον τὸ chor ποιούσῃ μία 
, 6 3 ν * > ’ 
pLovor “προσαρμόζει εὐθεῖα δυνάμει ασυμμετρος 
Α' - ες ι Ὦ oa ~ XY 
tuca τῇ CAN, μετα δὲ τῆς CANS πεοιοῦσει τὸ 
x , 3 ~ 2 > 3 ~ 3 
Mev συγξειμενον EX Τῶν AT αὐτῶν TETPA7 νων 
᾿ ᾿ A] δ ες» ? ~ = ω 
μέσον, τὸ dz dic uw αὐτῶν ρητόν. 
ε ὑπερ πο Ne να ~ 
Estw ἢ μετα putou pecov τὸ ολὸν ποιοῦσα 
Ὲ r ae Ἢ εν 
ἡ AB, πρισαρμόζουσα δὲ ἡ ΒΓ'" αἱ apa AT, ΓΒ 
, Γ >> a ὃ 
δυτάμει εἰσὶν ασυμμετροι. ποιουσαι τὸ μὲν 
> ~ 3 ᾿ ~ , 
συ) κείμενον ἐπ τῶν ews τῶν AT, ΓΒ TET PA? W: wy 
ae A ‘+ . e ΙΝ ΄ο- ε ᾽ , 
μέσον. τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ puter? Asya 
τ) ~ eos > τ A 3 ’ 
ozs τῇ AB etepa cu προσαρμίσιι Te αὐτὰ 


“τοιεῦξα. 
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reclangulum bis sub Al, ΓΒ, quadrata autem 
ex AA, ΔΒ quadrata ex AL, TB superant ra- 
tionali, rationalia enim sunt utraque; et rectan- 
gulum bis sub AA, AB igitur rectangulum bis 
sub AQ, ΓΒ superat rationali, quod est impossi- 
hile, media enim sunt utraque. 

Minori igitur, etc. 


. 


PROPOSITIO LXXNXIV. 


Ei que cum rationali medium totum facit 
una solum congruit recta poteniia incommen- 
surabihs existens loti, et cum tola faciens qui- 
dem compositum ex ipsarum quadratis medium, 
rectangulum vero his sub ipsis rationale. 

Sit recta AB cum rationali medinm totum fa- 
ciens, congruens autem BI; ipse igitur AT, ΓΒ 
poetentid sant incommensurabiles , facientes qui- 
dem compositum ex rpsarum AT, ΓΒ quadratis 
medium, rectangulum vero bis sub ΑΓ, ΓΒ 
rationale; dico ipsi AB alteram non congruere 


cadein facientem. 


AS, AB surpasse le double rectangle sous ar, TB (7.2), et que la somme des 
quarrés des droites AA, ΔΒ surpasse Ja somme des quarrés des droites at, ΓΒ dune 
surface rationelle, car ces grandeurs sont rationelles Vune et Vautre, Je double 
rectangle sous AA, ΔΒ surpassera d'une surface rationelle le double rectangle sous 
Ar, ΓΒ, ce qui est impossible (27.10); car ces grandeurs sont médiales Vune et 


Yautre. Donc, etc. 
PROPOSITION LXXXIV. 


I] n’y a qu'une seule droite qui puisse conFenir avec Ja droite qui fait avec une 
surface rationce un tout medial, c'est celle qui est incommensurable en puissance 
avec la droite cnucre, et qui fait avec la droite entiere la somine des quarrés de ces 
droites médiale, et rationel le double rectangle compris sous ces mémes droites. 

Que ΑΒ fasse avec une surface rationelle un tont médial, et que ΒΓ conviene 
avec AB, les droites AT, TB seront incommensurables en puissance, Ja somme 
des quarrés des droites ΑΓ, ΓΒ étant médiale, et le double rec:angle sous Ar, ΓΒ 
étant rationc] .78. 10); je dis qu'une autre droite, faisant 165. memes choses, 


ne peut convenir avec AL. 
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4 * ΄ ε Ἂν 
Εἰ γὰρ δυνατὶν, προσαρμοζέτω ἡ BA‘ καὶ 
© Ww 2 ~ ᾿ ἀν 3 , 
at AX, AB apa εὐθεῖαι δυνάμει εἰσὶν ἀσυμ- 
~ ‘ Ἢ cA 3 ~ 
MeTpol, “πτοιουσαι TO μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
Lee ~ ’ ’ Α al “A 
amo τῶν AA, AB τέτραγωνων μέζον. TO δὲ δὶς 
« , ~ € , 2 NX μὰ δον ᾿ 
ὑπὸ τῶν AN, ΔΒ putov’. Ἐπεὶ οὖν @ ὑπερέχει 
\ ? ‘ ~ nw > 4 ~ 
ta απὸ τῶν AA, ΔΒ τῶν ἀπὸ τῶν AT, IB, 
, « ἣν x ι ΝΣ 2 4 ~ 
Τούτῳ ὑπερέχει καὶ TO δὶς ὑπὸ τῶν AS, ΔΒ 


τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AT, ITB, ἀκαλούθως τοῖς" πρὸ 


~ ‘ δ, Ly h | ~ ~ ἣν 
εὐτοῦ" πὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ τοῦ δὲς 
© 1 -“ © ΄ « “ ε ᾿ , 
ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ umepexss puto, puta zap 
> ΄ iN * ἢ ‘ ~ af 
ἐστιν αμφοτερα" καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ apa 
~ 2 A -“ e ’ « -“ εἶ 
τῶν azo τῶν AT, IB ὑπερέχει put@, ὅπερ 
᾿ς, ge , > so , 
ἐστὶν ἀδυνατον" μέσα zap ἐστιν! ἀμφοτερει" 
> Ss eee ͵ ΤῊΝ 
cux apa τῇ ΑΒ εἐτερὰ προσαρμόσει εὐθεῖα δὺ- 
ῃ Ι 
’ 3 Ψ» “ -ὡφ 4 ‘J ~ 
ναμει ἀσυμμεῖρος CUGa TH CAN, μετα δὲ τῆς 
“ δ A , ‘ af ͵ 
λῆς ποιουσα τὰ προειρήμενα" μια ἀρὰ fLorcy 


προσαρμέσει", Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Si enim possibile , congruat BA; et ips ΑΔ, 
ΔΒ igilur recte potentia sunt incommensura- 
biles, facientes quidem compositum ex ipsarum 
AA, AB quadratis medium, rectangulum vero bis 
sub AA, ΔΒ rationale. Quoniam igitur quo su- 
perant quadrata ex AA, AB quadrata ex AP, ΓΒ, 
hoc superat et rectangulum bis sub AA, AB 


reclanguluin bis sub ΑΓ, FB, congruenter pra- 


oak 

cedentibus ; rectangulam autem bis sub AA, AB 
reclangalum bis sub AL, ΓΒ superat rational, 
rationalia eum sunt utraque ; et quadrata ex 
ΑΔ, AB igitur quadrata ex AP, ΓΒ supcrant ra- 
tionali, quod est impossibile; media enim sunt 
utrague ; non igitur ipsi AB allera congruet 
recla potentia incommensurabilis existens loti, 
et cum fota faciens ea que dicla sunt; una 


igitur soltum congruct. Quod oportebat ostendcre, 


Que BA conviene avec AB, si cela est possible ; les droites AA, ΔΒ seront incom- 
mensurables en puissance, la somme des quarrés des droites AA, ΔΒ médiale, et le 
double rectangle sous AA, ΔΒ rationel (78. 10). Puisque la somme des quarrés des 
droites AA, ΔΒ surpasse la sommedes quarrés des droites ar, ΓΒ de laméme grandeur 
dont le double rectangle sous ad, ΔΒ surpasse le double rectangle sous ar, ΓΒ,» 
comme dans ce qui précéde (7.2), et que le double rectangle sous 44, AB sur- 
passe Je double rectangle sous ar , ΓΒ d’une surface rationelle, car ces grandeurs 
sont rationelles lune et autre, Ja somme des quarrés des droites ΑΔ, ΔΒ surpas- 
sera la somme des quarrés des droites ΑΓ, ΓΒ d’une surface rationelle; ce qui est 
impossible ; car ces grandeurs sont médiales Tune et l'autre (27. 10). 1] αν a 
done quwune seule droite qui puisse convenir avec AB, c'est celle qui est incom- 
mensurable en puissance avec la droite enticre, et qui fait avec Ja droite 
cnucre ce qwon a dit; il n’y a done qu'une seule droite qui puisse convenir 
avec AB. Ce qu il fallait d¢montrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ ze. 


\ , ᾿ \oe ἐν 
TH μετὰ μέσου μεσὸν τὸ ολον στοιουσῃ μια 


Li 1 
orev 


3 “ oe x z ~ “ - ΄ 
cura τῇ GAN, μιτὰ δι τῆς οὁλης ποιοῦσα TO, τε 


προσαρμόζει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετρος 


ee τα πὶ τ στ, , , 
συγκείμενον EX τῶν AT αὐτῶν τετραγώτων μέσοις 
4 ἂν δὲ ε 2 2 -᾿ , ᾿ \ow > ᾿ 4 
πὸ δὲ δὶς UT αὐτῶν μεῦον. KALETI COUP ET por 
“ ᾿ a ~ >> Si ee 
TH συγκειμένῳ ἐκ τῶν AT AUTO". 
1 a , ν ἡ “ 
Ἑστω ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὁλιν ποιοῦσα 
e ay 4 > Oo «ε« ε 3 
n AB, προσυρμέζουσα δὲ αὐτῇ ἡ BI* αἱ apa 
΄ x > ’ ~ AY 
AT, TB δυνάμει εἰσὶν ασυμμέετροι 5 ποιοῦσαι τὰ 
ἡ ἘΞ ἢ a = εν 266.3 
προεερημεναι " λεὼ OTs Τῇ ΑΒ ετερὰ εὐθεῖα 
> , cod Ἂς Ψ 13 
εὖ πρόσαρμοσεις ποιοῦσα τὰ προειρημεταῖς 
x x “i ε e 
Ei zap Suvavor , πρ'σαρμοζέτω " BA, wre 
ΟἿ x ͵ 3 Ω ig 
καὶ τὰς AA, AB δυνάμει ἀσυμμέτρους εἰταὶ y 
͵ πο ise eA, ἢ 
“τοιουσας Ta 3: ἀπὸ τῶν AA, ΔΒ TETpP2} ora? 
ἅμα ἡ Ξ καὶ τὸ δὶς ὑ ὑπὸ τῶν AA, AB μέσον. 
χαὶ ἔτι τὰ ἀπὸ τῶν AS, ΔΒ ἀσύμμ: ae τῷ 


δις ὑ ὑπὸ τῶν AA, SB. Kai ἐκκείσθω ῥ pura n EZ ᾿ 


PROPOSITIO LAXKXYV. 


Εἰ que cum medio medium totum facit uma so- 
Nun congruit recta potentid incommensurabilis 
existens toti, eLcum tol faciens ct compositum cx 
Ipsarum quadratis medium, rectangulum autem 
his sub ipsis medium, et adhuc incommensura~ 
bile cemposito ex ipsarum quadralis. 

Sit recta ABcum inedio medium totum faciens, 
ipsi autem congruens BF, ipse igitur AT, ΓΒ 
potentiad sunt incommensurabiles, facientes ea 
qn dicla sunt; dico ipsi AB altcram rectam 
non congruere, facientem ea que dicta sunt. 

Si enim possibile, congruat ΒΔ, πὰ αἱ εἰ Ad, 
AB potentid incommensurabiles sint , facientes 
quidem ex AA, AB quadrata simul media, 
et rectanguhuon bis sub AA, AB medium, et 
adhuc quadrata ex AA, AB incommensurabiha 


rectangulo bis sub AA, ΔΒ, Et exponatur ra- 


PROPOSITION LXXXY. 


Hn’y a qu'une scule droite qui puisse convenir avec la droite qui fait avec une 


surface médiale un tout médial, c’est celle qui est incommensurable en puissance 


avec la droite entire , et qui fait avec Ja droite entiere la somme des quarrés de 


ces droites médiale, et Je double 


rectangle sous ces mémes droites medial et 


commensurable avec la somme de leurs quarres. 


Que la droite ΑΒ fasse avec une surface médiale un tout médial, et que BF convicne 


avec AB; Jes droites ar, ΓΒ seront incommensurables en puissance , et feront ce qui 


vient d'étre dit (79. τοὺ; 
ne convient point avec AB. 


Que BA, 51] est possible, conviene avec AB, 


mensurables cn puissance, 
tingle sous 44, ΔΒ mé.lial , 


la somme de leurs 


je dis qu’une autre droite, faisant ce qui vient d’etre dit, 


les droites AS, AB étant incom- 


quarrés médiale , le double rec- 


et la somme des quarrés des droites AA, ΔΒ incommen- 


surable avec le double rectangle sous Aad, 4B. Svit exposée Ia rationelle Ez ; 
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nn ‘ ‘ tod 2 . A 
καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AT, TB ἴσον mapa τὴν EZ 
a z, ~ ι 
παραξεξλήσθω τὸ EH, πλαᾶτος ποιουν τὴν EM, 
“- Ἵ Ἢ ὅτ ~ > > , ἢ - Ἂ 
τῷ δὲ dig ὑπὸ τῶν AT, TB ἰσὸν ἀφνρ. σήω7 τὸ 
~ * wa \ 
ΘΗ. πλάτος ποιοῦν THY ΘΜ’ λοῦπον cpa τὸ 
5. “" x ΄“ ε 2 ΄ 
ἀπὸ τῆς ΑΒ ἴσον ἔστὶ τῷ EA* ἡ ὅρα AB du- 
4 ἊΨ ra ‘ 8 2 ‘ ~ 
rata τὸ EA. Πάλιν, τοῖς per? ἀπὸ τῶν AA, 


ΔΒ σον παρὰ τὴν EZ παραξεξλησθω τὸ EI, 


A Ὲ T 
"a ali 

E © 

ZA 


πλάτες ποιοῦν τὴν EN. Ἐστι δὲ καὶ τὶ ame τῆς 
AB ἴσον τῶ EA? λοιπὸν ἄρα τὸ die ὑπὸ τῶν 
AA, ΔΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΙ. Καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ 
τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. καὶ 
ἔστιν ἴσον τῷ EH* μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ EH? 
καὶ παρὰ patay τὴν EZ παράκεται Ξ πλάτος 
πειοῦν τὴν EM* ῥητὴ ἄρα ἐστιν ἢ EM, καὶ ἀσύμ- 


a Ε , sR αν Onis 
μέτρος τῇ EZ μυπει Tatar, eves μέσον ἐστι τὸ 
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tionalis EZ, et quadratis quidem ex AT, ΓΒ 
wzquale ad ipsam EZ applicetur EH, latitudi- 
nem faciens EM, rectangulo autem bis sub 
ΑΓ, ΓΒ awquale auferatur ΘΗ, latiludiuem fa-~ 
ciens ΘΜ; reliquum igitur quadratum ex ΑΒ 
zquale esLipsi EA ; ipsa igitur AB potest ipsum 
EA. Rursus , quadratis quidem ex AA, AB 


equale ad ipsam EZ applicetur EI, latitudiuem 


M N 


H I 


faciens EN. Est antem et quadratum ex AB 
xquale ipsi EA; rehquum igitur rectangulum 
bis sub AA, AB equale est ipsi ΘΙ. Et quoviam 
medium est compositum ex quadralis ipsarum 
ΑΓ, ΓΒ, ct est equale ipsi EH; medium igitur 
est et EH; et ad rationalem EZ applicatur , 
laitudinem faciens EM ; rationalis igitur est 


EM, et incommensurabilis ipsi EZ longitudine. 


Rursus , quoniam medium est rectangulum bis 


appliquons a ΕΖ un parallélogramme EH ¢gal ἃ la somme des quarrés de ΑΓ ct ders, 
ce parallélogramme ayant pour largeur Ja droite EM; et retranchons de EH un 
parallclogramme ©H ἐπὶ] au double rectangle sous ar, TB, ce parallelogramme 
ayant ΘΜ pour largeur; le quarré restant de 4B sera égal au parallelogramme 
EA (7. 2); la droite ΑΒ pourra donc le parallélogramme Ea. De plus , appliquons 
a EZ un parallelugramme EI égal a la somme des quarrés des drvites Aa, 
4B, ce paraliclogramme ayant pour largeur Ja droite EN. Mais le quarré de 
AB est €gal au parallclogramme ἘΔ; le double parallelogramme restant compris 
sous AS, ΔΒ est donc égal ἃ ©1 (7. 2). Et puisqne la somme des quarrés des droites 
ar, TE est médiale, et que cette somme est égale ἃ EH, 16 parallélogramme EH 
sera médial; mais ce parallélogramme est appliqué ἃ EZ, et il a pour Jargeur la 
droite EM ; Ja droite EM est donc rationelle, et incommensurable eu Jongueur avec 
EZ (23.10). De plus, puisque le double rectangle sous at, ΓΒ est médial , et qu'il 


md al 
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ἣν € A ~ ow τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν AT, TB, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ ΘΗ- 
΄ Ww x " 5 Sie ‘ \ = 
μέσον apa καὶ τὸ OH, καὶ παρα putav τὴν EZ 
, ͵ be ce 
παρόκεῖται, πλάτος ποίουν τὴν ΘΝ" parn apa 
2 ἈΝ = bf = [ἢ ~ ΄ - 
ἐστιν ἡ OM, καὶ ἀσυμμέτρος TH EZ μήκει. Καὶ 
αν sa Lo τὰ a 
ἔπει ατυμμέτρα ἐστί Ta ato τῶν ΑΓ. TB τῷ 
me Soe Les sue 
δὶς ὑπὸ τῶν AT, TB, ασυμμέτρον erper!© ἐστὶ καὶ 


τὸ ΕΗ τῷ ΘΗ’ ἀσύμμετρος ἄμα ἐστὶ καὶ ἡ ἘΜ 
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sub AT, ΓΒ, ct est wxquale Ipst ΘΗ; me- 
dium igitur et ΘΗ et ad rationalem EZ apph- 
catur, latitaudinem faciens ©M; rationalis igitur 
est ΘΜ, ct incommensurabilis ipsi EZ longitu- 
dine. Et quoniam inconmuensurabilia suut qua- 
drata ex AF, ΓΒ rectangulo bis sub AL, ΓΒ, 


incommensurabile igilur est et EH Ipsi ΘΗ; in- 


AB ΓΑ 
bed] Sees ae 
ES Μ Ν 
Za H I 


τῇ ΜΘ μήκει. Καὶ εἶσιν ἀμφότεραι putas αἱ commensurabilis igitur est ct EM ipsi MO longi- 
apa EM, MO putas εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε-.  tudine. Et sunt utraque rationales; ipse igitur 
EM, MO rationales sunt potentid solum com— 


> x wv 3 x Ω 
τροι" αποτομὴ ἀρὰ ἐστιν 4 EO, προσσρμόέζουσα 
EO, et 


δὲ αὐτῇ ἡ OM. Ομοίως δὴ δείξομεν ὅτι ἡ EO apotome igitur est 


mensurabiles ; 
᾿ > e > 42 x > ~ = Ed δ: EST ihe = 
παλιν ἀποτομὴ εστις προσαρμόζουσα d: αὐτῇ ΘΜ congrvens ipsi. Stmuiliter ulique demons- 


eas ~ υ 3 - oF yal - 
a ON* ta ape αὐτοτομῇ ἄλλη καὶ ἄλλῃ προσυρ- trabunus ΕΘ rursus apotomien csse, et ON 


, en ’ > iS aes - - - 
pil pura, duvet pres μόνον σύμμετρος" outa τῇ congruenten pst 5 apolomr ΠΌΤΟΥ alia οἱ aha 


ΓΙ τ“ . > ἡ ss 4 . . - . 
oan, ovep ἐδείχθη ἀδύτατον" ουκ ἄρα “ἢ ΑΒ cougruit rationalis , polenta soli commen— 
ή Ὄ ἢ 


rae προσαρμέσει εὐθεῖα" τῇ ἄρα AB μία  Surabilis existens tott, quod demonstratum est 
impossibile ; won igitur ipsi AB altera cougruct 


est égal ἃ ΘΗ, le parallélogramme ΘῊ sera médial ; mais ce parallélogramme est 
applique a Ja rationelle Ez, et il a pour Jargeur la droite ΘΜ ; la droite ΘΜ est done 
rauonelle et incommensurable en longueur avec EZ (25. 10). Mais la somme des 
quarrés des droites ΑΓ, ΓΒ est incommensurable avec le double rectangle sous Ar, ΓΒ; 
le parallélogramme EH est donc incominensurable avec ΘῊ ; Ja droite EM est donc 
incommensurable en longueur avec Me (1.6). Mais ces droites sont rationelles Pune 
et Pautre ; les droites EM, Mo sont donc des rationclles commensurables en puis- 
sance seulement; Ja druite Eo est donc un apotome (74. 10), οἱ ΘΜ convient avec 
Eo. Nous démontrerions semblablement que EO est cncore un apotome, et que ON 
convient avec EO; des rationelles différentes commensurables en puissance seu- 
lement avec Ja droite enti¢re, convieudraient donc avec un epolome, ce quia été 
demontré impossible (80. 10); une autre droite ne convient donc pas avec AB; 
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; ay ᾿ a 
Bovey προσαρμόσει εὐθεῖα duvepes ἀσύμμετρος 
Φ - ὦ ᾿ 1 τ “ -“ 
οὖσα TH ὅλῃ... μετὰ δὲ τῆς ὕλης ποιεῦσα 

: See δ as ie ; ᾿ 
τὰ πε ἀπὶ αὐτῶν τετραγώτα5 ἅμα μέσον. καὶ 
Ὧν ἊΝ « 3 3 ~ a Ν ν» 13 \ 2 ? ? ~ 
τὸ δὶς ὑπ αὐτῶν pero, καὶ ἐτι"" τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν 

: ae oie ona 
TETPa} ara αἀσυμμετρα Tw δὶς U7 aUTfor, Ovrep 
"ἡ ra 
ees δεῖξαι. 


OPO! TPITOL 


’ ’ € ~ Ἂ 3 ~ B05 
a. Ὑποκειμένης putng καὶ ατοτύμῆς 5 ἐὰν 
᾿ 7 ΩΣ ’ ey ΄ ~ 
μὲν ὅλη τῆς προσαρμοζούσης μεῖζον δύνηται τῷ 
\ oe ,oca , 
276 συμμέτρου εαὐτῇ PANHEL, καὶ ἢ CAN συμ- 
~ -“ ΄ « n 5 ἡ 
μετρος π΄ τῇ ἐκκειμένῃ purh μήκει! , καλείσθω 
: ; 
ἀποτομὴ πρώτῃ. 
" Ἂν; ον ᾿ , > ~ 
β. Ἐὰν δὲ ἡ προσαρμέζσυσα συμμετρος ἡ τῇ 
> pe <q τ- 
SMNERLENY PNTH μήκει. καὶ ἡ ὅλη τῆς προσαρ- 
, ε , τι θεν ͵ 
μοζούσης μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
© ~ of > ν ΄ 
CAUTH , HAACICIN απτοτίμῇ δευτέρα. 


Li XN ‘ , tf S ~ 2? 
7. Ἐὰν de μυδιτίρα σύμμετρος ἢ τῇ exnes- 


recla; tpsiigitur AB una soliun congruct recta 
potentia incommensurabilis existens tolt, et 
cum fola faciens et ex ipsis quadrata simul 
media, εἰ rectangulum bis sub ipsis medium, et 
adhuc ex ipsis quadrata incommensurabilia rec. 


tangulo bis sub ipsis. Quod oportebat ostendcre. 


DEFINITIONES TERTIE. 


1. Exposita rationali et apotome , si quidem 
tola quam congrucns plus possit quadrato 
ex recta sibt commensurabili longitudine , 
οἵ tota commensurabilis 511 exposita rationali 
longitudine , vocetur apotome prima. 

2. Si aulem congruens commensurabilis sit 
expositx ralionali longitudine, et tota quam 
congrucns plus possit quadrato ex recta sibi 
commensurabili, vocetur apotome secunda. 


3. Si autem neutra commeusurabilis sit ex= 


il n’y a donc qu'une seule droite qui puisse convenir avec AB, c’est celle 
qui est incommensurable en puissance avec Ja droite enticre AB, et qui fait avec 
Ja droite entiere Ja somme des quarrés de ces droites médiale, Je double rec- 
tangle sous ces mémes droites medial, ct la somme des quarrés incommen- 
surable avec le double rectangle compris sous ces meémes droites. Ce qu'il fallait 


démoatrer. 
DEFINITIONS TROISIEMES. 


1. Une rationelle et un apotome étant exposes, si la puissance de ja droite en- 
tiére surpasse la puissance de Ia congruente du quarré d'une droite commensn- 
rable en Jongueur avec Ja droite enticre, et si Ja droite enti¢re est commensurable 
en longueur avec Ja rationelle exposée , Je :esie s'appelera premier apotome. 

2. Si la congruente est_ commensurable en Jongueur avec la rationclle exposce, 
et si Ja puissance de la droite entiere surpasse Ja puissance de Ja congruente du 
quarré d'une droite commensurable en Jongueur avec Ja droite entiére , le reste 
s'appelera second apotome. 


5. Si aucune de ces deux droites n’est commensurable en Iongueur avec Ja 


99 
J20 
c ~ , « AY να ~ ἐν 
μένη pur μήκει, ἡ δὲ ὅλη τῆς προσαρμοζούσης 
oc ~ > \ ᾿ ε ~ 
μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, κα- 
: : ἊΣ 
λείσθω ἀποτομὴ τρίτη. 
΄ , νὴ e 7 ~~ ᾿ 
δ΄. Τιχλιν, εν ἡ ὑλὴ τῆς πρησαρμοζουσῃς 
3 
- ΄ ~ Ἂν ΕῚ εἰ . « ε. ᾿ 
μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῷ μή- 
ΣΝ ‘ [τὲ , iw sa D> . - ~ 
κει, Gar μὲν ὅλη σύμμετρος ἡ TH ἐκκειμένῃ ῥητῇ 


, , > A , 
Bauer, καλείσθω ἀττοτομὴ τέταρτη. 


΄ x δ Ν᾿ ΄ ͵ 

ἐ. Ἐὰν δὲ ἢ προσαρμόζουτα., TELAT. 
a 

ς΄. Ἐὰν δὲ μυδετέρα. exTn. 


G 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ zs. 


ε ~ AY ’ ? ᾿ξ 
Εὐρεὶν τὴν πρωτὴν aTOTCUNT. 
Ἐκκείσθω ρηυτὴ ἡ Ay καὶ τῇ Α μήτε 

fd wv ᾽ν τ \ f ᾽ x BS © 
συμμέτρος ἐστω mw BH" putn apa ἐστι καὶ ἢ 

et ἢ ' > ν 
ΒΗ. Καὶ ἐκκείσθωσαν duo τετράγωνοι ἀριθμοὶ 


. - ε € es, ? \ καὶ 
οἱ SE, EZ, ὧν ἡ ὑπεροχὴ av ZA’ μὴ eat 
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posite rational’ longitudine , et tota quam. 
congruens plus pussil quadrato ex rectd sibi 
commuensurabili , vocetur apotome tertia. 

4. Rursus, si tola quam congruens plus pos- 
sit quadrato ex recta stbi incommensurabili lon- 
gitudine, si quidem tola commensurabilis sit cx= 
pestle rational: longitudiue, vocetur apotume 
quarta. 

5. Si vero sit congruens, quinta. 


6. Si autem ucutra, sexta. 


PROPOSITIO LXNXNXXVEL 


Tovenire primam apotomen. 

Esponatur rationaiis A, etipsi A longitudine 
commensurabilis sit BH; ratioualis igitur esl et 
BH. Et exponantur duo quadrati uumeri AE, 


EZ, quorum excessus ZA non sit quadratus; 


rationelle exposée, et si la puissance de la droite enticre surpasse Ja puissance de 
la congruente du quarré d’une droite commensurable avec la droite entierc, le 


reste s’appelera troisi¢me apotome. 


4. De plas, si la puissance de la droite entiére surpasse Ja puissance de Ia 
congruente du quarré d'une droite incommensurable en longueur avec la droite 


entire, et si la droite enticre est commensurable en lougueur avec Ja rativnelle 


exposée, le reste sapptlera quatricme apotome. 
5. Si la congruente est commeusurable avec la rationclle exposcée, Je reste 


s’appelera cinquieme apotome. 


6. Si aucune de ces droites n’est commensurable avec la rationelle exposéc, 


le reste s'appeélera sixieme apotome. 


PROPOSITION LXXXVI 


Trouver un premier apotome. 


Soit exposée la rativnelle 4, et que BH soit commensurable en longueur avec A, la 
droite BH sera rationelle. Soient “xposés deux nombres quarrés SE, EZ, dout Vex- 
οὐδ ZA ne€ soil pas un nombre quarré (5o. Jem. 1. 10), le nomLre ΔῈ n’aura pas avec ΔΖ 
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τ = A ‘ , 
τετράγωνος" οὐδ᾽ ἀρα o ἘΔ πρὸς τὸν ΔΖ λογον 
᾽ > δ \ ᾿ 
ἔχει ὃν τετραγῶνος ἀριθμὸς πρὸς τιτραγῶώτον 
? , ee κ᾿ ε © x ι 
ἀριθμόν, Καὶ πεποιήσθω ὡς ὁ ἘΔ πρὸς τὸν ΔΖ 
a ‘ > ‘ ~ , Ἂς .1 >? x 
οὕτως τὸ avs τῆς BH τετράγωνον πρὸς τὸ στὸ 
= ’ G a 5 x Foes 
tue HT τετρα] evor?* συμμετρον ἄρα ἐστι TO ATS 


~ ΓΝ ~ \ ᾿ 1» XN ~ 
τῆς BH τῷ ἀπὸ τῆς ΗΓ. Pator δὲ τὸ απὸ τῆς ΒΗ" 
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neque igitur EA ad AZ rationem habet quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum. 
Et fiat ut EA ad ΔΖ ita cs BH quadratum ad qua- 
dratum ex HY; commensurabile igitur est ex BH 
quadratum quadrato ex HY. Rationale autem 


quadratum cs BH; rationale igitur et quadratura 


© ᾿ μὲ XV \ 8 ‘ ~ e 1 9 > Ἢ % 

ρβῆτον ape vas to ame τὴς ΗΓ" βήτη apa ἐστι καὶ 
© eo ee Se Ἢ ‘ . ’ » μὴ 

ἡ ΗΓ. Καὶ ἐπεὶ 0 EA πρὸς τὸν AZ λογοὸν οὐκ exes 
a ᾿ ΄ > 4 ‘ 3 ᾿ » θ " 

Gy τετράγωνος ἀρεῦμος πρὸς τετράγωνον ἀρεῦμον 5 

in w Ἂν 3 x ~ \ ἊΝ bd δ Ὁ 

οὐ δ᾽ apa τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ THE Hr 

e 3: Δ ,΄ 2 \ 7 ’ 

Acyor exes ov πετραγῶτος ἀριθμὸς πρὸς τετρα- 

> , 2 ͵ wv Ὧι Ἂν, ig ~ 

zerov ἀριθμόν" ασυμμετρος ἀρὰ ἐστιν » BH τῇ 

᾽ ὙΠῸ ” 2 ΄ « , 

HY pronase. Καὶ εἣσὶν ἀμφιτεραι putas” ai BH, 

3 κ᾿ τὴ 3 ΄ ͵ ’ ε 

ΗΓ ἀρὰ putas εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἢ 
w > - , a x ’ 

ἄρα ΒΓ awercun ters, Λέγω ὅτι καὶ TPWTH. 

Ἂν > A 2 ~ = Ν 

Q γὰρ μεῖζέν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ απὸ 


Ἢ τ hy ee oie : 
τῆς ΗΓ. ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. Καὶ ἐπεί ἐστιν 
> 


ex ΗΓ ; raltiouahis igitur est et HT. Et quoniam 
ΕΔ ad ΔΖ rationem non habet quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum, neque igitur 
ex BH quadratum ad ipsum ex HT rationem 
habet quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum ; incommensurabilis igitur est BH tpsi 
HY longitudine. Et sunt ambz rationales; ipsz 
BH , ΗΓ igitur rationales sunt potentia soltim 
commensurabiles; ergo BI apotome est. Dico 
et primam. Quo cnim majus est quadraltum 


cx BH quadrato ex HT, sit quadratum ex ©. 


la raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quarré. Faisons en sorte 
que ἘΔ soit ἃ AZ comme le quarré de BH est au quarré de HI; le quarre de 
BH sera commensurable avec le quarré de Hr (Ὁ. 10). Mais le quarré de BH est 
rationel ; le quarré de Hr est donc aussi rationel ; la droite Hr est donc ratio- 
nelle. Et puisque E4 n’a pas avec az la raison quun nombre quarré a avec 
un notubre quarré, Je quarré de BH n’aura pas avec le quarré de ur Ja raison 
qwun nombre quarré a avec un nombre quarté (9.10); la droite BH est donc 
incommensurable en Jongueur avec HT. Mais ces droites sont ratiovelles Pune et 
Pautre ; les droites BH, ΗΓ sont donc des rationelles commensurables en puissance 
seulement; Ja droite ΒΓ estdone un apotome (74. 10). Je dis aussi que cette droite 
est un premier apotome. Car que Vexces du quarre de BH sur Je quarré de HI soit le 
"1. Al 
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ὡς ὃ AE πρὸς τὸν ZA οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ 
“πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἩΓ᾽" καὶ ἀναττρεψαντι ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὃ ΔῈ πρὸς τὸν EZ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
HB =pis τὸ ἀπὸ τῆς © O δὲ AE πρὸς τὸν 
EZ λέγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τε- 
τράγωνον εἰριθμὲν., ἑκάτερος γὰρ τετράγωνός 
ἐστι" καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ἨΒ ἄρα Ἔρος πὸ ἀπὸ 
THs © λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριθμόν" σύμμετρος apa ἐστὶν ἡ HB 
TH Θ μήκει. Καὶ δύιαται ἡ BH τῆς ΗΓ μεῖζον 
πῷ ἀπὸ τῆς Θ' ἡ ΒΗ ἄρα τῆς HT μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. Καὶ 
ἔστιν ὅλη ἦ BH σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ βητῇ τῇ 
a panes a ΒΓ apa ἀ-ποτομή ἐστι πρώτη, 
Εὔρηται ἄρα ἡ πρώτῃ ἀποτομὴ n ΒΓ. Οπερ 


vn x : 
£02k TONGA. 


Lt quoniam est ut AE ad ZA ita ex BH qua~ 
dratum ad tpsum ex HE; et convertendo igitur 
est ut AE ad EZ ita ex HB quadratum ad ipsum 
ex ©. Ipse autem ΔῈ ad EZ rationem habet 
quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum, ulerque enim quadratus est; et quadratum 
ex HB igitur ad quadratum cx © rationem habet 


quam quadratus numerus ad quadratum nume- 


‘rum; commensurabulis igitur est HB ipsi © lon-~ 


gitudine. Et BH quam ΗΓ plus potest quadrato 
ex ©; ergo BH quam HT plus potest quadrato 
ex recta sibi commensurabilt longitudine. Afque 
est Lota BH commensurabilis exposile rationali 
A longitudine; ergo ΒΓ apotome est prima. 
Inventa est igitur prima apotome Br. Qnod 


oportebat facere. 


quarré de ©. Puisque ΔῈ est ἃ ΖΔ comme le quarré de BH est au quarré de HI, par 
conversion, AE sera ἃ EZ comme le quarré de HE est au quarré de © (19. cor. 5). 
Mais le nombre ΔῈ a avec Je nombre Ez la raison qu'un nombre quarre a avec un 
nombre quarré, car ces nombres sont des quarrés Yun et Tauire ; le quarré de 
HB a donc avec le quarré de © Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre 
quarré ; la droite HB est donc commensurable en longueur avec @ (g. 10). Mais la 
puissance de BH surpasse la puissance de Hr du quarré de ©; la puissance de BH 


surpasse donc la puissance de ΗΓ du quarré d'une droite commensurable en Jon- 


sueur avec BH. Mais Ja droite entiere BH est commensurable en longueur avec Ja 
rauonelle exposce 4; la droite Br est donc un premier apotome (def. trois. 1. 10). 


On a donc trouvé un premicr apotome ΒΓ. Ce qu'il fallait faire. 
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ΠΡΟΤΑΆΑΣΙΣ 2. PROPOSITIO LXXXVII. 
a 
Εὑρεῖν τὴν διυτέραν ἀπετομήν. Invenire secundam apotomen. 
Exzsishe Ay τῇ ὅ A, καὶ TH A σύμμετρος Esponatur rationalis A, et ipsi A commeneu- 
μήκει a ΗΓ’ ῥητὴ ὥρα ἔττὶ καὶ! 4 HY. Καὶ rabilis longitadine ipsa HI ; rationalis igilur est 


tzxeisesay dus τ 


πτραγῶτοι ἐμέμεὶ εἰ ΔΕ, ΕΖ, et ΗΓ. Et exponantur duo quadrati numeri ΔΒ, 
ὧν Ἡ ὑπεροχὴ ξ ΔΖ pa ἔστω τετράγωνος, οὖν EZ, quorum excessus ΔΖ non sit quadratus. 


yes τὸ ἀπὸ Et fiat ut ZA ad AE ita ex ΓΗ quadratum ad 


σύωμετεον ἄρα Ἱστὶ τὶ απὸ τῆς ΤῊ τετράγωνον ipsum ex HB; commensurabile igitur est ex TH 
τῷ απὸ τῆς HB τιτραγώτῳ. Ῥητὸν δὲ τὸ απὸ © quadratum quadrato ex HB. Rationale autem 
πῆς TH seal le iets ve - ς ΗΒ’ quadratum ex TH; rationale igitur est et ex HB; 
τὸ ἀπ" τῆς  rationalis igitur est HB. Et quoniam ex ΓΗ qua- 
Ξ er cox αἀταΐττη ad ipsum ex HB rationem non habet 
χ te τετραγωνὸς deuce τρὶς τετράγωνον quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
ἘΠ Ἐν, τὴ ον ὦ ἐστιν ὅ ΓΗ τῇ ΗΒ μήκει, rum, incommensurabilis est ΓΗ ipsi ΗΒ longi- 


Καὶ εἶσιν 2upstipas pasos? αἱ TH, HB ἄραθ  tudine. Et sunt utreque rationales; ipse TH, 


PROPOSITION LXXXVII. 


Trouver un second apotome. 


5011 exposee la rationelle a, et que Ja droite Hr soit commensurable en longueur 
avec A; la drvite HI sera ratiouelle (50. lem. 1. 10). Soient exposés deux nombres 
quurres ΔῈ, ΕΖ, dont l’excés 32 ne soit pas un quarré. Faisons en sorte que ZA soit 
ἃ ΔῈ comme le quarre de ΓΗ est au quarré de HB; le quarré de TH sera commensu- 
rable avec le quirré de HB (6. 10). Mais le quarré de ΓΗ est ratiovel ; le quarré de 
HE est done rationel ; Ja droite ΕΒ est donc rationelle. Et puisque le quarré de rH n'a 
pasavec Je quarré de ΗΒ Js raison qu'un nombre quarré a avec un rombre quarré , 
Ja druile ΓΗ sera incommeusurable eu Jongueur avec ΗΒ (0. 10). Mais ces droites sont 


324 LE DIXIEME LIVRE DES 


€ ᾿ 4 ᾿ ΄ ᾿ . w 
putas εἰσι δυνάμει μόνον συμμετροι" a ΒΓ ape 
rs ΄ 1 a Ν Τῷ 
ἀποτομη ἐστι. Azj@ on ὅτι καὶ δευτέρα. Ω 
Ἀ n , ΕΣ A 2 1% ~ ~ > v ~ 
γὰρ μεῖζον ἐστί τὸ avo τς BH teu awe Tac 

‘ 3 A ~ So dl > € 

HI, ἔστω TO ἀπὸ τῆς © Ἐπ:ὶ οὖν ἐστιν ως 

’ » ἣν ~ A ι Ὁ =, 3 ~ ΜΆ, e 

TO απὸ πῆς BH πρὸς τὸ απὸ τῆς ΗΓ εὐτως ὁ 

> + ν " > ¥ ? , 

ἘᾺΝ ἀριθμὸς πρὸς τὸν ΔΖ ἀριθμὸν" ἀναστρέψαντι 

a” 3 ᾽ν ε ᾿ 3. ‘ n ry ce a a 

apa ἐστιν ὡς τὸ απὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
“ ε \ 1 sl AD e 

© οὕτως ὁ AE πρὸς τὸν EZ, Kas ἔστιν ‘xan 

oc , 1 ΕΙΣ 5. 4 

Tips τῶν Δ ΕΙ ΕΣ τιτραηῶνοτ" τὸ ὥρα τὸ ἀπὸ 

n ‘ \ > N ᾿ a ἃ 

τῆς BH πρὶς τὸ ἀτὸ τῆς © λύγον ἔχει ὃν 


΄ 


τετράγωνος ἀριθμὸς πρὶς τετρέγωντον ap Ayers 
; ᾿ ae . : 
σύμμετρος ape ἐστὶν ἡ BH τῇ © paze. Καὶ 
δύναται ἡ BH τῆς ΗΓ μεῖζον τὸ ἀπὸ πῆς O° 
ἡ DH apa τῆς HY μεῖζον δύταται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτριυ ἑαυτῇ Panu. Καὶ ἔστιν ἡ προσαρμύ- 
ζευτα ἡ ΤῊ σύμμετρος τῇ ἐκετιμέτῃ ἔτ τῇ TH OA 
pease κἡ ΒΓ ἄρα ἀποτεμὴ ἐστι δευτέρα, 
Εὔρωται ἄρα ἡ δευτέρα ἀποτομὴ ἡ BI. Οπερ 


ΤΙ x 
E026 ποιῆσαιςν 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 
HB igitur rationales sunt potentid solium com- 
mensurabiles ; ergo BF apotome est. Dico et 
secundain. Quo enim majus est quadratum 
ex BH quadrato ex HE, sit quadratum ex ©, 
Quoniam igitur est ut ex BH quadratum ad ip- 
sum ex HE ita EA numerus ad numerum AZ; 
convertendo igitur cst ut ex BH guadratum 
ad ipsum ex © ila AE ad EZ. Atque est ulerque 
ipsorum AE, EZ quadratus; quadratum igitur ex 
BH ad quadratum cx © rationem habet quam qua- 
cralus nuinerus ad quadratum numerum ; com- 
miensurabilis igitur est BH rpsi © longitudiue. Et 
BH quam HT plus potest quadrato ex ©; ergo 
BH quam ΗΓ plus potest quadrato ex recta sibi 
cominensurabili longitudine. Atque est con- 
grueus TH commensurabilis expositz rationali 
A longitudine; ergo BF apotoine est secunda. 
Inventa est igitur secunda apotome Br. Quod 


oportebat facere. 


rauionelles l'une et l'autre; les droites TH, HB sont donc des rationelles commen- 
surables en puissance seulement; Ja droite BF est donc un apotome (74. 10). Je 
dis aussi que cette droite est un second apotome. Car que Vexcés du quarré de 
BH sur Je quarre de HT soit Je quarré de ©. Puisque le quarré de BH est au quarre 
de Hr comme le nombre Es est au nombre ΔΖ, par conversion, le quarré de 
BH sera au quarré de © comme ΔῈ est a EZ. Mais ΔῈ et EZ sont des quarrés l'un 
et l'autre ; le quarré de BH a donc avec Je quarré de © Ja raison qu'un nombre 
quarré a avec un nombre quarré; Ja droite BH est donc commensurable en 
longucur avec © (G- 10). Mais Ja puissance de BH surpasse Ja puissance de HT 
du quarré de ©; la puissance de BH surpasse donc Ja puissance de ΗΓ du quarré 
d'une droite commensurable en longneur avec BH. Mais la congruente TH est 
commensurable en Jonguenr avec la rationelle exposce ας Ja droite ΒΓ est donc 
un second apotome (def. trois. 2. 10). 


On a donc trouvé un second apotome Br. Ce qu’il fallait ture. 
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MPOTASIZ πή. 


Pee ae ; 
Εὑρεῖν τὴν τρίτην ἀποτομήν, 

Ἐκκείσθω putn ἡ A, καὶ ἐκκείσθωσαν τρεῖς 

ἀριθμοὶ οἱ Ε. ΒΓ. TA, λόγον μὴ ἔχοιτες πρὸς 

\ ΄ ? \ ΄ 

ἀλλήλους ἐν τετραγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρα- 
3 

“νον ἀριθμὸν, 6 δὲ IB πρὸς τὸν ΒΔ λόγον 

. ἔ ᾿ ᾿ 

ἐχέτω ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρείγωτον 

> εὖ ~ τ € 4 « A i 

apiSusy, καὶ πεποιησθω ws μὲν ὃ E πρὸς τὸν 


- <i 3 1 “- ’ A ι 
ΒΓ ceutwsg τὸ απὸ τῆς A τιετραγώωνοὸν πρὸς τὸ 


A 


PROPOSITIO LAXXVIII. 


Invenire tertiam apotomen. 

Exponatur ralionalis A, et expenantur tres 
numer E, ΒΓ, PA, rationem non habentes inter 
se quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum , ipse autem TB ad BA rationem ha- 
beat quam quadratus numerus ad quadratum 


numerum , et fiat ut quidem E ad ET ita ex 


2 a ~ , « Oe 5 κ 
απὸ τῆς ΖΗ τετραγωνὸν 4 ὡς deo ΒΓ πρὸς τὸν 

Ca νι > XV - \ Ἂς. 3 \ ~ 
TA οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ απὸ τῆς 
ΗΘ Ἶ "Ὁ" Ἢ Te ’ Ὲ ἘΠ af ? x \ pw OY 

τετραγωνον " συμμετρον apa ἐστὶ TO A570 
cool ~ 1 A ~ v 
τῆς A TET p27 wey TH ἀπὸ τῆς ZH Tet pay VO?» 

4 ‘ > A ~ ε ᾿ 
Patcy δὲ τὸ απὸ τῆς A τετράγωνον"" Εὕτον 
” + . 3 ~~ \ A w » Ἀ . 
apa καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ" pata apa εττιν ἢ 


ΖΗ. Καὶ ἐπεὶ 6 E προς τὸν ΒΓ λόγον οὐχ ἔχει 


PROPOSITION 


Trouver un troisieme apotome. 


A quadratum ad quadratum ex ZH, ut vero 
Br ad FA ita ex ZH quadratum ad quadratum 
ex HO; commensurabile igitur est ex A qua- 
dratum quadrato ex ZH. Rationale autem ex 
A quadratum ; rationale igitur et quadratum 
ex ZH; rationalis igitur est ZH. Et quoniam 


Ead Br rationem non habet quam quadratus 


» 


LXNAXVITI. 


Soient exposes la rationelle a, et Jes trois nombres E, ΒΓ, TA, qui n'ayent pas 
entre eux Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarre; que TB ait 
avec ΒΔ Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré; faisons en 
sorte que E soit ἃ ΒΓ comme Je quarré de A est au quarré de ZH, et que ΒΓ soit 
a ΓΔ comme le quarré de ZH est au quarré de HO; le quarré de A sera commen- 
surable avec le quarré de ZH (6.10). Mais Je quarré de a est rationel ; le quarré 
de ΖΗ est donc rationel; la droite ΖΗ est donc rationelle. Et puisque E n’a pas 
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LLEMENTS D'EUCLIDE. 
numerus ad quadratum numerum, neque igitur 
ex A quadratum ad ipsum ex ZH rationeim 
habet quam quadratus numerus ad quadratum 
humerum; mcommensurabilis igitur est A ipsi 
ZH longitudine. Rursus , quoniam est ut Br 
ad ΓΔ ita ex ZH quadratun: ad Ipstin ex HO; 
commensurabile igitur est ex ZH quadratum 
quadrato ex ΗΘ. Reticu:!e autem quadratum ex 
ZH, rationale igitur et quadratum ex HO; ra- 
tionalis igttur est HO. Et quomiam Br ad ΓΔ 
raliouem non habet quam quadratus numerus ad 
quadratun uumerum; neque igitur ex ZH qua- 
dratum ad ipsum ex HO rationem babet quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum; 
incommensurabilis igttur est ZH ipsi HO longi- 
tudine. Et suut ambz rationales ; ips ΖΗ. HO 
igitur rationales sunt potent: solum commen- 
surabiles ; apotome igitur est ZO. Dico ct ter- 
iam. Quoniam enim est ut quidem E ad 
ΒΓ ita ex A quadratum: ad ipsum ex ZH, ut 
vero ΒΓ ad ΓΔ ita ex ZH quadratum ad ipsum 


ex ΗΘ; ex wquo igilur est ut E ad ΓΔ ita 


avec ΒΓ la raison quwun nombre quarré a avec un nombre quarré, le quarré 
de ἃ naura pas avec le quarré de ΖΗ Ja raison qu'un nombre quarré a avec un 
nombre quarre ; la droite a est donc incommensurable en longueur avec ZH (9. 10). 
De plus, puisque Br est ἃ rs comme le quarré de ΖΗ est au quarré de ΗΘ, le quarré 
de ZH scra commensurable avec le quarré de He. Mais le quarré de ΖΗ est ra- 
tionel; le quarré de HO est donc rationel ; la droite He est donc rationelle. Et 
puisque ΒΓ n’a pas avec ra la raison qu’un nombre quarré a avec un nombre 
quarré, le quarré de ΖΗ n’aura pas avec Je quarré de ΗΘ la raison qu'un nombre 
quarré a avec un nombre quarré ; la droite ΖΗ est donc incommensurable en lon- 
gueur avec HO (g. 10 . Mais ces droites sont raionelles Pune et lautre ; les droites 
ZH, ΗΘ sont donc des ratiouelles commensurables en puissance seulement; la 
droite ΖΘ est donc un apotome (74. 10). Je dis aussi qu'elle est un troisiéme apo- 
tome. Car puisque E est ἃ ΒΓ comme le quarré de a est au quarré de ZH, εἰ que 
Brest ars comme Je quarré de ZH est au quarré de HO; par egalité, E sera a Ta 
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ao Oo E πρὶς τὸν TA οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς A 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΗ" ὃ δὲ Ε πρὸς τὸν TA 
λέγον" οὐκ ἔχει ἕν τετράγωνος ἀριῦμες πρὸς 
τετράγωτον ἀριθμόν" cud dpa τὸ ἀπὸ τῆς A 
πρὶς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λέγον ἔχει ὃν τετράγωνος 
ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" ἀσύμμετρος 
ἄρα n Α τῇ ΗΘ μηκει" οὐδετέρα ἄρα τῶν ZH, 
ΗΘ σύμμετρός ears τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ A 
μύκειδ, O εὖν μεῖζόν ἔστι τὸ ἀπὸ τὴς ZH 


τοῦ ἀπὸ τῆς HO, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Κ. Ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς ¢ ΒΓ opts τὸν TA οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἨΘ" ἀναστρέψαντι 
ἄρα ἐστὶν ὡς o TB πρὸς τὸν ΒΔ οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ τετράγωνονθ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. O 
δὲ TB πρὸς τὸν BA λόγον ἔχει ὃν τετράγωνος 
ἀριθμὸς πρὸς τετρίγωνον ἀριθμόν" καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K λέγον ἔχει 


cy τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον αριθμέν" 


25:27 
ex A quadratum ad ipsum ex ΘΗ. Ipse auten 
E ad TA rationem non habet quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum; neque igitur 
ex A quadraium ad ipsum ex ΗΘ ratiouem habet 
quam quadratus numernus ad quadratum nume- 
rum ; incommensurabilis igiur A ipsi ΗΘ longi- 
tudine; neutra igitur ipsarum ZH, ΗΘ commen- 
surabilis est expostte rationali A longitudine. 


Quo igitur majus est quadratum ex ZH quadrato 


ex HO, sit quadratum ex K. Quoniam igitur 
est ul ΒΓ ad ΓΔ ita cx ZH quadratum ad 
ipsum ex ΗΘ ; convertendo igitur est ul TB 
ad BA ita ex ZH quadratum ad ipsum ex K. 
Ipse autem ΓΒ ad BA rationem habet quam 
quadratus numerus ad quadratum nunierum ; 
et quadratum ex ZH igitur ad quadratum ex 
K rationem habet quam quadratus numerus ad 


quadratum numerum; commensurabilis igitur 


comme le quarre de A est au quarre de ΘΗ (22. 5,; mais E n'a pas avec Ta Ja raison 


qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré ; le quarré de A n‘a donc pas avec 
Je quarré de ΗΘ Ja raison quun nombre quarré a avec un nombre quarré ; la droite 
A est donc incommensurable en longueur avec ΗΘ (9. 10); aucune des droites 
ZH, ΗΘ n’est donc commensurable en Jongueur avec la rationelle exposée a. 
Que le quarré de K soit la grandeur dont le quarré de ΖΗ surpasse le quarré de He. 
Puisque ΒΓ est ars comme le quarre de ZH est au quarre de ΗΘ; par conversion, 
TB scra a BA comme le quarré de ZH est au quarré de Καὶ (19. 5). Mais TB a avec Bala 
raison qu'un nombre quarréa avec un nombre quarré ; le quarré de ZH a done avec 
Je quarré de K Ja raison qu’un nombre quarré a ayecun nombre quarr¢ ; la droite 
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σύμμετρος ape ἐστὶν ἡ ZH τῇ K μήκει. Καὶ 
δύναται ἡ ZH vig ΗΘ μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆς Ke 
ἢ ἄρα ZH τῆς ΗΘ μεῖζον δύναται τῷ acre’? 
συμμέτρευ ἑαυτῇ. Καὶ οὐδετέρα τῶν ZH, ΗΘ 
ς. μμετρός ἐστι TH ἐχπεμξι ἡ path cH A μήκει" 
+ 210 dpa ἐπετομῇ ἐστι τρίτῆ. 

Εὗρυται ἄρα ἡ τρίτη ἀπιτομὴ ἃ ZO. Ovep 


ἔῖ: πτιῆσαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ 7. 


Εὑρεῖν τὴν τετάρτην ἀποτομήν. 

Ἐκπείσθω puta ἡ Ay καὶ τῇ A μήκει σύμ- 
PET p26 ἡ BH patil ἄρα ἐστὶ zoe ἡ ΒΗ. Καὶ 
ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ AZ, ZE* ὥστε τὴν 
ΔῈ ὅλον πρὲς ἑκάτερον τὸν AZ, ZE λόγον μὴ 
ἔχεν ὃν τετρόγωνος ἀριθμὸς apes τετράγωτον 
ἀριθμόν. Καὶ πεποιήσθω ὡς ὃ AE πρὸς τὸν ἘΖ 
οὗτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ τετροί)ῶνον πρὸς τὸ 


᾿ ἘΠ , a > . 1 > 4 
ἀπὸ τῆς HI* σύμμετρον apa ἐστὶ τὸ ἀπὸ 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 

est ZH ipsi K longitudine. Et ZH quam HO 
plus potest quadrato ex K; ergo ZH quam HO 
plus potest quadrato ex recta sibi commensura- 
Lil. Et neutra rpsarum ZH, ΗΘ commensurabilis 
est exposite rationali A longitudine; ergo ZO 
apotome est tertia. 


Inventa est igitur tertia apotome ZO. Quod 
oportebal facere. 


PROPOSITIO LXAXNIX. 


Invenire quartam apotomen. 

Exponatur rationalis A, ct ipsi A longitudine 
comnieusnrabilis ΒΗ ; rationalis igitur est et BH. 
Et exponantur duo numeri ΔΖ, ZE; ita ut totus 
ΔῈ ad utrumque ipsorum ΔΖ, ΖΕ rationem non 
habeat quam quadratus numerus ad quadratum 
humerum. Et fiat ut ΔῈ ad EZ ita ex BH qua~ 


dratum ad ipsum ex HE; commeusurabile igitur 


ΖΗ est donc commenstrable en longucur avec k (9g. 10). Mais la puissance de ΖΗ 
surpasse la puissance de ΗΘ du quarré de K; Ja puissance de ZH surpasse donc 
la puissance de He du quarré d'une droite commensurable avec ZH; mais aucune 
des droites ZH, ΗΘ nest commensurable en longueur avec la rationelle exposée A; 
la droite zo est donc un troisiéme apotome (dcf. trois. 5. 10). 

On a donc trouve un troisieme aputome ΖΘ. Ce qu fallait faire. 


PROPOSITION LXXXIX. 


Trouver un quatricme apotome. 


Soit exposée la rationelle A, et que BH soit commensurable en Jongueur avec A; 
la droite BH ¢era rationclle. Suient exposes Jes deux nombres 32, ΖΕ, de manicre 
que le nombre eutier SE n‘ait pas avec chacun des nombres 32, ZE Ja raison qu'un 
nombre quarré a avec un nombre quarre; ct faisous en sorte que ΔῈ soit a EZ 
comme le quarré de BH est au quarré de Hr; le quarré de EH sera commensurable 
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~ ~ 3 A ~ x εἰ A 2 ι 
τῆς BH τῷ ἀπὸ τῆς HI. Ῥητὸν δὲ τὸ απὸ 
τω " Ἀ , 3 ι » ε oy 
Tas ΒΗ" parce ἄρα καὶ τὸ απὸ τὴς ΗΓ" pan 
» [1 τὰν a Te t ἯΙ 
apa ἐστὶν n HY. Καὶ ἐπεὶ ὁ AE πρὸς τὸν EZ 
᾿ > a ’ > 6 \ a 
λογον οὐκ yeh ὧν τετράγωνος ἀριθμος πρὸς τε- 
b > ὃ 1. [3: δ ee προ 
Tpaywrov aprOpecr , oud apa τὸ avo τῆς BH 
‘ » Xv ~ , wv a ’ 
προς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ λόγον eyes ov TETPaz arog 


ἀμθμες πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" ἀσύμμετρος 


Α 
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est quadratum ex ΗΓ. Rationale autem quadra- 
tum ex BH; rationale igitur et quadratum cx 
HI; rationalis igitur est Hr. Et quoniam AE 
ad EZ rationem non habet quam quadratus nu- 
merus ad quadratum numerum , neque igitur 
ex BH quadratum ad ipsum ex HI rationem 


habet quam quadratus numerus ad quadratum 


. , \ ς ~ ἣν ν᾿ w ᾽ν ᾿ 
ἀρὰ ἐστὶν ἢ BH τῇ HT μῆκει. Καὶ εἰσιν ἀμῷ9- 
e ε w La , , τ 
Tepes puzas* αἱ BH, HT ἀρα putas εἰσι δυνάμει 
, . 3 1 w > x © 
Morey συμμετροι" ἀποτομὴ apa ἐστιν ἡ ΒΤ. 
fe , oe ΄ - ny? 3 
Atz@ δὲ tts καὶ τεταρτη!. Ω εν pastor ἐστι 
ἊΣ 2 ~ ~ \ ~ ΕΝ " 
τὸ ἀπὸ τῆς BH tou ἀπὸ τῆς ΗΓ. eotw Τὸ 
Et lie . 2 εε τι 
απὸ τῆς ©. Eves οὖν ἐστὴν ὡς o ΔῈ πρὸς tov 
“ 4 x ~ 1 Α " ~ 
EZ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ‘amo τῆς 
FS , mw 2 ᾿ e © " 
HT, καὶ ἀναστρέψα:τι apa ἐστιν ὡς oO EA πρὸς 
ἌΝ od Ve es - ᾿ ᾿ ney 
Tort AZ cutwsg τὸ avo τῆς BH πρὸς TO ars 
~ 4 1 ι ’ ? a? 
τῆς ©. O δὲ EA προς Tov ΔΖ Aczov οὐκ ἔχει 


ὃν τετράγωνος ἀριθμὲς πρὸς τετράγωνον ἀρι8- 


numerum; incommensurabilis igitur est BH ipsi 
HF longitudine. Et sunt ambe rationales; ipse 
BH, ΗΓ igitur rationales sunt potentid solum 
commensurabiles ; apotome igitur est ΒΓ, Dico 
et quartam. Quo emim majus est quadratum 
ex BH quadrato ex HI, sit quadratum ex ©. 
Quoniam igilur est ut AE ad EZ ita ex BH qua— 
dratum ad ipsum cx Hr, et convertendo igitur 
est ut EA ad AZ ita ex BH quadratum ad 
ipsum ex ©. Ipse autem EA ad AZ rationem 


non habet quam quadratus numerus ad quadra- 


avec le quarré de Hr (6. 10). Mais le quarré de PH est rationel, le quarré de HT 
est donc rationel ; la droite HT est donc rationelle. Et puisque ΔῈ n’a pas avec EZ 
Ja raison qu’un nombre quarré a avec un nombre quatré, le quarré de ΒΗ n’aura 
pas non plus avec Je quarre de ΗΓ Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre 
quarré ; la droite BH est donc incommensurable en longueur avec HT (g. 10). 
Mais ces droites sont rationelles lune et l'autre; les droites BH, HT sont donc des 
rauionelles commensurables en puissance seulement; Ja droite ΒΓ est donc un apo- 
tome (74. 10). Je dis qu'elle est un quatrieme apoteme. Que le quarré de © soit 
ce dont le quarré de BH surpasse le quarré de ΗΓ. Puisque ΔῈ est ἃ ΕΖ comme 
Je quarré de BH est au quarreé de HT, par conyersion, ΕΔ sera ἃ ΔΖ comme le quarré 
BH est au quarré de ©. Mais ΕΔ n’a pas avec ΔΖ Ja raison qu'un nombre quatre a 
avec un nombre quarre ; le quarré de BH n’a donc pas non plus avec 16 quarré de 
Il. 42 
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, 3.5 » xX ? x re & % 3 ‘\ 
peor? cud apa τὸ awd τῆς BH πρὸς τὸ aro 
~ ᾿ ww a , > Ly 4 
τῆς © λογὸν eyes ὃν τετραγωνὸς ἀριθμὸς πρὸς 
, , ros Ἶ a oe 
τετράγωνον ἀριθμόν" ἀσυμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΒΗ τῇ Θ μήκει" καὶ δύναται ἡ BH τῆς HT 
ν ~ 3 ‘ ~ e od ~ 
μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆς OF ἡ apa BH τῆς HI 
2 ie Ὁ Κα κ 5 ε out 
μεῖζον δύνατα, τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου εαυτῇ μη- 
x 2] an a ie ’ ~ 
καὶ. Kas ἐστιν in? ὁληὴ ἢ BH συμμέτρος τῇ 
2 ΄ . n ΄ ᾿Ξ ai ary Γ 
ἐἈκε μένῃ PATH μήκει TH AS ὴ ἄρα BI® ἀποτομή 
> , 
ἐστι TETAPTH. 
ag w ε Ω > ΄ 
Evputas apa ἡ BI? TiTapTn εἰπτοτομη. Οτερ 


Ὃν ~ 
ἔδει πτειῆσαι. 


MPOTAZIE 4’. 


ε Stee > , 
Eupesy τὴν TEATTNY ἀποτομήν. 


͵ « . 4 Ὁ φὼ ’ Ψ 
Ἐπκείσθω ρΡἤτη ἢ Ay, καὶ tn A pooner! συμ- 


tum numerum 5 neque igitur ex BH quadratum 
ad ipsum ex © rationem habet quam quadratus 
pumerus ad quadratum numcrum ; incommen- 
surabilis igitur est BH ipsi © longitudince ; et 
BH quam ΗΓ plus potest quadrato ex ©; crgo 
BH quam HP plus potest quadrato ex recta sibi 
iucommensurabilt longitudine. Atque est tota 
BH commensurabilis exposite rationali A longi- 
tudine ; ergo BF apotome cst quarta 

Tuventa est igitur ΒΓ quarta apotome. Quod 


oportebat facere. 


PROPOSITIO XC. 


Invenire quintam apotomen, 


Exponatar rationalis A, et ipsi A longitudine 


μέτρος ἔστω ἡ ΤῊ" βητὴ ἄρα ἐστὶν" ἡ TH. Καὶ commensurabilis sit TH; rationalis igitur est 
ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΔΖ, ΣΕ. ὥστε τὸν TH. Et exponantur duo numeri ΔΖ, ΖΕ, ita ut 


ΔῈ πρὸς ἑκάτερον τῶν AZ, ZE λύγον πάλιν ΔῈ ad ulrumque ipsorum AZ, ΖῈ rationem 


μὴ ἔχειν ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετρεῖ- rursus non habeat quam quadratus numerus 


γωνον ἀριθμόν" καὶ πεποιήσθω ὡς ὃ ZE πρὸς ad quadratum numerum; ct fiat ut ΖΕ ad EA 


© Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré; la droite BH est donc 
incommensurable en longueur avec © (0. 10}; mais la puissance de BH surpasse 
Ja puissance de Hr du quarré de ©; la puissance de ΒΗ surpasse donc la puis- 
sance de Hr du quarré d'une droite incommensurable en longueur avec BH. Mais 
la droite enticre bH est commensurable en Jongueur avec la rationelle ex posée A; 
la droite Br est dunc un quatiieme apotome (def. trois. 4. 10). 

Ou a donc trouve un quatriéme apotume ΒΓ. Ce quil fallait faire. 


PROPOSITION XC. 


Trouver un cinquieme apotome. 

Soit expos¢ée la rationelle a, et que TH soit commensurable en Jongueur avec 4; 
la droite TH 5 era rationelle. Soient exposés aussi deux nombres az, ΖΕ, de ma- 
niére que ΔῈ n’ait ni avec lun ni avec Tautre des nombres ΔΖ, ZE la raison 
qu'un nombre quarré a avec un nombre quarre ; et faisons en sorte que ZE soita 
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ΩΣ Α “ ι ν ? \ 
τὸν EA οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς TH πρὸς τὸ απὸ 
~ ΕΣ 3 Ἂς A ΕΣ A ~ 
τῆς HB? σύμμετρον apa ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς TH 
~ ~ Ἢ ᾿ A 3 4 ~ ra 
τῷ ἀπὸ τῆς HB. Ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς THI 
ε \ wv = ‘ 2 ᾿ ~ « \ "7 
puToy apa καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ» putn ἀρὰ 
? Ν Ἄ e XN 32 ca τὰ ΄ ε ry 
εστι καὶ ἢ ΒΗ. Καὶ eves ἐστίν ὡς ὁ AE προς 
ν cea 4 > Ν ~ ‘ 1 ? 4 
gov EZ οὕτως to απὸ τῆς BH πρὸς τὸ aro 
“ iw . ‘ 4 o ? 5.7 
πῆς HI, ¢ δ: AE πρὸς τὸν EZ λογοὸν οὐκ exes 


ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριθ- 
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ila ex TH quadratum ad ipsum ex HB; com- 
mensurabile igitur est ex ΓΗ quadratum qua- 
drato cx HB. Rationale autem quadratum cx 
YH; rationale igitur et quadratum ex HB; ra- 
tionalis igitur est οἱ BH. Et quonuiam est ut 
ΔΕ ad EZ ita cx BH quadratum ad Ipsum ex 
H., ipse aulem AE ad EZ rationcm uoa 


habet quam quadratus uumerus ad quadra~ 


A 


pov cus ἄρα" πὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ ἰἴἰαπὶ numerum,; neque igitur ex BH quadra- 


τῆς HI λόγον ἔχει ὃν τετράγωιος ἀριθμὲς πρὸς tum ad ipsum ex HI rationem habet quam 
τετράγωνον ἀριθμόν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΒΗ τῇ ΗΓ μύκει. Καὶ εἶσιν ἀμφότεραι putas 
ai BH, ΗΓ ἄρα βηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι" ἢ ΒΓ ἄρα ἀποτομή ἐστι. Λέγω δὴ ὅτι 


quadratus numcrus ad quadratum numerum; 
incommensurabilis igitur est BH ipsi ΗΓ longi- 
tudine. Et sunt ambz rationales; ips BH, ΗΓ 
igitur rationales sunt potentid solim commen- 
καὶ πέμπτη. O γὰρ μεῖζον tors τὸ ἀπὸ τῆς 50 Ά]}}}65; ergo ΒΓ apotome est. Dico εἰ quin- 


ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆς HI, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς ©. tam. Quo enim majus est quadratum ex ΒΗ 


Ἐπεὶ οὖν ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ quadrato ex AT, sit quadratum ex ©. Quouiam 
igitur est ut ex BH quadratum ad ipsum ex 


Es comme le quarré de TH est au quarré de HE; Ic quarre de ΓΗ sera commensu- 
rable avec Je quarré de HB (6, 10). Mais le quarré de ΓΗ est rationel; le quarré 
de ΗΒ est donc rationel ; la droite BH est donc rationelle. Et puisque ΔῈ est a ΕΖ 
comme le quarré de BH est au quarré de HI, et que ΔῈ n’a pas avec ΕΖ la 
raison qu'un nowbre quarré a avec un nombre quarré, Je quarré de BH 
n’aura pas non plus avec le quarré de Hr la raison qu'un nombre quarré a 
avec un nombre quarré ; la drvite BH est donc incommensurable en longueur 
avec ΗΓ (g. 10). Mais elles sont rationelles Vune et Vautwe; les droites ΒΗ, Hr 
sont done des rationelles commensurables en puissance seulement; la droite BH 
est donc un aputome (74. τὸ ). Je dis qu'elle est un cinqui¢me apotome. Que le 
quarré de © suit ce dont le quarré de BH surpasse le quarré de Hr. Puisque le 
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~ 4 δ: % A 
ἀπὸ τῆς HE οὕτως ὃ AE πρὸς τὸν EZ, ἀνα- 


99 
292 


στρέψαντι ἄρα tori ὡς ὃ ΕΔ πρὸς τὸν ΔΖ οὕτως 
τὸ ἀπο τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ©. Ode EA πρὸς 
τὶν ΔΖ λόγον οὐκ ἔχει ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 


" ν 9 \ ~ ’ F da ΄ 
Bil πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς © λογον ἔχει ὃν TET PAZ OOS 
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HL ila AE ad EZ, convertendo igitur est ut 
ut EA ad ΔΖ ita ex BH quadratum ad ipsum 
cx ©. Ipse autem EA ad AZ rationem non habet 
quam quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum; neque igitur ex BH quadratum ad ipsum 


ex © rationem habet quam quadralus uumecrus 


ἀμθμὲς πρὸς τετράγωνον ἀριθμόν" ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ © μῆήκει. Καὶ δύναται ἡ 
ΒΗ τῆς HE μεῖζοιθ τῷ ἀπὸ τῆς Ot ἡ ΒΗ 
z - 5 ’ - 2 α΄ 5 
ἄρα τῆς HE μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει, Καὶ ἔστιν ἡ προταρμό- 
ζουσα ἡ ΤῊ σύμμετρος τῇ ἐκκειμίνῃ βητῇ τῇ 
A μήκει" ἡ apo ΒΓ ἀποτομὴ ἐστι πέμπτη. 
Εὕρηται ἄρα ἡ πίμπτη ἀποτομὴ ἡ ΒΓ. Οπερ 


᾿ ἣν 
ἐδ στοιῆ ται. 


ad quadratum numerum; incommensurabilis 
igitur est BH ipsi © lengitudine. Et BH quam 
ΗΓ plus potest quadrito ex Θ᾽ ergo BH quam 
HT plus polest quadrato ex recta sibi imcoim- 
mensurabili longitudine. Atque est congruens 
TH commensurabilis expositae rabonali A lon- 
giludine; ergo ΒΓ apolome est quinta. 

Jnyenta est igitur quinta apolome ΒΓ, Quod 


oporlebat facere. 


quarré de BH est au quarré de HI comme ΔῈ est EZ; par conversion , ΕΔ sera a 
AZ comme le quarré de BH est au quarré de @. Mais Es na pas avec Δ la raison 
qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré; le quar:é de BH n’a done pas 
non plus avec le quarre de @ Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre 
quarreé ; la droite ΒΗ est donc incommensurable en Jongucur avec © (0. 10). Mais 
la puissance de BH surpasse la puissance de Hr du guarré de ©; la puissance de 
BH surpasse donc la puissance de Hr du quarré d’une droite incommensurable en 
longueur avec BF. Mais la congruente TH est commensurable en longueur avec la 
rationelle exposce A ; la droite ΒΓ est donc un cinquicme apolome (det. truis. 5. 10). 


On a done trouvé un cinquitme apotome Br. Ce 41] fallait faire. 
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ΠΡΟΤΑΣῚΣ 44. 

Eupsiv τὴν ἕκτην ἀποτομήν. 

Ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ Α΄. καὶ τρεῖς ἀριθμοὶ οἱ 
E, EF, Τὰ λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους 
ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς προς τετράγωνον ἀριθ- 
μὸν" ὅτε δὲ καὶ ὃ TB πρὲς τὸν ΒΔ λόγον μὴ 
ἐχέτω ὃν τιτράγωνος ἀριθμὸς mpg τετράγωνον 
ἀριθμόν"" καὶ πεποιήσθω ὡς μὲν δῈ πρὸς τὸν 
ΒΓ οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Α πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZH?, ὡς δὲ ὃ ΒΓ πρὸς τὸν TA cutes τὸ ἀπ 


Ἂν ν᾿ Ἄς : 
τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO. 


Ν Ὁ 3 Γ = x ¥ . 
Ἐπεὶ οὖν ἐστ᾽ ὡς 0 E πρὸς τὸν ΒΓ outwe 
ι Ἂν; »κ"ω δ 4 ἢ δι ~ ’ 
τὸ ἀπὸ πῆς A πρὸς τὸ απὸ τῆς ZH° συμ- 
ἍΝ Ἂν > \ ~ ~ > 4 ~ 
μετρῶν apa τὸ avo τῆς A τῷ ατὸ τῆς ZH. 


ry \ = SN oe © ᾿ Pa 1 \ 
Ρητὸν δὲ τῷ ἀπὸ τῆς A* ρητὸν ape καὶ τὸ 


PROPOSITION 


Trouver un sixieme apotome. 


PROPOSITIO XCI. 


Juvenire sextam apotomen. 

Exponatur rationalis A, et tres numeri E, 
Br, Τὰ rationem non habentes inter se quam 
quadratus numerus ad quadratum numeram ; 
adhuc autem cl ΓΒ ad BA ralionem non habeat 
quam quadratus numerus ad quadratum ne- 
merum; et fiat ut quidem E ad Br ita ex 
A quadratum ad ipsum ex ZH, ut vero ΒΓ ad 


PA ita ex ΖΗ quadratum ad ipsum ex HO. 


Quoniam igitur est ut E ad ΒΓ ila ex A 
quadratum ad ipsum ex ZH; commensurabile 
igitur ex A quadratum quadrato ex ZH. Ratio- 


nale autem quadratum ex A ; rationale igitur et 


XCI. 


Soient exposes la rationelle A, et trois nombres E, ET, ra, qui n’ayent pas entre 
eux Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré; de plus, que ΓΒ 
n’ait pas avec Ba Ja raison qu'un nombre quarré a avec un nombre quarré ; 
faisons en sorte que E soit ἃ Br comme 16 quarré de A est au quarré de ZH, οἱ que 
ΒΓ suit ἃ Ts comme le quarré de ZH est au quarré de ΗΘ. 


Puisque E est ἃ ΒΓ comme le quarré de A est au quarré de ΖΗ, le quarré de A 
sera commeusurable avec le quarré de ΖΗ, Mais le quarré de A est rationel ; le 
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i > oF at 2 ε 
τετράς wey ἀριθμόν" ασυμμετρος ape ἐστιν ἢ 


ZH τῇ K μἥκει. Καὶ δύναται ἡ ZH τῆς ΗΘ 


A 
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= z Ξ a 5 2 Γ Ἃ 
τῆς K λογὸν exch vy τετραγωνος ἀριῦμος προς 


dratum ad ipsum cx K rationem habet quam 
quadratus numerus ad quadratum numeruin ; 


incommensurabilis igitur est ZH ipsi K lougi- 


ὙΞ- στ; ae a fa = 


μεῖζον τῷ ἀπὸ vag Κ' ἢ ZH ape πῆς HE 
μεῖζον δυνάται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 
μήκει. Καὶ οὐδετέρα τῶν ZH, HO σύμμετρός 
ἐστι τῇ ἐκκειμένη pun μήκει τῇ AS ἡ ἄρα ZO 


2 re τ, 
TOT CIAY ESTs cxTH. 


CT a eo > ee ᾿ 
Εὕρηται ἄρα ἡ extn ἀποτομη ἡ ZO. Οπερ 


eds πτοιῆσαι. 
ΣΧΟΛΙΟΝ. 
κ᾽ Ἢ , "ξ 1 ° 
Esvi δὲ καὶ συντομώτερον δεῖξαι τὴν εὖς 


“. > ‘ τ Ὁ a 6 δ af 
pegiy τον εἰρηβμενον εξ α΄ςτοτόβμον,ς Kai δὴ στῶ 


ΓΙ : ͵ » σῇ τι» ὃ » 
eupeav τὴν “πρωτὴν 5 εκκεισθω ἢ ek Um oro- 


tudine. Et ZH quam ΗΘ plus potest quadrato 
ex K; ergo ZH quam HO plus potest quadrato 
ex recta sibi incommensurabili longitudine. 
Et neutra ipsarum ZH , ΗΘ commensurabilis 
est exposita rationali A longitudine; ergo ZO 
apotome est sexta. 


Inventa est igitur sexta apotome ΖΘ. Quod 
oportebat facere. 


SCIITOLIUM. 


Licet autem et expeditins demonstrare in- 
ventionem dictarum sex apotomarum. Et igitur 


oporteat invenire primam apotomen , exponatur 


7H n’a donc pas non plus avec le quarré de K la raison qu'un nombre quarré a 
avec un nombre quarré; la droite ZH est donc incommensurable en Jongucur avec K 
(g. 10). Mais la puissance de la droite ZH surpasse la puissance de Ja droite He 
du quarreé de Καὶ ; Ja puissance de ZH surpasse donc Ja puissance de ΗΘ du quarré 
d'une droite incommensurable en Jongueur avec ZH. Mais aucune des droites ZH, 
ΗΘ n’est commensurable en longueur avec la rationclle exposée A; la droite ZH 
est done un sixieme apotome (def. trois. 6. 10). 
On a donc trouvé un sixi¢me apotome ΖΘ. Ce qui fallait faire. 


SCTLOLIE. 


On peut démontrer plus bri¢vement Ja recherche des six apotomes dont nons 
venons de parler. Car {αὐ} faille wouver un premicr apotume 5 5011 exposé 
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μάτων πρώτη n AY, ἧς μεῖζον ὄνομα ἡ AB, 
καὶ τῇ ΒΓ ion κείσθω ἡ ΒΔ’ αἱ ΑΒ, ΒΓ ἄρα, 
τουτίστιν αἱ AB, BA, putas εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" καὶ ἡ AB τῆς Er, τουτέστι πῆς 

Α _4 
BA, μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 
καὶ a AB σύμμετρός ἔστε τῇ ἐκκειμένῃ ρητῇ 
μήκει" ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὶν ἡ ΑΒ", Ὁμοίως 
δὴ καὶ τὰς λοιπεὲς ἀποτομὰς evpnocuer , ἐκθέ- 


‘ a » e > ’ 
μενοι τὰς ἰσαριθμους ἐκ duo ovopetor. 


ΠΡΟΤΑΣῚΣ 46. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ βητὴς καὶ ἀπο- 
τομῆς πρώτης, ἢ τὸ χωρίον δυναμένη ἀπο- 
τομῇ ἔστιν. 

Περμεχέσθω γὰρ χωρίον τὸ ΑΒ ὑπὸ ῥητῆς 
τῆς ΑΓ καὶ ἀποτομῆς πρώτης! τῆς ΑΔ' λέγω 


πο Ἐς ἢ capes) a 
τι ἢ τὸ AB χωρίον δυναμένη ἀποτομή ἐστὶν, 


337 
exhinis nominibus prima AL, cujus majus nomen 
ipsa AB, etipsi ΒΓ aqualis ponatur BA; crgo AB, 
Br, hoc est AB, BA, rationales sunt potentad 
solim commensurabiles ; et AB quam BL, hoc 
ὭΣ r 

est quam BA, plus potest quadrato ex recta sibi 
commensurabili. Et AB commensurabilis est cx- 
posite rationali longitudine ; apotome igitur 
prima est AB. Similiter utigue et reliquas apo-- 
tomas inveniemus, cxponendo eas qua sunt 


cjusdem ordinis ex binis nominibus. 


PROPOSITIO XCII. 


Si spatium contineatur sub rationali et apo- 
tome prima, recla spalium potens apotume 
est. 

Contineatur enim spatium AB sub rationali 
AT ct apotome prima AA; dico rectam qu 


spattum AB potest apotomen esse. 


Ja premicre de deux noms ΑΓ; que son plus grand nom soit AB (49.10), et 
faisons ΒΔ égal a Br ; les droites AB, BT, c’est-a-(lire AB, BA, seront des rationelles 
commensurables en puissance seulement (déf. sec. 1.10); la puissance de ΑΒ 
surpassera la puissance de br, c’est-a-dire de Ba, du quarré d'une droite com- 
mensurable en longueur avec AB; mais Ja droite AB est commensurable en lou- 
δύσιν avec la rationelle exposée ; la droite ΑΒ est donc un premier apotome (def. 
trois. 1. 10). Nous tronverons semblablement les autres apotomes en exposant 
les droites de deux noms qui sont du méme ordre (50, 51, 52, 55, ct 54. 10). 


PROPOSITION XCII. 


Si une surface est comprise sous unc rationelle et un premier apotome, la 
droite qui peut cette surface est un apotome. 

Que Ja surface ΑΒ soit comprise sous une ra ionelle ar ct sous un premier apo- 
tome Ad ; jc dis que la droite qui peut la surface ΑΒ est un apotome. 


I. 43 
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Ἐπεὶ 7p ἀποτομή ἐστι πρώτη ἢ AA, ἔστω 
αὐτῇ προσαρμίζουσα ἡ ΔΗ" αἱ AH, ΗΔ ἄρα ρυταί 
εἶσι δυνείμει μέτον σύμμετρει. Καὶ ξλη ἢ AH σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ puta τῇ AT, καὶ a AH 
τῆς HA μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν ape τῷ τετώρτῳ “pape τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΔῊ iser παρὰ τὴν AH ποραλληλό- 


A 4 E ZH 


1 
| 
| 
᾿ 
ἰ 
| 
1% 


B OTK 


seopyaor? παραξζληθῆ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ» 
εἰς σύμμετρα αὐτὴν dures, Τετμήσθω ἡ ΔῊ 
δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον 
παρὰ τὴν AH παραξεξλήσθω ἐλλεῖπον εἰδεῖ τες 
τραγώνῳ 9 καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH* 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΖ TH ZH. Καὶ διὰ τῶν 
E,Z,H σημείων τῇ AT παράλληλοι ἤχθωσαν 


αἱ EQ, ΖΙ, ΗΚ. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρος ἐστιν ἡ 


Jil 


Quoniam enim apotome est prima AA, sit 
ipst congruens ΔΗ; ipse AH, HA igitur ra- 
tionales sunt potentia solam conmensurabiles. 
Et tota AH commensurabilis est expositze ra- 
tionali AT, ct AH quam HA plus potest qua- 
dralo ex recta sibi commensurabil: longitudine ; 


si igilur quarle paru quadrati ex ΔῊ xquale 


A N Oo 


ad AH parallclogramimum applicetur deficiens 
figura quadrata, in partes commensurabiles ip- 
sam. dividet. Seceltur ΔῊ IJifariam in E, et 
quadrato ex EH awynale ad ipsam AA apph- 
cetur deficiens figura quadrata, et sit rectan- 
gulum sub AZ, ZH; commensurabilis igitur est 
AZ ipst ZH. Et per puncta E, Z, Η ipsi ΑΓ 
parallele ducantur EO, ZI, HK. Et quouian 


commensurabilis est AZ ipsi ZH longitude ; et 


Car, puisque AS est un premier apotome, que AH Jui conviéne; Jes droites 
AH, HA seront des rationelles commensurables en puissance seulement (def. trois. 
1.10). Mais la droite enticre 4H est commensurable avec la rationelle exposée AT, 
et la puissance de AH surpasse la puissance de HA du quarré d'une droite com- 
mensurable en longueur avec AH; si donc on applique ἃ AH un parallélogramme 
qui étant égal ἃ la quatriéme partie du quarré de ΔΗ, soit défaillant d'une figure 
quarrée, ce parallclogramme divisera la droite AH en partics commensurables 
(18. το). Que AH soit coupé en deux parties égales au point Ε; appliquons a AH 
un parallélogramme qui étant égal au quarré de EH, soit defaillant d'une figure 
quarrée, et que ce soit le rectangle compris sous AZ, ZH; la droite ΑΖ sera 
commensurable avec ZH. Par les points Ε,) Z, H menons les droites EO, 
7i, HK paralléles a ar. Paisque az est commensurable en longueur avec ΖΗ, 
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AZ τῇ ZH μήκει" καὶ ἡ AH ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν 
AZ, ZH σύμμετρός ἐστι μήκει. Αλλὰ ἡ ΑΗ 
σύμμετρός ἐστι TH AT? καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν 
ΑΖ. ZH σύμμετρός ἐστι τῇ AT μύκει. Καὶ 
ἔστι ῥητὴ ἡ AT* ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν 
AL, ZH* ὥστε καὶ ἑκάτερον τῶν ΑἹ. ZK futey 
ἐστι. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ EH 
μήκει. καὶ ἡ OH ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν ΔῈ, ἘΗ 
σύμμετρός ἐστι μήκει. Ῥητὴ δὲ ἡ AH, καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ AT μήκει" ρητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα 
τῶν AE, EH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ AT μῆήκει" 
ἑκάτερον ἄρα τῶν ΔΘ, ΕΚ μέσον ἐστί. Κείσθω 
du τῷ μὲν ΑΙ ἴσον τετράγωνον τὸ AM, τῷ δὲ 
ZK ἰσὸν τετρείγωνον ἀφηρήσθω. κομὴν γωνίαν 
ἔχον αὐτῷ. τὴν ὑπὸ AOM, τὸ N=" περὶ τὴν 
αὐτὴν ἄρα διάμετρον ἐστι τὰ ΛΜ, ΝΞ τετρά- 
qora, Ἐστω αὐτῶν διάμετρος n OP, καὶ κατα- 
γηράφθω τὸ σχῆμα. Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν AZ, ZH περιεχόμενον ἐρθογώνεον To - 
ἀπὸ τῆς EH τετραγώνωϊς ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΑΖ 
“πρὺς τὴν EH οὕτως ἡ EH πρὸς τὴν ΖΗ. Αλλ᾽ 
ὡς μὲν 3 AZ πρὸς τὴν ἘΗ οὕτως τὸ ΑΙ πρὸς 


τὸ EK, ὡς δὲ ἡ EH πρὸς τὴν ZH οὕτως ἐστὶ» 
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AH igitur utrique ipsarum AZ, ZH commensn= 
rabilis est longitudine. Sed AH commensurebilis 
est ipst AT; et utraque igitur ipsarum AZ, ΖΗ 
commensurabilis est psi AV longitudine. Atque 
est ralionalis AT; rationalis igitur ct utraque 
ipsarum AZ, ΖΗ; quare et nee ipsorum 
Al, ZK rationale est. Et quoniam commensu- 
rabilis est AE ipsi EH longitudine, et ΔΗ igitur 
utrique tpsarum AE, EH commensurabilis est 
longitudine. Rationalis autem ΔΗ, et incom- 
mensurabilis 1051 AT longitudine; rationalis igi- 
tur et utraque ipsarum AE, EH, et incommen- 
surabilis ipsi AT longitudine ; utrumque igitar 
ipsorum ΔΘ, EK medium est. Ponatur igilur ipsi 
quidem ΑἹ aquale quadratum AM, ipsi verd ZK 
zquale quadratum ΝΞ auferatur, communem 
angulum AOM habens cum ipso; ergo circa 
eamdem diamelrum sunt quadrata AM, ΝΞ. 
Sit ipsorum diameter OP, et descrtbatur 
figura. Quomam igitur wequale est sub AZ, 
ZH contentum rectangulum quadralo ex EH, 
est igitur ut AZ ad EH ita EH ad ZH. Sed 


ut quidem AZ ad EH ita Al ad EK, ut vero 


Ja droite AH sera commensurable en Jongueur avec chacune des droites az, ZH 
(τὸ. τον, Mais aH est commensurable avec Ar ; chacune de droites AZ, ZH est donc 
commensurable en longueur avec AT (12.10). Mais ar est rationelle; les droites 
AZ, ZH sont dunc rationelles lune et Vautre ; les parallélogrammes Al, ZK sont donc 
aussi rationels lun ct Pautre (20. 10). Et puisque ΔῈ est commensurable en lon- 
gueur avec EH, la droite ΔῊ est donc commensurable en longueur avec chacune 
des droites AE, EH. Mais ΔῊ 651 rationelle etincommensurable eu longueur avec AT ; 
chacune des droites AE, EH est donc rationelle et incommensnurable en longueur 
avec ΑΓ; chacun des rectangles ΔΘ, EK est donc médial (22. 10). Faisons le 
quarré AM égal au parallélogramme al (14. 2), et retranchons de AM un quarré ΝΞ 
égal au 
AM, N= 


pirallclogramme zk, le quarré ΝΞ ayant Vangle commun ΛΟΜ; les quarrés 
seront autour de la méme diagonale (26.6). Que oP soit leur diagonale, 
et décrivous la figure. Puisque le rectangle sous AZ, ZH est égal au quarré de EH, 
Ja droite ΑΖ sera ἃ EH comme EH est ἃ ZH (17.6). Mais az est ἃ EH comme ΑἹ est 
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τὸ EK πρὸς τὸ KZ° τῶν ἄρα Al, ΚΖ μέσον 
ἀνάλογόν ἐστι τὸ ἘΚ. Ἐστι δὲ καὶ τῶν AM, 


ἜΞΩ ’ eee Xv € ? oc oof 
ΝΞ μέσον araacgey τὸ MN, ὡς ἐν τοῖς eu- 


EH ad ΖΗ ita est EK ad ΚΖ; ipsorum igitur 
AI, KZ medium proportionale est EK. Est 


autem cl ipsorum AM, N= medium propor- 


στροσϑεν ἐδείχθη. καὶ ἔστι τὸ μὲν ΑἹ τῷ AM  Uonale MN, ut supcrius demonstratum est, 


τετραγώνῳ ἔσον. τὸ δὲ ZK τῷ ΝΞ" καὶ τὸ ΜΝ alque est quidem ΑἹ quadrato AM xquale, ᾿ρ-- 
ἄρα τῷ EK ἴσον ἐστίν. Αλὲ τὸ μὲν ἘΚ τῷ sum vero ZK ipst ΝΞ: οἱ MN igitur ipsi EK 
ΔΘ ἐστὶν ioor®, τὸ δὲ ΜΝ τῷ AE* τὸ ἄρα ΔΚ  axquale est. Sed quidem EK ipsi ΔΘ est equale, 


ipsum vero MN ipsi AZ; ergo SK zquale est 


A A _E7H A ἘΠ Ὁ 
= = 
1 
r B @IK P T M 
ἰσ:ν ἐστὶ τῷ ὙΦΧ γνώμονι καὶ τῷ ΝΞ. Ests gnomoni YX οἱ ipsi ΝΞ. Est autem et AK 


ee ee Ν = 
db: καὶ τὸ AK σὸν τοῖς AM, NE τετραγώνοις" 
ἜΗΝ ὁ : er eae aoe 
Acimor9 ἄρα τὸ AB ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ" τὸ δὲ ΣΤ 
τ αν ἢ - ? x ΄ ι oof > oA 
τὸ ἀπὸ τῆς AN ἐστὶ τετράγωνον" τὸ ape ἀπὸ 
a ; ioe ee rae dren 
τῆς AN τετράψωτον ἔσον ἐστὶ τῷ ABS ἡ AN ἄρα 
; ; ὌΠ ae Ξ 
δύναται τὸ ΑΒ. Λέγω δὲ τι καὶ ἢ ΔΝ ἀπυ- 
ΩΣ; ἢ x ‘4 © ͵ 2 ε ᾿ ~ 
τομὴ ἐστιν, Ἐπεὶ 22p pater ἐστιν ἐπατέρον τῶν 


Al, ZK, καὶ ἔστιν ἴσον τοῖς AM, ΝΞ" καὶ ἐκά- 


wquale quadrais AM, ΝΞ; reliquum igitur AB 
wquale est ipsi ΣΤ; sed ΣΤ ex AN est qua 
dratum ; ergo ex AN quadratum το πάϊς est ipsi 
AB; ipsa AN igitur potest ipsum AB. Dico et 
AN apotomen esse. Quoniam enim rationale est 
utrumque ipserum AI, ZK, alqne est aquale 


quadratis AM, N=; ct ultrumque igitur ipsoru:n 


τερον ἄρα τῶν AM, NE pater ἐστι. τουτέστι AM, NE rabonale est, hoc est quadratum cx 


. 


ἃ EK, Εἰ EH est ἃ ΖΗ comme EK cst ἃ ΚΖ {1.6}; Je parallélogramme ἘΚ est donc 
moyen proportionel entre les paralllogrammes ΑἹ, KZ. Et puisque MN est moyen 
proportioncl entre AM ct N=, ainsi qu’on Va démonwe plus haut (55. 10), que ΑἹ 
est égal au quarré AM, et que ZK Vest ἃ N=, le parallGlogramme MN scra égal ἃ Ek. 
Mais Ek est égal ἃ ΔΘ (37. 1), et MN ἃ ΔΞ (45.1); le paralléclogramme ΔΚ est 
donc égal au gnomon YX, Conjointement avec N=. Mais le parallélogramme AK 
est éga! ἃ la somme des quarrés AM, N=; Je parailélogramme restant AB est donc 
ézal ἃ ΣΤ. Mais ΣΤ est le quarré de AN; Je quarré de AN est donc égal ἃ ax; Ja 
droite AN peut done Ja surface ΑΒ. Je dis aussi que AN est un apotome. Car puis- 
gue chacun des parallélogrammes ΑἹ, ΖΚ est rationcl, οἱ quils sont égaux aux 
quairés AM, N=, chacun des quarrés AM, NZ, ¢est-a-dire chacun des quarrés des 
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"χε τ ᾿ς ν 
τὸ ἀπὸ εκατέρων τῶν AO, ΟΝ" καὶ ἐκατερα 
Ca ~ c ’ 2 , E 3 ἘΣ 
apa τῶν AO, ON putn eo7s. Tlaassy , eres 
x \ » ” ~ = 
μέσον tors TO AO, καὶ ἔστιν ἴσον τῷ ΛΞ" 
᾿ Ἂ Ἂν x ra =: y \ 5 
μέσον ape ἐστὶ καὶ TO AZ. Ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν 
, 2 ss \ ᾿ ee ᾽ Δ ἐμ 
AE μέσον εἐττι5 τὸ δὲ ΝΞ FUTON, ἀσυμμετρον 
u ι " Ὡς eee ε ‘ = 
ἄρα ἐστὲ καὶ 2 τὸ ΛΞ τῷ ΝΞ" ὡς δὲ τὸ AE 
μὲ > Ἀ « Ἂ ‘ - 
πρὸς τὸ ΝΞ ουτῶς cots a AO πρὸς τὴν ΟΝ" 
᾿ > es - . en 
ἀσύμμετρος apa. ἐστιν ἢ AO Tu ON pares. Καὶ 
U ε ͵ € u © ‘ 
Tow ἀμφότεραι putas ai AO, ON ape pares 
τ , 2 \ - 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἀρὰ 
ποτ ne . pe tetas 
ἐστὶν ἡ AN. Καὶ δύναται τὸ AB χῶρίον" v apa 
- a 
τὸ AB χορίον δυναμένη ἀποτομὴ ἐστιν. 
Ἂν τον , AN Vt 3 
Eeay ἄρα χωριονν καὶ τὰ εἐζης"- 


’ 


ΠΡΟΥΆΣΙΣ 13. 


" ’ ει - Nie 
Ἐὰν χώρίον περιέχηται ὑπὸ ρητῆς καὶ ἀπο- 
~ , c A , Md , 
τομῆς δευτέρας, ἢ πὸ χωρίον δυναμένη μίσης 
3 eo? ra 
ATOTOHLN ἐστι TEOTH. 
Panes? \ . ’ δ τ τ 
Χωρίον pap τὸ AB περιεχέσθω ὑπὸ ρητῆς 
πῆς AT καὶ ἀποτεμὴς δευτέρας τῆς ΑΔ' λέγω 
“ « Ἂν ΄ ᾿ > , 
cts ἢ Te AB χορίον δυναμέτη μέσης ἀποτομὴ 


> ’ 
τστι πρΏΤΗς 


utrisque AO, ON; et utraque igitur ipsarum 
AO,ON rationalis est. Rursus, quoniam me= 
dium est AO, aique est wzquale ipsi AZ; me~ 
dium igitur est et AZ. Cuoniam igitur quidem 
Az medium est, ipsum yero ΝῈ rationale, in- 
commensurabiie igitur est οἱ AE ipsi ΝΞ; ut 
autem AZ ad ΝΞ ita est AO ad ON; incom- 
meusurabilis igitur est AO ipst ON longitudine, 
Ei sunt ambz rationales; ipsa AO, ON igitur 
rationales sual potentia solim commensurabiles ; 
apolome igitur est AN. Et potest spatium AB; 
recta igitnr spatiuin AB potcus apolome cat. 


δὲ igilur spatium, οἷς. 


PROPOSITIO XECIHI. 


Si spatium conlineatur sub rationali et apo- 
tome secundi, recla spatium potens medix 
apotome cst pouma. 

Spatinam enim AB contineatur sub rationali 
AT ck apotome secunda AA; dico rectam 
que spaitum AB potest mediz apotonien esse 


primam. 


droites AO, ON sera rationel ; les droites AO9, ON sont donc rationelles lune et 
Pautre. De plus, puisque Je parallelogramme ΔΘ est médial, ct qu'il est égal 2 
A=, le parallélogramme Az sera aussi médial. Et puisque a= est médial, οἱ que 
ΝΞ est rationel , le paraliglogramme A= sera incommensurable avec le quarré ΝΞ; 
mais A= est ἃ N= comme AO est ἃ ON (1.6); la droite AO est donc incommensurable 
en lohgueur uvec ON (10.10). Mais ces droites sont rationelles lune et Vautre; 
Ics drvites AO, ON sont donc des rationelles commensurables en puissance seulc- 
ment; la droite AN est donc un apotome (74.10). Mais cette droite peut la sur- 
face AB; Ja droite qui peut la surface ΑΒ est donc un apotome. Si donc, cte. 


PROPOSITION XCIII. 


Si une surface est comprise sous unc rationelle et un second apotome , la droite 
qui peut cette surface est un premicr apotome d'une mcdiide. 

Que la surface 28 soit comprise sous Ja rationelle ar ct sous Je second apotome 
Ad; Je dis que la droite qui peut la surface ab est up premier apotome d’une mediale. 
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Esto γὰρ τῇ ΑΔ προσαρμόζουτα ἡ ΔῊ’ αἱ 
ἄρα AH, ἨΔ ῥηταί εἰσι δυνάμει μένον σύμ- 
μέτροι, καὶ ἡ προσαρμόζουσα ἡ ΔΗ σύμμετρ'ς 


3 “ΡΞ ’ © κι .- e e © 
ἐστὶ TH ἐἠκειμενῃ putu TH ΑΓ. a δὲ can ἢ 


Sit enim ipsi AA congruens AH; ipsa igitur 
AH, HA rationales sunt poetentia soliim com- 


mmensurabiles, et congrucus SH commensura- 


bilis est exposita rationali AT, sed tota AH 
AH! τῆς προσαρμοζούσης τῆς HA μεῖζον δύ- quam congrucns HA plus potest quadrato ex 
ταται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἐπεὶ recta sibi_ commensurabili longitudine ; 400- 
οὖν ἡ AH τῆς ἨΔ μεῖζον δύναται τῷ aro niam igitur AH quam HA plus potest quadrato 


Ε ee nN Wines a ᾿ ee ee oa cae 3 
συμμέτρου ἑαυτῇ μηκεῖ" ἐὰν ἀρὰ τῳ πετάρτω ΟΣ reclA sibi commensurabili longitudine ; si 


δ ΤΠ a 


Εἰ]; 


B O1K P 


9 
(4 = 


μέρει TOU ἀπὸ τῆς HA ἵσον παρὰ πὴν AH σπταροι- igitur quarte parti quadrati ex HA xquale pa- 


Canby ἐλλεῖπον εἴδει τιτραγχώνῳ. εἰς σύμμετρα rallelogrammuin ad ipsam ΔῊ applicetur defi- 


ey ae ͵ oa e 7 \ = 5 
αὐτὴν διελεῖ". Ἰετμησθω οὖν ἡ AH δίχα κατα ciens figura quadrata, in parles commensura= 
τ τὴ ive Be νὴ o ” ᾿ { - - ΝΣ, 
τὸ E* καὶ tot απὸ τῆς EH too παρα τὴν AH biles Ipsana dividet. 


m ἘΣ 


Secetur igitur OH bifariam 
παραξεξλήσθω ἐλλεῖπον cides τετραγώνῳ, καὶ et quadrato cx EH δηπαϊο parallelo- 
ΖΗ" σύμμετρος ape 


ἐστὶν ἡ AZ τῇ ΖΗ μήκει. Καὶ διὰ τῶν E, Z, 


ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, grammum ad ipsam ΑΗ applicetur deficiens 
fizura quadrata, ct sil rectangulum sub AZ, ZH; 
Η σημείων τῇ ΑΓ παράλληλοι ἤχθωσων ai FO,  commensurabilis igitur est AZ ipsi ZH lougi- 
tudine. Et per puncta E, Z,H ipst AT paral- 
Que la droite ΔῊ conyiene avec Ad, les droites AH, ΗΔ seront des rationelles 
cominensurables en puissance seulement ; la congruente AH sera commenusurable 
avec la rationelle expusée ar, et la puissance de la droite enti¢re AH surpassera 
la puissance de Ja congrucute HA du quarré d'une droite commenusurable en Jon- 
sueur avec AH (def. weis. 2.10), puisque la puissance de ΔῊ surpasse la puissance 
de Ha du quarré d'une droite commensurable en longueur avec AH, si nous ap- 
pliquons ἃ AR un parallélogramme qui étaut égal ἃ la quatrigme partie du quarré 
de Ha, soit defaillant d'une figure quarrée, ce parall(logramme divisera la droite 
AH en parties commensurables (18. τοὺς Coupons ΔῊ en deux parties égales au 
pointe; appliquons ἃ AH un parallélogramme qui Gtant égal au quarré de EH soit 
deéfaillant dune figure quarrée , etque ce soitle rectangle sous Az, ZH; la droite Az 
sera commensurable en longueur avec ZH. Par les points E,Z, H menus [68 
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ZI, HK. Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστι ἡ AZ τῇ ZH 
pines? καὶ ἡ AH ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AZ, ZH 
σύμμετρος ἐστι μήκει. Puta δὲ AH καὶ ἀσύμ- 
μετρος τῇ AT μήκει" καὶ ἑκατέρα τῶν AZ, ΖΗ 
βυτὴ ἐστι, καὶ ἀσύμμετρος τῇ AT μήκει" ἐκα-- 
τέρον ἄρα τῶν AL, ΖΚ μίσον ἐστί. Πάλιν. ἐπεὶ 
σύμμετρός ἐστιν ἡ ΔΕ τῇ EH, καὶ ἡ AH 
ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AE, EH σύμμετρός ἐστιι- 
Αλλ ἡ ΔΗ σύμμετρός ἐστι τῇ AT μήκει" ῥυτὰ 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἑκατέρα τῶν AE, EH, καὶ σύμ- 
μέετρος τῇ AT μήκει. ἑκάτερον ἄρα τῶν DO, 
ΕΚ ῥητόν ἐστι. Συνεστότω οὖν τῷ μὲν ΑΙ 
ἴσον τετράγωνον τὸ AM, τῷ δὲ ZK ἴσον agu- 
ρήσθω τὸ NE, περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν ὃν τῷ 
AM, τὴν ὑπὸ τῶν AOMT περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
διάώμετρέν ἐστι τὰ AM, ΝΞ τετράγωνα. Ἑστω 
αὐτῶν διάμετρος ἡ OP, καὶ καταγεγράφθω τὸ 
σχῆμα. Ἐπεὶ οὖν τὰ ΑΙ. ZK μέσα esti, καὶ 
σύμμετρα ἀλλήλοις“. καὶ ἔστιν ἴσα τοῖς ἀπὸ 


τῶν ΛΟ, ΟΝ’ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AO, ON ἄραϑ 
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lcle ducantur ΕΘ, ZI, ΗΚ. Et quoniam com- 
mensurabilis cst AZ ipsi ZH longitudine ; et AH 
igttur ulrique ipsarum AZ, ZH commensura- 
bihs est longitudine. Rationalis autem AH et 
incommensurabilis ipsi AL longitudine ; εἴ 
ulraque igilur ipsarum AZ, ZH ralionalis est, 
οἱ incommensurabilis ipsi AT longitudine ; 
utrmugue igiur ipsorum AI, ZK medium est 
Rursus, quoniam commensurabilis est ΔῈ ipsi 
EH, ct AH igitur ulrique ipsarum AE, EH com- 
inensurabilis est. Sed AH commensurabilis cst 
ipst AL longitudine ; rationalis igitur est et 
ulrague ipsaram AE, EH, et commensurabilis 
ipst AP lougitudine; alrumque igitur ipsoram 
AO, EK rationale est. Constituatur igitur ipsi 
quidem AI aquale quadratun AM, Ipst vero 
ZK zequale auferatur NE, circa cumdem angulum 
AOM cum ipso AM; ergo circa eamdem diame- 
trum sunt quadrata AM, NZ, Silipsorum diameter 
ΟΡ, et describatur figura. Quoniam igitur AT, 
ZK media sunt, et commensurabilia inter se, 


et sunt equaha quadratis ex AO, ON; ct qua- 


droites ἘΘ, 21, HK paralléles ἃ ar. Puisque ΑΖ. cst commensurable en longueur 
avec ZH, la droite AH sera aussi commensurable en Jongueur avec chacune des 
droites AZ, 2H(i6.10). Mais AH est rationelle et incommensurable en longueur 
avec 4T; chacune des droites az, ZH est donc rationelle et incommensurable en 
longueur avec ΑΓ; chacun des parallélogrammes Al, ZK sera par conséquent medial 
(22.10). De plus, puisque ΔῈ est commensurable avec EH, la droite AH sera com- 
mensurable avec chacune des droites ΔῈ, EH. Mais la droite ΔῊ est commensurable 
en longueur avec AT; chacune des droites AE, EH est donc rationcile ct commen- 
surable en longueur avec ar; chacun des parallélogrammes ΔΘ, EK est done ra- 
tionel. Faisons le quarré AM égal au parailelogramine ΑἹ (14.2), et retranchons 
de AM un quarré ΝΞ égal au parallélogramme ΖΚ, ce quarre étant dans le méme 
angle que AM; savoir, dans Vangle som; les quarrés AM, N= seront autour de la 
méme diagonale (26.6). Que leur diagonale soit op, et décrivons la figure. Puis- 
que les parallélogrammes ΑἹ, ΖΚ sont médiaux et commensurables cntre eux, et 
qils sont égaux aux quarrés des droites AO, ON, les quarrés des droites AO, ON 


μίσα ἐστί" καὶ αἱ ΛΟ. ΟΝ ape μέσαι cist. 
Λέγω ἔτι καὶ δυνάμει μόνον σύμμετρ:ι. Ἐπεὶ 
pap’? τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς EH, ἐστιν ἀρα ὡς ἡ ΑΖ πρὸς τὴν EH οὕτως 


ἡ ΕΗ πρὸς τὴν ΖΗ" ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AZ πρὸς τὴν 
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drata ex AO, ON igitur media sunt; οἱ AO, 
ON igitur medi sunt. Dico el potentia solim 
commmensurabiles. Quoniam enim rectangulum 
sub AZ, ZH wquale est quadrato ex EH, est 
igitur ut AZ ad EH ita EH ad ZH; sed ut qudem 


AZ ad EH ila ΑἹ ad EK, Ut autem EH ad 
ZH, ita est EK ad ZK; ipsorum igitur AI, ZK 


EH cutes τὸ ΑἹ Tpes τὸ EK. Ὡς δὲ ἡ EH πρὸς 
τῆν ZH, οὕτως ἐστὶ}! τὸ ἘΚ πρὸς τὸ ΖΚ τῶν ἀρα 


AL, ΖΚ μέσον ἀτίλογόν ἐστὶ “ὁ Ὲ Κ. Esti dz καὶ «medium proporticnale est EK. Est autem ct 


ΞΕ ΖΗ Δ Ν ὁ 


a | 
Η Bee [Ke T M 


quadratorum AM, ΝΞ medium proportionale 


a- 


τῶν AM, ΝΞ teTpaz ever parse ἀνάλογον τ 
MN, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ μὲν ΑΙ τῷ AM, τὸ δε2ζκΚ ΜΝ, atque est zequale quidem AI ipsi AM, ipsum 
τῶ ΝΞῚ καὶ τὸ MN ἄρα sev ἐστὶ τῷ ἘΚ. vero ZK ipsi ΝΞ; et MN igitur aquale est ipsi 


AO, τῷ EK. Sed ipsi quidem EK sequale est AO, ipsi 


Ἄν. “ὦ eee 
Αλλὰ τῷ μὲν ἘΚ σὸν ἐστι τὸ 


c 


δὶ MN ἵσον τὸ AZ* ἐλὸν ἄρα τὸ AK izov vero MN wquale AZ; totum igitur AK aquale 


στὶ τῷ YON γνώμονι, καὶ τῶ NE. Ἐπεὶ οὖν 631 Snomom ΥΦΧ, ct ipsi ΝΞ. Quomiam igitur 
Por πὸ AK ἰσον ἔστι τοῖς AM, NZ, ὧν τὸ totum AK aquale est qnadratis AM, NZ, quo- 
AK isov ἐστὶ τῷ YON γνώμονι. καὶ τῷ ΝΞ rum AK equale est gnomoni YX, et psi NZ; 


λοιτὸν ἄρα τὸ AB ἴσον cots τῷ ΣΤ, τουτεστε.. reliquum igitur AB quale est ipsi =T, hoc est 


seront médiaux ; Jes droites ΛΟ, ON sont donc des mediales. Je dis que ces droites 
sont commensurables en puissance seulement. Car puisque le rectangle sous az, ZH 
est ¢gal an quarré de EH, la droite ΑΖ sera ἃ EH comme EH est ἃ ZH (17.6). Mais 
42 est ἃ ΕΗ comme Al est ἃ ΕΚ (1.6), et EH est ἃ ΖΗ comme EX est ἃ ΖΚ ; le paralle- 
logramme EK est donc muyen proportioncl eutre ies parallélugrammes ΑἹ, ΖΚ. 
Mais MN est aussi moyen proportounel entre AM et ΝΞ (55. 10), 61 ΑἹ est egal 
ἃ AM, οἱ ZK €gal ANE; le parallélogramme MN est donc égal ἃ EK. Mais ΔΘ est 
égal ἃ EK (37. 1), et A= égal ἃ MN (45.1), Je parallélogramme entier ΔΚ est 
donc égal au gnomon YX, conjointement avec N=. Et puisque le parallélo- 
gramme AK tout entier est égal a Ja somme des quarrés aM, N=, et que la partie 
ak estégale au guomon ΥΦΧ, conjvintement avec NZ, le patallelogrammic restant 
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quadrato ex AN; qunadratuin igitur ex AN 
xquale est spatio AB; ergo AN potest spatium 
AB. Dico οἱ AN media apotomen esse primam. 
Quoniam enim rationale est EK , atque est 
wquale ips1 MN, hoc est ipsi AE; rationale 
igitur est AZ, hoc est rectangulum sub AO, 
ON. Medium autem ostensum est NZ; incom- 
mensurabile igitur est AZ ipsi ΝΞ; ul verd 
AE ad NE ita est AO ad ON; ips AO, ON 
igitur incommensurabiles sunt longitudine ; ipsx 
igitur AO, ON mediz sunt potentia solim com- 
mensurabiles , rationale continentes ; ergo AN 
midiz apolome est prima , cl potest spatium 
AB; recta igilur spalium AB potens medi apo- 


tome est prima. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XCIV. 


Si spaltium contineatur sub rationali et apoe 
tome teria, recta spalium potens mediz apo- 


tome est secunda. 


AB scra €gal ἃ ΣῪ, cest-’-dire au quarre de AN ; le quarré de AN est donc égal ἃ 
Ja surface 2B; la droite AN peut done la surface ΑΒ. Or, je dis que AN est un 
premicr apotome d’une mediale. Car, puisque le parallélogramme EK est rationel et 
égala MN, c’est-a-dire a Az, le parallélogramme Az, c’est-a-dire le rectangle sous 
AO, ON, sera rationel. Mais on a démontré que ΝΞ est médial ; le parallélogramme 
A= est donc incommensurable avec NZ; mais AZ est ἃ N= comme AOC est a ON (1.6); 
les droites AO, ON sont donc incommensurables en Jongueur ; Jes droites AO, ON 
sont douc des médiales, qui Gtant commensurables en puissance seulement, com- 
prénent une surface rationelle; la droite AN est done un premicr apotome d'une 
médiale (75. 10), et elle peut Ja surface AB; la droite qui peut la surface ΑΒ 
est donc un premier zpotome d'une mediale. Ce qu il fallait démontrer. 


PROPOSITION XCIY. 


Si une surface est comprise sous une rationelle ct un troisiéme apotome, la 
droite qui peut cette surface est un second apotome d’une mediale. 


Il 44 
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Χωρίον γὰρ τὸ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ paring 
τῆς AT καὶ ἀποτομῆς τρίτης τῆς AA* λέγω 
ὅτι ἡ τὸ ΑΒ χαρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή 
ἐστι δευτέρα. 

Eorw γὰρ TH ΑΔ πρεσαρμόζουσα ἡ ΔΗ" αἱ 
AH, HA ἄρα paras εἶσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροῖ καὶ οὐδετέρα τῶν ΑΗ. ΗΔ σύμμετρός ἐττι 
μήκει τῇ ἐκκειμένη pata τῇ AT, ἢ δὲ ὕλη ἡ ΔΗ 


τῆς προσαρμοζούσης τῆς ΔῊ μεῖζον δύναται 


A A 


T b Of 


“~ 3 ι * e ~ x - « “ 
Τῷ ATO συμμέτρου ἐαὐτη. Ἐπεὶ οὖν wn AH τῆς 
δ ἢ SLs , ε = 
ΔΗ μεῖζον δύναται τῷ ATO συμμέτρου εαὐτη" 
a es w κ᾿ © , - 3 \ “ἢ 
ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ Mipis τὸν απὸ τῆς ΔΗ 
" ΚΕΝ mecfen, Ἔτι ς - 
ισὸν παρὰ τὴν AH παραξληθῃ ἐλλεῖπον esdze 
τετρυγώτῳ, εἰς συμμέτρα αὐτὴν διελεῖ, Ὑτ- 
᾿ a ς ny \ N ~ 
μήσθω οὖν ἡ AH diya κατὰ τὸ E, καὶ τῷ 


7 ry - - a x PR. 
ἍἌΤΟ τῆς EH ssev παρα τὴν ΑΗ παραξεδλησθω 


Spatium enim AB conlineatur sub rationali 
AB el apotome terlia AA; dico reclam, que 
spatium AB potest, media apolomen esse se- 
cundam. 

Sit cuira ipst AA congrucus ΔΗ; ipse AH, 
HA isitur rationales sunt potenti solam com- 
meusurabiles, et neutra Ipsarum AH, HA com- 
mensurabihs est longitadine exposil# raficnali 


ATL, lota antem AH quam Covgriens oH plus 


E ZH A NO 


potest quadrato ex recté sibi commensurabili. 
Quoniam igitur AH quam ΔΗ plus potest quae 
drato ex rectA sibi commensurahili; si igitur 
quart part’ quadrati ex AH «quale ad AH 
applicetur deficiens figura quadrata, in partes 
commensurabiles ipsam dividet. Secetur igitur 


ΔῊ bifariam in E, ct quadrato ex EH xquale 


Que la surface AB soit comprise sous une rationelle aT et un troisieme apotome 


Aa; Je dis que la droite qui peut Ja surface AB est un second apotome d'une médiale. 

Car que AH conviene avec ΑΔ; les droites AH, HA seront des rationelles com- 
mensurables en puissance seulement; aucune des droites AH, HA ne sera commen- 
surable en longueur avec Ja rationelle exposée ar, et Ja puissance de lu droite 
entiére AH surpassera la puissance de la congruente AH du «μια ὁ dune droite 
commensurable avec la droite entiere AH (dct. trois. 5. 10). Et puisque la puissance 
ce AH surpasse Ia puissance de ΔῊ du quarré d'une droite commensurable 
avec AH, si nouns appliquons a AH un parallclogramme, qui étant égal ἃ 
la quatrieme partie du quarré de 4H, soit défaillant d'une figure quarrée, ce 
paraltelogramme divisera AH en parlics commensurables (18.10 }. Coupons 4H en 
deus partics égales au pointe, et appliquons a ΔΗ un parallelogramme , qui ciaut 
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ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ 
τῶν AZ, ΖΗ. Καὶ ἤχθωσαν διὰ τῶν E, Z, Ἡ 
σημείων TH AT παράλληλοι ai EO, 21. ΗΚ’ 
σύμμετροι ἄρα εἰσὶν αἱ AZ, 1Η" σύμμετρον ἄτα 
καὶ τὸ ΑΙ τῷ ΖΕ. Καὶ ἐπεὶ αἱ AZ, ZH σύμ- 
μετροί εἰσι μήκει, καὶ ἡ AH apa ἑκατέρᾳ τῶν 
AZ, ΖΗ σύμμετρός tore μήκει. Pata δὲ t AH 
καὶ ἀσύμμετρος TH AL μήκει" καὶ ἑκατέρα ἄρα 
τῶν AZ, ZH ῥητὴ ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ AT 
μήκει" καὶ! ἑκάτερον ap τῶν Al, ZK μέσον 
ἐστί. Πάλιν, ἐπεὶ σύμμιτρὸς ἐστιν ἡ ΔῈ τῇ 
EH μήκει, καὶ ἡ ΔΗ ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AE, EH 
σύμμετρός ἐστε μήκει, Ῥητὴ δὲ ἡ ΔῊ καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ AT μήκει" puta ἄρα καὶ ἐτατέρα 
τῶν AE, EH, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΑΓ μήκει" 
ἑκάτερον ὥρα τῶν ΔΘ. EK μέσον ἐστί, Καὶ 
ἐπεὶ αἱ AH, ΗΔ δυνάμει μόνον σύμμετροί 
εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ μῆκε ἡ AH TH ΔΗ. 
Adda ἡ μὲν AH τῇ ΑΖ σύμμετρός ἔστε μήκεις 
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ad AH applicetur deficiens figura quadrata, et sit 
rectangulum sub AZ, ZH. Et ducantur per 
puncta E, Z, Hipsi AT parallela ΕΘ, ZI, HK; com- 
mensurabiles igitur suut AZ, ZH; commensu- 
rabile igitur ct ΑἹ ipsi ΖΚ. Εἰ quoniam AZ, ZH 
commensurabiles sunt longitudine, et AH igitur 
ulrique ipsarum AZ, ZH commensurabilts est 
Jongttudine. Rationalis antem AH el incommen- 
surabilis ipsi AV longitudiue Σ οἱ wtraqee igilur 
ipsarum AZ, ZH rationalis est ct tucommensu- 
rabilis ipst AT longitudine ; ct ulrumque igilar 
ipsornm Al, ZK mnediuin est. Rursus , quoniam 
commensurabilis est SE ipsi EH léngitudine , 
el AH igilur utrique ipsarum SE, EH comiucn- 
surabilis est longitudine. Rationalis autem ΔΗ 
el incommensurabilis ipst AV longitudine; ra- 
tionalis igitur et utraque ipsaruam AE, EH, ct 
incommensurabilis ipst AT longitudine ; utrum- 


que igitur ipsorum ΔΘ, ΕΚ medium est. Et quo- 


niam AH, HA potentia solum commensurabiles 
suul, incommensurabilis igitur est longitudine 


ipsa AH ipsi ΔΗ. Sed quidem AH ipsi AZ commen- 


égal au quarré de EH, soit defaillant d'une figure quarrée, et que ce soit le rec- 
tangle sous AZ, ZH. Par les points E, 2, H menons les droites ΕΘ, ZI, HK paral- 
léles a ar; les droites AZ , ZH seront commensurables ; le parallélogramme ΑἹ sera 
donc commensurable avec zk. Et puisque les droites az, ZH sont commensurables 
en longueur, la droite AH sera commensurable en longueur avec chacune des 
drvites ΑΖ, ΖΗ (16.10). Mais ΑΗ est rationelle et incommensurable en longueur 
avec AT; chacane des droites Az, ZH est donc rationelle et incommensurable en 
Jongueur avec 47; chacun des parallélogrammes al, ΖΚ est donc mé:lial 
(22. 10). De plus, puisqyue AE est commensurable en longueur avec EH; 
Ja droite ΔῊ sera commensurable cn Jongueur avec chacune des drvites AE, EH. 
Mais AH est rationelle ct incommensurable en longueur avec At; chacune des 
droites SF, EH est donc ratiouclle et incommensurable en longueur avec AT; 
chacun des paraliclogrammes ΔΘ, EK est donc médial (22. 10). Et puisque 
les droites AH, HA sont commensurables en puissance seulement, la droite AH sera 
incommeasurable cu longueur ἄνες AH. Mais AH est commensurable eu longueur 
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ἡ δὲ ΔΗ τῇ HE* ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ 
τῇ EH μήκει. Ὡς δὲ ἡ AL πρὸς τὴν EH οὕτως 
ἐστὶ τὸ AL πρὸς τὸ ἘΚ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΑἹ τῷ EK*, Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑΙ σον 
TeTp27 τον τὸ ΛΜ, τῷ δὲ ZK ἴσον ἀφηρήσθω 
τὸ ΝΞ, περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν Cy τῷ ΛΜ’ 


x x iy Δ A δ f a ? 1 A ΕΞ 
περὶ τὴν αὐτὴν Cpt διάμετρον ἐστί τὰ AM, ΝΞ, 


A Ἂς 


Γ Β οι 


Este αὐτῶν διώμετρος i OP, καὶ κατα) po gio 
τὸ σχῆμα. Ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH° ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΑΖ πρὸς 
τὴν EH οὕτως ἡ EH πρὲς τὴν ΖΗ. AAN ὡς 
μὲν ἡ ΑἹ πρὲς τὴν EH εὔτως ἐστὶ τὸ ΑἹ πρὺς 
τὸ ἘΚ’ ὡς δὲ ἡ EH πρὸς τὴν ZH οὕτως ἐστὶῖ 
τὸ ἘΚ πρὸς τὸ ZK* καὶ ὡς ἄρα τὸ ΑἹ πρὸς 
τὸ ἘΚ οὕτως τὸ EK πρὸς τὸ ZK°* τῶν ἄρα 
AI, ZK μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ EK. Ἐστι δὲ καὶ 
τῶν AM, ΝΞ τετραγώιων μέσον ἀτάλογον τὸ 


Ἂν αν af i sj + , 
MN , καὶ ἔστι! σὸν τὸ μὲν AI τῷ AM, τὸ δὲ 


surabilis est longitudine , ipsa vero ΔΗ ipsi HE; 
incommensurabilis igitur est AZ ipsi EH longitu- 
dine. Ut aulem AZ ad EH ita est Alad EK; incom- 
mensurabile igitur est ΑἹ ipsi ΕΚ. Constituatur 
igitur ipsi quidein Al awquale quadratam AM, ipsi 
vero ZK equale auferatur NZ, eumdem anguluin 


habens cunt ipso AM; ergo circa eamdem dia- 


ἘΞ ΖΗ ἡ NO 


metrom 3unt quadrata AM, N=. Sit tpserum dia- 
meter OP, et describatur figura. Quoniam igitur 
reclangulum sub AZ, ZH zquale est quadrato 
ex EH, est igitur ut AZ ad EH ita EH ad ΖΗ. 
Sed ut quidem AZ ad EH ila est Al ad EK, 
ut vero EH ad ZH ita est EK ad ZK; et ut 
igitur AT ad EK ita EK ad ZK; ipsorum igitur 
Al, ZK medium preportionale est EK. Est autem 
et quadratorum AM, ΝΞ medium proportio- 


Uonale MN, et est equale quidem ΑἹ ipsi AM, 


avec AZ, et AH avec HE; la droite ΑΖ est donc incommensurable en longueur avec EH 
(13. 10). Mais 42 est ἃ EH comme le parallclogramme ΑἹ est au parallélogramme EK 
(1. 6); le paralllogramme ΑἹ est donc incemmensurable avec Je parallélogramme 
EK. Faisons le quarré AM égal ἃ ΑἹ (14. 2), et retranchons de AM le quarré N= 
egal ἃ ΖΚ, ce quarré étant dans Je méme angle que AM, Jes quarrés AM , ΝΞ seront 
autour de la méme diagonale (26.6). Que leur diagonale soit oP , et décrivons la 
figure. Puisque le rectangle sous az, ZH est égal au quarré de EH; la droite az sera 
a EH comme EH est ἃ ZH (17.6). Mais 47 est a EH comme ΑΙ est ἃ EK (1. 6), et EH 
est ἃ ZH comme EK est ἃ ΖΚ; le parallclogramme AI est donc ἃ EK comme EK est ἃ 
ΖΚ; le parallélogramme EK est donc moyen proportionnel entre ΑἹ et Zk. Puisque MN 
est moyen proportionnel cutre les quarrés AM, N=, que le parallclogramme At est egal 
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~ a. x \ » @ ” ee ~ 
ZK τῷ NE, καὶ τὸ EK ape σὸν eats τῷ 
\ \ ‘ ” aes “ ἘΝ \ 
MN. AAAa τὸ μὲν MN σὸν esti τῷ AZ, τὸ 
5 » ~ Nt, bad 4 
δὲ EK ἴσον ἐστὶῦ τῷ ΔΘ’ καὶ ὅλον ἄρα τὸ AK 
> Ἂς χω Ἐ ᾿ ᾿ “ ἘΜῈ et 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὙΦΧ γιώμονι καὶ τῷ ΝΞ" ἐστι 
᾿ \ a n oat ae 
δὲ καὶ τὸ AK ἴσον τοῖς AM, ΝΞ" λοιπὸν ape 
, 5 ny a , ae eee, a 
τὸ AB ἴσον ἐστὶ τῷ LT, τουτέστι τῷ ATO τῆς 
e « wt f x 
AN τετραγώνῳ" n AN ἀρὰ durerar τὸ AB 
, , “ © ᾽ 3 .-» 
χώριίον. Acyw ὁτέ ἢ AN μεσὴς αἰ ΤΟΤΟΜΉ ΕΠΤΙ 
, ἣν x , 3 , - ΄ 
δευτέρυ. Ἐπεὶ γὰρ μέσα ἐδείχθη τὰ ΑἹ. ZK, 
y Ἢ ΕΟ ΟΣ ἄγοντι , " 
καὶ ἔστιν ioe τοῖς ἀπὸ τῶν AO, ON* peasy ape 
ε ~ > ‘ ~ 5 ’ 
καὶ ἑκάτερον τῶν ἀπὸ τῶν AQ, ΟΝ" peca 
U e ΄ cad i Aid *. ἐπ ᾿ 
epee exavepa τῶν AO, ON. Καὶ eves συμιμετρον 
\ “ ν ad af Ν " 
ἐστι τὸ ΑἹ τῷ ZK7, συμμετρὲν ἄρα καὶ τὸ 
ΩΝ “ » " ~ ’ 3 Ἀ 
azo τῆς AO τῷ ἀπὸ τῆς ΟΝ. Πάλιν. «πεὶ 
3 \ ~ 3 Ψ 
ἀσύμμιετρον ἐδείχθη τὸ ΑἹ τῷ ἘΚ. ἀσύμμετρον 
τ > xX Ν Ἀ ~ . 4 
ape ἐστὶ καὶ τὸ AM τῷ MN, τευτέστι τὸ 
\ «εν ~ a Ss 
ἀπὸ τῆς ΛΟ τῷ ὑπὸ τῶν AO, ON* ὥστε καὶ 
‘ "ΕΣ as , a : 
ἢ AO ἀσυμμετρος ἐστι μηκεὶ TH ON? 2s AO, ON 
ν᾽ Ἷ δ ΚΝ, “ ’ , ’ 
ἄρα μέσαι εἰσὶ δυντ μει μόνον σύμμετροι, Ac) eo 


Ἂν ΚΝ x ’ Ῥ a \ , 
δὴ τι καὶ μέσον περεεχουσιν. Eves pap μέσον 
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ipsum vero ZK ipsi NZ, et EK igitur wquale 
est ipsit MN. Sed quidem MN wequale est ipsi 
A=, ipsum vero EK zeqnale est ipsi ΔΘ; et 
totum igilur AK equale est gnomoui YX οἱ 
ips] ΝΞ; est autem et AK wquale ipsis AM, 
NZ; reliqnim igitur AB wquale est ipsi ET, 
hoc est ex AN quadrato; ergo AN polest spa- 
tium AB. Dico AN medie apotomen esse se- 
cundam. Quomam enim media ostensa sunt 
Al, 2K, et sunt equala quadratis ex AO, ON; 
medium igitur et utrumaue ex AO, ON quadrate- 
rum; media igitur ulraque ipsarum AO, ON. 
Et quoniam commensnrabile est Al ipsi ΖΚ, 
commensurabile igitur οἵ αν AO quadratum qua- 
drato ex ON. Rursus, quoniam incommensu- 
rabile demonstratum est AT ipst EK , incommen- 
surabile igitur est et AM ipsi MN, ἴιος ext 
quadratum ex AO rectangulo sub AO, ON ; 
quare et AO incommensnrabilis est longitudine 


ipst ON; ipse AO, ON igitur medize sunt po- 


‘ Ae ae 3», ~ Cae - ΤᾺ q 4 . τ Ἢ 
ἐδείχθη τὸ EK, καὶ ἔστιν σον τῷ ὑπὸ τῶν tentia solum commensurabiles. Dico et medium 
eas continere. Quoniam enim medium ostensum 


est EK, atque est wquale rectangulo sub AO, ON; 


ἃ AM, et ΖΚ égal ἃ N=, le parallélogramme EK sera égal ἃ MN. Mais MN est égal A 
Az (45.1), et EK égal ἃ ΔΘ (57.1); 16 parallélogramme enticr ΔΚ est donc όσα] au 
gnomon YX, conjointement avec NE. Mais ΑΚ est égal ἃ Ja somme des quarrés 
AM, ΝΞ ; le parallélogramme restant 4B est donc égal a ΣΤ, c’est-a-dire au quarré 
de AN; ladroite AN peut donc la surface ΑΒ. Je dis que AN est un second apotome 
(une médiale. Car puisqu’on a démontré que les surfaces ΑΙ, ZK sont médiales, οἱ 
qu’elles sont égales aux quarrés des droites AO, ON, chacun des quarrés des droites 
AO, ON sera médial; chacune des droites AO, ON est done médiale. Et puisqne at est 
commensurable avec ΖΚ, le quarré de AO sera commensurable avec le quarré de ON. 
De plus, puisqn’on a démontré que ΑἹ est incommensurable avec EK, le quarré AM 
scra incommensurable avec MN, c’est-a-dire le quarré de Ao avec Ie rectangle sous 
AO, ON; ladroite Ao est donc incommensurable en longueur avec ON ; les droites 
AO, ON sont donc des médiales commensurables en puissance seulement. Je dis 
que ces droites comprénent une surface médiale. Car pnisqu’on a démontré que 
EK estmeédial , ct qu’il est egal au rectangle sous AC , ON, le rectangle sous AO, ON 


op 
290 
Ν ’ af 2 Ν N yeu, ~ 

AO, ON” μέσον ap2 cots καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AO, 
᾿ ἐ , : , 

ON: ὥστε ai AO, ON pecan εἰσὶ δυνάμει 
: : , ε " 

μόνον σύμμετροι μέσον περιεχευται" ἢ ΔΝ ape 

, 3 » , x ΄ \ 

eens ἀποτομή ἐστι δευτερα., καὶ δύναται τὸ 

AB χωρίον" ἡ apa τὸ ΑΒ χωρίον δυναμέιη 


μίσης ἀποτομὴ ἔστε δευτέρα. Οπερ ἔδει δείξει. 


ΠΡΟΤΑΣῚΣ δέ. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ paTag καὶ ἀπο- 
τομῆς πετάρτης. ἃ τὸ χωρίον δυναμένη tras 
σων ἐττί. 

Χωρίον γὰρ τὸ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆς 
τῆς" AT καὶ ἀποτομῆς τετάρτης τῆς ΑΔ’ λέγω 
ets τὸ ΑΒ χωρίον δυναμέ: ἢ ἐλάστων ἐστίτ. 

Estw γὰρ τῇ AA προσαρμέζουσα ἡ ΔΗ" αἱ 
ἄρα AH, HA ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι. καὶ ἡ AH σύμμετρός ἐστι TH exter 
μένη pati τῇ AT μήκει, nde can ἢ AH τῆς 
προσαρμοζούσης τὴς HA μεῖζον δύναται τῷ 


2 ‘ ‘ , e ~ ’ ᾿ ia ε 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου εαὐὑτῇ μῆκει. Ἐπεὶ οὖν ἡ AH 
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medium igitur est cl rectangulum sub AO, ON; 
quare AO, ON medice sunt potentid solim com- 


mensurabiles, medium continentes ; ergo AN 


5 
nicdia apotome est secuuda, et potest spatium 
AB, recta igitur spatium AB potens medi apo- 


tome est secunda. Quod oportebat osicndere. 


PROPOSITIO XCV. 


Si spatium conhineatur sub rationali et apo- 


tome quarta, recta spatium potens minor cst. 


Spehum enim AB contineatur sub rationali 
AP et apotome quarta ΑΔ; dico rectam, qquze 
spalum AB potest, mniinorem esse. 

Sit cnim ipsi AA congruens ΔΗ; ipsa igitur 
AH, HA rationales sunt potentia solium com- 
mensurabiles, et AH commensurabilis est ex- 
posite raonali AT longitudine , cl tota AH 
quam congruens HA plus potest quadrato ex 


recta sibi incommeusurabili longitudine. Quo- 


sera médial ; les droites AO, ON sont done des médiules, qui étant commensurables 
en puissance seulement, comprenent une surface meédiale ; la droite AN est donc 
un second apotome d'une meédiale (76. 10), et elle peut la surface 4B; la droite 
qui peut la surface ΑΒ est donc un second apotome d'une médiale. Ce qu il fallait 


déemontrer. 
PROPOSITION XCY. 


Si une surface est comprise sous une rationelle et un quatriéme apotome, la 
droite qui pent cette surface est une miueure. 

Que Ja surface AB suit comprise sous une rationelle ar et sous un quatri¢me 
apotome AA; je dis que la droite qui peut la surface ΑΒ est une mineure. 

Car que ΔῊ conviéne ἃ aa, les droites AH, ΗΔ seront des rationelles commen- 
surables en puissance seulement ; la droite AH sera commensurable en lougueur 
avec la rationelle exposée ΑΓ, et la puissance de la drvite entiere 4H surpassera la 
puissance de la congruente ΗΔ du quarrée ἀμ drvite incommensurable eu longueur 
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τῆς HA μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρεε τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΔῊ ἴσον παρὰ τὴν AH “παραδληβῇ 
ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ. εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν 
διελεῖ, Τετμήσθω οὖν ἡ ΔῊ δίχα κατὰ τὸ Ε, 
καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἰσὸν παρὰ τὴν AH παρα- 
(ξεζλήσθω ἐλλεῖπον cides τετραγώνῳ. καὶ ἔστω 


2 Ae ae Ξ eG 
τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ΖΗ" ἀσυμμετρος ἀρ ἐστὶ 


' 


μήκει ἡ AZ τῇ 1}. Ἡχθώωσαν οὖν διὰ τῶν 
EZ; Η πυραλληλοῖ ταὶς AT, ΒΔ αἱ EO, 
ZI, HK. Ἐπεὶ cov path ἔστιν ἡ AH, καὶ cup 
METpoS τῇ ΑΓ panes? patov ἄρα ἐστὶν ὅλον τὸ 
ΑΚ. Πάλιν. ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἔστιν ἡ ΔΗ τὴ 
AT μήκει. παὶ εἶσιν ἀμφότεραι putes μέτον 


ἐρα ἐστὶ τὸ AK. Πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν 


Oo 14 


niam igitur AH quam HA plus potest quadrato 
ex recta sibi incommensurabili longitudine ; si 
igitur quarta parti quadrati ex AH zequale ad 
AH applicetur deficiens figura: quadrata, in 
partes incommensurabiles ipsam dividet. Se- 
celur igitur AH bifariam in E, et quadrato ex 
EH zquale ad AH applicetnr deficiens figura 


quadrala , et sit rectangulum suh ΑΖ, ZH; 
a 


Oo 


μὶ 


Ρ T M 


incommensrrabilis igitur est longitudine ipsa AZ 
ipst ZH. Ducantur igitur per pencta E,Z, H 
parallele EO, ZI, HK ipsis AC, BA. Quoniam 
igilur rationalis est AH, et commensurabilis 
ipsi AT longiludine; rationale igitur est totum 
AK. Rursus, quoniain incommensurabilis est AH 


ipst AT longitudine, et sunt ainbe rationales ; 


medium igitur est AK. Rursus, quoniam incoin- 


avec 4H ‘def. trois. 4. 10). Puisque la puissance de AH surpasse Ja puissance de Hs du 
quarre d'une droite incommensurable en lougueur avec AH; si nous appliquons a 
4Hun perallelogramine, qui ctant égal ἃ li quawieme partic du quarré de ΔΗ, soit 
défadlant Vuae figure quarrée, ce parallélogramme divisera la droite AH en parties 
incommensurables (18. το). Coupons AH en deux parties égales en E; appliquons ἃ 
AH un parallelogramme, qui étant ὅσα] au quarré de EH, soit defaillant dune figure 
quarrée ; que ce soitle rectangle sous ΑΖ, ZH; la droite AZ sera incommen- 
surable cnJongueuravec ZH. Par les peints E,Z, H menons les droites ΕΘ, ZI, HK paral- 
Jeles aux droites av, BA. Puisque AH est rationelle ct commensurable en lovgueur avec 
ΑΓ, le parallclogramme entier AK sera rationel 20. to). De plus, puisque ΔῊ est in- 
commensurable en longueur avec Ar, ct que ces droites sont rationelles lune 
ct Pautre , le parallélogramme ax sera médial (22.10). De plus, puisque az cst 


ne 
JII2Z 
i AZ τῇ ZH μήκει, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
ΑΙ τῷ ZK. Συτεστάτω our τῷ μὲν ΑἹ ἴσον Te- 
τράγωνον τὸ ΛΜ, τῷ δὲ ZK ἔσον ἀφυρήσθω 
τὸ ΝΞ, περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν ὃν τῷ ΛΜ, τὴν 
ὑπὸ ΛΟΜΊ" περι THY αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι" 
τὰ AM, ΝΞ τετράγωνα. Eotw αὐτῶν διάμετρος 
ἡ OP, καὶ καταγεγράφθω τὸ σχῆμα. Ἐπεὶ εὖν 
τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
EH; ἀνάλογον apa ἐστὶν ὡς ἡ ΑΖ πρὸς ral 
EH οὕτως EH πρὸς τὴν HZ. AAA ὡς μὲν ἡ 
ΑΖ πρὸς anv EH οὕτως ἐστὶ τὸ ΑΙ πρὸς τὸ 
EK, «¢ δὲ ἡ EH πρὸς τὴν 7H οὕτως 25747 τὸ 
ΕΚ πρὸς τὸ ΖΚ" τῶν ἄρα AI, ZK μέεσον ἀτει-- 
λοηὸν ἐστι τὸ ἘΚ. Εστι δὲ καὶ τῶν AM, ΝΞ 
τετρογ ὦ! ὧν μίσον ἀνάλογον τὸ ΜΝ. καὶ στιν 
ἔσον τὸ μὲν ΑΙ τῷ AM, τὸ δὲ ZK τῷ ΝΞ’ 
καὶ τ΄ ἘΚ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΜΝ. Αλλὰ τῷ" 
μὲν EK ἴσον ἐστὶ 739 ΔΘ, τὸ δὲ ΜΝ ἔσον 
ἐστι τῷ AS? ὅλον ἄρα τὸ ΔΚ ἰσὸν ἐστὶ TH 
YOX propor καὶ τῷ ΝΞ. Ἐπεὶ οὖν ἕλον τὸ 
AK iscy ἐστὶ τοῖς AM, ΝΞ TiT pay Ores y ὧν 


. ys = Σ , ae 
τὸ SK ἴσον ἐστι τω ὙΦΧ γνωμο, καὶ τῷ Nz 
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mensurabilis est AZ tpsi ZH longitudine, incom- 
meusurabile igitar ct ΑἹ ipst ZK. Constituatur 
igitur ipsi quidem AT axquate quadratum 
AM, ipsi vero ZK iwequale auferatnr NE, 
eumdem habens anguliaa AOM cum ipso AM; 
ergo circa eamdem diamctrum suut quadraia 
AM,NE. Sitfpsorum diameter OP, eldescribatur 
figura. Quoniam igitur reclangulum sub AZ, 
ZH equale est quadrato ex EH , proportionale 
igitur est ul AZ ad FH ita EH ad HZ Sed ut 
quidem AZ ad EH ita est Al ad EK, ut vero 
FH ad ΖΗ ita est EK ad ZK; Ipsorum) izitur 
Al, ZK medium proportonale esl EK. Est au- 
tem οἱ quadratorum AM, ΝΞ medium propor- 
tionale MN, etest equale quidem Al ips1 AM, 
et ZK ipsi ΝΞ; et EK igitur aquale est ipsi 
MN. Sed ipsi quidem EK quale est 40, ct 
MN equale est ips AZ; totum igitur AK equale 
est guomom Y®X ct ipst NZ. Quomam isitur 
tolum AK παῖς. est quadrats AM, NZ, quo- 
rum AK xquale esl guomom ΥΦΧ et quadrato 


NE; reliquum igitur AB quale est rpst ΣΤ, 


. : ‘ ten ἜΝ 
τετραγώϊω" λιιπὸν ape τὸ ΑΒ τὸν ἐστι τῷ ΣῚ, 


incummensurable en Jongueur avec ΖΗ, Je parallclogramine Al sera incommen- 
sutuble avec ZK (1.6). Faisons le quarré AM ρα] ἃ ΔΙ, et retranchons de AM un 
quarré ΝΞ gal a ZK, ce quarré tant autour @un meme angle 40M que Je quarié 
AM; les quarrés AM, ΝΞ seront autour de la meme diagonale (26.6). Que OP suit 
Jeur diagonale, et décrivons la figure. Puisque le rectangle sous az, ΖΗ est ὅρα! au 
quarre de EH, Ja droite ΔΖ sera ἃ EH comme EH est ἃ ΗΖ (17.6). Mais ΑΖ est ἃ EH 
comme Al ὁδί ἡ EK, et ΕΗ est ἃ ΖΗ Comme EK est ἃ ZX (1. 6), le para’lelogrammne Ex est 
donc moyen proportionnel entre al οἵ ΖΚ. Et puisque MN est moyen propo:uonnel 
entre Jes quarrés AM, ΝΞ, que Je parallclogramme ΑἹ est σα] ἃ AM, et ZK égai a N=, 
Je paraliélogramme EK sera σα] ἃ MN. Mais ΔΘ est gal ἃ EK (57. 1), et MN egal a 
A= (49. 1); le paralidlogramme entier ΔΚ est done ¢gal au gnomon YX, Conjointe- 
meptavec NZ. Et puisque le parallGlogramme enticr AK est égal ἃ la somme des 
quarrés AM, NE, et que ΔΚ est égal au gnomon YX, conjointement avec le 
quarté NE, le parallélogramme restant AB sera ὁπ] ἃ 1, cest-a-dire au quarré de 
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, 2 , ε 
τουτέστι τῷ ἀπὸ TAS AN τετραγωνῶ » AN 
oF bg ‘ , ’ ἷ a - 
ἄρα δύναται τὸ ΑΒ χωρίον, Λέγω dn'? τι ἢ 
᾿ > ε sale . 
AN ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐλάσσων. Ἐπεὶ 
oy © e > \ =. Noo yw o ἈΠ al 
yop ρητὸν ἐστι τὸ AK, καὶ ἐστν σὺν τοῖς ἀπὸ 
AS , q δὲ , 
τῶν AO, ON τετραγώνοις" TO ἀρὰ συγκείμενον 
» ~ 3 \ ~ e ᾿ 3 τὸ 
ex τῶν ἀπὸ τῶν AO, ΟΝ putov ἐστι, Παλὲν. 
? XX ἂν a 3 Ν Now 2 ᾿ 
ἐπεὶ τὸ AK μέσον ἐστι. καὶ ἐστιν ἰσὸν τὸ ΔΚ 


τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΛΟ, ON* τὸ ἀρὰ δὲς ὑπὸ τῶν 


A A 


ΙΓ b o ITA 


, ee ssi) ea ἢ 
AO, ON μεσὸν tori, Καὶ eves ἀτυμμετρον 
3 δὰ \ ~ - 3 ᾿ w XN a 
ἐδείχθη τὸ AL τῷ ZK, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
3 Α ~ ’ ~ x ~ 
πὸ τῆς AO τετραγῶνον τῷ ἀπὸ τῆς ΟΝ τε- 
is € if ’ » ” ’ 
τραγωνῳ""" αἱ AO, ON apa δυνάμει εἰσιν ἀσύμ- 
~ A LY , μὰ ~ 
eT pol, ποιουσαι TO μὲν συηπείμενον EX τῶν 
fob 25s ’ e ς Siete ee 
ae αὐτῶν πετραγῶνων ρῆτον , TI δὲ δὶς ὑπ 
>on ΄ - a © 
αὐτῶν prov" ἃ AN apa ἄλογός ἐστιν. nN Ha- 
΄ eee d x ’ ‘ ‘ 
λουμένη eAdcowr, vat δύναται τὸ AB χωρίον" 
cow Y ͵ ΄ ὦ 2 , 
“ αρὰ τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν. 
ἢ nN 
Οπερ tds δεῖξαι. 


ELEMENTS DEUCLIDE. 


rE 7H 


wT 
z 
τ 


.Ἅ 
iS 

353 
hoc est ex AN quadrato; ergo AN potest spa- 
tium AB. Dico ct AN irralionalem esse que ap- 
pellatur minor. Quoniam enim rationale est AK, 
et est quale quadratis ex AO, ON ; compositum 
igitur ex quadralis ipsaram AO, ON rationale 
est. Rursus, quoniam ΔΚ mediuin est, et est 


aquale AK rectangulo bis sub AO, ON; rectan- 


A 


dy 


Pp T M 


tangnlum igitar bis sub AO, ON medium est. Et 
quoniam incommensurabile demonstratum est 
Al ipsi ZK, incommensurabile igitur et ex AO 
quadratum quadrato ex ON; ips AO, ON igitur 
potentia sunt incommensurabiles , facientes qui- 
dem compesilum ex ipsaram quadratis ratio- 
nale, rectangulum vero bis sub ipsis medium; 
ergo AN irrationalis esi, que appellatur minor, 
el potest spatium AB; recta igitur spalium AB 


potens ininor est. Quod eportebat ostendere. 


AN; la droite AN peut done la surface AB. Or, jc dis que AN est Virrationelle qu’on 
nomme mineure. Car, puisque Je parallélogramme AK est rationel, et qu'il est 
égal ἃ la somme des quarrés des droites AO, ON, la somme des quarrés des droites 
AO, ON sera ratioueile. De plus, puisque ak est médial, et qu'il est égal au double 
rechangle compris sous AO, ON, le double rectangle sous AO, ON sera médial. Et 
puisque on a demontré que ΑἹ est incommensurable avec ZK , le quarré de AO sera 
incommensurable avec le quarré de ON ; les droites AO, ON sont douc mcom- 
mensurables en puissance, ces droites faisant rationelle la somme de leurs quarrés, 
et médial le double rectangle compris sous ces mémes droites ; la droite AN est 
donc Virrationelle qu’on appéle mineure 77. 10); mais cette droite peut la sur- 
fuce «PB; la droite qui peut Ja surface ΑΒ est douc une mineure. Ce qu'il fallait 
démontrer. 
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PROPOSITIO XCVI. 


Si spatium continealar sub rationali et ape- 
tome quinta, recta spatium potens est qua curn 
rationali medium toium facit. 

Spatium enim ΑΒ contineatur sub rationali AT 
etapolome quinta AA; dico rectam, que spa- 
tium AB potest, csse eain que cuna rationali 
medium totum facit. 

Sit enim ipsi AA congrueus AH; ipse igitur 
AH, HA rationales sunt polentia soli com- 
mensurabiles, et comgruens ΔῊ commensura- 
bilis est longitudine exposite rationali AT, et 
tota AH Guai congrucns AH plus potest qua- 
drato ex recta stbi incommensurabili ; si igitur 
quarte parti quadrati ex AH iequale ad ipsam 
AH applicetur deficiens figura quadrata , in 
partes incoimensurabiles ipsam dividet. Secctur 
igitur SH bifariam in puncto E, et quadrato ex 


EH «quale ad AH applicetur deficiens figura qua- 


PROP!ISITION XCVI. 

Si une surface est comprise sus une rationelle et un cinquicme apotome, Ja 
droite qui peut cette surface est elle qui fait avec une surface rationelle un tout 
medial. 

Que Ja surface AB soit compnme sous une rationelle ΑΓ οἱ un cinquieme apo- 
tome A; je dis que Ja droite quneut la surface ΑΒ est celle qui fait avec une sur- 
face rationelle un tout medial. 

Car, que la droite ΔῊ convitniavec A4; les droites AH, ΗΔ seront des rationelles 
commensurables en puissance setement, la congruente ΔῊ scra incommensurable 
en Jongueur avec Ja rationelle exosée AT, et Ja puissance de la drcite enti¢re AH 
surpassera la puissance de lacongrente ΔῊ du quarré d'une droite incommensurable 
avec la droite enti¢re AH (def. ‘ois. 5.10); si donc nous appliquons ἃ AH un 
parallélogramme , qui Ctant ὁσὶ a la quatritme partie du quatré de AH, soit 
defaillant d'une figure quarrée, e parallelogramme divisera Ja droiie aH en par- 
lies incommensurables (19.10. Joupons la droite ΔῊ en deux parties. égules en 
Ἐν eLappliquons 4 ΔῊ un parailmgramme, qui ctant σαὶ au quarré de EH, soit 


le 
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εἶδε τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ΖΗ" 
ἀσύμμετρις ὄρα ἐστὶν ἡ ΑΖ τῇ ZH μήκει. Καὶ 
ἤχθωσαν διὰ τῶν E,Z, Ἡ τῇ AY παράλληλοι 
ai EO, ΖΙ. HK'. Καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 
AH τῇ AT poauer, καὶ εἰσιν ἀμφότεραι βηταί" 
μίσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΚ. Πάλιν, ἐπεὶ ῥητή ἔστιν 


τὸ xX Li ~ ᾿ « Ἂ ? 
n AH, καὶ συμέμετρος TH AT panzes y pater esve 


τὸ AK, Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑἹ ἴσον τετρέ- 
γῶτον τὸ AM, τῷ δὲ ZK ἴσον TeTP “γῶνον ἀφῃ- 
ρήσθω περὶ τὴν αὐτὴν ὃν τῷ AM γωνίαν, τὴν 
ὑπὸ AOM, τὸ NE* περὶ τὴν αὐτὴν apa διά-- 
μετρόν ἐστι τὰ AM, ΝΞ τετράγωνα. Este 
αὐτῶν διάμετρος ἡ OP, καὶ καταγεγράφθω τὸ 
σχῆμα. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε ἡ AN δύναται 
τὸ 2B χωρίονβδ, Λέγω ὅτι ἡ AN ἡ μετὰ purou 


Ξ ᾿ “ ~ . 3 ἊΝ εἰ , 
Pesov τὸ CAoy ποίουσα cota, Ἐπεὶ pap μέσον 


a F?TY 


M 


rata, et sit rectangulum sub AZ, ZH; incom- 
ΠῚ igitur est AZ 1051 ΖΗ lougiludiac, 
1 ducantur per E, Z, H ipsi AT parallel E9 , 
2, HK. Et quoniam incowmensurabilis est AH 
i AT longtludine, et sunt ambze rationales ; 
medium igitur est AK. Rursus, quontam ra’io~ 


Dis est AH, et commensarabilis ipsi AT longi- 


A ". 0 


tuine, rationale est AK, Conslituatur igifur 
ip quidem ΑἹ xyuale quadratum AM, ipsi 
vio ZK equale quadratum auferalur NZ, eum-~ 
da habens angulum AOM cum ipso AM; ergo 
cra eamdem diametrum sunt quadrata AM, 
N. Sit ipsorum diameter OP, et describatar 
ficra. Similiter utique demonstrabimus rectam 
A posse spalimimn AB. Dico AN csse cam qua 


cw rationali medium totum facit. Quomiam 


déf.illant d’une figure quarrée, et que c soit le rectangle sous ΑΖ, ZH; la 
divite AZ sera incommensurable en longuer avec ΖΗ. Par Jes points E,Z,H 
mcuous les droites ΕΘ, Z1, HK paralleles ἃ ATO uisque la droite AH est incommensu- 
rable en lungueur avec ΑΓ, et que ces dries sout rationelles lune et lautre, 
Je paralilogramme AX sera média! (22. 10).De plus, puisque Ja droite 4H est 
rationelle, et qu’elle est incommensurable e Jongueur avec Ar, In suifice ΔΚ sera 
raticnelle (20. 10). Faisons le qvarré aM égah Al, ct retranchons de ΔΜ un quarré 
N= ¢gal ἃ ZK, ce παν étant autour du mme angle AOM que AM; les quarrés 
AM, ΝΞ seront autour de la méme ciagonale 26. 6). Que leur diamectre soit oP, 
ct decrivens la figure. Nous démontrerons εἰ Ja méme maniére que la droite AN 
pect la sutface ab. Or, je dis que AN Εἰ gec une surface rationelle un tout 
medial. Car, puisqu’on a démonwé que leparallelogramme Ak est incdial, et 
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PROPOSITIO XACVEI. 


Si spatium contincatur sub rational et apo- 
tome quinta, recla spalimm potens est que cum 
rahionali medium toitin fucit. 

Spatium cuim AB contineatur sub rationali AP 
elapolome quinté AA; dico rectam, quar spa- 
timm AB potest, esse eam que cua ralionali 
medium totum facit. 

Sil crim ipsi AA congrueus 4H, ipsie igitur 
AH, HA rationales sunt polentid soldi com- 
mmensurabiles, el congruens AH commensura- 
bilis est fongitudine expositie rationali AT, ct 
lota AH Guain congrucns ΔῊ plus potest qua- 
drato ex recla sibi inconmensurabili ; st igitur 
qnarte pari quadrali ex ΔῊ τομαῖς ad ipsam 
AH applicetur deficiens figura quadrata , in 
paries incommensurabiles ipsain dividet. Secetur 
igitte ΔῊ bifariam in pancto E, et qnadrato ex 


EH zrquale ad AH applicetur deficiens figura qua- 


PROPOSITION XCVI. 


Si une surface est comprise sous une rationelle et un cinquicme apolome, la 
droite qui peut cette surface est celle qui fait avec une surface rationelle un tout 
medial. 

Que Ja surface AB soit comprise sous une rationelle AT ct un cinguieme apo- 
tome A4; je dis que Ja droite qui peut la surface AB est celle qui fait avec une sur- 
{ace rationelle un tout medial. 

Car, que Ja droite ΔῊ conviéne avec ΑΔ; les droites AH, HA scront des rationcles 
commensurables en puissance seulement, la congruente ΔΗ scra incommensurable 
en longueur avec Ja rationelle exposée AT, οἱ ta puissance de la droite enueére AH 
surpassera la puissance de lacongruente AH du quarré d'une droite incommensurable 
avec Ja droite enuére AH (dé. ois. 5.10); si dune nons appliquons ἃ AH un 
parallélogramme , qui cant ὅσα! a Ja quatritme partic du quairé de AH, soit 
defaillant d'une figure quarrée, ce parallclogramuse divisera la droite AH en pare 
ties incommensurables (19.10). Coupons Ja droite 4H en deux parties ¢gales en 


εν etappliquons 4 an un parallélogramme, qui clant Ggal au quarré de EH, 501} 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 355 


εἴδει τιτραγώτῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH" 
ἀσύμμετρις ὄρα ἐστὶν ἡ ΑΖ τῇ ZH μήκει. Καὶ 
ἤχθωσαν διὰ τῶν E, Z, Η τῇ AT παράλληλοι 
αἱ EO, Zl, ΗΚ'. Καὶ ἐπτὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 
AH τῇ AT μήκει. καὶ εἰσιν ἀμφύτεραι βηταὶ" 
μσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΚ, Πάλιν, ἐπεὶ puta ἐστιν 


ε Ν , cl , ε oo 
ἡ SH, kas συβίμετρος τῇ AT pannes, ρῆτον eovs 


4 A 


τὸ AK, Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑΙ ἴσον τετρά- 
qeroy τὸ AM, τῷ δὲ ZK ἴσον τετρ γωνὸν ἀφῃ- 
ρήσθω περὶ τὴν αὐτὴν ὃν τῷ AM γωνίαν. τὴν 
ὑπὸ AOM, τὸ N=" περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διώ- 
μετρέν ἐστι τὰ AM, NE τετράγωνα. Este 
αὐτῶν διοίμετρος ἡ OP, καὶ καταγεγράφθω τὸ 
σχῆμα. Ομοίως δὴ δείξομεν ὅτε ἡ AN δυταται 
τὸ ἐΒ χορίονδ, Λέγω ὅτι ἡ ΔΝ ἡ μετὰ ῥητοῦ 


. 7 n~ ° ? = X ‘ 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἐστι, Ἐπεὶ pap μέσον 


FVTY 


drata, et sit reclangulum sub AZ, ZH; incom- 
mensurzhilis igitur est AZ ipsi ZH lougitudiac, 
Et ducantur per E, Z, Η ipsi AT parallela ΕΘ, 
Z1, HK. Et quoniam incommensurabilis est AH 
ipst ΑΓ Jongitudine, et sunt amb rationales ; 
medium igitur est AK, Rursus , quoniam ra'io- 


nalis est AH, et commensurabilis ipsi AT longi- 


A N G 


tudine , rationale est AK, Couslituatur igitur 
ipsit quidem AI eqnale quadratum AM, ipsi 
vero ZK quale quadratuin auferaiur NZ, eum- 
dem habens angulum AOM cum ipso AM, ergo 
circa eamdem diametrum sunt quadrata AM, 
ΝΞ. Sit ipsorum diameter OP, ct deseribatar 
figura. Similiter utigue demonstrabimus rectam 
AN posse spatium AB. Dico AN esse cam qua 


cum ratiouali medium totum facit. Quomiam 


défiillant @une figure quarrée, et que ce soit le rectangle sous AZ, ZH; la 
droite AZ sera incummensurable en longueur evec ZH. Par les points E, Z,H 
mcuons les droites EO, Z1, HK paralleles ἃ ar. Puisque la droite AH est incommensu- 
rable en longueur avec at, et que ces droites sont rationelles lune et lautre, 
Je parall Jogramme AX sera medial (22. 10). De plus, puisque Ja droite ΔῊ est 
rationelle, et qu’elle est incommensurable en Jongueur avec ΑΓ, la suifsee AK sera 
raticnelle (20. 10). Faisons Je quarré am égal ἃ al, ct retranchons de AM un quarré 
ΝΞ ὁρμὴ! ἃ ΖΚ, ce quar étant autour du meme angle AOM que AM; les quarrés 
AM, ΝΞ sceront autour de la meine ciagonale (26. 6). Que leur diamétre soit oP, 
et décrivens la figure. Nous démontrerons de la méme maniére que Ja droite AN 
pect la surface ab. Or, je dis que AN f:itavec une surface rationclle un tout 
medial. Car, puisyw’on a démonué que le parallélogramme ak est medial, et 
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ἐδείχθη τὸ AK, καὶ ἔστιν ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν 
AO, ON* τὸ ἄρα συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AO, ON μέσον ἐστί, Πάλιν. ἐπεὶ ῥητόν ἐστι 
τὸ AK, καὶ ἔστιν ἔτον τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AO, ΟΝ" 
καὶ τὸ δὶς apa ὑπὸ τῶν AO, ON ῥητόν ἐστιΐ, 


τας τ πο 1 3 : ἐν -ν 
Kas eves ἀσυμμετρον ἐστὶ τὸ ΑἹ τῷ ZK, ασυμ- 


Α οἱ 
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μέτρον ἀρὰ ἐστί καὶ τὸ αὐτὸ τῆς AO τῷ απὸ 
-- ε ΕἸΣ ᾿ μ ΄ 
τῆς ΟΝ" αὐ ΛΟ, ΟΝ apa δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 

es ae 
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ε ͵ Mee anche Le ~ 
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δ ͵ « π᾿ La moe 
ὑναμειῆ) ἢ μετὰ PuTCU μέσον TO ὅλον ποιοῦσι 


ἐστιν. Ὁπερ ἔδει δεῖξαι. 


enim medium ostersum est AK, et est equale 
guadratis ex AQ, ON; compositum igitur 
ex quadralis ipsarum AO, ON inedium est. 
Rarsus, quomiam rationale est AK, et est 
zequale rectangulo bis sub AO, ON; et rectan- 
gulum bis igitur sub AO, ON rationale est Et quo- 


niam incommensurabile est Al ipsi ZK, mcoin= 


BZ A Ν 0 


K P T M 


mensurabile igitur est etex AO quadratuin qua- 
drato ex ON; ipse AO, ON igilur potentia sunt 
incommensurabiles , facientes quidem compo- 
situm ex ipsarum qvadratis medium ; rectan- 
gulum vero bis sub ipsis rationale ; reliqua 
igitur AN irrationalis est, qua vocatur cum ra= 
tronali medium totum faciens , et potest spatiam 
AB; recta igitur spatium AB potens est que cum 
rationali inediam totum facit. Quod oportebat 


osicndere. 


puisque ce parallélogramme est égal ἃ la somme des quarrés des droites AO, ON, 
la somme des quarrés des droites ΛΟ, ON sera médiale. De plus, puisque le paral- 
Iclogramme ΔΚ est rationel , et qu’il est égal au double rectangle sous AO, ON, le 
double rectangle sous AO, ON sera rationcel]. Mais le parallélogramme AI est incom- 
mensurable avec ΖΚ; le quarré de Ao est done incommensurable avec le quarré 
de ON; Jes droites AO, ON sont done incommensurables en puissance, la somme 
des quarrés de ces drvites étant médiale, et le double rectangle sous ces mémes 
droites étant rationel; Ia droite restante AN est done Virrationelle qui est dite 
pouvant avec une surface rationelle un tout médial (78. 10). Mais cette droite 
peut la surface ΑΒ ; la droite qui peut la surface ab est donc celle qui fait avec 
une surface rationelle un tout medial. Ce qu il fallait démouwer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙΣ 4¢. 


Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ρητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς ἕκτης. ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα, ἐστι. 

Χωρίον γὰρ τὲ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AT καὶ ἀποτομῆς ἕκτης τῆς ΑΔ’ λέγω ὅτι ἡ 
τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη μετὰ μίσου μέσον τὸ 
ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ τῇ ΑΔ προτορμέζουσα ἡ ΔΗ" αἱ 


ἄρα AH, HA ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμε- 


Ἂς 


PROPOSITIO XCVILI. 


Si spatium contineatur sub rationali ct apo- 
tome sexta, recta spativm potens est quae cum 
medio medium totum facit. 

Spatium enim AB contincatur sub rationali 
AT el apotome sexta AA; dico rectam, qua spa- 
tium AB potest, esse cam quz cum medio me- 
dium totem facit. 

Sit enim ipsi AA congruens ΔΗ; ipsa igilur 


AH, HA rationales sunt polenta solim com- 


8 as : δι Ὁ “ae cae 
Tpol, καὶ εὐδιτέρα αὐτῶν! σύμμετρος ἔστι mensurabiles , εἴ neutra ipsarum commen— 
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τὴ ἐκκειμένῃ path τῇ AT paves, ἡ δὲ ὅδη  Stirabilis est exposite rationsli AT longitudine , 
ἡ AH τῆς προσαρμοζούσης τῆς ΔΗ μεῖζον δύ- et τοῖα AH quam cougruens 4H plus potest qua- 
‘aan an πε ἢ ἀσυμμ'τρου [αὑτῇ μέάκει, Eng ἀταῖο ex recta silt incommensurabilt lonzitu- 
οὖν ἡ AH τῆς HA μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- dine. Quoniam igitur AH quam HA plus potest 

υ f 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν ἄρα τῷ τιτάρτῳ μέρει qnadrato ex recta sibi inconmensurabili longi- 
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τοῦ ἀπὸ τῆς ΔῊ ἔσον παρὰ τὴν AH παρα- tudine ; si leitur quartz parti cx AH quale 
(λυθῇ ἐλλεῖττον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα ad AH applicetur deficiens figura quadrata , in 


αὐτὴν διελεῖ. Τετμήσθω τῆν ἡ ΔῊ δίχα xata partes incommensurabiles ipsam dividet. Secetur 


PROPOSITION XCYII. 


Si une surface est comprise sous une rationelle et un sixiéme apotome, Ja droite 
qui peut cette surface est celle qui fait avec une surface meédiale un tout médial. 

Que la surface ΑΒ soit comprise sous une rationelle AT et un sixicme apotome 
AA; je dis que la droite qui peut la surface ΑΒ est celle qui fait avec une surface 
médiale un tout médial. 

Que ΔῊ convicue avec AA, [05 droites AH, HA seront des rationelles commen- 
surables en puissance seulement; aucune de ces droites ne sera commensurable en 
Jongueur avec la rationclle exposce ar, et la puissance de la droite enuicre 4H sur- 
passera Ja puissance de Ja congruente AH da quarré d'une droite incommensurable 
en longueur avec AH (déf. wois. 6. 10’. Puisque la puissance de AH surpasse la puis- 
sance de HA du quarré d'une droite incommensurable en longueur avec AH; si on 
appliqne ἃ AH un parallélogramme, qui étant égal ἃ Ja quatieme partie du quarré 
de au, soit défaillant Mune fignre quarrée, ce parallclogramme divisera la droite 
AH eu partics incommensurables (19. 10)» Coupons la droite ΔῊ en deux parties 


bt Piast 21} 


IBY 


τὸ ES, καὶ τῷ ἀπὸ τὴς EH ἵστον παρὰ τὴν 
AH παραξεξλήσθω ἐλλεῖστον εἰδει τιτραγώιϊῳς 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH* ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστιν ἡ AZ τῇ ZH μήκει. Qe δὲ ἡ AZ 
πρὶς τὴν ZH οὕτως ἐστὶ τὸ ΑΙ πρὸς τὸ ΖΚ' 
ἀσύμμετρον ἄρα ἔστι τὸ ΑἹ τῷ ΖΚ, Καὶ ἐπεὶ 
αἱ AH, AD putas εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
μέσον ἐστὶ τὸ ΑΚ. Παέλι!, ἐπεὶ αἱ ΑΓ. ΔΗ 


“,..“ > ε ΄ + 
fures εἰσι Καὶ ἀσυμμετρβοι με.) μεῖον ἔστι 
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igitur AH bifariai in Ε΄, εἰ quadrato ex EH 
aquale ad AH applicetur deficieus figura qua- 
drala, ct sit rectangulam sub AZ, ZH; in- 
commeusurabilis igitur est AZ ipsi ZH longi- 
tudine. Ut antem AZ ad ZH ila est ΑἹ ad ZK; 
incommensurabile igitur est AT ipst ΖΚ. Et quo- 
niam AH, AC raliouales sunt potenua soliun 
connncnsurabiles , medium est AK. Kursus, 


quouiam ΑΓ, ΔῊ rationales sunt ct iscopuncasu- 


A A. Eerie N ϑᾷ 0 
ἷ ἱ | ial 
| κι _ fits 
7 
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καὶ τὸ AKI, Ἐπεὶ οὖν αἱ AH, HA δυνάμει 
μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AH τῇ ΗΔ pune. Ὡς δ- ἡ AH apes τὴν HA 


οὕτως ἐστὶ τὸ ΑΚ πρὸς τὸ KA° ἀσύμμετρῳ ἔρα 


rabiles longitudine, medium estet OK. Quoniam 
igitur AH, HA potentia sollim commensurabiles 
sunt, incommensurabilis igitur est AH ipsi HA 


longitudine. Ut autein AH ad ΗΔ ita est AK ad 


ἐστὶ τὸ AK TO ΚΔ. Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑΙ KA; incommensurabile igituy est AK ipsi ΚΔ, 


ἔσχον τι τράγωνον τὸ AM, τῷ δὲ ZK σον ἀφη- Constituatur tgitur ipst quidein ΑἹ wquale qua- 


dratum AM, ipsi vero ZK aquale auferatur NZ, 


cgales en E, etappliquons 4 ΔῊ un parellclograsume , qui étant σα] au querre de 
AH, soit defaillant d’une figure quarrée ; que ce soit le rectangle sous Az, ZH; 
la droite Az sera incommensurable en longueur avec ZH. Mais az est ἃ ΖΗ comme 
ΑἹ est ἃ ZK (1. 6); Je parallélugramme al est done incotmmensurable avec ΖΚ 
(10.10). Et puisque les droites 4H, ar sont des rationelles commensurables en 
puissance seulement, le parallclogramme AK sera medial (22. 10). De plus, 
puisque Jes drottes ar, ΔῊ sont rationelles , et incomienusurables en longucur, 
fe poraliclogramme 2k sera meédid. Puosque les droites aH, HA sont com- 
mensurables en puissance seulement, la droite AH sera incommensuable en 
longucur avec HA. Mais aH est & HA comme ΕΚ est ἃ KA (τ. 6); le paral- 
leélograuime AK est done incommensurable avee ΚΔ (10. 10). Faisons le quarré 


AM cgal a ΑἹ (τᾷ. 2), €L retranchons de aM un quae NS égal ἃ zk, cco quarre 
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’ ν NY ἦς τ τὴ Δ ͵ " ἜΡΟΝ 
ρἤσθω wees τὴν αὐτὴν or τῷ AM yorlay τὸ ΝΞ" 
᾿ ι Δ ἢ ᾿ roo ι ἜΑ 
περὶ τὴν αὐτὴν cpa διε μετρὸν ἐστι τὰ AM, ΝΞ 
τ 2 ~ , © . 
Tetpajera. EstH cuter dic peetpes n OP, καὶ 
’ ᾿ ~ 7 . = 2 rs 
nara ep pag bes τὸ σχῆμα. Omsing δὴ τοῖς ἐπάνω 
Ἶ nes a e du 4 iA , 
πιξόμεν ὅτ ἡ ΔΝ δύναται τὸ ΑΒ yeptor. Λέγω 
. * «- \ ’ , Leg a? 
CTH AN ἡ μιτα μέσου μέσον τὸ CACY «τοιοῦσαά 
3 x x ΄ 0. a No 
cori, Ἐπεὶ pop μέσον edin a τὸ AK, καὶ ἔστιν 


w > .- » ν / , 
σεν τοῖς ἀπὸ τῶν AO,ON* τὸ ἄρα συγπεί- 


ci ~ Sa ~ 4 ’ > ΄ 
μόνον cx Tar ams τῶν AO, ON μεσὸον 297k. 
᾿ 3 ay if; ? La 4 x of 
Tiga, ἐπεὶ μέσον ἐδείχθη τὸ AK, zee ἔστιν 
ἜΣ ε 4 ~ 3 +3 ΝᾺ 
σον τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AO, ΟΝ’ καὶ τὸ δὶς 
if Ξ a τ ᾿ > ΄ ak. ἐδ ν 
ἄρα ὑπὸ τῶν AO,ON μέσον ἐστί. Καὶ ἐπεὶ 
> rhe x ὌΝ ee 
ἀσυμμετρον ἐδείχθη τὸ ΑΚ τῷ AK, ἀσυμμέτρα 
a 5 4 Ἂν ᾿ > δ “ 
ἄμα ἐστὶ καὶ τα ἀπὸ τῶν AO, ΟΝ τετράγωιϊα 
~ Lan Shaky «is Settee 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AO, ON. Καὶ ἐπεὶ σσύμμε- 
΄ 3 \ 2 bg wW Ν 
τρὸν ἐστι τὸ ΑἹ τῷὸ ZK, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ 
ee, cee ~ pens ~ © ε 
τὸ απὸ τῆς AO τῷ απὸ Tug ON* ai AO, ΟΝ 
3] ᾿ ἜΚ Ὁ Σ , ~ ΄ 
ὅρα δυτεμει εἰσιν ἀσιμμετροι, ποιοῦσαι TO, TE 
Ἐπ εν ΤΣ ͵ , 
συγκείμενον ἐν τῶν ἐπ αὐτῶν τιτρογώνων μεσεις 
ΝΥ δι ΝΝ τ 2 > ~ ᾿ ot \ 3 ? 
καὶ τὸ δὶς Ur αὐτῶν μέσον. ith Te τὰ amr 


» - , a? ~ pr 4.» aes 
συτῶν TET Pa? Ova ασυμμετρα τῷ δὲ: UT αὑτῶν 
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eunidem augulum habens cum ipso AM; ergo 
circa eamdem diametrum sunt quadrata AM, 
NE. Sit ipserum diameter OP, οἱ describatur 
figura. Consruenter ulique precedentibus csten- 
demus rectain AN posse spatinm AB. Dico AN esse 
eam yux cem incdie medium totim facit. Quo- 
niam enim medium osleusum est AK, wtque est 
wequale quadratis cx AO, ON; compositum igitur 
cx quadratis ipsarum AQ, CN nicdium est. 
Rarsus, quoniam medium ostensum est AK, ct 
est equale rectangulo bis sub AO, ON; et rec- 
tangulum bis igitur sub AQ, ON icdium est. 
Et quovizm incemamensurebite cs’ ensum est AK 
ipst ΔΚ, incomimensurabiiia igitur sunt et ex 
AO, ON quadrata rectangulo Lis sub AO, ON, 
Et quoniam mcommensurabile est AT Ipsi ZK, 
inconmensurabile igiltur et cx AO quadratum 
qnadrato ex ON; ipsx AO, ON igitur poteniid 
sunt incomumensvrabiles, facientes ct cempo- 
situm ex Ipsarum quadratis medium , οἱ recian- 


gulum bis sub ipsis medium, et adhuc ipsarum 


quadrata incommensurabilita rectangulo bis sub 


tant antovr du méme angle que AM; Ics quarrés AM, N= seront autour de la méme 
diagorale (26. 6). Que leur diagonale soit ΟΡ, et décrivens Ja figure. Nous dé- 
monucrors de Ja méme maniére quauparavant que la droite AN peut la surface 
AB. Je dis que Ja droite AN est celle qui fait avec une surface médiale un tout 
médi«l. Car, puisqne nous avons démontré que le parallélogramme ak est 
médial, et quil est égal ἃ la somme des quarrés des droites AO, ON, la somme 
des quarrés des droites AO, ON sera médiale. De plus, puisqu’on a démontré gue 
Je parallclogramme ΔΚ est médial, ct puisqu’il est égal au double rectangle sovs 
AO, ON, le double rectangle sous ao, ON sera médial. Et puisqu’on a démonte 
que AK cst incommensurable avec 4k, la somme des quarrés des droites Ao, ON 
sera incommensurable avec le double rectangle sous ao, ON. Et puisque Al est 
incommensurable avec ΖΚ, le quarré de AO sera incommensurable avec le quarre 
de ON; les droites AO, ON sont donc incommensurables en puissance, la somme 
de leurs quanés Clant médiale, le double rectangle sous ces droites étant 
medial, ct Ja somme des quarrés de ces droites étant incommeusurable avec le 


“pe 
JOO 
« af ¥ , 2 ε ΄ 4 
a ἀρὰ AN αλογὸς ester, ἢ καλουμένη μετὰ 

: ᾽ τ Ἢ Sine ἃ 
μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. καὶ δύναται τὸ 

, i Ww ‘ ’ ΄ 

ΑΒ χορίον" ἢ ἂρὰ τὸ ABI χρριον δυναμέτη 
μιτὰ μέσου μέσον τὸ ὁλὸν ποιοῦσα ἐστι;. Οπερ 


ἔδει δεῖξαι- 


NPOTASIZ 44. 
‘ > x‘ » ΩΝ Α ε ‘ ᾿ 
To απὸ α'ἰτότομης παρα ρήτην παραζαλλέ- 
: μον ἢ , 
μεῖον TARTOS Toles ATOTOMUY TPOTH!s 
Ψ Af c ¢ A be - " 
Eotw acotcun ἡ AB, puta δε ἡ TA, καὶ 
> \ ΩΝ - i 1 = 
τῷ ἀπὲ τῆς ΑΒ ἐσὸν παρὰ τὴν TA παραξε- 


(λήσθω τὸ FES πλάτες ποιοῦν τὴν ΓΖ" P29 «τὶ 
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ipsis; ergo AN irrationalis est, qui vocalur 
cum medio medium totum faciens, ct potest 
spatium AB; recta igilur spalium AB poteus est 
qua cum medio medium totum facit. Quod 


oportebat ostendere. 


PROPOSITIO XCVIII. 


Quadralum ex apotome ad rationalem appli- 
eatum latitidinem facit apolomen primam. 

Sit apolome AB, rationalis autem FA, et 
quadrato ex AB aquale ad ipsam PA apph- 


celur PE, latitudinem facteus ΓΖ; dico ΓΖ apo- 


ἡ ΤΖ ἀποτιμή ἐστι πρώτης tomien esse primam. 


Est 2p τῇ AB προσερμέζουσα Ὁ BH αἱ Sit cuim ipsi AB congruens BH; ips@ igitur 


ἄρα AH, HB putas εἶσι δυνάμει μένον σύμμε- AH, HB rationales sunt potenua soltum commen- 
τροῖ. Καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἵσον παρὰ sav  surabiles. Et quadrato quidem ex AH zxquale 
TA παραζεύλήσθω τὸ TO, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς GH δ FA applicetur FO, quadrato autem cx BH 


τὸ KA* ὅλον ἄρα τὸ TA ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ | ipsum KA, totum igitur PA equale est qua- 


double rectangle sous ces mémes droites; Ja droite AN est donc Virrationelle 
appeleée la droite qui fait avec une surface médiale un tout médial (79. 10); mais 
cetie droite peut la surface ΑΒ ; la droite qui pent la surface ΑΒ est donc celle 
qui fait avec une surface mediale un tout medial. Ce qu'il fallait démouwer. 


: PROPOSITION XCVIII. 


Le quarrée d'un apotome appliqué ἃ une rationelle fait une Jargeur qui est un 
premier apotome. 

Soit lapotome ab, et la rationelle r4; appliquons 4 ra un parallélogramme ΓΕ 
égal au quarré de AB, ce parallclogramme ayant TZ pour largeur; je dis que TZ 
est un premier apotome. 

Car que BH conviene avec AB, Jes droites AH, ΗΒ scront des rationelles com- 
mensurables en puissance seulement (74. 10). Appliquous ἃ ΓΔ un parallclo- 
gramme ΓΘ égal au quarré de AH, et un parallclogramme KA égal an quarré 
de ΒΗ (45. 1); le paralidlogramme entier ΤᾺ sera Cgal ἃ la somme des quanés 
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τῶν AH, ΗΒ. ὧν τὸ TE ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΑΒ" λοιπὸν ἄρα τὸ ZA ἴσον ἐστὶ τῷ δὲς 
ὑπὸ τῶν! AH, ΗΒ. Τετμήσθω ἡ ZM δῖχα κατὰ 
TON σημεῖον. καὶ ἤχθω διὰ τοῦ NaH TA πα- 
ράλληλος ἡ ΝΞ’ ἑκάτερον ἄρα τῶν ZE, AN ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. Καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν AH, HB puta ἐστι. καὶ ἔστι τοῖς ἀπὸ 


πε ° \ - τ ΠῚ 2 x a 
τῶν AH, HB «σὸν τὸ ΔΜ' ρητὸν apa εστι τὸ 


Α 


dratis cx AH, HB. Quorum ΓΕ aquale est qua- 
drato ex AB; reliquum igitur ZA «quale est 
rectangule bis sub AH, HB. Secetur ΖΜ bifa- 
riam in puncto N, οἱ ducatur per N tpsi ΓΔ 
parallela NE; ulrumque igilur ipsorum ZZ, AN 
zequale esl rectangulo sub AH, HB. Et quoniam 
quadrata ex AH, HB rationala sunt, atque est 


quadratis ex AH, HB xquale OM; rationale igitur 


ΒΗ 


Τ 


Δ 


ΔΜ. Καὶ παρὰ ῥητὴν anv TA παραξζέξληται. 
whores στοιοῦν τὴν TM* ρητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ TM, 
καὶ σύμμετρος τῇ TA μήκει. Πάλιν. ἐπεὶ μέσον 
ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB, καὶ ἔστι" τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ AZ* μέσον ἄρα τὸ 


\ ce 2 
AZ. Kes περὰ patay τὴν ΓΔ παοραπεῖται. “πλά- 


est ΔΜ. Et ad rationalem FA applicatur, Jati- 
tudinem facieus ΓΜ; ralionalis igitar est ΓΜ, 
et commensurabilis ipsi ΓΔ longitudine. Rursus, 
quoniam medium est rectaugulum bis sub AH, 
HB, ct est rectangulo bis sub AH, HB xquale 
AZ; medium igitur AZ. Et ad rationalem ΓΔ 


applicatur, lIatitudinem faciens ZM ; ratioualis 


~ y € x wv . 
τος wotsuy τῆν ZM°* pty apa ἐστιν ἡ ΖΜ 
"πὶ ἀσύμμετρος τῇ TA μήκει, Καὶ ἐπεὶ τὰ μὲν —igilur est ΖΜ οἱ incommensurabilis ipsi ΓΔ lon- 


gitudine. Et quoniam quadraia quidem ex AH, 


des droites AH, HB. Mais re est ὅσα] au quarré de AB; Je parallélogramme restant 
z est donc égal au double rectangle sous AH, HB (7. 2). Coupons ΖΜ en deux 
parties égales au point N, et par Je point N menons N= parallele a ra; chacun 
des parailelogrammes ΖΞ, AN sera ¢gal au rectangle sous AH, ΗΒ. Et puisque les 
gnarrés des droites AH, HB sent rationels, et que 4M est égal ἃ la somme des 
quarrés des droites AH, HB, le parallclogramme ΔΜ sera rationel. Mais ce parallé- 
Jogramme est appliqué ἃ Ja rationelle fa, etil a pour Jargeur rM; la droite ΓΜ cst 
done rationelle, et commensurable en longueur avec ΓᾺ (21. 10). De plus, puisque 
le double rectangle sous AH, HB est médial, et que le parallclogramme Az est ¢gal 
au double rectangle sous AH, HB, le paraliclogramme ΔΖ sera medial. Mais ce pa- 
ralldlogrsmme est appliqué a la rationelle ra, et il a pour largeur ΖΜ, Ja droite zm 
est dunc rationelle et incommensurable cn Jougueur ayec TA (25. 10). Et puisque 


I. 46 
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ἐπὸ τῶν AH, HB ῥητά ἐστι, τοὶ δὲ dic ὑπὸ 
τῶν AH, HB μέσον". ἀσύμμετρα ἄρα τὰ ἀπὸ 
τῶν AH, HB τῷ δις ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. Καὶ 
τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ TA, 
τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB τὸ ΖΛ᾽ ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἰστὶ τὸ ΤΔ τῷ ZA. Os δὲ τὸ TA 
πρὸς τὸ ZA οὕτως ἐστὶ" ἡ TM πρὸς τὴν ΜΖ" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν » TM τῇ MZ PNK Καὶ 
εἴσιν ἀμφότεραι putas αἱ ἄρα TM, MZ βηταί 


, ΄ ΄ ε 5», = 
εἶσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" αὶ TZ apa ἀἁπο- 
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HB rationalia sunt, rectangalum vero bis sub 
AH, HB medium, incommensurabilia igitur 
quadrata ex AH, ΗΒ rectangulo bis sub AH, ΗΒ. 
Et quadratis quidem ex AH, HB axquale est 
TA, rectangulo vero bis sub AH, HB ipsum 
ZA; incommensurabile igitur est [A ipsi ZA. 
Ut autem ΓΛ ad ZA ita est ΓΜ ad MZ; incom- 
mensurabilis igitar est ΓΜ ipsi MZ longitudine. 
Et sant ambx rationales; ips: igitur TM, MZ 


rationales sunt potentid soliim commensura- 


BH 


3 ’ ν᾿ ὧν υϑ x a x \ 
Ton τι. Λεγω On? ott καὶ πρώτη. Ἐπεὶ 750 
πῶν ἀπὸ Tov AH, HB μέσον ἀνάλογον ἐστι τὸ 
ὑπὸ τῶν AH, HB, καὶ ἔστι τῷ μὶν ἀπὸ τῆς 
AH ἔτον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ ἔσον τὸ KA‘ 


τ τ" ; Ὁ ἣν 
τῷ δὲ ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ τὸ ΝΑ" καὶ τῶν 


Liles ; ergo ΓΖ apotome est. Dico ct primam. 
Quoniain enim quadratorum ex AH, HB medium 
proporuonale est rectangulun sub AH, HB, 
afque est quadrato quidem ex AB equale ro; 


quadralo vero ex BH aqnuale KA, quadrato 


TO, KA ἄρα μίσον ἀτάλοχόν ἔστι τὸ NA* ἔστι. ϑαΐετη cx ΑΗ. ΗΒ ipsum NA; cl ipsorum ΓΘ, 


KA igittur inedium propertiouale est NA; est 


les quarrés des droites AH, HB sont rationels, et que le double rectangle sous 
AH, HB est médial, la somme des quarrés des druites AH, HB sera incommensu- 
rable avec le double rectangle sous AH, HB. Mais ra est ¢gal a Ja somme des 
quarrés des druites AH, HB, et ZA égal au double rectangle sous AH, HB; le 
parallelocgramme ra est donc incommensurable avec ZA. Mais TA est ἃ ΖΔ comme 
rTM est ἃ Mz (1.6); la droite rm est dunc incommensurable en longueur avec Ja 
droite Mz. Mais ces droites sont rationelles lune et Pautre; les droites ΓΜ, Mz 
sont donc des rationelles commensurables en puissance seulement; la droite ΓΖ est 
donc un apotome (74. 10). Je dis qu’elle est un premier apotome. Car, puisque 
Je rectangle sous AH, HE est moyen proportionnel entre les quarrcs des droites 
AH, HB (55. 10), que ΓΘ est égal au quarre de AH, que KA est egal au quarré de BH, 
el que NA est égal au quarré de Au, HB, le parallclogramme NA sera moyen propor- 
tionnel entre 165 parallélogrammes ΓΘ, KA; le parallélogramme ΓΘ est donc a ΝᾺ 
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dpa we τὸ TO πρὸς τὸ NA οὕτως τὸ ΝΛ πρὸς 
τὸ ΚΛ. AAA ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὶς τὸ NA οὕτως 
ἐστὶν ἡ TK πρὸς τὴν NM* ὡς δὲ τὸ ΝΛ πρὸς 
πὴν ΚΜ’ ὡς 


᾿ Ἂς Lg 
ἐστιν ΝΜ 


μὴ 3 ‘ ςε a 
τὸ KA οὕτως eotie) ἡ NM προς 
@ . : “ 
ἄρα n TK πρὸς τὴν NM outa 
\ \ . Καὶ eo oN “ μὴ 
πρὸς τὴν KM'°* τὸ apa ὑπὸ τῶν TK, KM «τὸν 
ἐστι τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ 
΄ Ω ‘ ~ ὰ ἢ ἢ x ’ ’ 
pepe τοῦ απὸ τῆς ZM. Kas eres συμμεῖτρον 
» X a ~ ~ 2 \ ~ , ᾿ 
ἐττι τὸ ἀπὸ tug AH τῷ απὸ τῆς ΗΒ. cuppe- 
΄ ha ~ Δ 1 
tpov ἐστι'! καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΛ. Ως δὲ τὸ TO 
ay Nv κε “ © " ἘΞ . 
πρὸς τὸ KA ουτῶς » TK πρὸς τῆν ΚΜ’ συμ - 
μέτρος ἄρα covey ἡ TK τῇ ΚΜ. Επεὶ οὖν δύο 
bei o » 2 © x ~ , 
evOesers ἄνισοί εἰσιν αἱ TM, MZ, καὶ τῳ τετάρτῳ 

a τῷ ἣν ~ wv 4 ‘ 
μέρει TOU απὸ πῆς ZM σὸν Toph τὴν ΓΜ Tapa 
“0. 3 n ἂν . 1192 © . 
ξεΐζληται ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τὸ uo 
et a ons! , ε a n 
τῶν TK, KM, καὶ ἐστε συμμέετρος ἡ IK TH 
€ Ww ~ o ΄ ~ 32 \ 
ΚΜ’ ἡ ἄρα ΓΜ τῆς MZ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
΄ e a ΄ ΘΟ Ν ς ’ 
συμμέτρου εαὐτῇ μήκει, Kos ἐστῖν ἡ TM συμ- 
ἘΠ τ es ͵ “ὦ 
μέτρος τῇ ἐκκειμένῃ puta τῇ ΓΔ pune ἢ apa 
> n> , 
ΓΖ «ποτομῆ cots TpwTH. 


ἃ. τ Xx ee - 
To apz, καὶ τὰ ἑξῆς. 
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igitur ut ΓΘ ad NA ita NA ad KA. Sed ut 
quidem ΓΘ ad NA ita est ΓΚ ad NM; ut vero 
NA ad KA ita cst NM ad KM; ut igitur ΓΚ 
ad NM ila est NM ad KM; rectangulum igitur 
sub ΓΚ, KM xquale est quadrato ex MN, hoc 
est quart parh quadrati ex ΖΜ. Et quoniam 
commnensurabile est ex AH quadratum quadrato 
ex HB, commensurabile est ct ΓΘ ipsi KA. Ut 
autem TO ad KA ila ΓΚ ad KM; commensu- 
rabilis igitur est CK ipsi KM. Quoniam igitur due 
rect mequales sunt ΓΜ, MZ, οἱ quartz parti 
quadrati ex ΖΜ awquale ad ΓΜ applicatur defi- 
cicns figura quadrata rectangulum sub ΓΚ, KM, 
co ΓΜ 


8 
quam MZ plus potest quadrato ex recté sibi 


ΟἹ est commensurabilis ΓΚ ipsi KM; er, 
commensurabili longitudine. Atque est ΓΜ com- 


mensurabilis exposita rationali TA longitu- 


diue ; ergo ΓΖ apotome est prima. 


Quadratum igitur, cte. 


comme NA esta KA. Mats ΓΘ est ἃ ΝᾺ comme IK est ἃ NM, et NA est ἃ KA comme 
NM esta KM; la droite ΓΚ est donc ἃ NM comme NM est ἃ KM; le rectangle sous ΓΚ, KM 
est donc égal au quarré de MN, c’¢st-a-dire a Ja quatrieme partie du quarré de ΖΜ 
(17. 6). Et puisque le quarré de AH est commensurable avee le quarré de HE, le pa- 
raljélogramme ΓΘ sera commensurable avec KA. Mais To est ἃ KA comme IK est ἃ 
ΚΜ; la droite 1K est donc commensurable avec KM (10. 10). Et puisque les deux 
drvites IM, MZ sont inégales, qu’on a appliqué ἃ TM un parallélogramme, qui 
étant gal a la quatriéme partie du quarré de 2Μ, est défaillantd’une figure quarrée, 
que ce parallclogramme est celui qui est compris suus TK, KM, ct que TK est 
commensurable avec KM, la puissance de TM surpassera la puissence de ΜΖ 
du quarré d'une droite commensurable en longucur avec ΓΜ (18. 10). Mais TM 
est commensurable en longueur avec la rationclle exposée ΓΔ; la droite ΓΖ est 
donc un premier apotome (det. ois. αν το). Le quarré, etc. 
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NPOTASIZ 4% 


To ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν 
παραξαλλέμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν δευ- 
τέραν, 

Ἔστω μέσης ἀποτομὴ πρώτη 1 AB, puta δὲ 
ἡ ΤΑ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν TA 
σποραξεξληήσθω τὸ ΤΕ, πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ" 
λέγω ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομὴ ἐστι διυτέρα. 

Ἔστω γὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα ἡ ΒΗ" αἱ 
ἄτα AH, HB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμε- 
Tpit, ῥητὸν πιριέχουσαι. Καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
AH ἴσον παρὰ τὴν TA παραξεξλήσθω τὸ TO, 
πλάτος ποιοῦν τὴν TK, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς HB 
ἴσον τὸ KA, πλάτος ποιοῦν τὴν KM> ὅλον ἄρα 
αὐ Τὰ ἴσον ἐστὶ τοῖ: acs τῶν AH, ΗΒ μέσοις 
οὖσιῖ" μέσον dpa καὶ τὸ TA. Καὶ παρὰ ρητὰν 
τὴν TA “παραξείληται, πλάτος ποιοῦν τὸν ΓΜ" 
putn ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ, καὶ ἀσύμμετρος τῇ TS 
pean. Καὶ ἐπεὶ τὸ TA ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 


@ 3 ~ ν᾽ > ᾿ ~ 
AH, HB, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς AB scey ἐστὶ τῷ 
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PROPOSITIO XCIX. 


Quadratum ex media apotome prima ad ra- 
tionalem applicatum latitudinem facit apolomen 
secundam. 

Sit’ mediz apotome prima AB, rationalis 
autem ΓΔ, et quadrato ex AB axquale ad ΓΔ 
applicelur TE, latitudinem faciens TZ; dico ΓΖ 
apotomen esse secundam. 

Sit cnim ipsi AB congruens BH; ipsa igitur 
AU, HB medize sunt potentia solum commen- 
surabiles, rationale conlinentes. Et quadrato 
quidem ex AH zxquale ad ΓΔ applicetur ΓΘ, 
Jauitudinem faciens ΓΚ, quadrato vero ex HB 
zquale KA, latitudinem faciens KM; totum igi- 
tur TA aquale est quadralis ex AH, HB que nic- 
dia sunt; medium igitur et PA. Et ad rationalem 
TA applicatur, latitudinem faciens [M; ratio= 
nalis igitur est PM, εἰ incommensurabilis ipsi 
ΓΔ longitudine. Et quomam CA aquale est qua- 


dratis cx AH, HB, quorum quadralum ex AB 


PROPOSITION XCIX. 


Le quarré d'un premier epotome d'une médiale appliqué a une rationelle fait 
une largeur qui est un second aputome. 

Soient un premier apotome d’une médiale ΑΒ, et la rationelle ΓΔ; appliquons a 
raun paraliélogramme ΓΕ, qui ctant ὅσα! au quarré de AB, ait pour largeur Ja 
droize ΓΖ; je dis que ΓΖ est un second aputome. 

Car gue BH conviene avec AB, les droites AH, HB seront des médiales , qui ¢tant 
commensurables en puissance seulement, comprendront une surface rationclle 
(75. 10). Appliquons ἃ ΓΔ πὴ parallclogramme ro, gui étant égal au quarré de AH, 
ait la droite rk pour largeur; appliquons aussi ἃ ΓΔ un parallélogramme KA, qui 
étant égal au queeré de HB, ait KM pour largeur (45. 1); le parallélogramme entier ΓΛ 
sera égal ἃ la somme des quarrés des droites AH, HB, ces guarres élant meédiaux ; 
le parallclogramme ΓΛ sera donc médial. Mais il est appliqué a ra, et ila ΓΜ pour 
largeur; la droite ΓΜ estdonc rationcle, et incommensurable en longueur avec Ts 
(23. 10). Et puisque ra est égal a Ja somme des quarrés des droites AH, HB, et que 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D'EUCLIDE. 


ΤῈ" λοιπὸν apa τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB ἔσον 
ἐστὶ τῷ ZA, Ῥητὸν δὲ ἔστι τὸ δὶς ὑπο τῶν AH, 
HB: ῥητὸν apa” TOZA, καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ 
παρεΐπκειται. πλάτος πειοῦν τὴν ZM* pura ἄρα 
ἐστὶ" καὶ ἡ 2M y καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΤΔ μήκει. 
Ἐπεὶ οὖν τὰ μὲν ἀπὸ τῶν AH, HB, τουτέστι 
TEA, μέσον ἐστί" τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB, 
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zquale est ipsi TE; reliquum igitur rectangulum 
bis sub AH, HB aquale est ipsi ZA. Rationale 
autem est rectangulum bis sub AH, HB; ratio- 
nale igitar ZA, et ad rationalem ΖΕ applicator, 
latitudinerm faciens ΖΜ: rationalis igitur est ct 
ZM, et incommensurabilis ipsi ΓΔ longitudine. 
Quoniam igitur quadrala quidem ex AH, HB, 


hoc est FA, medium est ; rectangulum vero bis 


A H 
i NE 

M 

Δ E OA 


τουτέστι τὸ ZA, βιτόν" ἀσύμμετρον ἄρα ἐττὶ 
τὸ ΤᾺ τῷ ΖΔ. ὥς δὲ τὸ TA “πρὸς τὸ ZA οὕτως 
ἐστὶν ἡ ΤΜ πρὸς τὴν ZM* ἀσύμι eT pos ἄρα 
ἐστινί ἡ TM τῇ ΜΖ μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραι 
βξιταί" αἱ ἄρα IM, ΜΖ βηταί εἰσι δυνάμει μέ- 
τον σύμμετροι" 4 IZ ἄρα OT oT Sp ἐστι. Λέγω 
δὴ ὅτι καὶ δευτέρα. Τετμήσθω γὲρ ἃ 1Μ δίκα 
κατὰ TOON, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ N τῇ ΓΔ πα- 


ράλληλος 4 ΝΞ" ἑκάτερον ἀρα τῶν ΖΞ. ΝᾺ ἵσὸν 


sub AH, ΗΒ, hoc est ZA, rationale; mcom- 
mensurabile igitur est PA ipsi ZA. Ut autem 
ΓΛ ad ZA ita est ΓΜ ad ΖΜ; incommensurabilis 
igitur est ΓΜ ipsi MZ longitudine. Et sunt ambe 
rationales; ips# igitur ΓΜ, MZ rationales sunt 
potentia solium commensurabiles ; ergo ΕΖ apo- 
tome est. Dico et secundam. Secetur enim ΖΜ 
bifariam in N, et ducatur per N ipsi ΓΔ pa- 


rallela N=; ulrumque igilur ipsorum ΖΞ, NA 


le quarré de 4B est égal ἃ TE, le double rectangle restant compris sous aH, HB 
sera égal ἃ ZA (7.2). Mais le double rectangle compris sous AH, HB est rationel ; 
Je parallélogramme ZA est donc rationel; mais il est appliqué ἃ Ja rationelle ΖΕ, 
et il a pour largeur ΖΜ; la droite ΖΜ est donc rationelle, et incommensurable en 
Jongueur avec TA (21. 10). Et puisque le summe des quarrés des droites AH, ΗΒ. 
c’est-a-dire Je paralielogramme ra, est médiale, et que le double rectangle sous 
AH, HB, cest-a-dire ZA, estrationel ; le parallélogramme ΓΛ sera incommensurable 
avec ZA. Mais TA est ἃ ZA comme IM est ἃ ΖΜ (1.6); la droite rm est donc 
incommensurable en longueur avec la drvite MZ. Mais ces droites sont rationelles 
Pune et l’autre; les droites ΓΜ, ΜΖ sont donc des rationelles commensurables 
en puissance seulement; la droite rz est donc un apotome (74. 10). Or, je dis que 
cette druite est un second apotome. Car coupons ΖΜ en deux parties égales en 
N, ct par le point N menons N= paralléle ἃ ΤΑ; chacun des parallélogrammes z=, 
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ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. Kas ἐπεὶ τῶν ἀπὸ 
τῶν AH, ΗΒ τετραγώλων μέσον ἀνλογόν ἔστι 
τὸ ὑπὸ τῶν ΔΗ, ΗΒ. καὶ ἔστιν ἴσον τὸ μὲν 
ἀπὸ τῆς AH τῷῶ ΓΘ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AH, HE 
τῷ NA, τὸ δ: ἀπὸ τῆς HB To? ΚΛ' καὶ τῶν 
TO, KA ὅρα μέσον ἀνάλογόν ἐστε τὸ ΝΑ" ἔστιν 
ὅρα ὡς 7010 πρὶς τὸ ΝᾺ οὕτως τὸ ΝᾺ πρὸς 
πὸ KA. Αλλ᾽ we μὲν τὸ ΤΘ πρὸς πὸ ΝᾺ οὕτως 
ἐστιν ἡ TK πρὸς τὴν NM, ὡς δὲ τὸ NA “πρὸς 
τὸ ΚΛ οὕτως ἐστὲ ἡ ΝΜ πρὸς τὴν ΚΜ’ ὡς ἄρα 


a IK πος τὴν NM οὕτως ἐστιν. ἡ ΝΜ πρὸς 
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zquale est rectangulo sub AH, ΗΒ. Et quoniam 
quadratorum ex AH, HB medium proporlio- 
vale est rectangulun sub AH, HB, alque est 
ayuale quadratum quidem ex AH ipsi ΓΘ, rec- 
tanguluin vero sob AH, HB ipsi NA, quadra- 
tum autem ex HB tpsi KA; ct ipsorum ΓΘ, 
KA igitur medium proportionale est NA; est 
igitur ut TO ad NA ita NA ad KA. Sed ut 
quidem ΓΘ ad NA ita est TK ad NM, ut 
vero NA ad KA ita est NM ad KM; ut igiur 
ΓΚ ad NM ita est NM ad KM; reclangulum 


A s_H 
1 
ZN 
: NK ., 
Δ kL ZOoOA 


‘ .Y "ἢ . τ ~ S ag 2 Ἂς 
τὴν ΚΜ’ τὸ ἀρα ὑπὸ τῶν TK, KM ἰσὸν ἐστὶ 
τὸ > ‘ ΄- ἐὰ τὰ τὰ ’ 
τῷ απὸ τῆς NM, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει 

πὸ IN a Η͂ » κ ’ . 8 \ 
τοῦ απὸ πῆς ZM. Καὶ eres συμμετρον ἐστι TO 
» ‘ οι ~ a Ἅ ~ ᾿ ca 3 
ἀπὸ τῆς AH τῷ οπὸ τῆς HB, συμμέτρον ἐστι 
. ~ i τὰ ε - a ΠῚ 
καὶ τὸ TO τῷ KA, τουτέστιν ἡ TK τῇ KM? 
ey ͵ Sine w” δ 
Ἐπεὶ οὖν δίο εὐθείαι ἄνισοί εἰσιν αἱ TM, MZ, 


ὙΌΣ : ͵ aay) yan » 
καὶ τῳ τεταρτῷ [ips τοῦ απὸ τὴς MZ soov 


igitur sub TK, KM aquale est quadrato ex 
NM, hoc est quarle parti quadrati cx ΖΜ. Et 
quoniam commeusurabile est ex AH quadratiin 
quadrato ex HE, commensurabile cst et ΓΘ ipsi 
KA, hoc est PK ipsi KM. Quoniam igitur due 


recle inaquales sunt ΓΜ, MZ, et quarte paru 


NA sera égal au rectangle sous AH, ΗΒ. Et puisge le rectangle sous AH, HB est 
moyen pre portionnel entie les quarrés des droites an, HB, que le quarré de AH 
est égal ἃ re, que le rectangle sous AH, HB est égal ἃ NA, et que le quarré 
de ΒΗ est égal a KA, le parallelogramme NA sera moyen proportionnel entre ΓΘ et 
KA; la droite ΓΘ est douc ἃ ΝᾺ comme NA est ἃ KA. Mais le parallélogramme ro 
est ἃ NA Comme ΓΚ est ἃ NM, €t NA est ἃ ΚΔ Comme NM est ἃ ΚΜ (1. 6, ; la droite 


ΓΚ est donc a 
au quarré de ΝΜ, c’est-a-dire a la quatriéme partie du quarré de ΖΜ (17. 6). Et 


NM comme NM est ἃ ΚΜ; le rectangle sous ΓΚ, KM est donc égal 


putsque le quarré de AH est commensurable avec 16 quarré de HB, le parallelo- 
gramme sera commensurable avec KA, C’est-a-dire TK avec KM. Et puisque les denx 
droites IM, MZ sont inég.les, ct que l'on a appliqué ἃ la plus grande ΓΜ un paral- 
lélogramme compris sous ΓΚ, KM, qui étant égal a Ja quatrieme partic du quarré 
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παρὰ τὴν μείζοι « τὴν ΓΜ παραζεξζληται ἐλλεῖς- 
“ον εἴδει τετραγώνῳ To ὑπὸ τῶν TK, ΚΜ, καὶ 
εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ" ἡ ἄρα IM τῆς ΜΖ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
Καὶ ἔστιν ἡ προσαρμόζουσα n ZM σύμμετρος 
μήκειθ τῇ ἐκκειμένη βηιτῇ τῇ TA* ἡ apa IZ 
ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 


To ἄρα. καὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ ῥ. 


\ > A , > ~ . 1 oe 
To ἀπὸ μισης αὐπτοτομὴς δευτέρας παρὰ ρη- 
Xx e ᾿ ~ > x 
τὴν παραξαλλόμενον πλαῖτος Woses αἰποτομὴν 
f 
τρίτην. 
΄ Σ \ ᾿ ε € \ Δ 
Εστὼω μέση αποτίμη δευτέρα ΑΒ. paz δὲ 
e Ν ~ > ι “- 2, i ΕἾ 
a TA, καὶ τῷ απὸ τῆς AB icor Tapa τὴν TA 
a 4 ta oO . 
παραξεξλίσθω τὸ TE, πλαᾶτος ποιοῦν τὴν ΓΖ" 
᾿ [ἢ ς i 7? ra 
λεγὼ oven TL avroropn ἐστι ΤριΤὴς 
~ . « ΄ 
Ἐστω γὰρ cn ΑΒ προσαρμέζουσα. " ΒΗ" αἱ 
3 , 7. , ’ ’ 
apa AH, HB pices εἰσι δυνάμει μόνον συμ-- 
΄ ΄ ~ \ ? A 
μεῖροι. μέτον περιέχουσαι, Καὶ τῷ μὲν aro 


τῆς AH ἵτον παρὰ τῆν TA παραξεδλήσθω τοῦθ 
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quadrali ex MZ equale ad majoremIl'M applicatur 
deficiens figura quadrata rectangulum sub TK , 
KM, et in partes conuncnsurabiles ipsam dividit ; 
ergo ΓΜ quam MZ plus potest quadrato ex recta 
sibi commensurabili longitudine. Atque est cou- 
gruens ΖΜ commensurabilis longitudine expo 
site raliouali TA; ergo ΓΖ apotome est secunda. 


Quadratum igitur, etc. 


PROPOSITIO C. 


Quadratum cx medida apotome secunda ad 
rationalem apphcatiun Jatitudinem facit apo- 
tonien tertiain. 

Sit media apotome secunda AB, rationalis 
autem TA, et quadrato ex AB wquale ad TA 
appheetur TE, latitadinem faciens TZ; dico ΓΖ 
apotomen esse fertiam. 

Sit cnim ipsi AB congruens BH; ips igitur 
AH, HB inedix sunt potentid solim commen- 
surabiles, medium contiuentes. Et quadralo 


quidem cx AH gwquale ad ΓΔ applicetur ΓΘ 


de ΜΖ, est défaillant ἀπε figure quarrée, et que ce parallélogramme divise ΓΜ en 
partics cornmensurables, la puissance de TM surpassera Ja puissance de mz du 
quarré d’une droite commensurable en longuenr avec TM (18. το). Mais la con- 
grucute ΖΜ estcommensurable en longucur avec la rationelle exposée rs; la droite 
Tz est done un second ἃ] otome (def. wois. 2. 10). Le quarré, etc. 


ΡΒΟΡΟΒΙΤΙΟΝ (Ὁ. 


Le quarré d’un second apotome medial appliqué ἃ une rationelle fait une 
largeur qui est un Woisicme apotome. 

Svient un second apotome medial AB, et une rationelle ra; appliquons ἃ Ts 
un paralldlogramme TE, qui étant égal au quarré de Ab, ait pour largeur la droite 
1Z; je dis que ΓΖ est un troisicine apotome. 

Que BH conviene avec AB; les droites AH, HB seront des meédiales, qui étant 
incommensurables cn puissance seulement, comprendront une surface incdiale 
(76. 10). Appliqucus ἃ Ta un parallélogramme re, qui ctant cgal au quarre 


"Vg" 
36d 
ἢ τ E a eee, ee 
πλάτος ποιοῦν τὴν TKR, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς BH 
ἐσὸν πταρα τὴν KO παραζεξληήσθω το KA πλατος 
iil, Sa Je ε . ἢ ΠΡ. τὸ δ. 
ποιοῦν τὴν KM* cacy ope τὸ TA ἱστὸν ἐστὶ τοῖς 
ae cee , rue as 
aw? τῶν AH, ΗΒ. Καὶ ἔστι μέτα τὰ ἀπὸ τῶν 
4 " be \ ων 4 
AH, ΗΒ’ μισὸν apa καὶ τὸ TA, καὶ ταρὰ 
Σ ἣ ἜΣ; seit eas 
porav tar TA παραζιληται πλατες πτοίουν τὴν 
τε ΞΔ Τὴ >. ε ΠΝ 
TM pat apa corse ἢ TM, καὶ ατυμμέτρος 
τῇ TA μῆκει, Καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ TA ἔσον στὶ 
ὅν “ " ~ -π ι 2 . 
τοῖς awe τῶν AH, HB, ὧν τὸ TE τον ἐστὶ τῷ 
» = 4 »" 4 x ~ 
ave τῆς AB* Acstey ope τὸ ZA icy ἐστὶ τῶ 
- = ᾽ 5 e 
δὶς ὑπὸ πῶν AH, HB. Τετμηήσθω οὖν ἡ ΖΜ 
diye κατὰ TON Tree, καὶ Τῇ TA παρελ- 
ἃ ἀεὶ ες ὦ ᾿ - ΕΝ 
ληλος ἤχθω ἡ ΝΞ" ἱκατιρον ape tas ΖΞ. ΝᾺ 
» > PS ae : 
igcy ἐστι TH ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. Messy δὲ τὸ 
ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ" μέσον ἀρὰ ἐστί καὶ τὶ ZA, 
. See ι , 
καὶ παρὰ ρητὴν τὴν EZ παρακείτοι πλατὺς 
ΕΝ ον ΘΙ Ὁ . > 
sroscur tay ZM° μη τὴ ἄρα καὶ ἡ ZM, vat ἀσυμ- 
Ἔ ͵ 4 
PET ESS TH TA μῆηκεῖι, Καὶ tres ab AH, HB 


᾿ , “ἢ ᾿ ΕΣ , ou 
δυνομει Morty εἰσι συμμετροιγ ασυμμετρος ofa 
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latitudinem faciens TK, quadrato vero ex BH 
ewquale ad ΚΘ applicetur KA latitudinem facieus 
KM; tolum igitur PA aquale est quadratis cx 
AH, HB. Et sunt media quadrats ex AH, HB; 
micdinin igitur οἱ TA, et ad rationale TA 
applicatur, latitudinem faciens ΓΜ; rationalis 
igttur est PM, et incommensurabilis ipsi TA 
longitudine. Et quoniam totum ΓᾺΔ wyqnale est 
quadrats cx AH, HB, quorum PE exquale est 
quadrato ex AB; religuam igitur ZA wquale 
est rectangulo bis seb AH, HB. Secetur igitur 
ΖΜ. hilariamy in puucto N, et ipsi PA paral- 
lela ducatur NZ; utrumque igitur ipsorum Zz, 
NA zequale est rectanzulo sub AH, HB. Medium 
autem rectangulam sub AH, HB; medium igitur 
esLet ZA, et ad rationalem EZ applicatur, la- 
titudinem faciens ΖΜ; rationalis igitur ct ΖΜ, 
εἰ incommensarabilis ipst FA longitudine. Et 


quomam AH, HB potentia soliun sunt commen- 


surabiles , incommensurabilis igitur est longi- 


de aH, ait pour largeur la droite rk; appliquons aussi ἃ KO un parallélogramm 6 
KA, qui étant égal au quarré de BH, ait pour largeur Ja droite KM (45. 1); le 
perallclogramme enter TA sera égal ἃ Ja somme des quarrés des droites AH, ΗΒ. 
Mais la somme des quarrés des droites AH, HB est médiale; Je parallélogramme ra 
est donc médial; mais ce parallélogramme est applique a Ja rationelle Ta, et il 
a pour largeur TM; Ja droite rm est donc rationelle, et incommensurable en 
Jongueur avec TA (25. 10). Et puisque le parallélogramme entier TA est égal a 
la somme des quarrés des droites AH, HB, et que le parallélogramme TE est égal 
au quarré de 4B, Je parallélogramme restaut ZA sera ὅσα] au double rectangle 
sous AH, HB (7.2). Coupons ΖΜ en deux parties ¢gales au point N, et menons 
Ja droite N= 
au rectangle 
rallélogramme ΖΑ est done medial. Mais ce parallélogramme est appliqué a la 
rationelle Ez, et il a ΖΜ pour largeur; Ja droite ΖΜ est done rationelle, et 


parallele ἃ Ta; chacun des parallélogr:mmes ΖΞ, NA sera égal 
sous AH, HE. Mais le rectangle sous AH, HB est médinl; le pa- 


incommensurable en longueur avec ΓᾺ (235. 10). Et puisque les droites AH, HE sont 
commensurables en puissance seulement, la droite AH sera iucommeusurable eu 
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ἐστὶ μήκει ἡ AH τῇ ΗΒ" ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. 
Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH σύμμετρά ἐστι τὰ 
ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ 
σύμμετρόν ἐστε! τὸ δὶς ὑπὺ τῶν AH, HB* 
ἀσύμμετρα ἄρα ἰστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB’. Αλλαὰ τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν AH, HB ἴσον ἐστὶ τὸ TA, τῷ δὲ dis ὑπὸ 


~ » ἑῷ > ΄ af 
τῶν AH, HB icoy ἐστὶ τὸ ZAS ασυμμετρον ἀρὰ 
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tudine ipsa AH ipsi HB; incommensurabile igitur 
est et ex AH quadratum rectangulo sub AH, HB. 
Sed quadrato quidem ex AH commensurabilia 
sunt quadrata ex AH, HB, rectangulo vero 
sub AH, HB commensurabile est rectangulum 
bis sub AH, HB; incommensurabilia igitur sunt 
ex AH, HB quadrata rectangulo bis sub AH, HB. 
Sed quadratis quidem cx AH, HB zxquale est 
ΓΔ, rectangulo vero bis sub AH, HB equale 


Α ἘΠ 
ce 
r Z NE y 
a 2 OA 


ἐστὶ TOTA τῷ ZA. Ὡς δὲ τὸ ΓΛ πρὶς τὸ ZA 
οὕτως ἐστὶν ἡ TM πρὸς τὴν ZM* ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ TM τῇ ZM μήκει. Καὶ εἰσιν ἀμ- 
φότεραι ῥηταί" αἱ ἄρα TM, ZM putas εἰσι δὺ- 
νώμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐττὶν ἡ 


ΓΖ. Λέγω δὴ ὅτι καὶ τρίτη. Ἐπεὶ γὰρ σύμ- 


est ZA; incommensur abile igitur est PA ipsa 
ZA. Ut autem ΓΛ ad ZA ita est ΓΜ ad 2M; 
imcommensurabilis igitur est ΓΜ ipst ΖΜ longi- 
tudine. Et sunt ambz rationales 5 ips# tgitur 
ΓΜ, ΖΜ rationales sunt potentiad solum com- 
mensurabiles ; apotome igitur est ΓΖ. Dico et 


icrliam. Quoniam enim commensurabile est ex 


Jongueur avec HB; le quarré de AH est donc incommensurable avec le rec- 
tangle sous AH, HB (1. 6, et 10. 10). Mais la somme des quarres de ΔῊ ct de 
HB est commensurable avec le quarré de AH, οἱ Je double rectangle sous AH, HB 
commensurable avec le rectangle sous AH, HB; la somme des quarrés de AH et 
de HB est donc incommensurable avec le double rectangle sous AH, HB. Mais 
le parallélogramme ra est égal ἃ la somme des quarrés des droites AH, HB, et le 
paralldlogramme ΖΛ égal au double rectangle sous AH, HB; le parallélogramme ra 
est donc incommensurable avec ZA. Mais ΓᾺ est ἃ ZA comme IM est ἃ ΖΜ; 
la droite ΓΜ est donc incommensarable en Jongucur avec la droite ΖΜ (10. 10). 
Mais ces droites sont rationclles Vune et l'autre ; les droites ΓΜ, ΜΖ sont donc des 
rationelles commensurables en puissance seulement; la droite ΓΖ est donc un 
apotome (74. 10). Etie dis que ceue droite est un troisicime apowme. Car puisque 
11. 47 


Ξ = 
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, > 4 3 ‘ “ ~ 2 ‘ τυ 
μέτρον ἐστι τὸ ἀπὸ πὴς AH τῷ απὸ τὴς 
, Uy be} +7 “ a 
HB, cuppetpoy ἄρα καὶ τὸ TQ τῷ KA* ὥστε 
ἫΝ τ ΤῊ fu tes Ν - Ἄς ἃ “: 
και TK τη KM. Καὶ eves Τῶν ato τῶν AH, ΗΒ 
, , > , ἀξ A ~ ἊΝ 
μέσον ἀνάλογόν ἐστι TO υπὸ τῶν AH, HB, καὶ 
g Seve τ τε oie ¥ 5 te 
ἔστι τῷ μὲν απὸ τῆς AH ἰσὸν τὸ TO, τῷ 
> “-“ ᾿ Ly ἊΣ n~ \ εν “ 
δι ἀπὸ τῆς HB ἴσον τὸ ΚΛ. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 
. \ \ . 
AH, ΗΒ ἔσον τὸ NA* καὶ τῶν TO, KA ope 
΄ 3 , ᾿ 2 \ »᾽ 3) « hy 
μέσον aradcyer ἐστί τὸ NA® ἔστιν apa ὡς Τὸ 


ΓΘ πρὸς τὸ ΝᾺ οὕτως τὸ NA πρὸς τὸ ΚΛ. 


ΓΙ 


Δ 


ΕΣ e Ἀ A a % a 
AAA ὡς μὲν τὸ TO πρὸς τὸ NA tuts ἐστὲν 
Σ ΡΒ ι ι 5 
ἡ TK πρὸς τὴν NM, ὡς δὲ τὸ ΝᾺ προς τὸ 
4 > x € ν᾿ oe 
KA ουτῶς ἐστιν n NM πρὸς τὴν ΚΜ’ we! ape 
: ri Ἶ “ 
a IK πρὸς τὴν NM οὕτως ἐστι ἡ ΝΜ πρὸς 
‘ - a εν ~ ” 
τὴν ΚΜ’ τὸ apa ὑπὸ τῶν ΓΚ. ΚΜ σὸν ἐστὶ 
a are : a ’ ἢ 
τῷ ἀπὸ τῆς NM, τουτέστι Τῷ τετορτῷ μέερειῖ 
“- ? \ ~ Ἂν = , > ἴω wv v 
τοῦ ἄπο τῆς ΔΜ. Ἐπεὶ cov δύο εὐθεῖαι ἄνισοί 


Ξ : . ohees ; i 
εἰσιν αἱ TM, MZ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει TOU 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


AH quadratum quadrato ex HB, commensu- 
rabile igitur et ΓΘ ipst KA; quare οἱ ΓΚ ipsi 
KM. Et quoinam quadratorum ex AH, HB me~ 
dium proportionale est rectangulum sub AH, 
HB, atque est quadrato quidem ex AH zequale 
ro, quadrato vero ex HB zequale KA, rec- 
langulo aatem sub AH, HB wquale NA; οἱ ip- 
sorum TO, KA igitur medium proportional 
est NA; est igitur ut ΓΘ ad NA ila NA ad 


Re Ἢ 


NK yy 


Ξ Ὁ ἡ 
KA. Sed ut quidem ΓΘ ad NA ita est ΓΚ 
ad NM, ut vero NA ad KA ita est NM ad 
KM; ut igitur ΓΚ ad NM ita est NM ad 
KM; rectangulum igitur sub TK, KM exquale 
est quadrato ex NM, hoc est quart parti qua- 
drali ex ΖΜ. Quoniam igitur duze rect imx- 


quales sunt ΓΜ, MZ, et quarte parti quadrati 


le quarré de AH cst commensurable avec le quarré de HB, 16 parall¢logramme 
ΓΘ sera commensurable avec KA; la droite ΓΚ est donc aussi commensurable avec 
KM. Et puisque le rectangle sous AH, HB est moyen proportionnel entre les 
quarrés des droites aH, HB (55. 10), que ΓΘ est ὅρα! au quarré de AH, que 
KA est égal au quarré de HB, et que NA est égal au rectangle sous AH, HB, 
le paraliclogramme NA sera moyen proportionnel entre TO et KA; le parallelo- 
gramme re est dene ἃ NA comme NA est ἃ KA. Mais TO est ἃ NA comme ΓΚ 
est A NM, εἴ NA est ἃ KA comme NM est ἃ KM (1.6); la droite TK est done 
ἢ NM comme NM est ἃ ΚΜ; Ie rectangle sous ΓΚ» KM est donc égal au quarré de NM, 
c’est-a-dire ἃ la quatrieme partie du quarré de ΖΜ (17. 10). Et puisque les deux 


droites 1M, Mz sont inégales, que l'ou a applique a TM un parailclogramme, qui 
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ἀπὸ τῆς ZM ἰσὸν παρὰ τὴν ΓΜ παραξίέληται 
ἐλλεῖστον εἴδει τετραγώνῳ , καὶ εἰς σύμμετρει 
αὐτὴν διαιρεῖ" ἡ ΤΜ ἄρα τῆς MZ μεῖζον δύ-- 
νάται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῆ. Καὶ οὐδετέρα 
τῶν [Μ. ΜΖ σύμμετρος ἐστι μήκει" τῇ ἐκκεῖ- 
μένη ῥητῇ τῇ ΤΔ' ἡ ἄρα TZ ἀποτομή ἐστι 
τρίτης 


aw ν \ On 
To apa, καὶὶ τὰ eCnse 


TIPOTAZIE pa. 


᾿ > 1? im i ec 4 , 
To ἀπὸ ἐλάσσονος mapa puTar παρα(αλλέ- 
ῃ a ‘ 
μέεῆον WANTOG Wore απ τοτομην τετάρτην. 
se « Gee ee \ 
Estw εἐλασσων ἡ AB, putn δὲ a TA, καὶ 
~ 3 ᾿ ia %) ἃ i ᾿ 
TH αὐτὸ τῆς ΑΒ igor Rape paray' τὴν TA παρα- 
: ~ ‘ , 
(είλήσθω τὸ TE, πλάτος ποιοῦν τὴν TZ* λέω 
7 Cee oar ’ 
oven TZ ἀποτομὴ ἐστι TETAPTH. 
Ἐστω γὺρ 7H ΑΒ προσαρμέζουσα ἢ ΒΗ" αἱ 
ἢ ς , aay 3» ᾿ ee 
ἀρὰ AH, HB δυνάμει εἰσιν ἀσυβμετροι. TWoscuTas 


a ᾿ , 32 ~ 2 Ἵν ~ 
TS μὲν συγκείμενον εῷ τῶν απὸ τῶν AH, HB 


ex ΖΜ xquale ad ΓΜ applicatur deficicns figura 
quadrata, ct in partes commensurabiles Ipsain 
dividit; exgo ΓΜ quam MZ plus potest quadrato 
ex recta sibi commensurabili. Et neutra Ipsarum 
ΓΜ, MZ commeusurabilis est lougitudine expo- 


site rational ΓΔ; ergo ΓΖ apotome est tertia. 


Quadratum igitur, etc. 


PROPOSITIO CI. 


Quadratum ex minori ad rationalem apph- 
catum lautudinem facil apotomen quartam. 

Sit minor AB, rationalis autem ΓΔ, et qua- 
drato ex AB xquale ad rationalem ΓΔ apphi- 
celur PE, latitudinem faciens ΓΖ; dico ΓΖ apo- 
tomen esse quartam. 

Sit enim ipsi AB congrucns BH; ipse igitur 
AH, HB potentia sunt incommensurabiles , fa— 


cientes quidem compositum ex ipsarum AH, 


élant ¢gal ἃ la quatrieme partie du quarré de zm, est défaillant d’une figure 
quarrée , et que ce parallélogramme divise TM en parties commensurables, la 
puissance de ΓΜ surpassera Ja puissance de Mz du quarré d’une droite commen- 
surable en longueur avec ΓΜ (18. 10); aucune des droites ΓΜ, Mz n'est donc 
commensurable en longueur avec la rationelle exposée ra; la drvite Tz est donc 
un troisi¢me epotome (déf. trois. 5. 10). Le quarré, etc. 


PROPOSITION Cl. 


Le quarré d’une mineure appliqué ἃ une rationelle fait une largeur qui est un 
quatiieme apotome. 

Soient une wineure AB, et une rationelle Ts; appliquons ἃ ΓΔ un parallélo- 
gramme TE, qui étant égal au quarré de AB, ait TZ pour largeur; je dis que la 
droite ΓΖ est un quatri¢me apotome. 

Car que BH conviene avec ΑΒ; les droites AH, HB seront incommensurables 
en puissance; la somme des quarrés des droites AH, HB sera ratiouelle, et le 


Ἢ 
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᾿ 
τετραγώνων ῥητὸν. τὸ ὃὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΒ μέσον. Καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH iscy παρὰ 
τὴν TA παραζεζλησθω τὸ TO, πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΓΚ. τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ ἴσον" τὸ KA mates 
“ποιοῦν τὴν KM* ὅλον apa τὸ TA ἴσον ἐστὶ τοῖς 
ἀπο τῶν ΑΗ. ΗΒ. Καὶ ἔστι τὸ συγκείμενον ἐπ 
τῶν ἀπὸ πῶν ΑΗ, ΗΒ ῥητόν" ῥητὸν ἄρα ἐστὶ 


τὸ ἥ 7 κ © ᾿ ᾿ , 
καὶ τὸ TA, καὶ παρὰ putiy τὴν Τὰ παρὰ- 


ΗΒ quadcatis rationale, rectangulum vero bis 
sub AH, HB medium. Et quadrato quidem 
ex AH aquale ad CA applicetur To, latitu- 
dinem faciens ΓΚ, quadrato yero ex BH 
aquale KA latitudinem faciens KM ; totum igi- 
tur PA axquale est quadratis ex AH, HB. Atque 
est Compositum ex quadratis ipsarain AH, HB 


rationale ; rationale igitur est et PA, et ad ra- 


A RH 
" Zo NK 
ray Ε. - oN 


re “ὦ ἡ Ν ὦν ν « 

xertal πλατὺς ποίουν Tuy ΓΜ" Ε“ τὴ ἀρὰ καὶ ἢ 

x , ~ ’ ae a) x 

IM, καὶ συμμετρος Ta TA μῆκει, Καὶ ετεὶ 
- ie. ta ? Ph oa 3 J ~ 

λον τὸ TA σὸν ἐστι τοῖς awO τῶν AH, HB, 


- " ble > ν ~ 2 ἊΣ “ A 
wy To TE scov ἐστι τῷ αὐτὸ τῆς AB* λοιπον 


tionalem ΓΔ applicatur latitudinem faciens ΓΜ; 
rationalis igitur et TM, et commensurabilis 
ips1 TA longitudine. Et quoniam totun TA 


zquale est quadratis ex AH, HB, quorun TE 


Ww \ 3 > ‘ ~ . € ν᾿ ~ . cad 
ἀραὶ τὸ ZA σὸν ἐστι τῷ δὶς ute τῶν AH, HB, ‘equale est quadrato ex AB; reliquum igitur 


Τετμήσθω οὖν καὶ ἡ ZM δίχα κατὰ τὸ N ZA aquale est rectangulo bis sub AH, HB. 


σημεῖον. καὶ ἤχθω διὰ Tov N ὁποτέρᾳ τῶν  Secetur igitur et ZM bifariam in puncto N, et 


TA, MA παραλλ ἥλος ἢ ΝΞ’ ἑκάτεροι ἄρα τῶν  ducatur per N altecutri ipsarum ΓΔ, MA paral- 


double rectangle sous AH, HB sera médial (77. 10). Appliquons ἃ ra un paral- 
Jelogramme ΓΘ, qui étant égal au quarré de AH, ait TK pour largeur, et appli- 
quons aussi ἃ ΚΘ un parallélogramme KA, qui étant égal au quarré de BH, ait 
KM pour largeur (45. 1), le parallélogramme entier ra sera égal ἃ la somme des 
quarrés des droites 4H, ΗΒ. Mais la somme des quarrés des dreites AH, HL est 
rationelle; le parallélogramme TA est donc rationel; mais il est appliqué a 
Ja rationelle Ts, et il a pour largeur ΓΜ; Ja droite t™ est donc rationelle et 
commensurable en longneur avec TA (21. 10). Et puisque le parallélogramme 
enuier TA est gal ἃ la somme des quarrés des droites aH, HB, et que TE est 
égal au quarré de ΑΒ; Je parallélogramme restant ZA sera égal au double rec- 
tangle sous AH, HB (7. 2). Coupons ΖΜ en deux parties égiles au point N, ct 
par le point N menons Nz paralléle aux droites ra, MA; chacun des parallélo- 
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ΖΞ. ΝᾺ ἔσχον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν! AH, ΗΒ. 
- 2 1 © ᾿ τω ἥν 2 
Καὶ ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB μέσον ἐστι. 
‘ uy Z " Σὲ be 
καὶ ἔστιν ἰσὸν τῷ ZA* καὶ TO ZA apa μέσον 
> Ἀ xX τ £ ‘ τ ᾿ τὰ 
ἐστι. καὶ παρὰ ρητὴν τὴν ZE παράκειται πλα- 
- 1 a © ty oF > ἢ ε 
τὸς ποιοὸὺυν τὴν ἜΜ" ρήτη apa tots ἡ ZM, 
ΙΝ > ’ ~ ka te ee x ᾿ J 
καὶ aouppespes TH TA μήκει. Kas eves τὸ μὲν 
> an ee Mees eof 
συγκείμενον εκ τῶν ἀπὸ τῶν AH, HB ρητὸν 
2 λ J \ « \ “ { ? , 
ἐστι. TO δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB μέσον. ἀσυμ- 
\ > | ~ ~ ‘ ε \ 
μετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AH, HB τῷ dic ὑπὸ 
ng ΠῚ rod ν a 2 ᾿ 
τῶν AH, HB. Ισοὸν δὲ este τὸ ΓΛ τοῖς ἀπὸ 
~ ~ ‘ Ἀ ε \ ~ 
τῶν AH, HB, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB 
oa a > + 7 ? x \ 
ἴσον ἐστιῦ τὸ ZAT ἀσυμμετρον ἄρα εστι τὸ TA 
~ iJ Ἄν + ω 3 Ἂν € 
τῷ ZA. Qs δὲ τὸ TA πρὸς τὸ ZA οὕτως ἐστιν ἡ 
- a x 3 f ἢ 3 x ε 
TM? πρὸς τὴν ΖΜ' αἀσυμμέετρος ape ἐστιν ἢ 
~ a iN 3 ’ e , 
IM tn 2Μ μήκει. Καὶ εἰσιν ἀμφοτεραι ρηταῖ" 
iu e * , Ψ' 
αἱ ἄρα IM, MZ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
Π i " > iN ς , \ 
μετροι" ἀπύτομη epee ἐστὶν ἢ TZ, Λέγω don 
q x ἡ ᾿ ᾿ ε 
ὅτι καὶ τετάρτη. Ἐπεὶ y2p αὐ AH, ΗΒ δὺ- 
᾿, 5% 2 τ 3 4 2 Ν XV 
νάμεῖ εἰσιν ἀσυμμετροι" ἀσύμμετρον apa καὶ τὸ 


> Α τ᾿ ~ 2 ‘ ~ a ΟΝ τὸ ~ 
ἀπὸ τῆς AH τῷ απὸ τῆς HB. Καὶ tots τῷ 
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lela N=; utrumque igitur tpsorum ΖΞ, NA 
zxquale est rectangulo sub AH, HB. Et quoniain 
rectangnlum bis sub AH, HB medium est, et est 
zquale ipsi ZA; et ZA igitur medium cst, ct ad 
rationalen. ZE applicatur latitudinem facicns 
ZM; rationals igitur est ΖΜ, ct incommen- 
surabilis 1081 TA longitudine. Et quouiam qui- 
dem compositum ex quadratis ipsarum AH, HB 
rationale est, reclangulum vero bis sub AH, HB 
medium , incommensurabilia sunt quadrata ex 
AH, HB rectangulo bis sub AH, HB. Aiquale 
autem est TA quadratis ex AH, HB, rectangulo 
vero Lis sub AH, HB wequale est ZA; incom- 
mensurabile igitur est TA ipst ZA. Ut autem 
TA ad ZA ita est ΓΜ ad ΖΜ; incommensu- 
rabilis igitur est ΓΜ ipsiZM longitudine. Et sunt 
amba rationales; ipse igitur ΓΜ, MZ ratio- 
nales sunt potentia solium commensurabiles ; 
apotome igilur 6581 ΓΖ. Dico ct quartam. Quoniam 
euim AH, HB potentia sunt incommensurabiles ; 
incommensurabile igitur et ex AH quadratum 


qaadrato ex HB. Atque est quadrato quidem 


grammes ΖΞ, NA sera ¢gal au rectangle sous AH, HB. Et puisque le double 
rectangle sous AH, HB est médial et égal a zA, le parallélogramme ZA sera 
médial. Mais il est appliqué ἃ la rationelle ZE, et il a ΖΜ pour largeur; Ja droite 
zM est donc rationelle, et incommensurable en longueur avec ΓᾺ (25. το). Et 
puisque la somme des quarrés des droites AH, HB est rationelle, et que le double 
rectangle sous AH, HB est mcdial, Ja somme des quarrés des droites AH, HB sera 
incommensurable avec le double rectangle sous AH, HB. Mais Je parallélogramine 
TA est égal a la somme des quarrés des droites AH, HB, et ZA égal an double 
reclangle sous AH; HB; 16 parallélogramme ra est Guuc incommensurable avec 
ZA. Mais TA est ἃ ZA comme ΓΜ est ἃ ΖΜ (1. 6); Ja droite ΓΜ est donc incommen- 
surable en longueur avec la droite ΖΜ (τὸ. 10). Mais ces droites sont rationelles 
Pune et laure ; les droites ΓΜ, Mz sont donc des rationelles commensurables 
en puissance seulement; la droite ΓΖ est donc un apotome (74. 10). Et je dis 
que cette droite est un quatricme apotome. Car, puisque les droites AH, HB sont 
incommeusurables en puissance , Je quarre de AH sera iucommensurable avec le 
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μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον τὸ [Θ. τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
HB ἴσον τὸ ΚΛ' ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΘ 
τῷ KA, Ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΚΔ οὕτως ἐστὶν» 
ἡ TK “πρὸς τὴν ΚΜ’ ἀτύμμετρος ἄρα ἐστὶν 4 
IK τῇ KM pau. Καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AH, 
ΗΒ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH, HB, 
καὶ ἐστιν σον τῷ μὲν ἀπὸ ang AH τὸ re 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς HE τὸ KA, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 
AH, ΗΒ τὸ NA* τῶν apz TO, Κλ μέσον 


> ΄ Ψ' 3 " at ν᾿ ᾿ξ ν 
avaregcy ἐστί τὸ NA* ἐστῶν apa ὡς 1τὸ TO 


ELEMENTS DEUCTIDE. 

ex AH wquale ΓΘ, quadrato vero ex HB equate 
KA; incommenusurabile igitur est ΓΘ iIpsi KA, 
Ut autem ΓΘ ad KA ita est ΓΚ ad FM; incom- 
wensurabilis igitur est ΓΚ ipsi KM lonsitudine. 
Kt quomam quadratorum cx AH, HB medium 
prepertionale est rectangulum sub AH, HB, 
atque estequale quadrato quidem ex AH ipsum 
ΓΘ, quadrato vere ex HB ροῦν KA, rectan= 
gulo autem sub AH, HS ipsam NA 3 ipsornm 


iglur FO, KA medium proportionate est NA; 


A BROT 
aac LS 

Z NK 
ΓΜ 
a i ἘΠ Ἢ 


πρὸς τὸ NA οὕτως τὸ NA πρὸς τὸ ΚΛ. Αλλ 
ὡς μὲν 70 TO πρὸς τὸ NA οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ 
mpeg τὴν NM. Ὡς δὲ τὸ NAS πρὸς τὸ KA οὕτως 
ἐστὶν ἡ ΝΜ πρὸς τὴν ΚΜ’ ὡς ἄρα ἡ ΓΚ πρὸς 
τὴν ΝΜ οὕτως ἐστιν ἡ ΝΜ πρὸς τὴν KM* τὶ 
ἄρα ὑπὸ τῶν TK, ΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 


MN , τουτέστι τῷ τιτάρτω μέρει τοῦ are τὰς 


est igitur ut ΓΘ ad NA ita NA ad KA. Sed 
ul quidem FO ad NA ita est TK ad NM. Ut 
autem NA ad KA ita est NM ad KM; uligitur 
ΓΚ ad N Mita est NM ad KM3 rectangulum 
igitur sub TK, KM wquale est quadrato ex 


MN, hoe est quarte parti quadrati ex ΖΜ, 


quarré de HE. Mais ro est égal au qnarré de AH, et KA égal au quarré de ΗΒ; 
le parallélogramme fro est donc incommensurable avec KA. Mais ΓΘ est ἃ KA 
comme IK esta KM; la droite rk est donc incommensurable eu Jonguear avec KM. 
Et puisque le rectangle sous aH, HB est moyen proportionnel ene le quarré 
de aH et le quarré de ΗΒ (55. Jemm. 10), que Je parallélugramme ro est égal 
au quarré de AH, le parallélogramme KA égal au quarré de HB, et le paralleélu- 
gramme NA égal au rectangle sous AH, HB, le parallclogramme NA sera muyen 
proportionnel entre ΓΘ et KA; la droite ΓΘ est donc ἃ NA comme NA est ak. Mais 
ΓΘ est ἃ NA comme ΓΚ est ἃ NM, οἱ NA est ἃ KA comme NM est ἃ KM; Ja droite TK 
est donc ἃ NM comme NM est ἃ KM; le rectangle sous rk, KM est done égal au 
quarré de NM, c’est-a-dire ἃ la quatricme pare du quarré de ΖΜ (17. 6). Et 
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ΖΜ. Ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι ἄνισοί εἶτιν ai TM, 
MZ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς MZ 
ἴσον παρὰ τὴν ΓΜ παραζείληται ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ, τὸ ὑπὸ τῶν TK, KM, καὶ εἰς 
ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ" ἡ ἄρα ΤΜ τῆς ΜΖ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, Καὶ 
ἔστιν ὅλη ἡ TM σύμμετρος μήκει τῇ ἐμκειμένῃ 
puri τῇ ΤΑ" ἡ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι τετάρτη. 


A a 2 y %. νι twn 
To ἄρα arsed, καὶ τὰ εἐζης- 


ΠΡΟΤΑΣΙῚΣ ρ. 


7 3 " ~ Ἁ. e ~ , 4 εἶ 
To απὸ τῆς μετὰ putcu pecoy τὸ crc 
‘ Ἑ . , ,΄ 
ποιούσης Tepe ρῆτην παραζαλλόμενον πλατες 
on iY ’ 
TOMS αττοτομὴν FELT TN. 
« ‘ « ~ ls se n~ 
Ἑστω ἡ μετὰ putou μισὸν τὸ ολὸν “τοίιουτὰ 
ε ε Π ἄν x ~ 2 \ ~ ” 

n AB, pata δὲ a TA, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB ἔτον 
παρὰ τὴν TA rapaGeCancbes τὸ TE πλάτος 
“Ἵ Ἀ ’ “ c 2 2 > 
mcscuv τὴν ΓΖ" λέγω ors ἢ TZ ἀποτομὴ ἐστί 


πεμπττη. 
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Quoniam igitur duz rectz inaquales sunt ΓΜ : 
MZ, el quartz parti quadrati ex MZ xquale ad 
ΓΜ applicator deficiens figura quadrata » rectan- 
gulam sub TK, KM, et in partes incommen- 
surabiles spsam dividil; ergo ΓΜ quam MZ plus 
potest quadrato ex recta sibi incommensurabili. 
Atque est tota ΓΜ commensurabilis longitudine 
ex posite rationali FA; ergo PZapotome est quarta. 


Cuadratum igitur, etc. 


PROPOSITIO CII. 


Qnadratum ex recta que cum rationali me- 
dium totum facit ad rationalem applicatum lati- 
tudinem facit apotomen quintam. 

Sil recta AB qua cum rationali medium totum 
facit, rationalis autem TA, et quadrato ex 
AB equale ad ΓΔ applicetur TE latitudinem fa- 


ciens ΓΖ: dico ΓΖ apotomen esse quintam. 


puisque les deus droites ΓΜ, Mz sont inégales, que l'on a appliqué ἃ ΓΜ un paral- 
Jélugramme, qui étant €gal ἃ la quatriéme partie du quarré de Mz, est défaillant 
d'une figure quarrée, que ce rectangle est celui qui est compris sous ΓΚ, KM, ct 
que ce parallélogramme divise ΓΜ en parties incommensurables , la puissance de 
ΓΜ surpassera la puissance de ΜΖ du quarré d'une droite incommensurable avec 
ΓΜ (19. 10). Mais la droite entigre ΓΜ est commensurable en longueur avec la 
rationelle exposée ΓΔ ; la droite ΓΖ est donc un quatriéme apotome (det. trois. 4. 10). 
Le quarré, etc. 


PROPOSITIPN CII. 


Le quarre d’une droite qui fait avec une surface rationelle un tout medial, étant 
appliqué ἃ une rationelle, fait une Jargeur qui est un cinquiéme apotume. 

(Jue Ja droite AB fasse avec une surface rationelle un tout médial, et seit Ja ra- 
tionclle ΓᾺΔ; appliquons ἃ Faun paralélogramme ΓΕ, qui étant égal au quarré de AB, 
aitrz pour largeur; je dis que rz est an cingquieme apotome. 


πε: 
370 
͵ 
A ν τὰ Ἐν - Ce € BH? ε 
Eotw γὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα ἢ αἱ 
ἢ τὰ , π τ 
ἄρα AH, ΗΒ εὐθεῖαν δυνάμει εἰσὶν ἀασύμμε- 
- ‘ \ ΄ 2 ~ 38. Ὑ 
τρὸις ποιουσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν aT 
a or , ’ 4 ‘ . © > ar, 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, TO ὃ: δὶς ὑπ αὐτῶν 
hie Ree foe 4 1 
ἔητόν. Kai τῷ μὲὲν amo τῆς ΔῊ «σὸν παρὰ 
΄ Ni ~ Ἶ 3». 4 - 
car TA παρα(εδλησθω τὸ TQ" τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
> ἜΝ 1 \ P π΄. 
HB σον τὸ Κιλ' ὁλον ἄρα Το TA σὸν ἐστὶ τοῖς 
3 ν ~ Ν i 2 ~ 
ἀπὸ τῶν AH, HB. To δὲ συγκείμενον ex τῶν 
ἧς. - τ , > a 
ἀπὸ τῶν AH, HB ape μέσον ἐστι" μίσον apa 


εξ Aes Β ecg ; ι A 
εστι TO TA. Khas mapa patay τὴν TA wapa- 


N 


, ~ ‘ # a } > Ν 
εἶτα TALTCS crekOuy τὴν TM* puri ἀρα ἐστιν 


IM, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΔ. Καὶ ἐπεὶ ὅλον 


ν 
S. 


ν᾿ > . ~ ? ν᾿ n “ ι 
τὸ TA σὸν ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB, ὧν τὸ 
͵ » ‘ 5 2 ° 4 y 
TE ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὺ τῆς ΑΒ" λοιπὸν ope 
Ἶ ee ΕΟ ee 

τὸ ZA ἰσὺν ‘ors τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ, Τι- 

τμήσθω οὖν ἡ 2M δίχα κατὰ τὸ N, καὶ ἤχθω 
τς ἂν ΤῈ ἢ - : 

δια tou N ὁπότερα τῶν TS, MA παραλληλος 

eo: 7 -» rae = 3 > \ 

ἢ ΝΞ’ exarepey apa τῶν ΖΞ. NA σὸν ἐστὶ 

- ε 3 ~ wis 2 Ἂν ἂς τ ε ἣν 

+o ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ, Kas eves τὸ dig ὑπὸ 


-Ὁ = ‘ > ‘ } 3, ~ 
τῶν AH, HB ρῆτον tots, καὶ ἐστιν" σὸν TO 
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Sit enim ipsi AB congrucns BH; ipss igitur 
AH, HB recke potentia sunt incommensura- 
hiles , facientes quidem compositum ex ipsarum 
quadratis medium, rectangulum vero bis sub 
ipsis rationale. Et quadrato quidem ex AH 
quale ad Fd applicetur ΓΘ; quadrato vero 
ex HB wquale KA; totum igitue TA wequale 
esl quadratis ex AH, HB. Compositum aulem 
ex quadratis ipsarum AH, HB stuul medium 
vst; medium igitur est CA. Et αὐ rationalem 
ΓΔ applcatur lattudinem faciens ΓΜ; ratio- 
nalis igitur est ΓΜ, et incommensurabilis ipsi 
ΓΔ. Et gquamam totum TA wquale est qua- 
dratis cs AH, HB, quorum TE wquale est qua- 
drato cx AB; reliquum igitur ZA xquale est 
rectaugulo bis sub AH, HB. Secetur igitur ΖΜ 
bifariam in N, et ducatur per N alterutrt ip- 
sarum PA, MA parallcla NZ; ulrumgue igitur 
ipsorum ΖΞ, NA equale est  rectangulo sub 


AH, HB. Et qnomam rectangulum bis sub 


AH, HB rationale est, et est wquale ipsi ZA; 


Car gue BH conviene avec AB; les droites AH , HB scront incommensurables en 
puissance, la somme de leurs quarrés étant médiale, et le double rectaugle com 
pris sous ces mémes droites étant ratiovel (78. 10). Appliquons a Tra un paral- 
lélogramme ro, qui soit égal au quarré de AH; appliqnons aussi a cette droite un 
parallélogramme KA, qui svit égal au quarré de HB (45.1), le parallelogramme 
entier TA sera ὅσα! ἃ Ja somme des quarrés des droites AH, HB. Mais la somme des 
quarrés des droites AH, HB est médiale ; Je parallclogramme ra est donc médial. 
Mais ce parallélogramme est appliqué a Ja rationelle ta, et 1] ἃ ΓΜ pour largeur; 
la droite ΓΜ est donc rationelle et incommensvurable avec ra (25. 10). Et puisque 
le parallGlogramme entier TA est égal ἃ 1a somme des quarrés des droites AH , HB, 
et que TE est égal au quarré de ΑΒ, le parallelogrammie restant ZA sera égal au 
double rectangle sous AH, HB (7.2). Coupons la droite 7M en deux parties cgales 
enN, et parle point N menons Ja droite ΝΞ parallele ἃ Pune ou ἃ lautre des droites 
ra, MA; cbhacun des parallélogrammes ΖΞ, NA sera ¢gal au rectangle sous AH, HB. 
Et puisque le double rectangle sous AH, HB est rationel, ct qu'il est égal ἃ ZA, 


LE DIXIEME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE. 


ZA paroy ἄρα ἐστὶ τὸ ZA. Καὶ παρὰ βητὴν 
τὴν ἘΖ παράπειται πλάτος ποιοῦν τὴν ZM* 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ἼΜ, καὶ σύμμετρος τῇ 
TA μήκει- Καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν ΓΛ μέσον ἐστὶν 
τὸ δὲ ZA βητόν" ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΤΛ 
τῷ ZA. Ὡς δὲ τὸ TA πρὸς τὸ ZA οὕτως ἐστὶν" 
» ΓΜ πρὸς τὴν ΜΖ" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἢ 
IM τῇ ΜΖ μήκει. Καὶ εἴσιν ἀμφότεραι putas 


αἱ ἄρα TM, ΜΖ paras εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 


A 


Tr 


-- 1 


2 A ay , ἊΣ ε ω En eLeg 
μετροι" ἀποτομὴ ape ἐστιν ἡ TZ. Aczw δὰ ὅτι 
\ ᾿ x a Cd ἥν « ρον 
καὶ πεμπτη. Ὅμοιως pap δείξομεν ὅτι τὸ ὑπὸ 
~ 3) Σ 4, ? νι 
τῶν TK, ΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΝΜ. του- 
, - , , τ ἥσει 
TeoTk τῷ πεταρτῳ μερεὶ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ. Καὶ 
3 iu 3 3 € - 2 Ἀ 3 ἣν ~ ~~ Ψ. \ 
ech αἀσυμμετρον ἐστι TO ATO τῆς AH τῷ απὸ 
~ = ‘3 ι 4 > x ~ 
τὴς HB, ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς AH τῷ TO, 
x δὲ 3 ἢ “ “ τ ᾽ν» Dd 
τὸ de awe τῆς HB τῷ KA* acuppetpoy apa 


ἐστὰΐ τὸ TO TO KA. ὥς δὲ τὸ TO πρὸς τὸ 
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rationale igitur est ZA. Et ad ralionalem EZ 
applicatur Jatitudinem faciens ΖΜ: rationalis 
igitur est ΖΜ, et commensurabilis ipsi ΓΔ lou~ 
gitudiue. Et quomam quidem ΓΛ mediuin est, 
ipsum vero ZA rationale ; incommensurabile 
igitur est ΓΛ ipsi ΖΛ. Ut autem FA ad ZA 
ita est ΓΜ ad MZ; incommensurabilis igitur est 
ΓΜ ipsi MZ longitudine. Et sunt ambz ratio- 
nales; ipse igitur ΓΜ, MZ rationales sunt po- 


tentid solum conmensurabiles ; apotome igitur 


NE wm 


fay 1G) ἃ 
est ΓΖ. Dico et quintam. Similiter enim de- 
monstrabimus rectangulum sub ΓΚ, KM zequale 
esse quadrato ex NM, hoc est quarlz parti qua 
drali ex ΖΜ. Et quoniam incommensurabile est 
ex AH quadratum quadrato ex HB, equale au- 
tem quadratum ex AH ipsi TO, quadratum vero 
cx HB ipsi KA; incommensurabile igilur est TO 
ipst KA. Ut autem ΓΘ ad KA ita ΓΚ ad KM; 


le parallélogramme ZA sera ratiouel. Mais ce parall élogramme cst appliqué ἃ 
Ja rationelle ΕΖ, et il a ΖΜ pour largeur; la droite 2M est donc ratiouelle, et 
commensurable en longueur avec ΓΔ (21. 10). Et puisque ΤᾺ est médial, et 24 
rationcl , le parallélogramme ΓΛ sera incommensurable avec ZA. Mais TA est a 
ZA comme IM est ἃ MZ (1.6); Ja droite T™ est donc incommensnurable en lon- 
gueur avec Ja droite ΜΖ (10. 10). Mais ces droites sent rationelles Yuve et 
Vautre; Iles droites ΓΜ, Mz sont donc des rationclles commensurables en puis- 
sance seulement; la droite rz est donc un apotome (74. 10). Et je dis que 
cette droite est un cinquiéme apotome. Nous démontrerons semblablement que 
le rectangle sous TK, KM est égal au quarré de NM, c’cst-a-dire ἃ Ja quatrieme 
partie du qunarré de zM. Puisque Je quarré de Au est incommensurable avec 
le quarré de HB, que le quarré de AH est ésal ἃ Te, et que le quarre de HB 
est égal ἃ KA, Je paralldlogramme ro sera incommeusurable avec KA. Mais ro 
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KA οὕτως ἡ TK πρὸς τὴν ΚΜ’ ἀσύμμετρες ἄρα incommensurabilis igitur ΓΚ ipsi KM longitu- 
4 TK τῇ KM pune. Ἐπεὶ cur dve eo9erces: arisch © dine. Quoniam igitur due rect inzquales sunt 
ΓΜ, MZ, et quarte parti quadrali ex ΖΜ 


εἶσιν αἱ TM, MZ, καὶ τῷ τιτάρτῳ μέρε; τοῦ 
wzquale ad ΓΜ applicatur deficiens figura qua- 


ἀπὸ τῆς ZM ἴσον Tops ay TM παραξεξληται 


ελλεῖπτον εἶδει τιτρα)ώτῳ. καὶ εἰς ἀσύμμετρα draia, et in partes incommeusurabiles ipsam 


αὐτὴν διαιρεῖ ey ape IM τῆς MZ μεῖζον du-  dividil; ergo ΓΜ quam MZ plus potest qua— 


ho ον ’ « - ἈΠ πτ 8 ees oe are 
rata τῷ ATO ἀσυμμέτρου εαὐτὴ, Καὶ zoey ἡ drato ex recta 5101 incommensurabili. Alque est 


, « : ee ἫΝ : . 
πρισαραύζουσα ἢ ΖΜ σύμμετρός τὴ ἐπκει μένη congruens 2M commensurabilis exposite ratio- 


puta τῇ Tata ap TZ ἀπυτεμη ἐστι πίμπτπη. nal ΓΑ; ergo ΓΖ apotome est quinta. 


. ῳ ‘ ν ἐκ. = - 
To ἄρα; καὶ τὰ εζῃς. Onadratuin igitur, ete. 


TRO TA Son Vee PROPOSITIO CII. 


Te ἀπὸ τῆς peta ὠέσον τὸ ὅλον “τοιεύτης Quadratum cx recta que cum medio medium 
παρὰ ἑ"τὴν παραξζαλλόμενον πλάτος ποιεῖ totum facitad rationalem applicatum latitudinem 
facit apotomen sexta. 

Sit recta AB que cum medio medium totum 


facit , rationalis aulem TA, et quadrato cx 


Hf : 
ATOTOMY EXTHY. 
e 4 ΄ ΄ \ el ~ 
Ervo ἡ peta μεῖου μεσὸν τὸ GAov ποίόυσα 
΄ © ‘ e = ~ ? * ~ » 
n AB, pata δε a TA, καὶ Tw απὸ Tag AB σὸν 


ape τὴν TA παραζεξλήσθω τὸ TE, πλάτος ΑΒ equale ad ΓΔ applicetur TE, latitudinein 
ποιοῦν τὴν TZ* λέγω ὅτε! ἡ TZ ἐποτ:μη ister faciens ΓΖ; dico ΓΖ apotomen esse sextam. 


“ 
CKkTHe 


est ἃ KA comme IK cst ἃ KM; la droite TK est donc incommensurable en Jon- 
gueur avec KM. Et puisque les deux dreites ΓΜ, Mz sont in¢gales, que You 
a appliqué ἃ TM un parallelogramme, qui étant ὅσα! a la quatrieme parue du 
quarré de ΖΜ, est dctailant d'une figure quarrée, et que ce parallclogramme 
divise ΓΜ en parties incommensurables, la puissance de TM surpassera la puissance 
de mz du quarré (une dreite incommensurable en Iongueur avec TM (19. 10). 
Mais Ja congruente zM est commensurable en longneur avec la rationelle ex- 
posée ra; Ja droite rz est donc un cinqvicme apotome (def. trois. 5. 10). Le 


quarré, etc. 
PROPOSITIQN Citi. 


Le quarré d'une droite qui fait avec une surface médiale un tout medial, 
étant applique ἃ une rationelle, fait une largeur qui est un sixicme apotome. 

Οὐδ la droite ΑΒ fasse avec une surface médiale un tort medial; soit la ratio- 
nelle ra; appliquons ἃ ΓΔ ur parallélogramme TE, qui ¢tant égal au quarre de AB, 
ait TZ pour largeur; je dis que la droite ΓΖ est un sixi¢me apotome. 
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Ἑστω γὰρ τῇ AB προσαρμόζουσα ἡ ΒΗ" αἱ 
ἄρα AH, HB durzuis εἰσὶν ἀτύμμετροι, ποιοῦσαι 
TO, τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετρα- 
γώνων μέσον. καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB 
μέσους ἔτι δὲ ἀσύμμετρα τὰ ἀπὸ τῶν" AH, ΗΒ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB, Παραξεξλήσθω οὖν 
παρὰ τὴν TA τῷ μὲν ἀπὸ τῆς ΑΗ ἴσον τὸ 


᾿ ~ 4 ~ A > ‘ ~ 
TO πλατοὸς ποίοὺν τὴν TK, τῷ δὲ awo τῆς 
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Sit enim ipsi AB congruens BH ; ipsx igitur 
AH, HB potentid sunt incommensurabiles, fa- 
cicutes el compositum ex ipsarum quadratis 
medium, et rectangulum bis sub AH, HB me- 
dium, adhue autem incommensurabilia ex AH, 
HB quadrata rectangulo bis sub AH, HB. Ap- 
plicetur igitur ad TA quadrato quidem ex AH 


aquale ΓΘ latitudinem faciens ΓΚ, quadzato 


A BH 
ee νει 
NK 
ΙΓ ΞΜ 
᾿ | 
A £ = OTA 


9 ν᾿ x oF » 7 ΓΝ > ἢ 
ΒΗ τὸ KA‘ ὅλον τα τὸ ΤᾺ σὸν ἐστι τοῖς αὐτὸ 
~ a 32 πε ΝΥ 

τῶν AH, ΗΒ’ μέσον ἄρα ἐστι᾽ καὶ τὸ TA. 
‘\ A € ay Ἀ td Jed 

Και παρὰ μητὴν τὴν TA πουράκεται TAATOS 

~ = " ἢ 3 Ν Φ' ς 

ποιοῦν τὴν ΓΜ" ρητὴ apa ἐστὶν ἃ TM, καὶ 


ἀσύμμετρος τῇ Τὰ panne. Ἐπεὶ cov τὸ TA cov 


vero ex BH ipsum KA; totum igitur PA zquale 
est quadratis ex AH, HB; medium igitur est et 
ΓΑ. Etad rationalem ΓΔ applicatur latitudinem 
facieus EM; rationalis igitur est PM, et incom- 


mensurabils ipsi ΓΔ longitudine. Quoniam igi- 


ἐστὶ τοῖς ἀπὸ Tov AH, HB, ὧν τὸ TE izoy turT.A equale est quadratis ex AH, HB, quo- 


ἐστὶ! τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ' λοιπὸν ἀρὰ to ZA socy rum FE quale est quadrato cx AB; reliquum 


ἐστὶ τῷ dig ὑπὸ τῶν AH, HB. Καὶ ἔστι τὸ igitur ZA xquale est rectangulo bis sub AH, HB. 
δὶς ὑπὲ τῶν AH, HB μέσον" καὶ τὸ ZA ἄρα Atque est rectangulum bis sub AH, HB medium; 


Car que BH conviene avec AB; Jes droites AH, HB seront incommensurables 
en puissance, la somme de leurs quarres étant médiale, le double rectangle 
sous ces droites étant aussi médial, et Ja somme des quarrés de ces mémes 
droites étant incommensurable avec le dcuble rectangle sous AH, HB (79. 10). 
Appliquons ἃ ra un parallélogramme Toe, qui étant égal au quarré de aH, 
ait TK pour largeur; appliquons ἃ ΚΘ un parallélogramme KA égal an quarré 
de BH; le parelléiogramme entier TA sera égal ἃ la somme des quarrés des 
droites AH, HB; le parallélogrsmme ra sera donc médial. Mais ce parillélo- 
gramme est appliqué ἃ la rauionelle Ts, ΘΕ a rv pour largeur; la droie rm est 
donc rationelle, et incommensurable en longueur avec ra (23. 10). Et puisque 
TA est gal ἃ la somme des quarrés des droites au, HE, et que TE est ὅρα! au 
quarré de £B , Je parall¢logramme restant ΖΛ sera égal au double rectangle sous 
AH, ΗΒ (7. 2). Mais le doubie rectangle sous AH, HB est medial ; le paral.élogramme 
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ἣν ? Ω ein +e 1 ἣν ΄ 
μέσον ἐστι. Kas παρα puta τὴν ZE wepaxeitas 

‘re π᾿ \ ἘΝ 5 v > ~ La 
πλατος πτποίουν τὴν ΔΜ puta apa ἐστι ἢ ZM, 
νιν τ ἢ Ber type nan 
καὶ ἀσύμμετρος Τὰ FA panes. Καὶ ἐπεὶ τὰ 
7 ~ *_ ὦ ¥ 5S ee . © \ 
ἀπὸ τῶν AH, HB ἀσύμμετρα este τῷ δὶς ὑπὸ 

~ No.” oo \ > x C4 
πῶν AH, HB, καὶ tors τοῖς μὲν awe τῶν" AH, 

- Ν ~ ᾿ ε -- 

ΗΒ ἰσον τὸ TA, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB 
a . 2 ἊΝ at 3 ‘GH " ΄- 
“τὸν τὸ 2λ᾽ ἀσυμμέτρον ἀρὰ ἐστ τὸ TA τῷ 
. \ ν τὰ il 3 q © 
ZA. Ὡς δὲ τὸ TA πρὸς τὸ ZA οὕτως ἰστι: ἢ 


TM πρὸς τὴν ΜΖ" ἀσύμμετρες ape ἐστὶν ἃ ΓΜ 


τῇ ΜΖ μήπει. Καὶ εἴτιν ἀμφότεραι paras αἱ 
TM, ΜΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μένον σύμ-- 
μετροι" ἀποτομὴ ape ἐστὶ ἡ TZ. Λέγω δὴ 
ὅτι καὶ ἕπτη. Ἐπεὶ γὰρ τὸ ZA ἴσον ἐστὶ τῷ δὲς 
ὑπὸ τῶν AH, HB, τετμήσθω diye ἡ 2M κατὰ 
TON, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Ν τῇ ΓΔ παράλληλος 


ἄν τ ee u ~ ne > > Ν ~ 
ΝΕ" ἐκατερον ape tov ZS, NA σὸν tors τῷ 


E 


el ZA igitur medium est. Et ad rationalem ZE 
applicatur latitudinem facicns ΖΜ, rationalis 
igitur est ΖΜ, οἱ mcommensurabilis ipsa ΓΔ 
longitudine. Et quomam yuadrata ex AH , HB 
incoinmensurabilia sunt rectangulo bis sub AH, 
HB, alque est quadratis quidem ex AH, HE 
awquale TA, reclangulo vero bis sub AH, HE 
quale ZA; incommensurabile igitur est PA tpsi 
ZA. Ut anlem ΓΛ ad ZA ita est ΓΜ ad MZ; 


= OA 


incommensurabilis igitur est TM ipst MZ longi- 
tudine. Et sunt ambie rationales ; ipsa TM, MZ 
igitur rationales sunt potentia solitm conuacn- 
surabiles ; apotome igitur est ΓΖ. Dico ct sex- 
tam. Quomam enim ZA xquale est rectangulo 
bis sub AH, HB, secetur bifariam ΖΜ in N, 


et ducaiur per N ipsi ΓΔ parallcla NZ; utrumque 


ighur ipsorum ΖΞ, NA zequale est rectangulo 


za est donc médial. Mais ce parallélogramme est appliqué ἃ la rationelle ΖΕ, 
et ila ΖΜ pour largeur; Ja droite ΖΜ est done rationelle, et incoemmensurable 
en Jongueur avec Ta. Et puisque la somme des quarrés des drvites AH, ΗΒ est 
incommensurable avec Je donble rectangle sous AH, HB, que ra est égal ἃ la 
somne des quarres des droites AH, HB, ct que ZA est égal au double rectangle 
sous AH, HB, le parallelogramme ΤᾺ sera incommensurable avec ZA. Mais ΓᾺ 
est ἃ ΖΔ comme IM est ἃ MZ (1.6); Ja droite ΓΜ est donc incommensurable en 
Jongueur avec la droite Mz (10. 10). Mais ces drvites sont rationelles Pune et 
Vautre; les droites TM, Mz sont donc des rationelles commersurables en puis- 
sance seulement; la droite 1z est donc un apotome (74. 10). Et je dis que 
celte droite est un sixieme apotome. Car puisque ZA est égal au double rec- 
tangle sous AH, HB, Coupons ΖΜ en deux parties égules en N, ct par le peint 
N menous la droite N= parallele ars, chacun des parallélogrammes ΖΞ, NA sera 
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ὑπὸ τῶν AH, HB. Kat ἐπεὶ αἱ AH, HB δὺ- 
τάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ἀπὸ τῆς HB. Αλλὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς AH ἤτον ἐστὶ τὸ TO, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς HB ἴσον ἐστὶ τὸ ΚΛ' ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐγτὶθ τὸ ΓΘ τῷ KA. ὡς δὲ τὸ TO πρὸς τὸ 
KA οὕτως ἐστὶν ἡ TK πρὸς τὴν KM* ἀσύμ- 
μέτρος ἄρα ἐστὶν ἡ IK τῇ ΚΜ, Καὶ ἐπεὶ τῶν 
ἀπὸ τῶν"! AH, ΗΒ μέσον ἀιάλοχόν ἐστι τὸ 
ὑπὸ τῶν AH, HB, καὶ ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
AH ἴσον τὸ TO, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς HB ἴσον τὸ 
KA, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, HB ἔσον exti'? τὸ 
ΝΑ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ TO πρὸς τὸ ΝᾺ οὕτως τὸ 
NA “πρὸς τὸ KA’, Καὶ διὰ τὰ αὐτῶ ἡ ΓΜ τῆς 
ΜΖ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀτυμμέτρου ἑαυτῇ. 
Καὶ οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός ἐστι τῇ ray 
pen ῥητῇ τὸ ΓᾺΔ" n TZ ἄρα ἀποτομή ἐστιν ἕκτης 


ese x ,eg~ 
To Apa, παὶ τὰ εξζῇς- 
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sub AH, HB. Et quoniam AH, ΗΒ potentia sunt 
incommensurabiles, incommensurabile igitur est 
ex AH quadratum quadrato ex HB. Sed qna- 
drato quiduin ex AH aquale est FO, quadrato 
vero ex HB zquale est KA; incommecusurabile 
igitur est FO ipsi KA. Ut autem ΓΘ ad KA ita 
cst ΓΚ ad KM; incommensurabilis igitur est 
PK ipsi KM. Ct quoniam quadratorum ex AH, 
HB incdium proportionale est rectangulum sub 
AH, HB, atque est quadrato quidem cx AH 
aquale ΓΘ, quadrato vero ex HB xquale KA, 
rectangulo autem sub AH, ΗΒ aquale est NA; 
est igitur ut TO ad NA ita NA ad KA. Et 
eadem ratioue FM quam MZ plus potest qua- 
drato ex recta sibi incommensurabill. Et ncutra 
ipsarum commensurabilis est expositz rationali 
ΓΔ ; ergo ΓΖ apotome est sexta. 


Quadratum igitur, etc. 


égal au rectangle sous AH, HB. Et puisque les droites AH, HB sont incommen- 
surables en puissance, Je quarré de AH sera incommensarable avec le quarré 
de HB. Mais re est égal au quarré de AH, et KA égal au quarre de HB; 
Je parallélogramme ro est donc incommensurable avec KA. Mais To est ἃ KA 
comme ΓΚ est ἃ KM (1.6); la droite TK est done incommensurable avec ΚΜ, Et 
puisque le rectangle sous AH, HB est moyen proportionnel entre les quarrés 
des drvites AH, HB (..5. lem. 10), que Te est égal au quarré de AH, que KA est 
égal au quarré de HE, et que NA est égal au rectangle sous AH, HB, le parallélo- 
sramme TO est done ἃ NA comme NA est ἃ KA. Par la meme raison, Ja 
puissance de ΓΜ surpassera la puissance de ΜΖ du quarré d’ume droite incom- 
meisurable en longneur avec IM; aucune des droites ΓΜ, ΜΖ n’est donc com- 
mensurable avec la rationelle exposée ΓΔ; la droite 1Z est donc un sixieme 
apotome (def. ois. 6. 10). Le quarré, ete. 
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ΠΡΌΤΑΣΙΣ ps. 


~ eee ἢ : : 

H τῷ ἀποτομὴ μηῆπει σύμμετρος ἀποτομὴ 
- ΓΝ τ 
ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ. 

> Le ane , 

Estw ἀποτομὴ ἡ AB, καὶ τῇ AB μῆκει σύμ- 
μετρος ἔστω ἡ TAs λέγω ὅτι καὶ TA ἀποτομή 
ΙΝ Ν ~ - ε 2 \ Ἂς 
ἐστι καὶ τῇ τοῖξει ἡ αὐτῇ TH AB. 

νον +> ‘ ᾿ 

Ἐπεὶ gap ἀποτεμη «στιν ἡ AB, ἱστῷ εὐτῇ 
ΤῊΣ ε ᾿ πλὴν κα τὴ 
προσαρμόίουτα w EE* αἱ AE, EB ἄρα paras 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμιαττροι. Καὶ τῷ τῆς 2B 


‘ ‘ ae ε τ ᾧ 
πρὸς τὴν ΤΆ λιγω 6 αὐτὸς 45: 


2X SIE ‘ty 
2,32 set 


BE πρὸς τὴν AZ* καὶ ὡς ἕν ἄρα ἐστὶ 
er, πάντα ἐστὶ apie πάτα" ἔστιν ἄρα κα 
ὡς ὅλη ἡ ΔῈ mpg ὅλην τὴν ΓΖ οὗτας a AB 
mpeg τὴν ΤΆ. Σύμμετρος δὲ ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ μήκει" 
σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ ΔῈ μὲν" τῷ ΓΖ, ἡ δὲ 
ΡῈ πῇ ΔΖ. Καὶ ait AE, EB ῥηταί εἰσι δὺ- 


ΡΙΙΟΡΟΒΙΤΙΟ Cly. 


Recta apotome longitudine commensurabilis 
apotome est et ordine eadem. 

Sit apotome AB, et ipsi AB longitudine com- 
mensurabilis st ΓΔ; dico et FA apotomen esse 
atque ordine eamdcem que AB. 

Quoniam cinin apotome e-t AB, sit ij 51 con- 
eruens BE ; Ipsx AE, EB igitur ralionales sunt 
potentia sclum comimensurabiles Et quee est ip- 


sius ABad PSratioeadem fiat ipsius BE ad AZ; 


as Ζ 


εἴ αἱ nna igitur est ad unam, omnes sunt ad pm- 
nes; estigilur et ut tota AE ad totam ΓΖ ita AB 
ad ΓΔ. Commensarabilis autem AB ipsi ΓΔ 
longitadine ; commensurabilis igitar et AE qui- 
dem ipsi ΓΖ, ipsa vero BE ipsi AZ. Et AE, EB 


rationales sunt potentia solim comincusurabiles ; 


PROPOSITION CI1Y: 


Une droite commensurable en Jongucur avec un apotome est clle-méme un 
apotome, et du méme ordre que lui. 


Soit lapotome AB, et que ra soit commensurable en longueur avec AB; je 
dis que ΓΔ est un apotome, ct que cet apolome esi Cu inéme ordre que AB. 


Car puisque AB est un apotome, que BE lui convitne; Jes droites AE, ΕΒ 
seront des rationelles commensurables en puissance sculement (74. 10). Faisons 
en sorte que Ja raison de FE ἃ ΔΖ soit la méme que cclle de ΑΒ ara. Un antécédent 
est donc & un conséquent comme la somme des antecedents est ἃ la somme 
des conséquents (12.5); la droite entitre AE est Conc ἃ la droite entiere ΓΖ 
comme AB est ἃ ra, Mais ΔΒ est commensurable en longueur avec ra; Ja droie 
AE est done commensurable avec ΓΖ, et Ja droite BE avec Δ2 (10.10). Mais les 
droites AE, EB sont des rationclles commensurables cu puissance sculement; les 
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; , - ek: ” 
Papeek μόνον συμμετροι" καὶ at TZ, ZA apa 
* Ν , . > 1 
putas εἰσι δυνάμει μόνον συμμετροι" ἀποτομὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΤᾺ. Λέγω δὴ tts καὶ TH τάξει ἡ 
ss ~ x “ἃ 2 © c . 
αὐτὴ τῇ ΑΒ. Ἐπεὶ gap’ ἐστιν ὡς ἢ AE πρὸς 
᾿ © iy \ 2 5 ed 
τὴν TZ εὕτως ΒΕ πρὸς τὴν ZA° εναλλοξζ 
~ x © « a ἃ C4 © 
ape fori” ως n AE προς τὴν EB cuTmws a 
A = a ε ~ 
TZ πρὸς τὴν ZA. Hes δὲῖ ἡ. AE τῆς EB 
ly a ~ > x ed © ~ ’ 
μεῖζον δύναται τῷ απὸ συμμέτρου cauTN, Ἢ 
~ > Y f 2 \ κὺ ε = 
τῷ a0 ἀσυμμέτρου. Er peer οὖν a ΔῈ τῆς 
a ’ i Sey : © 4 
EB μεῖζον δύναται τῷ απὸ συμμέτρου εαὐτῇ. 
Ν « - . fd ~ 2 a7 
καὶ 4 TZ τῆς ΖΔ μεῖζον δύναται τῷ απὸ συμ- 
, “δ ΄- x 3 τὸ , 3 ε 
μέτρου cauTa. Καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν ἢ 
re. © ~ ΄ XN € 
AE τῇ ἐκκειμένη purty μῆκει. καὶ ἢ TZ. Εἰ 
κι ὦ nN κε > i > ’ ~ 
δὲ EB, vai a ΔΖ. Εἰ d: οὐδετέρα τῶν AE, EB, 
Ney ~ - ἢ τς a 
καὶ οὐδιτέραδ τῶν ITZ, 1Δ. Ei δὲ ἡ AE τῆς 
- ΤΙ Ch lt LAS Mh ele So 
EB μεζον duretas τῷ avs ἀσυμμέτρου εαὐτὴ. 


Ξ Ε : Par east 
καὶ ἡ TZ τῆς ZA μεῖζον δυτήσιται τῷ acre 
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εἴ ipse ΓΖ, ΖΔ igitur rationales sunt polentia 
solim commensurabiles ; apotome igitur est 
ΓΔ. Dico et ordine eamdem que AB. Quo- 
mam enim cst ut AE ad ΓΖ ila BE ad ZA; 
permutando igiltur est ut AE ad EB ila ΓΖ ad 
ZA. Vel autem AE quam EB plus potest qua- 
drato cx recta sihi commensurabili , vel qua- 
drato ex recta incommensurabili Si qmdem 
igitur AE quam EB plus petest quadrato ex recta 
sibi comimeusurabili, εἴ ΓΖ quain ΖΔ plus potest 
quadrato ex recta sibi coimmensurabilt. Pt si 
quidem commensurabilis cst AE exposite ratio- 
nali longitudine, ct ipsa ΓΖ. Si autem EB, et AZ. 
Si autem neutra ipsarum AE, EB, et neutra 
ipsarum TZ, ZS. Si autem AE quam EB plus 
possit quadrato ex recta sibi incommensurabiil, 


et ΓΖ quam ZA plus poterit quadraio ex recta 


ἀσυμμέτρου ξαυτῇ. Καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν Sibi incommensurabili. Et si quidem commen- 


« παν ον , ε ἊΝ ΄ . ε 2 Ἂ “q: ᾿ Β ΠΡ τ ΝΗ Ν ᾿ 
a AE τῇ ἐκεειμέτῃ ῥητῇ mazes, καὶ ἡ TZ. Εἰ surabilis est AE exposite rationali longiludine, 


droites ΓΖ, ΖΔ sont done des rationelles commensurables en puissance sculement 
(10.10); In droite ra est donc un apotome (74.10). Je dis que cet apotome est 
du méme ordre que ΑΒ. Car puisque AE est ἃ ΓΖ comme BE est ἃ ΖΔ, par permu- 
tation AE sera ἃ EB comme ΓΖ est a ZA. Mais la puissance de ak surpasse la puis- 
sauce de EB du quarré d une droite commensurable, on incommensurable avec AE. 
Si donc la puissance de AE surpasse Ja puissance de EB du quarré d'une droite 
commensutable avec ΔῈ, Ja puissance de Tz surpassera la puissance de za du 
quarré d’une droite commensurable avec ΤΖ. Si AE est commensurable en 
Jongneur avec la rationelle exposéc, la droite ΓΖ sera commensurable avec 
elle. Si EB cst commensurable avec Ja rationelle exposée, Ia droite az le 
sera aussi ; ct si aucune des droites AE, EB nest commensurable en longueur avec 
Ja rationelle exposée, aucune des droites TZ, ΖΔ ne sera commeusurable en 
Jongueur avec elle ; et si Ja puissance de ΔῈ surpasse la puissance de EB du 
quarré (une droite incommensurable avec AE, la puissance de ΓΖ surpassera la 
puissance de Za da quarré dune droite incommensurable avec 17. Si Ja droite 
AE est commensurable en longueur avec la rationelle exposée, Ja droite Τ7 sera 
commeusuravic avec elle ; si SE est commensurable avec la rationelle exposee , 
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den BE, καὶ ἢ ZA. Εἰ δὲ 


“- ΜΈΤΑ > . ow 2 . 
EB, oud: rep τῶν TL, ZA° αποτομὴ apa ἐστιν 


ΓΕ a 
εὐδετέρει tev AE, 


a TA καὶ ta takes ἡ αὐτὴ τῇ ΑΒ. Οπερ td's 
δειξαι. 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ pi. 
ιν : oe: ἢ : 

H τῇ μίσης ἀποτομὴ σύμμετρος MONS απο- 
τομὴ ἔστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή, 

Εστω μέσης ἀποτομὴ ἡ AB, καὶ τῇ ΑΒ 
μήκει σύμμετρος ἔστω ἢ Tar λέγω ὅτε καὶ ἢ 
TA μέσης ἀποτομὴ ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὸ 
τὴ AB. 

Επεὶ “ἀρ μέσης ἀποτομὴ ἔστιν ἢ AB, ἔστω 
αὐτῇ προσαρμέζουσα ἡ BE* αἱ AE, EB cpa 
pioas εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. Καὶ 7ε20- 
vito ὡς ἡ AB πρὸς τὴν TA οὕτως a ΒΕ πρίς 
τὴν ΔΖ. σύμμετρος ἄρα καὶ ἢ ΑΕ τὴ TZ, a 
δῈ ΒΕ τῇ AZ'* αἱ δὲ AE, ΕΒ μέσαι εἰσὶ δυ- 
τάμει μόνον σύμμετροι" καὶ αἱ TZ ZA ἄρα 
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ct ipsa ΓΖ. Si autem BE, οἱ ZA. Si autem neutra 
ipsaruam AE, EB, neutra ipsarum PZ, ZA; apo- 
lome igitur est TA ct ordine eadem que ΑΒ, 


Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO CY. 


Recta mediz apotome commensurabilis me- 
dix apotome est atque ordine cadcm. 

Sit iicdia apolome AB, et ipst AB longi- 
tudine commensurabilis sit TA; dico ct TA 
mediz apotomen esse ct ordine eamudem 
quae AB, 

Quoniam enim medize apotome est AB, sit 
ipsi congrucns BE; ipsic AE, EB igitue mediz 
sunt polenta selam commensurabiles, Et fiat 
ut AB ad ΓΔ ila BE ad ΔΖ, commensurabilis 
igitur et AE ipsi ΓΖ, ipsa vero bE ipsi ΔΖ; 
ips autem AE, EB mediz sunt potentia solum 


commensurabiles ; et ΓΖ, ΖΔ igitur mediz suut 


za le sera aussi; et si aucune des droites AE, EB n’est commensurable en longneur 
avec la rationelle exposée, aucune des droites Tz, ΖΔ ne sera commensurable 
avec elle; la droite ra est donc une apotome, οἵ ect apotome est du meme ordre 
que AB (déf. wois. 10). Ce qu’il falluit démontrer. 


PROPOSITION CV. 


Une droite commensurable avec un apotome d’une médiale est un apotome 
d’une médiale , et cet apotome est du méme ordre que Jui. 


Que AB soit un apotome d'une médiale, οἵ que Ta 8011 commensurable en lon- 
gueur avec ΑΒ ; je dis que ra est un apotome d'une médiale , ct que cet apotome 
est du méme ordre que AB. 


Car , puisque AB est un apotome d'une mcdiale , que BE conviéue avec la droite 
AB, les droites AE, EB seront des médiales commensurables en puissance seulc- 
ment (76. 10). Faisous en sorte que AB suit a TA comm BE est a AZ; la droite AE 
sera commeusurable avec TZ, et la droite BE commensurable avec ΔΖ; mais les 
droites AE, EB sont des médiales conmensurables en puissance seulement; ks 
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μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" μέσης dpa 
ἀποτομή ἐστιν ἡ TA. Λέγω δὴ ὅτι καὶ τῇ 
τάξει ἐστὶν ἡ αὐτὴ TH AB. Ἐπεὶ yap° ἐστιν 
ὡς ἡ ΔῈ πρὸς τὴν EB οὕτως ἡ TZ πρὸς τὴν 


ie ow a a ε + » Ἢ - 
Ζ2Δ|1" ἐστίν apr καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τὴς ΔῈ πρὸς 


Α 


Γ 


\ e x ~ a \ 3 " ~ 
τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB cute¢g τὸ απὸ πῆς TZ 
‘ \ ε , ~ ioe ἐν A ἢ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν TZ, ΖΔ", Σύμμετρον δὲ τὸ 
of meee cfs Sih eae z 1 
amo τῆς AE τῷ ἀπὸ πῆς ΤΖ" συμμετρον epee 
3 Me x. " ἡ ᾿ ~ ~ ~ 
ἐστὶθ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν 
3’ 33» € , ? is © ἡ: ~ 
TZ, ZA. Este οὖν ρῆτον ects tO ιπο τῶν AE, 
+ \ we -~ x Ἁ ε A ~ 3: 
EB , patov ἐσταιῖ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΙΖ. ΖΔ" εἴτε 


ΑΝ 
μέσον ἐστὶ 


ees “ es 2 Se 

τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB, μέσον eos? 
x ΠΣ an a : A 2 ’ 

καὶ τὸ ὑπὸ τῶν TZ, ΖΔ" μεσὴς ἄρα ATCTOAN 

> : ὙΠΟ Bo ie we 

ἐστιν ἡ TA καὶ Τῇ τάξει n αὐτή τῇ AB. Οπερ 


tds δεῖξαι. 
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petentia solam commensurabiles ; medic igitur 
apotome est TA. Dico οἱ ordine esse camdem 
que AB. Quoniam enim est ut AE ad EB ila 
ΓΖ ad ΖΔ; est igitur εἰ ut ex AE quadratam 


Β Ε 
A Ζ 


ad rectangulum sub AE, EB ita ex ΓΖ qua- 
dratum ad rectangulum sub ΓΖ, ZA, Commen- 
surabile autem ex AE quadratum quadrato cx 
ΓΖ; commensurabile igitur est et sub AE, EB 
rectangulum rectancu!o sub ΓΖ, ZA. Et si igitur 
ratiouale est rectangulum sub AE, EB, rationale 
erit et rectangulum sub ΓΖ, ZA; οἱ si medium 
est reclangulum sub AE, EB, medium est et 
reclangulum sub ΓΖ, ΖΔ; medue igitur apolome 


est ΓΔ atque ordine ecdem qu AB. Quod opor- 


tebat ostendere. 


droites ΓΖ, ZH sont donc des médiales commensurables en puissance seulement ; 
la droite ra est donc un apotome d’une médiale. Je dis que cette droite est un 
apotome du méme ordre que ΑΒ. Car, puisque AE est ἃ EB comme ΓΖ est ἃ ΖΔ, le 
quarré de AE sera au rectangle sous AE, EB comme le quarré de rz est au rec- 
tangle sous Iz, ΖΔ (1. 6); mais le quarre de AE est commensurable avec le quarré 
de rz; le rectangle sous AE, EB est donc commensurable avec le rectangle sous 
ΓΖ, ZA. Si donc Je rectangle sous AE, EB est rationel, le rectangle sous ΓΖ, ΖΔ sera 
rationel ; et si le rectangle sous AE, EB est médial, le rectangle sous TZ, ZA sera 
médial ; la droite ra est donc un apotome d’une médiale , et cet apotome est du 
méme ordre que AB. Ce qu'il fallait demontrer. 


IT. 49 
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ΠΡΟΤΑΣΙῚΣ pe. 


a Fa ee . 7 ΄ > a 
H τῇ ἐλάσσονι συμμετρος ἐλάσσων ἐστιν, 
ares . hfe ἢ 

Εστω zap’ ἐλάσσων ἢ AB, καὶ τῇ AB συμ- 

ε age! . € roe > + 

(ALT poe ἢ ΓΔ λεὼ ots wat ἢ TA ἐλάσσων cori. 

, ν ἃ Sea ~ . = oN 

Tejoretw Jap τὰ αὐτὰ τῷ πτρύτερω", Καὶ 

ec hea νον \ 

eves at AE, EB δυνάμει εἰσὶν ασυμμετροι; καὶ 

U , 3 ri . 

ei TZ, ZA ape. δυνάμει εἶσιν ἀσυμμεέτροι. Eres 
»" 32 ε « \ \ 7 τὰ 

ουν ἐστίν ὡς ἢ AE πρὸς τὴν EB cuteg n TL 


‘ 5 ” * ἜΑ ee 
mpeg τὴν ΖΔ" ἐστιν apa Kas ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AE 


Α 


Γ 


ἣ \ « A > \ es 
πρὸς TO ἀπὸ τῆς EB οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς TZ 
‘ 3 iy sit . » 2 ν e ᾿ 
προς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΔ" συνθέντι ἄρα estiv ὡς τὰ 

ει Νὰ 1 ‘ νον ς ° 
απὸ τῶι AE, EB πρὸς to avo τῆς EB οὕτως 
7 a8 “ \ " ry aS = 5 } 
τα avo τῶν TZ, ZA πρὸς τὸ awe τῆς ΖΔ]. 
3 1 2 \ ~ ~ » x ~ 
Σύμμετρον δὲ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΕ τῷ απὸ τὰς 
“ » x if be ~ 
ΔΖ' συμμετρον ἄρα καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν 

τὰκ ως ~ , 

απὸ τῶν AE, EB τετραγώνων TH συγκειμένὼω 


3 ~ > ’ n~ ’ ‘ 
€2 τῶν amo τῶν TZ, ZA τετραγώνων, Ῥητον 


PROPOSITIO CVI. 


Recta minori commensurabhilis minor est. 

Sit enim minor AB, et psi AB comimensura- 
bilis FA; dico et ΓΔ minorein esse. 

Fiant enim eadem que supra. El quoniam 
AE, EB potenid sant incommensurabiles, et 
ΓΖ, ZA igitur potentia sunt incommensurabiles. 
Quoniam igilur est ul AE ad EB ita ΓΖ ad 


ZA; est igitur et ul ex AE quadratum ad Ip- 


Bb E 


ἊΝ Ζ 


sum ex EB ita ex ΓΖ quadratnm ad Ipsum ¢x 
ZA; componendo igitur est ut cx AE, EB qua- 
drata ad ipsum ex EB ita ex ΓΖ, ZA quadrata 
ad ipsuin ex ZA. Commensurabile autem est ex 
BE quadratum quadrato ex ΔΖ; commensurabile 
igitur et compositum ex ipsarum AE, EB 
quadratis composilo cx ipsarum ΓΖ, ZA 


quadrals. Rationale autem est compositum cx 


PROPOSITION CVI. 


Une droite commensurable avec une mineure est une mineure. 

Soit AB une mineure, δὲ que ΓΔ soit commensurable avec AB; je dis que ra est 
une mineure. 

Car faisons les mémes choses qu'auparavant. Puisque Jes droites AE, EB sont 
incommensurables en puissance, Jes drvites 12, ZA seront incommensurables en 
puissance. Et puisque ΔῈ est ἃ EB comme ΓΖ est ἃ ZA, Je quarré de AE sera au 
quarré de EB comme le quarré de rz est au quarré de zA (22.6); donc, par 
addition, la somme des quarrés des droites AE, EB est au quaire de EB comme la 
somme des quarrés des drvuites ΓΖ, ΖΔ est au quarré de ZA (18.5). Mais le quarré 
de BE est commensurable avec Je quarré de ΖΔ; la somme des quarrés des droites 
AE, EB est donc commensural:le avec la somme des quarrées des droites ΓΖ, Za 
(10. 10). Mais la somine des quarrés des droites AE, EB est rationclle; la somme 
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,»» A ? ~ > x ~ o 
δὲ ἐστι τὸ συχκείμεντον εκ τῶν εὐτὸ τῶν" AE, EB 
« w ? Ν Xx , 
τετραγώνων" ῥητὸν ape ἐστὶ καὶ τὸ συγκείμενον 
2 ~ ᾽ ‘ ~ , ’ 
ex τῶν avo τῶν TZ, ZA τετραγώνων, Mad, 
? ,» ε x 2 ἢ ~ a x e Ν ~ 
emes ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ UTS τῶν 
q ν es \ κω A a € 4 o 
AE, EB outwesg τὸ απὸ πῆς TZ pos τὸ ume τῶν 
G a! Ὧν ὦν Th ee. , 
TZ, 2.9 συμμέετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΔῈ TeTpa— 
ἀπ τὰχ ~ ΄ & , 
γώωνον τῷ ἀπὸ Tig TZ TeTPLZWvOT , συμμέτρον 
μὲ 3 + δι e | ~ ~ * \ 
apa ἐστὲ καὶ TO ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ 
~ , Δ 4 « Ἂς ~ 
τῶν TZ, ZA. Μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AE, ΕΒ’ 
’ w 2 ᾿ς ὦ ἢ τω ss « 
Coy aps ἐστὶβϑ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν YZ, ΖΔ αἱ 
΄ > » a 
TZ, ZA ἄρα δυνάμει εἰσιν ἀσύμμετροι, ποιοῦσαι 
A a 3 o * 3 ? ~ 
TO μὲν συγκείμενον εκ τῶν ἀπ αὐτῶν τετρα- 
: a 1 i eo ee oy 5. 8 
γώτϊων ρητὸν. τὸ & ὑπ αὐτῶν μέσον" ἐλάττων 


a 5. ς ἃ " ες 
apa ἐστὶν ἢ TA, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΑΓΛ Ὰ ORS 


? , e Ni oo ᾿ 

Ἑστω ἐλάσσων Ἡ A, καὶ τῇ A συμμετρος 
ci τονε οςὉ > 

ἔστω" ἢ Bt λέγω ὅτι ἡ B ἐλάσσων ἐστίν, 
, \ τ ε ‘3 Ni Zens ~ 
Ἐκκείσθω pep ἡ TA putin’, καὶ τῷ απὸ τῆς 
ww \ % , ‘ , 
A toov παρα τὴν TA παρα(εξλήσθω τὸ ΤῈ πλα- 


n ι > . ow ? - v4 A 
τὸς ποιοὺν τὴν TZ* amcrepn ape ἐστι τεταρτηὶ 


ipsaram AE, EB quadratis; rationale igitur est 
et compositum ex ipsarum ΓΖ, ZA quadrats. 
Rursus, quoniam est ut ex AE quadratum ad 
rectanguluin sub AE, EB ita ex ΓΖ quadratuin ad 
rectangulum sub ΓΖ, ZA; commensurabiic av- 
tem ex AE quadratum quadrato ex TZ, com- 
meusurabile igilur est et sub AE, EB rectangu- 
lum’ reclangulo sub ΓΖ, ZA. Medium autem 
reclangulum sub AE, EB; medium igitur est et 
reclangulum sub ΓΖ, ZA; ipse ΓΖ, ZA igitur 
petentia sunt incominensurabiles, facieutes qui- 
dem compositum cx ipsarum quadratis ratio- 
uale , rectangulum vero sub ipsis medium ; 


minor igttur est ΓΔ. Quod oportebat ostendere,. 


ALITER. 


Sit minor A, et ipsi A commensurabilis sit 
B; dico Β minorem esse. 

Exponatur cnum ΓΔ ralionalis, et quadrato ex 
A xynale ad ipsam ΓΔ applicetur VE Jatitudi- 


nem faciens TZ; apolome igitur est quarta ΓΖ, 


des quarrés des droites ΓΖ, ZS est donc aussi rationelle. De plus, puisque le 
quarré de ΔῈ est au rectangle sous AE, EB comme Je quarré de ΓΖ est au rectangle 
5015 ΓΖ, ZA, et que le quarré de AE est commensurable avec Je quarré de rz; le 
rectangle sous AE, EB sera commensurable avec le rectangle sous ΓΖ, ΖΔ. Mais le 
rectangle sous AE, EB est médial; le rectangle sous Tz, ΖΔ est donc medial ; les 
droites ΓΖ, 24 sont donc incommensurables en puissance, la somme de leurs 
quarres étant rationelle, et le rectangle sous ces mémes droites ¢tant médial 
(34. 10); la droite ra est donc une mincure (77. τὸ. Ce qu'il fallait démontrer. 


AUTREMENT. 
Soit A unc mineure, et que B soit commensurable avec A ; je dis que Ja droite 
B cst une mineure. 


Soit exposée Ja rationelle ra; appliquons & ra un parallclogramme TE, qui 
tant gal au quarré de a, ait 1Z pour largeur; Ja droite ΓΖ sera un quatrieme 
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nk δ > - ᾿ 4 ry 
ἡ. ΤΖ. Te? δὲ ἀπὸ τῆς Β ἴσον πορὰ τὴν ΖΕ 
, ν : Ξ ᾿ 
παραζεξλησθω τὸ ZH πλάτος ποιοῦν τὴν ZO. 
\ κ' , “73 ε Pe , 
Eves οὖν συμμετρος ἐστιν ἢ A πῇ Be συμμετρον 
aw 3 “ἢ ᾿ ? \ ~ ~ 2 x ~ 
Opa wre καὶ τὸ απὸ τὴς A τῷ απὸ τῆς Be 
x ~ 4 = ~ 3, x Α ~ 
Αλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς A ἴσον ἐστὶ τὸ TE, τῳ 


Go. 0 ν- Sikes τὸς ͵ " 
δ' ἀπὸ τῆς Β ἴσον ἐστὶ τὸ ΖΗ" συμμέετρον apa 


ss . A n 
ἐστὶ τὸ TE τῷ ZH. ὡς δὲ τὸ TE “πρὲς τὸ ZH 
τὴ sees ae : 3 i 
cures ἐστι ἡ TL πρὸς τὴν ZO* σύμμετρος 
" νὰ & ἐ ἢ 
ape ἐστιν ἢ ΓΖ τῇ ZO μήκει, Acrotopn dz 
> ’ e 3 Ἐ ἜΝ ΤῸΝ 
ἐστι TeTapTn ἢ ΓΖ" ἀποτομὴ ape ἐστὶ καὶ η ZO 
. \ a ° © nt © ΄“ 
τετάρτη" τὸ ZH apa περιέχεται TC patngtt 
᾿ OF “- ΄ ‘ At 
καὶ ἀποτομῆς τετάρτης. Eav δε χωρίον στεριέ-- 
ee τος Ε 2 af 
METAL ὑπὸ ENTS παὶ ἀποτομῆς τετάρτης!" 
Cen Ξ ὴ ΝΕ; 

ἡ τὸ χωρίον ἄρα δυναμεέιη ἐλάσσων ἐστί, Δύ- 
1 1 © Ω ͵ a! 4 
ratas δὲ τὸ ZH ἡ Be ἐλάττων ἄρα" torn καὶ Be 

Dar ae 
Ocrzp ἔδει δεῖξαι. 


Quadrato autem ex B φήμ8]6 ad ΖΕ applicetur 
2H latitudinem faciens ZO. Quoniamn igitur com- 
mensurabilis est A ipsi B; commensurabile igitur 
esl et ex A quadratum quadrato ex B. Sed qua- 
drato quidem ex A awquale est PE, quadrato vero 


ex Βὶ rquale est ZH; commensurabile igitur est ΓΕ 


9 


H B 


ipsi ZH. Utautem TE ad ΖΗ ita est ΓΖ ad ZO; com- 
mnensurabilis igitur est FZ ipsi ZO longitudine. 
Apotome autem est quarla TZ; apotome igitur 
est εἰ ZO quarta; spatium ZH igitur continetur 
sub rationali ct apolome quarta. Si autem spa- 
dium = =contineatur sub rationall ct apotome 
quarta; recta spatium igilur poles minor est. 
Potest autem ipsum ZH ipsa B; minor igitur 


est B. Quod oportcbat ostendcre. 


apotome (101.10). Appliquons a ZE un parallélogramme ΖΗ, qui éumtégal au quarré 


de B, ait ΖΘ pour largeur. Puisque A est commensurable avec Β, le quarré de A sera 


commensurable avec le quarré de Βα Mais if est égal au quarre de A, et ZH ὅρα] 


au qusrré de B; le parallelogramme ΓΕ est done commensurable avec ZH. Mais 
TE est ἃ ZH comme ΤΖ est & Z© (1.6); Ja droite ΓΖ est donc commensurable en 


longucur avec ΖΘ (10. 10); mais la droite 12 est un quatrieme apoteme ; la droite 


19 est doue un quatricme apotume (104. 10); la surface ZH est doue comprise 


sous une rationelle et un quatiiéme apotome. Mais si une surface est comprise 


sous une rationclle ct un quatrieme apotome, Ja droite qui peut cette surface est 
une mineure (9. το). Mais la droite B peut la surface ΖΗ; la droite B est donc une 


mincure. Ce qu il fallait demoutrer. 
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NPOTAZI= ρζ. PROPOSITIO CVII. 
, 
n~ ‘ ε ~ ΄ Ἄν. ἂὲ ‘ . - - - 

Η τῇ μετὰ putou μεσὸν τὸ ὅλον “τοιουσῇ Recta οἱ que cum rationali medium totum 
σύμμετρες καὶ αὐτὴ" μετὰ βυτοῦ μέσον τὸ facit commensurabilis et ipsa cum rationali me- 
ὅλον ποιοῦσαι ETI. ἄτι totum faciens est. 

Ἔστω μετὰ putou μέσον τὸ ὅλον πειοῦτα ἢ Sit cam rationali medium totum faciens AB, 
AB, καὶ τῇ AB σύμμετρος ἡ TA* Alp ὅτι καὶ cl ipsi AB commensurabilis TA; dico εἰ ΓΔ 
ἡ ΤᾺ μετὰ ρητοῦ μέσον τὸ ὑλὸν ποιοῦσι ἔστιν. cum rationali medium totum facere. 

A B E 
Γ x 7 
τὰ ᾿; ‘ em: 7 

Ἑστω 26 τῇ ΑΒ προσορμέζουσα a BE* αἱ Sil enim ipsi AB congrucns BE; ipse AE, EB 

AE, EB ὅρα δυνόμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. πτοιοῦ-- igitur μοϊδητὰ sunt incommensurabiles , fa- 


σαι TO μὲν συγκείμενον ἐκ Tov ὠπὸ τῶν AE, cicnles quidem compositum ex ipsarum AE, 

΄ Ω . ἂὲ © > > ~ ε ta EB 1 d lis di t if = . 1 
EB τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ us αὐτῶν puter. quadralis medium, rectangulum vero sub 
Kai τὰ αὐτὰ κατεσκευάσθω. Ὁμοίως δὴ δεί- ipsis rationale. Et eadem construantur. Con- 
ἕξομεν τοῖς πρότερον, ὅτι ai) TZ, ZA ἐν τῷ gruenter precedentibus ulique ostendemus , 
αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ παῖς AE, LB, καὶ σύμμετρον veclas ΓΖ, ZAin cidem ratione esse cum ipsis 

: ΐ 
ἐστι Tol συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, EB AE, EB, et commensurabile esse compositum 
ES = pene - ᾿ : 

τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ ez τῶν ἀπὸ τῶν ex ipsarum AES JES quadratis composito 


TZ, ZA τετραγώνων τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ eX ipsarum ΓΖ, ZA quadralis , rectangulum 


PROPOSITION CVII. 


La droite commensurable avec Ja droite qui fait avec une surface rationelle un 
tout medial, fait elle-méme avec une surface rationelle un tout medial. 


Que Ja droite AB fasse avec une surface rationelle un tont medial, et que Ts 
soit commensurable avec AB; je dis que ra fait avee une surface rationelle un tout 
medial. 

Car que BE conviene avec AB, les droites AE, EB seront incommensurahles en 
puissance, la somme des quarrés de ces droites étant mediale, et le rectangle 
sous ces némes droites étant ratione]l (78.10). Faisons la méme construction. 
Nous démontrerons comme auparavant que les droites TZ, ΖΔ sont en méme 
raison que Jes droites ai, EB; que la somme des quarrés des droites AE, EB 
est commensurable avec la somme des quarrés des droites TZ, ΖΔ), ct yue le 
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« xX ~“ ied Ἀ « δ ΄ 
τὸ τῶν TZ, ZAt wot: καὶ αἱ TZ, ZA δυνάμει 
»ν ~ Sepei 
εἰσὶν ἀσύκιμετροι. Weeeusas TO μὲν συγκείμενον 
il ea ea τ , ' . 
ἐκ τῶν amo τῶν TZ, ZA τετραγώνων pesov, To 
. © 3 2. “᾿ © , © a i Ὁ ~ 
δ᾽ ὑπ αὐτῶν gators n TA apa μετα puts 


. oa τω .? if ae 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἐστιν. Οπερ ἐδὲε δεῖξαι, 


AAAQE', 


2 2 x ec τὸ e oe ~ 
Estw* μετα ρήτου μέσον τὸ ὁλὸν “ποιούσα 
' 


Ξ ἙΝ οὶ ae 
HA, συμμέτρος de αὐτῇ n Be Azyw τε ἡ B 
vie a ͵ A cor - ΤΣ 
PETS ρητοῦ μέσον τὸ ὁλὸν πτοιουσα ἐττῆνς 
“τς ΡΥ ὅτ 
Ἐκκείσθω ρητὴ ἡ TS, zai τῷ μὲν ame τῆς 
ῳ Tas ee \ ἘΠῚ 
Asser ape τὴν TA ποραξεξλήσθω τοΤῈ πλα- 
~ x 
τὸς ποιοῦν τὴν 
Ἑ ΄- nN 
» IZ. Ta δὲ 


παραξιζλήσθω τὸ ZH πλάτος ποιοῦν τὴν ZO. 


> ae ὦ 0 τ 
TZ* ἀποτομὴ ape ἐστι πεμττη 


aaa τὰ . νιν 
απὸ τὸς Β σὸν παρὰ τὴν LE 


ἵν “ , ΄ > e ~ 
Evia οὖν συμμετρος ἐστιν wn A τῇ By σύμμε- 
? Ἁ rv 2 Ἵ - ~ ? A ~ 
Tpov ἐστὶ καὶ TO απὸ τῆς A TH απὸ τῆς B. 


\ ~ Δ x \ ~ » A ~ A 
Αλλα τῷ μὲν ἀπὸ τῆς A ἰσὸν τὸ TE, τῷ δὲ 


rectangle sous AE, ΕΒ 1681 aussi avec le 
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vero sub AE, EB rectangulo sub ΓΖ, ZA; 
quare οἱ TZ, ZA potentid sunt incommensura- 
hiles, facientes quidem compositum ex ipsarum 
ΓΖ, ZA quadratis medium, rectangulum vero 
sub ipsis rationale ; recta ΓΔ igitur est que cum 
ratiouali medium totum facit. Quod opertebat 


osteudere. 


ALITER. 


Sit cum rationali medium tetum faciens A, 
et B commensurabilis ipsi; dico B cum ratio- 
nali medium totum facere. 

Exponatur rationalis FA, et quadrato quidem 
ex A equale ad ΓΔ applicetur TE latitudiuem 
faciens ΓΖ; apotome igilur est quinta ΓΖ (ua- 
drato autem ex B xquale ad ipsam ΖΕ appli- 
cetur ZH latitudinem faciens ΖΘ. Quoniam igitur 
commensurabilis est A ipsi B, commensura- 
bile est et ex A quadratum quadrato ex Β. 


Sed quadrato quidem ex A cequale ΓΕ; quadrato 


rectangle sous ΓΖ, Z3; les droites ΓΖ, ZA 


sont donc incommensurables en puissance, ces droites faisant médiale la somme 
de leurs quarrés, et rationel le rectangle compris sous ces mémes droites; la drvite 
ra fait done avec une surface rationclle un tout médial (78.10). Ce qu'il fallait 
démontrer. 


AUTREMENT. 


Que A fasse avec une rationclle un tout médial, et que B soit commensurable 
avec A; je dis que B fait avec une surface rationelle un tout medial. 

Suit exposcée Ja rationelle Ta ; appliquons a Ta un purallélogramme TE, qui 
élant égel au quarré dea, αἷς ΓΖ pour largeur ; la droite ΓΖ sera uu cinquieme 
apotome (102.10. Appliquons a ZE un parali¢logramme Za, qui étant égal au 
quarré de B, ait 2© pour largeur. Puisque Α est commensurable avec B, le quarreé 
de A sera commensurable avec le quarré de B. Mais TE est ¢gal au quarré de a, 
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ἀπὸ τῆς Bizey τὸ ZH* σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΤῈ τῷ ZH* σύμμετρος ape καὶ ἡ IZ τῇ ZO 
μήκει. Απυτομὴ δὲ πέμπτη 4 TZ: ἀποτομὴ 


᾿ : Sug τανε ὦν. 
ἄρα ἐστὶ πέμπτη καὶ ἡ ZO, puta? δὲ ἡ ZE. 


asp ΞΕ 


4 \ Ψ ΄ e δος ~ \ >? 
Ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ρητῆς καὶ ἀπο- 
~ ’ « ᾿ , , κι « 
τομῆς πέμπτης ἢ τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ βη- 
~ ig ἊΝ 8. ~ cad , Δ A 
τοῦ μέσον τὸ ἕλον ποιοῦσα ἐστι. Δύταται δὲ τὸ 
ε . x oy Gea ἢ Log 
ZH ἡ Β' ἢ Β ἀραὶ μετὰ patou μεσὸν τὸ (λον 


oS 


woes » 
ποιοῦσά ἐστιν. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡ Orn ΣΤ Σ᾿ Api, 


“ Ἦν ἢ see ͵ 
Ho τῇ μετὰ pccu μεσὸν τὸ ολο “τοιευση 
Ῥ ΝΣ ? A 1 ’ ᾿ > ὦ 

συμμετρες καὶ αὐτὴ μετὰ μεσου μέσον τὸ ὅλον 


~ ᾽ν 
“ΠΟΙουσα tore. 
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autem ex B zquale ZH; commensurabile igitur 
est ΓΕ ipsi ZH; commensurabilis igitur et ΓΖ ipsi 
ΖΘ longitudine. Apotome autem quinta ΓΖ: apo- 


tome igitur est quinta et ZO, rationalis vero ΖΕ. 


Θ 


Si autem spatiuim contineatur sub rationali et 
apotome quinta, recta spatium potens cum ra- 
tionali medium totum facit. Potest autem ipsum 
ZH ipsa B; ip-a igitur B cum rationali medium 


totum faciens est. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO CVIII. 


Recta ci que cum medio medium totum facit 
commensurabilis et ipsa cum medio medium 


totum faciens est. 


et ZH an quarré de B; Je parallélogramme re est donc commensurable avec ZH; 
Ja droite ΓΖ est donc commensurable en longueur avec z©. Mais Tz est un cin- 


quiéme apotoine ; Ja droite ΖΘ est donc un cinquieme apotome (104. 10). Mais 
Ja droite ΖΕ est rationelle: or, si une surface est comprise sous une rationelle 
et un cinqnieme apotome, Ja droite qui peut cette surface fait avec une sur- 
face rationelle un tout médial (96.10). Mhais la droite B peut la surface ZH; Ia 
droite B fait donc avec une surface ratiuneile un tout medial. Ce qu'il fallait 


démontrer. 


PROPOSITION CVIII. 


Une droite commensurable avec la droite qui fait avec une surface médiale un 


toul médial, fait elle-méme avec une surface médiale un tout médial. 


2 
2. 
Ξ ι , Vo ~ € 
Esto μετα μέσου μέσον Ta ὅλον ποιοῦσα ἢ 
ee “ , © ’ 
AB, καὶ 7” AB ἕστω" συμμέτρος ἢ ΓΔ" λεγῶ 
« ee ἢ ἢ Γ 1 o@ 
ort καὶ a TA μετὰ peoou μέσον τὸ ὦλον 


nor 
TOLOUTA στη. 


r 


Ξ \ ~ rye κα ᾿ 
Esvw yap τῇ ΔΒ πρισαρμείευσα ΒΕ. καὶ 
ἐν » 1 , © ΓΙ ‘ol 
τὰ αὐτὰ κατασκευάσθω" ai AE, EB apa du- 
’ 7. 3 , ΄. , 
γαμεῖν εἰσιν ἀσυμμετροι. ππτοιοῖ σειι TO, τε συγ- 
ΤΊ 3 ~~ 7 7 3 - ᾿ - of τ 
κείμενον ἐπ τῶν απ αὐτῶν τετροιγώτων MET, 
x \ Cy ΓΝ , Ἧ ” > ῳ 
καὶ TO UT αὐτῶν μέτον. κοὶ ETE ἀασυμ- 
στο ν᾿ 
ἐς τῶν εἰπ αὐτῶν 


‘ 
Metpcy TS συγπειίμένον 


΄ ~ eo a ~ x ” Le 
τετραγώνων TH uT αὐτῶν. Καὶ eigiy, ὡς 
ἐδείχθη, ai ΔῈ, EB σύμμετροι ταῖς YZ, 1Δ. 
καὶ τὸ συγ κείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ τετρὰς 
,ὥνων τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν IZ, ZA, 


Αἱ τ τ Ἧς = τ ΟΝ ~ 
τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑτὸ τῶν TZ, ZA‘ 
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Sit cum medio medium totum faciens ipsa 
AB, οἱ ipst AB sit commensurabilis TA; dico 


ct PA cum medio medium totum facere. 


aN Ζ 


Sit cnim ipsi AB congrnuens BE, et eadem 
coustruantur ; ipsce AE, EBigitur potentia sunt 
Iucommensurabiles , facientes ct compositum ex 
ipsarum quadratis medium , et rectangulam sub 
ipsis medium, et adhuc incomimensurabile com- 
posiium ex ipsarum: quadratis rectangulo sub 
Ipsis. Etsunt, ut osteusum est, AE, EB com— 
mensurabiles ipsis ΓΖ, ZA, et compositum cx 
ipsarum AE, EB quadratis composilo ex qua- 
dratis ipsarum ΓΖ, ZA, rectanguluim autem sub 


AE, EB rectangulo sub ΓΖ, ZA; ct ipse TZ, ZA 


καὶ αἱ TZ, ZA ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι > Ιϑαγ potentiA sunt incommensurabiles , facien- 
5 Ξ kA 


ποιοῦσαι τό, Te? συγκείμενον ix τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν tes cL Composilum cx Ipsarum quadralis me- 
τετραγώιων μέσον, καὶ τὸ UT αὐτῶν μέσον, dium, οἱ rectangulum sub ipsis medium, et 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ax αἄδυς imcommensuralale composiium cx ipsa- 

Que la droite ΑΒ fasse avec une surface meédiale un tout medial, et que ΓΔ soit 
commensurable avec AB; je dis que la droite a fait aussi avec une surface médiale 
un tout medial. 

Que BE conviéne avec AB, et faisons Ja méme construction ; les droites 
AE, EB seront incommensurables en puissance, la somme de leurs quarrés 
ctant médiale, le rectangle comptis sous ces mémes droites étant aussi médial, 
etla somme des quarrés de ces droites ¢tant incommensurable avec le rectangle 
compris sous ces mémes droites (70. 10}. Et puisque les droites AE, EB sont com- 
mensurables avec les droites ΓΖ, ZA, ainst qu’on Pa démontré ; que la somme des 
quarrés des droites aE, EB est aussi commensurable avec la somme des quarrés des 
drvites 12,24, et que Je rectangle sous AE, Eb lest aussi avec le rectangle seus 
ΓΖ, ΖΔ, les drvites ΓΖ, ΖΔ seront incoumensurables en puissance , la somme de leurs 
guarrés étant médiale, le rectangle compris sous ces mémes druites étant aussi 
medial, et la sonme des quarrés de ces droites étant aussi iucommensurable avec 
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a om ΄ pa ~ ε 9 3. αὶ © af 

αὐτῶν TeTpajorovl τῷ Us αὐτῶν" ἡ TA apa 
ah ᾿ ν κ᾿ ~ 5» 

μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἐστιν. Orrep 


ἐδὲι δεῖξαι. 


NPOTASI= 6’. 
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᾿ , A ieee BD 7 of 
χόριον δυναμένη μία δύο ἀλόγων γίνεται, ἤτοι 
2 s a ’ 
ἀποτομή. ἢ ἐλαάττωνς 
A ‘ © ~ ΄“- ΄ 3 ᾿ " 
Απὸ γὰρ ρήτοῦ τοῦ ΒΓ μεσὸν ἀφῃρήσθω TO 
y " e ᾿ a) f ’ " 
EAS λέγω ὅτι ἡ τὸ λοιπὸν χωρίον! δυναμένη τὸ 
᾿ ἅς ἃ ΄ a > 4 ih 
EP μία δύο ἀλίγων γίνεται, ἧτυι αἰτοτομῆ. ἢ 
ey 
ελαττων. 
, ι ε ‘ e λ ~ x 
Ἐκκείσθω 2. ρ putn ἡ ZH, κσὲ τῷ μὲν ΒΓ 
” Se ἢ > ͵ 
σὸν παρε τὴν ZH παραξεξλήσθω ἐρθογ er sey Ta- 
, ι τε » > 
βαλληλογηραμμον τὸ HO, τῷ δὲ BA ἔσον agu- 
Ξ " af -" 2 \ ~ 
pucbeo τὸ HK* λοιπὸν ἄρα τὸ ED ἴσον ἐστὶ τῷ 
‘ x ε \ ᾿ 32 \ ΄ Δ 
ΔΘ. Eves οὖν puter μὲν ests To ΒΓ. μεσον δὲ 
. > ι - x 
τὸ BA, ἰσὸν δὲ τὸ μενιῦ ΒΓ te HO, τὸ δὲ BA 


i « ν iy vi . ᾿ \ 2, 
τῷ HK° ρητὸν μὲν ape tcors τὸ HO, μέσον 
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rum quadralis rectangulo sub ipsis; ipsa igitur 
Quod 


ΓΔ cum medio medium totum facit. 


oportebat ostendere. 


PROPOSITIO CIX. 


Medio a rationali detracto, recta reliquum 
spatium potens una duarum irrationalium fit, 
vel apotome , yel minor. 

A rationali cniun ΒΓ medium auferatur BA; 
dico rectam , quz reliquum spatium EI potest, 
unam duarum irrationalium fieri, vel apoto- 
men, vel minorem. 

Exponatur emm rationalis ZH, et ipsi quidem 
ΒΓ equale ad ZH apphicetur rectangulum paral- 
lclogrammiuin HO, tpsi vero BA zequale auferatur 
RK; rehiquam igitur Er aquale est ipsi AO. 
Quoniam igitur rationale quidein est ΒΓ; me- 
dium vero BA, zquale ΒΓ quidem ipsi ΗΘ, ipsum 


yero BA ipsi HK; rationale quidem igitur est HO, 


le rectangle compris sous ces mémes droites, la droite ΓΔ fera avec une surface 
médiale un tout médial (79. το). Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITION CIX. 


Une surface meédiale étant retranchée d'une surface rationelle, la droite qui 
peut Ja surface restante est une des deux irrauiouclles suivantes ; savoir, ou un 
apotome, ou unc mineure. 


Quwune surface médiale ΒΔ soit retranchée d’une surface rationelle Br ; je dis que 
Ja droite qui peut Ja surface restante Er est une des deux irrationelles suivautes ; 
savoir, OU Un apotoine, ou unc mineure. 


Car soit exposée une rationelle ΖΗ ; appliquons ἃ ZH un parallélogramme rec- 
tangle ΗΘ gui soit égala br, et retranchons HK égal ἃ BA; le reste EF sera égal ἃ ΔΘ, 
Puisque ἘΓ cst rationel , que ΒΔ est médial , que Br est égal ἃ HO, et que BA est 
égal ἃ HC, Je parallelogramme HO sera tationel, et Je parallélogramme HK mé- 

Il. 50 
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δὲ τὸ ΗΚ’ καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ZH παράκειται" 
pura ἄρα μὲν" n ZO καὶ σύμμετρος τῇ ZH 
μήκει, βητὴ δὲ ἡ ZK καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΖΗ 
μήκει" ἀσύμμ:τρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZO τῇ ZH μήκει" 
οἱ ZO, ZK ὄρα putas εἰσ, δυνάμει μόνον cup 
μετροι" ἀποτιμὴ ἄρα ἐστὶν ἡ KO, προσατμό- 


Guce δὲ αὐτῇ ἡ ΚΖ. Hoos δὲ ἡ ΘΖ τῆς ZK 


medium vero HK; εἰ δα rationalem ZH applica- 
tur; rationalis igitur quidem ΖΘ et commensura- 
bilis ipst ZH longitudine , rationals vero ZK et in- 
commensurabilis ipsi ZH longitudine; incom- 
mensurabilis igitur est ZO ipsi ΖΗ longitudine ; 
ips ZO, ZK igitur rationales sunt potentia soltm 


commensurabiles ; apotome igitur est KO, ipst 


-- ᾽ “νον ΄ ε . a Ξ . = 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου cauTH, A aulem congruens KZ. Vel autem ΘΖ quam ZK 


δ ; 4 : 2 ? mae Benen 
πῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Δυτάσθω πρίτερον τῷ plus potest quadrato ex τοοιὰ 5101 cominensu- 


rabili, vel quadrato ex recta incommensurabili. 


z ΚΘ 
B E 
A ΔΙ Η Δ 


+ ͵ a) εἰ « ‘ Si ΗΝ on δ τ = 
amo ἀσυμμίτρευ. Καὶ ἐστιν oAn ἢ ΘΖ συμμετρος Possit primum quadrato ex recta Incommensa 


ZH rabili. Atqae cst tola ΘΖ comimensurabilis ex- 


~ , τ ε “ - 3 ᾿ 
TH ἘΠΉΞΙΜΕΥΤΉ fut pace Til atoTouy 


ei yo ae ἢ Wee. τι oe \ osiie raul i : Ine 3 ἢ ata 
ἄρα πρώτη ἐστὶν ἡ ΚΘ. To δὲ ὑπὸ ῥητῆς ταὶ P site rational: ZH longitudine ; apotome igitur 


~ ΄ r ε Ἢ ͵ μ ἜΝ ὧν ἐπ ὝΣ τ 
ἀποτομῆς πρωτὴς πιριεχομει or? ἢ δυιαμειὴ prima est ΚΘ. op vm autem sub ratronali ect 


ἀποτομὴ ἐστιν" ἡ ἄρα τὸ AQ, τουτέστι τὸ ΤΕ. apoteme prima conteotum recta potens apo- 
δυναμένη ἀττοτομή ἐστιν, Εἰ δὲ ἡ OZ τῆς ΖΚ tome est; ipsa igitur polens spatium ΔΘ, hoe 


esl TE, apotome est. Si aulem ΘΖ quam ΖΚ plus 


dial. Mais ces parallélogrammes sont appliqués ἃ la rationcle ΖΗ ; Ja droite Z© est 
donc rationelle et commensurable en longuenr avec ZH (21. 10), et la droite ZK 
rationelle et incommensarable en longueur avec 7H (23.10); la droite ze est donc 
imcommensurable en Jongueur avec ZH 15. 10); les droites z©, 2K sont done des 
rationelles commensurables en puissance seulement; la droite KO est douc un 
apotome, el ΚΖ est}a droite qui convient 4 Ko (74.10): or, Ja puissance de ΘΖ 
s:urpasse la puissance de ΖΚ du quarré dune droite ou commensurable ou incom. 
mensurable avec ΘΖ. Quelle la surpasse @abord du quarre d’une droite iIncommen- 
surable. Mais la droite enticre ΘΖ est commensurable en longueur avec la rationelle 
exposée ZH; Ia divite ΚΘ cst donc un premier spotome (def. wois. 1. 10). Mais la 
droite qui peut une surface comprise sous une rationelle et un premier apotome 
e.t elle-méme un apotome (92.10); la droite qui peut ΔΘ, c'est-a-dire TE, est 
done un apotume. Si Ja puissance de ΘΖ surpasse la puissance de zk du quarré 
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i δύ = oe , ε - Ν 

μεῖζον ὑνάται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 9 καὶ 

ot .“ ε ᾿ ~ © 

ἐστιν ὁλ ἢ ZO συμμέετρος TH ἐκκειμένη ρητῇ 
΄ Ν Ἢ ᾽ τ. ἊΝ 6 , > Ἂν € 

Bune τῇ ΖΗ" ἀποτομὴ apa” τετάρτη στὴν ἡ 
Ξ τ τ πῆς ane) = 

KO. To δὲ ὑπὸ puTng καὶ ἀποτομῆς τετάρτης 
πο ἢ ε Ἀν ee epee το ὦ 

περιεχόμενον n δυνάμει ἐλάσσων ἐστίν" ἡ ape 
‘ Τὰ ‘ Τὰ 32 

τὸ ΛΘ, τουτέστι τὸ EL, δυναμένη ἐλάσσων 


eee a A 
ἐστίν", Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ pi. 


ace τῆς πὸ , " , 
Απὸ μέσου ρυτοῦ ἀφαιρουμένου. ἄλλαι δύο 
al f Di #: > V 
αλογοι γίνονται. NTOL μεσὴς aTTOTOUN πρώτη, 
τὸ Δ ~ La beg ~ 
ἢ μετα ρήτου pecov τὸ ὅλον ποιοῦσα. 
\ 4A , ~ € 
Avo zap μέσου τοῦ ΒΓ βητὸν ἀφυρήσθω τὸ 
, a e ἢ Ν ΓΙ 
ΒΔ’ λέγω ots ἡ τὸ λοιπὺν τὸ ἘΓ δυιαμένη 
{ Τὰ 2 La Ee , ? ‘ 
μια cu0 ἀλόγων γίνεται. NTOL μέσης ἀποτομὴ 


, a se -“ ΄ ν ὦ “ 
REOTH y ἢ μετα ρῆτου μέσον TO ολὸν ποίουσας 


Ἐκκείσθω γὰρ puta ἡ ZH, καὶ παραξζείλήσθω 


« , a ͵ a ᾿ eI , € ἮΝ 
ὁμοίως τὰ χωρία" ἔστε δὴ ἀκαλούθως puta 
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possit quadrato ex recta sibi incommensurabili , 
et est tola ZO commensurabilis exposite ratio- 
nali ZH longitudiue ; apotome igitur quarta est 
ΚΘ. Spatium autem sub rationali cl apotome 
quarta contentum recta poteus minor est ; Ipsa 
igitur polens spatinm ΔΘ, hoc est EY, minor 


est. Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO CX. 


Rationali a medio detracto, alix duzx irratio-= 
nales fiunt, vel mediz apotome prima, vel cum 
rationali medium totum faciens. 

A medio enim ΒΓ rationale auferatur BA; 
dico rectam, que reliquum EC potest, unam 
duarum irrationalinm fiert, vel mediz apoto- 
meu primam, vel cam cum rationali medium 
totain facientem. 

Exponateur enim rationalis ZH , et applicentur 


simuliter spatia; est igitur consequenter ralioualis 


d'une droite incommensurable avec ΘΖ, Ia droite ΚΘ sera un quatriéme apotome 
(det. trois. 4. 10), parce que la droite enti¢re ΘΖ est commensurable en Jongueur 
avec la rationelle exposée ΖΗ. Mais la droite qui peut une surface comprise 
sous une rationelle et un quatrieme apotome est une miveure (95. 10); la 
droite qui peut la surface A@, c’est-a-dire Er, est donc une mineure. Ce qu'il 
fallait démontrer. 


PROPOSITION CX. 


Une surface rationelle étant retranchée d’une surface médiale , il résulte deux 
autres irrationelles ; savoir, ou un premier apotome d'une médiale , ou une droite 
qui fiit avec une surface rationele un tout médial. 

Retranchons la surface rationelle Ba de la surface mediale br; je dis que la 
droite qui peut Ja surface restante Er est une des deux irrationeiles sui- 
vantes ; savoir, ou un premier apotome d’une médiale, ou une droite qui fait 
avec une surface rationelle un tout médial. 

Car soit exposée une rationelle ZH ; appliquons semblablement des surfaccs a ΖΕ; 
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μὲν ἡ ZO, καὶ ἀσύμμετρος τῇ ZH μήκει. Ῥητὴ 
δὲ ἡ 1Κ. καὶ σύμμετρος τῇ ZH μήκει" αἱ ΘΖ, 
ZK ἄρα putas εἰσι δυνάμει μένον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ KO, προσαρμόζουσα δὲ 
αὐτῇ! ἡ ZK. Hroe δὲ ἡ ΘΖ τῆς ZK μεῖζον 
δίιαται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. ἢ τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου. Εἰ μὲν οὖν a ΘΖ τῆς ZK μεῖζον 


Ee ay eent ’ ε on ¥v 
δύιαται TH ATS συμμέτρου fQUTH 9. καὶ eoTsyv 


A A T 
c ae ᾿ ; : 
" πρισαρμόζοισα η ZK συμμέτρος Τῇ excemery 
: ἢ ἣ : χε τς : 
purty μήκει τῇ ΖΗ" ἀποτιμὴ ape ἐστὶ δευτεραν 
eee i at 
ἡ ΚΘ. Pata δὲ ἡ ZH" ἀστε ἡ τὸ AQ, τουτεστι 
ὃ EV, δυναμένη, μὲ ἐποτομὴ πρώτη ἐστίν" 
τὸ EV, δυναμένη, μέσης ἀποτόμη πρώτη ἐστιν, 
4 ee Σ a e , ͵΄ -- ν΄» 
Ei δὲ ἡ ΘΖ tug ΖΚ μεῖζον! δύτιαται τῷ απὸ 
x © Dae τ ε fs 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἐστιν ἢ προσαρμόζουσα 


οὶ ~ Ω La ~ ’ ~ 
u ZK σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ βητῇ pues TH 


quidem ΖΘ, et incommensurabilis ipst ZH lon- 
gitudine. Rationalis autem ZK, et commensu- 
rabilis ipst ZH longitudine; ips ΘΖ, ZK igitur 
rationales sunt potentia soln. commensura— 
νηὸς ; apotome igitur est KO , et ipsi congruens 
ZK. Vel autem ©Z quam ZK plus potest qua- 
drato ex recta sibt conmensurabili, vel quadrato 
ex recta incommensurabili. Si quidem igitur ΘΖ 


quam ZK plus potest quadrato ex recta sibi 


z ΚΘ 


HO Al) 
commcnsurabili, atque est congruens ZK ceni- 
mensurabilis exposila ralionali ZH longuludine ; 
apolome igitur est secunda ΚΘ Rationalis autern 
ZH; quare ipsa poteus spaltiun ΔΘ, hoc est 
Er, medix apolome prima est. Si autem ΘΖ 
quam ZK plus potest qnadrato ex recta sibi 
Incommensurabilt, atque est congrnens ZK com- 


niensurabilis exposita rationali ZH longitudine 5 


la droite ΖΘ sera conséquemment une rationclle, et cette droite sera incommen- 
surable en longueur avee ZH (21.10); mais la droite 2K est rauionelle, et 
commensurable en longueur avec ZH (25.10); les droiwtes ΘΖ, ΖΚ sont douc 
des rationelles commensurables en puissance seulement; {ἰ droite ΚΘ est donc 
un apotome, et ZK convient avec cette droite (74. 10). Or, Ja puissince de 62 sur- 
passe la puissance de zk du quarré @une droite commensurable ou incommen- 
surable avec ΘΖ. Si la puissance de ΘΖ surpasse la puissance de zk du quarré d'une 
droite commensurable avec ΘΖ, ἃ cause que la congruenie ZK est commensurable 
en lurgucur avec la rationelle exposée ΖΗ, la droite Ko sera un second apotome 
(deéf. trois. 2. 10). Mais ZH est une rauionelle ; la droite qui peut ΔΘ, c’est-a-dire ET, 
est done un premicr apotome d'une médiale (93. ro ). Sila puissance de ΘΖ sur- 
pusse la puissance de ZK du quarre dune droite incommensurable avec ΘΖ, a cause 


que la congruente ZK est commensureble cn longueur avec la rauionelle ex posce 
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> w Ω > ss eee, es ε 

ZH am itp ἔρα" We p~TTH ἐστιν ἢ ΚΘ' ὠστε a 
. ‘ e ~ , X τ 

τὸ ΕΓ δυναμένη μετὰ ρῆτοῦ μεσὸν τὸ ολον 


ποιούσά ἐστιν. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ μιά. 


᾿ 3 " 32 , 
Απὸ μέσου μέσου ἀφαιρουμένου ἀσυμμέτρου 
~ 4 ε x ᾿ aw , w 
TE (AW, αἱ λοιπαὶ δύο ἀλογοῖ γίνονται. ἤτοι 
ή Ἢ 
> ‘ * a ‘ ᾿ Ly 
Mons ἐποτομὴ δευτέρα, ἢ μετὰ μέσου μέσον 
aa "Ὁ 
TO Ὅλον ποιοῦσα. 
bd Ν ε 3 Ν nd ’ 
Αφηρηήσθω yp we ἐπὶ τῶν προκείμενων κατα- 
a. hat no Ξ , ᾿ ao 
ηζαφὼν απὸ μέσου τοῦ ΒΓ μέσον TOBA, acup- 
τῳ ἊἘ τ q 1S ᾿ ͵ 
μέτρον τῷ ὁλῷ" λεγῶ ots n τὸ ET δυιαμένη 
’ 2 ς ΄ -.» ΠῚ] , ? x 
μία ἐστὶ δύο aAczor, ἥτοι μέσης ἀποτομὴ δεὺ- 
’ a \ μ᾽ ᾿ , Ly bd 
τιρα, Wo μιτα TOL’ μέσου μῖσον TO ὅλον 
“ποιοῦσα. 
ἄς A Ls 3 a «ε , ~ 
Ἐπεὶ gap μεσὸν στιν exatcpoy τῶν BY, BA, 
͵ ἢ ὃν , 
καὶ ἀσύμμετρόν ᾽στι τὸ ΒΓ τῷ BA’, τουτέστι 


τὸ HO τῷ HK, ἀσύμμετρός ἐστι" καὶ ἡ ΘΖ 
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apotome igttur quinta esl KO; quare recta po- 
tens spaitum: EY cuin rationali medium totum 


facit. Quod opertebal ostendere. 


PROPOSITIO CXL. 


Medio a medio detracto incommensurabilt 
toll, reliqua du rationales fiunt, vel media 
apotome secunda , vel cum medio medium to- 
tum faciens. 

Auferatur enim ut in propesilis figuris a 
medio Br medium BA, incommensurahiie toti; 
dico rectem, qua potest spatium EP, unam esse 
duarum irrationalium, vel medix apotomen 56- 
cundam, vel cum medio medium totum fa~ 
cientem,. 

Quoniam enim medium est utram jue ipso- 
rum Br, BA, οἵ ncommensurabile est ΒΓ Ipse 


BA, hoc est HO ipsi HK, incommensurabilis 


zH, la droite ΚΘ sera un cinquieme apotome (def. trois. 5. 10) ; la droite qui 
peut Ja surface Er fait donc avec une surface rationelle un tout médial (y6. 10 >. 
Ce qu il fallait démoutrer. 


PROPOSITION CXI. 


Une surface médiale étant retranchée ἀπὸ surface mediale incommensurabic 
avec la surface entiere, il résulte deux droites trrauionelles; savoir, ou un 
second apotome d’une médiale , ou une droite qui fait avec une surface mé- 
diale un tout médial. 


Retranchons , comme dans les figures précédentes, de la surface médiale Br 
Ja surface médiale BA, incommensurable avec la surfuce entiere ; je dis que la 
droite qui peut ΕΓ ὅδε une des deux irrationelles suivantes ; savoir, ou un second 
apotome dune mediale, ou une droite qui fait avec une surface meédiale un 
tout meédial. 


Car puisque chacun des parallélogrammes Br, BA est medial, et que Br est 
incommensurable avec BA, c’est-a-dire He avec HK, la droite ΘΖ. sera incom- 


a) 
305 
-- Ξ mies ἊΣ - a > , 
τὴ ΖΚ αἱ ©Z, ZK ἀρὰ putas εἰσι δυνάμει 
΄ > ι of > \ © > 
μόνον συμμέετροι" αποτομη ope ἔστιν n ΘΚ. 
ἰ μὲν dunia ΟΣ τῆς ZK μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
Ελμεὲν dn iin ΟΣ τῆς ZK pecs ν TO) αΤ 
= as , τ: 1 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν ΘΖ, ZK 
, δ a a ees, Ἔν 
συμμετρὸς COTS τῇ εἰκειμει ἢ ρη Τῇ τῇ ΖΗ prnnes 
" ἜΗΝ Σ 5 Ae, 
ἀποτομή ἔστιν ope τρίτη ἡ KO, Puza δὲ ἡ 


᾿ a © νὴ e ~ . > τ a 
KAS τὸ δὲ ὑπὸ ρυτὴς καὶ ὠποτομὴς τρίτης 


A ΔΓ 

͵ > , > 1 > ars 

We pls yopeevoy opber ϑὲήον aAcpoY ἐστί. καὶ ἢ 
, 2 \ 321 ia 2 ΄- ᾿ ͵ 

δυναμέιη αὐτὸ ἀλογὸς ἐστι. καλεῖται δὲ μίσης 
2 ᾿ ΄ μὲ ε , ΄ 

ἀποτομὴ δευτέρα" ὥστε Ἡ τὸ ΛΘ, τουτέστι 

τὸ EY δυνάμει μέσης ἀποτομὴ ἐστι δευτέρα. 

‘ δ 5 7 ~ ay 

Ei δὲ ἡ ΘΖ τῆς ZK μεῖζον δύναται τῷ amo 

> Ff ε δ. , \ 2 , ig i 

ἀσυμμέτρου εαὐτῇ pAnKts y καὶ ουδετέρα των 

͵ τος τ , > ΄ 

OZ, ZK συμμέτρος ἐστι τῇ ZH μῆηκει" αἸΤΟΤΟΜΜῊ 


. »" “ ἀν \ [ee Come a) - . 
«στιν ὥρα extn n KOO. To δὲ ὑπὸ ρἥτης καὶ 
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est ct ΘΖ ipsi ZK; ipse ΘΖ, ZK igitur ratio- 
nales sunt potentiA soliun commensurabiles ; 
apotome igilur est ΘΚ, Si quidem igitur ΘΖ 
quam ZK plus potest quadrato ex recta sibi 
commensurabili, et neulra ipsarum ΘΖ, ΖΚ 
commensurabilis est exposila rational ZH lon- 
gitudine ; apotome est igitur terlia ΚΘ. Ratio- 
nalis autem KA, rectangulum vero sub ratio- 


Zz K © 


H Δ 


pali et apotome teria contentum irrationale est, 
et recta poteus ipsum irrationalis est, vocatur 
autem medizx apotome secunda ; quare recta po- 
ieus spatium ΔΘ, hoc est EC, media apotome 
est secunda. Si aulem ©Z quam ZK plus potest 
quadrato ex recta sibi incommensurabili longilu- 
dine, et neutra ipsarum ΘΖ, ZK commensurabilis 
est ipsi ΖΗ longitudine; apotome est igitur sex'a 


KO. Rectangulum autem sub rationali et apotome 


mensurable avec ZK (1. Ὁ et 10.10) ; les droites ΘΖ, ZK sont donc de rationelles 
commensurables en puissance seulement (23. 10); la droite ox est donc un 
apotome (74. 10). Si done la puissance de ΘΖ surpasse la puissauce de zx du 
quarré d'une droite commensurable avec ΘΖ ; et si ancune des droites ΘΖ, ZK 
mest commensurable en longueur avec Ja rationclle exposée ΖΗ, la droite Ke sera 
un troisieme apotome (def. 3. 10). Puisque Ka est une rationelle, que le rectangle 
compris sous une rationclle et un troisieme apotume est irrationel (94. 10), que 
Ja Groite qui peut cette surface est irrationelle, et que cette droite est appelée 
second apotome dune meédiale, Ja droite qui peut ae, c’est-a-dire ET, sera un 
second apotome d'une médizle. Si la puissance de ΘΖ surpasse la puissance de 
z«K du gnarré @une droite incommensurable en Jongueur avec ΘΖ; cl si aucune 
des droites GZ, ZK n'est’: commiensurable en longueur avec ZH, la droite ΚΘ sera 
nu sixieme apotome (def, trois. G. 10). Mais Ja droite qui peut un reciangle 
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» oo τε € ΄ ? Ν io) Ly ᾿ 
ἀποτομῆς extag ἢ δυναμένη ἐστὶν n'° μετα μεὲ- 
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στυ μεσὸν τὸ ὁλὸν “τοιουσα" H τὸ ΛΘ apa'l, 

’ " 3 ᾿΄ XY ’ ᾿ 
τουτέστι τὸ ET, δυναμένη peta μέσου μέσον 


τὸ ὅλον ποιοῦσα ἔστιν. Ὁπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣῚΙΣ pil. 
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ναμει μοῖὸν σύμμετροι. καὶ ἡ ΔΖ τῆς ZE presCov 


͵, ι ; oe ps 
δύναται τὸ ἀπὸ σύμμετρου ἑαυτῇ. καὶ ἡ AZ 
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sexla recta potens est que cum medio medium 
totum facit; ipsa igitur potens spatium ΑΘ, 
hoc est ΕΓ, cum medio medium totum facit. 


Quod oportebat ostendere. 


PROPOSITIO CXYII. 


Apotome non est eadem qu ex binis no- 
mumibus. 

Sit apotome AB; dico AB uon esse eamdem 
quz ex bimis nomintbus. 

Si enim possibile, sit; et exponatur ratio- 
nalis AP, et quadrato ex AB aquale ad ratio- 
nalem SP applicetur reclangulum TE, latitudi- 
nem faciens AE. Quoniam igitur apotome est 
AB, apotome prima est AE. Sit ipsi congruens 
EZ; ipse 42, ZE igitur ralionales sunt poten- 
πὰ solam commeusurabiles, ct ΔΖ quam ZE 


plus potest quadrato cx recta sibi commensu- 


compris sous une rationclle et un sixiéme apotome, est une droite qui fait avec 
une surface médiale un tout médial (97. 10); la droite qui peut ΔΘ, c’est-a-dire 
Er, est donc une droite qui fait avec une surface meédiale un tout médial. Ce qu'il 
fallait démontrer. 


PROPOSITION CXIf. 


Un apotome n'est pas la méme droite que celle de deux noms. 


Soit Vapotome ΑΒ; je dis que ΑΒ n'est pas li méme droite que celle de 
deux noms. 

Car que cela soit, si c’est possible ; soit exposée une rationelle ar, et appliquons 
a larationelle ar un rectangle ΓΕ, qui étant égal au quarré de AB, ait ΔῈ pour largeur 
(45. 1). Puisque la droite ΑΒ est un apotome, la droite ΔῈ sera un premier 2po- 
tome (98. τοῦς Que Ez conviene avec AE; les droites 4Z , ΖΕ seront des rationelles 
commensurables en puissance saulement; Ja puissance de ΔΖ surpassera la puis- 
suice de ZE du quarré d’une droite commensurable avec ΔΖ, et AZ sera com- 
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purse εἰσὲ δυνάμει mecvor Coeur. 


aA 


rabili, et AZ commensurabilis est expositz ra- 
tional: AP longitudine. Rursus , quoniam ex 
bins nomiunbus est AB; ex binis igitur nomi- 
nibus prima est AE. Dividatur m nomina ad 
peuctum H, et sit qajus nomen AH; ipse 
AH, HE igitur rationales sunt potentia solitun 


commeusurabiles, Et ΔῊ quam HE plus potest 


Β 


E 


ΑΞ ἀπὸ | eee, 
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Δ2 τῇ ZH panne’, ἀσύμμετρος δὲ ἡ ΔΖ τῇ ZE 


quadralo ex recta 51}0}1 conunensurabili , et ma- 
jor OH commeusurabilis est exposite rauionali 
ΔΙ longitudiue ; et AZ igitur ipsi AH commeusu- 
rabilis est longitudine ; ct relique igitur ZH 
commensurabilis εξ AZ. Quoniam igitur com- 
mensurabilis est OZ ipsi ZH, rationalis autem 
est ΔΖ; ralionalis igitur est οἱ ZH. Quoniam 


igitur commeusurabilis est AZ ips ZH longi- 


panes ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ vary ZH τῇ ΖΕ  tudine. incommensurabilis aulem AZ Ipsi ZE 


longitudine ; inconmmensurabilis igitur est οἱ ZH 


mensurable en longueur avec la rationelle exposée ar (det. trois. 1.10). De plus, 
puisque AB est une droite de deux noms, la droite ΔῈ sera une premicre de deux 
noms (61.10). Que AE soit divisée en ses noms au point H, Οἱ que ΔῊ suit son 
plus grand nom; Jes droites AH, HE seront des rationelles commensurables en 
puissance seulement (déf.sec. 1.10). Mais la puissance de ΔῊ surpasse la puis- 
sance de HE du quarré une droite commensurable avec AH, et la plus grande 
droite ΔῊ est commensurable en longueur avec la rationelle exposée ar; la droite 
ΔΖ estdonc commensurable en Jongueur avec ΔῊ (12.10); la droite Δ2 est dene 
commensurable avec la droite restante ΗΖ. Et puisqne ΔΖ est commensurable 
avec ZH, et que ΔΖ est rationelle, Ja droite ZH sera rationelle. Et pu'sque ΔΖ est 
commensurable en longuevr avec ZH, et gue la droite ΔΖ est incommensurable 
en Jengueur avec ZE, la drvite ZH sera incommensurable en longueur avec la 
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ips! ΕΖ. Et sunt rationales; ipse HZ, ZE igitur 
rationales sunt potentia solum commensurabiles ; 
apotome igitur est HE. Sed et rationalis, quod 
est impossibile. 


Apotome igitur, etc. 


COROLLARIUM. 


Apotome et qua post ipsam irrationales neque 
mediz néque inter se sunt eedem; quadratum 
quidem enim ex media ad rationalem applicatum 
latitudinem facit rationalem et incommensura- 
bilem ipsi ad quam applicatur longitudine. Qua- 
dratum autem ex apotome ad rationalem apph- 
catum latitudinem facit apotomen primam. Qua- 
dratum autem ex πλειὰ apotome prima ad 
rationalem applicatum latitudinem facit apo- 
tomeu secundam. Quadratum autem ex media 
apotome secunda ad rationalem applicatum lati- 
tudinem facit apotomen icrtiam. Quadratum 


autem ex minort ad_ rationalem applicatum 


droite EZ ; mais ces droites sont rationelles; les droites HZ, ΖΕ sont donc des 
rationelles commensurables en puissance seulement; Ja droite HE est donc un 


apotome (74-10). Mais elle est aussi rationelle, ce qui est impossible. Un 
apotome , etc. 


COROLLATIRE, 


L’apotome et les irrationelles qui la suivent ne soot ni médiales, ni les mémes 
enu’elles; car le quarré d’une médiale étant appliqué ἃ une rationelle fait une 
Jargeur rationelle et incommensurable en longueur avec Ja drvite ἃ laquelle elle est 
appliqueée (23. 10). Le quarré d'un apotome ¢tant appliqué a une rationelle fait une 
largeur qui est un premier apotome (g8. 10); le quarré d'un premier apctome 
d'une mcdiale etant appliqué ἃ une rationelle fait une largeur qui est uo second 
apotome (99. 10); le quarré d'un second apotome d'une meédiale étaut appliqué 
a une rauonelle fait une largeur qui est un troisicme apotome (100. 10); le quarré 
d'une mineure étant appliqué ἃ une rationelle fait une Jargeur qui est un qua- 


II. oI 


4o2 


πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τιτάρτην. To δὲ ἀπὸ 
τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσιν τὸ ὅλον ποιούσης πυρὰ 
ἔστην παραξαλλόμενον πλάτος σπτοιεῖ ἀπότομον 
πίμπτην. To δὲ ἀπὸ τῆς pete μέσου μέτον τὸ 
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latitudinem facit apotomen quartam. Quadratum 
vero ex rect que cum rationali medium totum 
facit ad rationalem applicatuin latitudinem facil 
apotomen quintam. Quadratum autem ex recta 
que cum medio medituin totum facit ad ratio- 
nalem applicatum Jatitudinem facit apotomen 
sextam. Quoniam igitur dicte latitudines diffe- 
runt et a prima et inter se; a prima quidem, 
quod rationalis sil: inter se vero, quod ordine 
non sint eedem; manifestum et ipsas irra- 
Uonales differre inter se. Et quoaiam de- 
monstratum est apotomen non esse eamdem 
que ex binis romivibus ; faciunt autem lautu- 
dines ad ratioualem applicatz post apotomen 
apolons Cconsequenter eodem ordine que post 
ipsam 3 ipsse vero post ipsam ex bins ne- 
minibus lalitudines ex binis nominibus , el qua 
sunt eodem ordinance congruenicr Σ alia: igitur 
sunt que post apotomen, et alia que post 
ipsam ex binis nomimbus, ita ut sint ordiue 


omnes irratiouales tredecim, 


uiéme apotome (ior. 10); le quarré d'uve droite, qui fait avec une surface rationelle 
un tout medial, étant applique ἃ une ratiovelle fait un cinquicme apotome (102. 10); 
Je quarré dune droiie, qui fait avec une suiface medide un tout médial, étant 
appliqué ἃ une rationelie fait un sixieme apotome (103. 10). Puis donc que les 
largeurs dont nous venons de parler different ce la premicre droite et enu’elles ; 
qu elles different de la premicre , parce qweile est rationelle, et entrelles, parce 
q’elles ne sont pas du méine ordre, il est evident que ces irrationelles sont difft- 
rentes entr'elles. Et puisqu’on a démontré que Papotome n’est pas 1a ménie droite 
que celle de deux noms (112. 10), que les quarrés de Yaporome et des droites qui 
vieent ensuite Clant appliqués ἃ une rationelle font des largeurs qui sont des apo- 
tones du méme ordre que les droites qui suivent lapotome , et que les quarrés 
de la droite de deux noms, et des droiies qui vienent ensuite, Ctant appliques a 
une rationelle, font des Jargcurs qui sont des droites de deux noms du meme ordre 
que celles qui suivent la droite de deux noms (61, 62,65, 64, G5 et OG. τὸ); les 
droites qui suivent Vapotome et Ja droite de deux noms sont Jone dificrentes en- 
telles, de mauicre que toutes ces irrationelles sont au nombre de veize. 
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εἰ. Μέσην. 1. Media. 
β΄. Ἐκ dvo ὀνομάτων. Recta ex binis nominibus. 


ye Ex duc μέσων mpotnr. 


΄ 


Ex bims medus prima. 


aS 


- Ἐκ duo μίσων δευτέραν. Ex binis mediis secunda. 
ἐς Μείζοναι. 


. x La , 
ς΄. Patoy καὶ μέσον δυναμένην. 


Major. 


PAH wy 


Rationale et medium potens, 


ζ΄. Avs μέσα δυναμένην. +. Bina media potens. 

ἧς Δποτομήν. 8. Apotome. 

θ΄. Μέσης ἀποτομὴν πρώτην. 9g. Mediz apotome prima. 

ba Μέσης ἀποτομὴν διυτέρανο 10. Mediz apotome secunda. 

ia, EAct Tore. 11. Minor. 
a vic ~ Ω . 47 “- - - - 2 

GC Μετὰ fuToU μεσον τὸ ὁλὸν ποιοῦσαν, 12. Cum rationali medium totum faciens. 
e x . , Pe - a a 

ty. Μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσαν. 15. Cum medio medium totum faciens. 


1. La médiale. 

2. La droite de deux noms. 

3. La premiere de deux meédiales. 

4- Le seconde de deux meédiales. 

5. La majeure. 

6. La droite qui peut une surface rationelle et une surface médiale. 
7. La droite qui peut deux surfaces médiales. 

8. L’apotome. 

g. Le premier apotome d'une meédiale. 

10. Le second apotome d'une médiale. 

11. La mineure. 

12. La droite gui fait avec une surface rationelle un tout médial. 
15. La droite qui fait avec une surface médiale un tout medial. 


ἠοή 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ psy’. 
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PROPOSITIO CXIIE 


Quadratum ex rationali ad rectam ex binis 
nominibus applicatuin latitudinem facit apoto- 
men, cujus nomina commensurabiha sunt uo- 
minibus rectie ex binis pomimbus, ct adlinc in 
in edidem ratione; et adhuc apotome que fit 
eumdem habet ordinem quem recta cx binis 
nominibus. 

Sit rationalis quidem A, ex Linis nomimbns 
yero EY, cujus majus nomen sit TA, et quadrato 
ex A wquale sit rectangulum sub ΒΓ, EZ; dico 
EZ apotomen esse , cujus Nomina commensura- 
Lilia snnt ipsis ΓΔ, AB, οἱ in cidem ratione, εἰ 


adhuc EZ eumdem habiturain ordinem quem Br. 
¥ 


ΕἾ i”, ~ 3 \ r. tg Ν 
Est@ γὰρ “παλιν TH απὸ τῆς A σὸν τὸ 
bis x - 7 ie roe s το 
uss τῶν ΒΔ. H. Ἐπεὶ cur τὸ ὑπὸ τῶν BI, EZ 


" x ρῶν τας τ ~ ow mw ε ε 
ἴσον ἐστὶ TH uno Toy BA, Η" cori apa ὡς ἢ TB 


PROPOSITION 


Sit euim ruorsus quadrato ex A wquale rectan- 
gulum sub BA, H. Quoniam igitur rectangnlum 


sub RY, EZ equale est rectangulo sub BA, H; 


CXIII. 


Le quarré d’une rationelle étant appliqué ἃ ume droite de deux noms fait une 


largeur qui est un apotome , donut les noms sont commmensurables avec les noms 


de la croite de deux noms, et ces noms sont en meme raison; et de plus, 


Vapotome qui en résulte sera du méme ordre que Ja droite de deux noms. 


Soit A une rationelle , et ET une droite de deux noms, dont le plus grand nom 


soit Ts; que Je rectangle sous ΒΓ, EZ 8011 egal au quarré de a; je dis que EZ est 


un apotome dont les noms sont commensurables avec les dreites TA, OB, et eu 


méme raison que ces droites, et que EZ sera du méme ordre que ΒΓ. 


Que le rectangle sous Ba, Η soit encore égal au quarré de A. Puisque Je rectan- 


gle sous Br, EZ est égal au rectangle sous BA, H, Ja droite ΓΒ sera ἃ BA comme H 
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πρὸς τὴν BA οὕτως ἡ Η πρὸς τὴν EZ. Μείζων 
δὲ ἡ TB τῆς BAS μείζων ἄρα κοὶ ἡ H τῆς EZ. 
Ἔστω τῇ H ἰσηΐ ἡ EO" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 1B 
πρὸς τὴν ΒΔ οὕτως ἡ ΘῈ πρὸς τὴν EZ* διελόντι 
ἄρα ἐστιν ὡς ἡ Γἕἂ πρὺς τὴν ΒΔ εὕτως a ΟΣ 
πρὺς τὴν (AEC Γεγονέτω ὡς n ΘΖ apes τὴν ZE 
οὕτως ἡ ZK πρὸς τὴν ΚΕ" καὶ ὅλη ἄρα ἡ ΘΚ 
πρὸς ὅλην τὴν ΚΖ ἐστὶν ὡς n ZK πρὸς τὴν KE, 
ὡς yap ev τῶν ἡγουμένωνθ πρὸς ἕν τῶν ἐπομέτων 
οὕτως ἅπαντα Ta ἡγούμεια πρὲς ἅπαντα τὰ 
ἑπέμεια. Ὡς δὲ ἡ ZK πρὸς τὴν ΚΕ οὕτως ἐστὶν 
ἡ ΓΔ πρὸς τὴν ΔΒ" καὶ ὡς ἄρα ἡ ΘΚ πρὸς Tay? 
KZ οὕτως ἡ TA πρὸς τὴν ΔΒ. Σύμμετρον δὲ 


τὸ ἀπὸ τῆς TA τῷ ἀπὸ τῆς ΔΒ" σύμμετρον 


of > ἀπ τ ~ ᾿ Ἂν 
ἄρα ἐστὶθ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς OK τῷ ἐπὸ τῖς 

Ἂν 7 £ LY ? Ἁ " 1 
KZ. Kai ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς OK προς τὸ 


ἀπὸ τῆς ΚΖ οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν KE, ἐπεὶ 
αἱ τρεῖς αἱ ΘΚ. KZ, ΚΕ ἀνάλογόν εἰσι" σύμ- 
μετρος ἄρα ἡ OK τῇ ΚΕ μήκει" ὥστε καὶ ἡ ΘΕῈ 
τῇ ἘΚ σύμμετρός ἐστι μήκει. Καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς A ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΘΕ, BA, βητὸν 
δὲ ἐστὶ ῖὸ τὸ ἀπὸ τῆς AS ῥητὸν ἄρα ἐστὶ! καὶ 


Wee ᾿ Le : 
τοῦυποὸ τῶν OK, BA. Καὶ παρα ρητὴν τὴν BA 


hos 
est igitur ut FB ad BA ila H ad EZ, Major 
autem ΓΒ quam ΒΔ; major igitur et H quam 
EZ. Sit ipsi H equalis EO; est igitur ut ΓΒ 
ad BA ita ©E ad EZ; dividendo igitur est ul PA 
ad BA ita ΘΖ ad ΖΕ. Fiat ut ΘΖ ad ΖΕ ita 
ZK ad KE; et tota igitur ΘΚ ad totam KZ est 
ul ZK ad KE, ut enim unum antecedentium 
ad unum consequentium ita omima autecedentia 
ad ommia consequentia. Ut autem ZK ad KE 
ita est TA ad AB; et ut igitur OK ad KZ 
ita ΓΔ ad AB. Commensurabile autem ex PA 
quadratum quadrato ex AB; commensurabile 
igituc est et ex OK quadratum quadrato ex ΚΖ. 
Atque est ut ex ΘΚ quadratum ad ipsum ex KZ 
ita OK ad KE, quoniam tres recle OK, KZ, KE 
propoctionales sunt; commensurabilis igitur OK 
ipst KE longitudinc; quare el ΘῈ ipsi EK com- 
meusurabilis est longitudine. Et quoniam qua- 
dratum ex A zquale est rectangulo sub ΘΕ, 
BA, rationale autem est quadratum cx A; ra- 


tionale igitur est et rectangulum sub ΘΚ, BA. Et 


est ἃ ΕΖ (16.6). Mais ΓΒ est plus grand que ΒΔ; Ja droite Η est donc plus grande 
que Ez. Que ἘΘ soit égal ἃ H, la droite ΓΒ sera ἃ BA comme ΘῈ est a EZ; donc, par 
soustraction, ΓΔ est ἃ BA comme ΘΖ est ἃ ΖΕ (17.5). Faisons en sorte que ΘΖ soit 
ἃ ΖΕ comme ZK est ἃ KE; la droite enticre ΘΚ sera ἃ Ja droite entiere KZ comme ZK 
est ἃ KE; car un antécédent est a un conséquent comme la somme des antécédents 
esta la somme des conséquents(12.5. Mais ΖΚ esta KE comme ΓΔ est ἃ 4B; la droite 
ΘΚ est donc ἃ KZ comme La est ἃ AB ; mais le quarré de ra est commensurable avec 
Je quarré de ΔΒ (37. 10); le quarré de ΘΚ est donc commensurable avec le quarré 
de ΚΖ (10.10). Mais Je quarré de ΘΚ est au quarré de kz comme ΘΚ est a KE, parce 


que les trois droites ΘΚ, KZ, KE sont proportionnelles (20. cor. 2.6); la droite 


J) 
ΘΚ est donc commensurable en Jongucur avec KE; la droite ΘῈ est done aussi 
commensurable en longueur avec EK (16.10). Et puisque le quarré de 4 est égal 
au rectangle sous ΘῈ, BA, et que le quarrée de A est rationel, le rectangle sous 


ΘΚ, BA sera raioncl. Mais ce rectangle est appliqué a la rationelle Ba; la droite 
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; ἘΠ ρθη κ᾽ τοῦ τ ee 
παράκειται" pati ἀρα ἐστὶν ἡ EQ καὶ συμ- 
μέτρες τῇ PA μήκει" ὥστε καὶ ἡ. σύμμετρος 
αὐτῇ a EX puta ἐστι καὶ σύμμετρος τῇ ΒΔ 
μήκει. Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς κὶ TA πρὲς tav'2 AB 
οὕτως ἡ ZK πρὸς tar! KE, ai δὲ TA, AB 
δυιάμει μόνον εἶσι σύμμετροι" καὶ αἱ ZK, KE 
ὅρα δυτόμει μένον εἰσὶ σύμμετροι. Pata δ᾽, ἔστιν 


ἢ ΚΕ, καὶ σύμμετρος τῇ ΒΔ panzer’ it pata 


ELEMENTS D'EUCLIDE. 

ad rationale BA applicaiur; rationalis igitur 
est EO el commensurahilis ipsi BA lougi- 
judine ; quare ct ipst commensurabilis EK ra- 
Uionalis est οἱ commensurabilis ipsi BA Jongitu~ 
dine. Quomiam igitur est ut ΓΔ ad AB ita ZK ad 
KE, ips# autem ΓΔ, AB potentia selim sunt 
conmensurabiles; et ipse ZK, KE igiiur po- 
fenhia solu sunt commensurabiles. Rationalis 


autein esl KE, ct conmienusurabilis ipsi BA lon- 


are sors! καὶ ἡ ZK, και σιμμετρος τῇ TA 

pa Ἶ οτος ὁ 

past Oe ai ZK, KE ἀρα ρῆται δύναμει μ- 

eae. Ὁ Ὁ - es 3 Γ 

τὸν εἰσι 7 συμμεέτροι" ὡποτομη ape ἐστι" ἡ 

Ν ε - Cee oe ‘ ~ 

FEZ. τον δὲ a TA τῆς AB μεῖζον δυναται τῷ 
ἘΞ ως ON πεν , 

ἀπὸ σιμμέτρου εαὐτῆ, ἢ τῷ απὸ ἀσυμμέτρους 

ἢ Ἔ é = 

Εἰ μὲν οὖν a TA τῆς ΔΒ μεῖζον δύταται τῷ 
’ ε ξ tees ΟΝ 

ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ "ὃ. καὶ ἡ ZK τῆς ΚΕ 


εν ΄ ~ oF κα ε n 
μεῖζον δυνήσεται τῷ αὐτὸ GUPPLETE SU CLUTHe. 


gitudine; rationalis igitur est et ZK, et com- 
mensurabilis 1051 TA longitudine ; ipse ZK, KE 
igitur rationales potentia soliun sant commen- 
surabiles 5 apotome igitur cst EZ. Vel autem 
rd quam ΔΒ plus potest quadrato ex recta sibi 
commenusurabili , vel quadrato ex recta incom- 
mensurabilt, Si quidem igitur TA quam ΔΒ 
plus potest quadrato ex recta sibi commensura- 


bil, et ZK quam KE plus poteril quadrato ex 


CE est done rationelic ct commensurable en longueur avec ba (21. 10); Ta droite 
EX, qu est Commensutable avec ΘῈ, est done rationelle ct commensurable en 
longueur avec Bs. Et puisque ra est ἃ AB comme ZK cst ἃ KE, et que les 
Grostes TA, AB sont commensurables en puissance seulement, les droites ΖΚ, KE 
seront commensurables en puissance senlement. Mais KE est rationelle, et 
commensurable en longueur avec BA; la droite ZK est donc rationelle et com- 
miensurable en longueur avec Ta; Jes droites ΖΚ, KE sont done des ratione les 
commensurables en puissance senlement; la droite ΕΖ estdone un aApoOlome (74. 10). 
Mais la puissance de ΓΔ surpasse la puissance de ΔΒ du quarré d'une droite com- 
mensurable ou incommensurable avee ra. Si ia puiss.nce de ΓΔ surpasse Ja puis- 
sauce de AB du quarié d'une droite commensurable avec Ta, Ja puissance de ΖΚ 
surp.assera Ja puissance de ΚΕ du quarre d'une droite commensurable avec ZK, ct 
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ay + ΄ ΄ ? c “- 3 ΄ 
Καὶ εἰ μὲν συμμετρὸος ἐστιν ἃ TA τῇ ἐπκειβι τ ἢ 
τ cae Rte toes as ae 
purty pune, καὶ n ZK. Ei d: a BA, καὶ ἃ KE. 
Bese ~ ee 
Ei δὲ cuder:pa'9 τῶν TA, AB, καὶ οὐδέτερον 
soe rs z 
τῶν ZK, ΚΕ. Ei δὲ ἡ YA τῆς AB μεῖζον du- 
nm? ᾿ ? ’ © - ᾿ © Ξ 
ταταὶ τῷ ATO ἀσυμμέτρου teuTa, καὶ a LK 
~ = n bi ~ ? ' 2 , 
τῆς KE μεῖζον δυτήσιται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
. gee ey feces 9 “ 
2 ) Ξ 
εαὐτη ΄. Καὶ εἰ μὲν » TA συμμῖτρος ἐστί τῇ 
> , ε ~ ᾿ x e = > uM © 
ἐκκειμένῃ path panzer, καὶ ZK. Εἰ δὲ ἡ BA, 
Np at ᾽ν . > “- 
καὶ a ΚΕ. Εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν TA, AB, καὶ 
2 ΄ - τὰ Ἵ > * 9° 
cudetipe?? τῶν ZK, KE* ast avroroun ἐστιν 
im Se Secs oe τῇ , , 
ἡ ΖΕ. ἧς τὰ ἐνόμωτα ταῦ ϑ ZK, ΚΕ συμμετρ 
Ψ 6 3 ΄ , , ᾽ ἐν 
ἐστι τοῖς τῆς ἐπ δύο οτομάτων οτόμασι. τοῖς 


Ser Unter ne : > 
TA, AB, tasty τῷ αὐτῷ AoZw, καὶ THY αὐτὴν 
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recta sibi commensurabili. ΕἸ si quidem come 
mensurabilis est FA exposite rationali longitu- 
dine , et ipsa ZK. Si autem BA, ct ipsa KE. Si 
autem neulra ipsaruam ΓΔ. AB, οἱ neutra ip- 
sarum ZK, KE. Si artem FA quam ΔΒ plus 
potest quadrato ex recta 5101 incommensurabili, 
ct ZK quam KE plus poterit quadrato ex recta 
sibi incommensurabili. Et si quidem: ΓΔ com- 
mensurabilis est exposite rationali lonsiiudine , 
ct ipsa ZK. Si autem BA, et ipsa KE. Si vero 
neulra Ipsarum ΓΔ, 4B, et ucutra ipsaron ZK, 
KE; quare apotome est ΖΕ, cujus nomina ZK, 


KE commensurabilia sunt nomintbus TA, AB 


τάξιν ἔχει "Ἷ τῇ ΒΓ, Οπερ ides δέξαι. recte ex binis nomimbus, et in δά σπὶ ratione, 
et eumdem habebil ordinem quem Br. Quod 


oportebat osicndere. 


si TA est commensurable en longueur avec Ia rationelle exposée, la droite zx le 
sera aussi; si BA est commensurable en Jongueur avec la rationelle exposée, KE 
Inui sera aussi commenusurable ; ct st aucune des droites TA, AB nest Commensu- 
rable cn longueur avec la rationelle exposée , aucune des droites ΖΚ, KE ne lui 
sera commensuruble. Si Ja puissance de ra surpasse la puissance de 48 du quarreé 
d’une droite incommensurable avec TA, la puissance de ZX surpassera la puissance 
de KE du quarré d'une droite incommensurable avec Zk. SiTA est commensurable 
en longueur avec la raticnelle exposée, Ja droite ΖΚ le sera aussi ; si la droite ΒΔ 
est commensurable en longueur avec Ja rationclle exposce , la droite KE lui sera 
aussi commensurable. Et si aucune des droites TA, ΔΒ n’est commensurable en 
longucur avec Ja rationelle expusée, aucune des droites ZK, KE ve lui sera com- 
meusurabl+; Ja droite ΖΕ est donc un apotome, dont les noms ZK, KE sont com- 
meusurables avec les noms ra, ΔΒ d une droite de deux nums, et en méme raison 
qu’eus ; et la droite ΖΕ sera du meme ordie que Br. Ce quit fallait deémontrer. 
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ΠΡΟΤΑΣΙῚΣ pa". 


‘ » “ον αν - a * 7 # 

‘To amo putas παρὰ απτοτομὴν παραξζαλλό- 

, > ιν 3 ᾿ » , “" LJ 

μεῖον πλατος Woses THY τὰ δυο ὀνομάτων. ἧς τὰ 

sie . ro . ee Σ = 

C.cusTa συμμέτρα ἐστι THig' τῆς αἰπτοτομῆς 

ν ν 3 n Pi tee aah » soe 

CLCUATE, και SY τῷ αὐτῷ AGZW° ETS δὲ ἃ pere- 

΄ > ΄ > ’ Vv 8. "Ὁ a ΠῚ - 

μένη τὰ δύο οτόματων τὴν αὐτὴν ταξιν ἔχει τῇ 
᾿ - 
αἀποτομς 

ΠΝ ε . τ ρὲ ε - 

Este cata μὲν a A, ἀποτομὴ δὲ ἢ BA, καὶ 

~ 2 ; - ae 32. Aas ry ~ z 
τῷ ate τῆς A ἵσὸν ἐστὼ TO ὑπὸ Tor BA, KO, 


‘ 


τ 4 a ~ e ~ % 2 
Tt: τὸ ams Tug A putas πα οἰ τὴν BA ατπο- 
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PROPOSITIO CXIV. 
Quadratum ex rationali ad apotomen appli- 
catum latitudinem facit rectam ex binis uomi- 
nibus, cujus nomina commensurabilia sunt apo- 
tome nominibus, et in eadem ratione; adhuc 
autem que fit ex binis nomimbus eumdem 
ordinem habet quem apolome. 

Sit ralionalis quidem A, apeteme vero BA; 
et quadrato ex A xquale sit reclangulum sub 


BA, ΚΘ, ita ut quadratum ex rationali A ad 


Lf e ᾿ a ‘ = 
τιμὴν παραξζαλλόμενον σπλατος weit: τὴν ΚΘ’ 
, “ > dp ἃ ͵ > cee 9 
λέγω ore vas? ἐκ δύο οιοματων ἐστὶν ἡ KO, ὃς 
4 9 2 Ls ͵ 2 - - 3 Ld 
τα οἰόματα συυμετρα ἐστι τοῖς τὴς BA crc- 

ἐπ ἘΠ. δεν, ΕΝ - 5 
ματι. και εν τῷ αὐτῷ λοῆως καὶ ττᾶ μ᾽ KO τὴν 


σύτην ἐχίι τῶξιν τῇ ΒΔ. 


apotomen BA applicatum latitudinem faciat ΚΘ; 
dico et ex binis nomimbus esse KO; cujns no- 
mina commensurabilia sunt Ipsius BA uomini- 
bus , ct in eadem ratione, et adhuc KO eumdem 


habere ordinem yuem BA, 


PROPOSITION CXIY. 


Le quarré d'une rationelle applique ἃ un apotome fait une largeur qui est une 
droiic de deux noms, dont les noms sont commensurables avec Jes noms de 
Papotome, et en méme raison gu’eux ; etde plus, cette droite de deux noms est 
du méme ordre que Fapotome. 


Svit la rationelle A, et Vapoiome BA; gue le rectanzle sous BA, ΚΘ soil egal au 
quarre de A, de maniere que le quarré de da rationelle a ctant appliqué a Papo- 
tome BA ait κῷ pour Jargeur ; je dis que Ko est une droite de deux noms, dont les 


noms scut commensurables avec les noms de Bs, et en meme raison qu eux, et que 
ΚΘ est du méme ordre que Ea. 
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Ἔστω yap τῇ BA προσαρμόζουσα καὶ ΔΙ" αἱ 
Br, TA ἄρα putas εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
Καὶ τῷ ἀπὸ τῆς A ἴσον tote! τὸ ὑπὸ τῶν BT, 
Ἡ. Ρυητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Δ" βυτὸν ἄρα καὶ τὸ 
πὸ τῶν ΒΓ. H. Καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΒΓ Tapz- 
Cefantas: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ἘΠ καὶ σύμμετρος 
τῇ ΒΓ μήκει, Ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ. Η ἴσον 
ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν BA, KO, ἀνάλογον era 
ἐστὶν ὡς n TB “πρὶς τὴν BA οὕτως ἡ ΚΘ 
πρὸς τὴν Hi. Μείζων δὲ ἡ TB τῆς ΒΔ" μείζων 
ape καὶ ἡ ΚΘ τῆς Η. Κείσθω τῇ H ion ἡ ΚΕ’ 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶν καὶ KE τῇ ΒΓ μήκει, Καὶ ἐπεί 
ἐστεν ὡς ἢ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΔ οὕτως ὅ ΘΚ πρ΄ς 
τὴν ΚΕ’ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς a ΒΓ πρὸς 
τὴν ΓΔ οὕτως ἢ ΚΘ πρὸς τὴν ΘΕ. Γεχοιέτω ὡς 
4 ΚΘ πρὸς τὴν ΘΕ οὕτως n ΘΖ πρὸς τὴν ΖῈ" 
καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΚΖ πεὺς τὴν ZO ἐστὶν ὡς 
1 ΚΘ πρὸς τὴν ©E, τουτέστιν ὡςδ ἢ ΒΓ πρός 
τὴν TA. Αἱ δὲ ΒΓ. TA δυνάμει μόνον εἰσὶ 
σύμμετροι" καὶ αἱ ΚΖ. Z9 ἄρα δυνάμει μόνον 
εἰσὶ σύμμετροι. Kos ἐπεί ἐστι» ὡς ἡ" ΚΘ πρὸς 
τὴν ΘῈ εὕτως!}5 ἡ KZ προς τὴν ZO, ἀλλ᾽ ὡς 
i ΚΘ πρὸς tay ΘῈ οὐτως"! a ΘΖ πρὸς τὴν 


hog 

Sit enim ipsi BA congruens AP; ipse Br, TA 
igitnr rationales sunt potentid solim commen- 
surabiles. Et quadrato ex A xquale sit rectan- 
gulum sub Br, H. Rationale autem quadratum 
ex A; ralionale igitur et rectangulum sub Br, 
H. Et ad rationalem Br applicatur; rationalis 
igtur est H, οἱ commensurabilis ipsi BF lon- 
gitudine, Quoniam igitur rectangulum sub EF, 
H xquale est rectangulo sab BA, ΚΘ, propor- 
tonaliler igilur est ut ΓΒ ad BA ita ΚΘ ad H. 
Major autem ΓΒ quam ΒΔ; major igitur et ΚΘ 
quam Η. Ponatur 1051 H zqualis KE; commen- 
surabilis igilur est KE ipsi ΒΓ longitudiue. Et 
quoniam cst ut ΓΒ ad BA ita OK ad KE; con- 
vertendo igitur est ut ΒΓ ad ΓΔ ita ΚΘ ad 
ΘΕ. Fiat ut KOad ΘῈ ita ΘΖ ad ZE; et reliqua 
igitur KZ ad ΖΘ est ul KO ad ΘΕ, hoc est ut ΒΓ 
ad PA. Ipsx aulem ΒΓ, ΓΔ potentia solim sunt 
commensurabiles; et ipse KZ, ZO igitur po- 
τοι! ἃ solim suni commensurabiles. Et quoniam 
est ut ΚΘ ad ΘΕῈ ita KZ ad ZO, sed ut KO 
ad ΘῈ iia ΘΖ ad ΖΕ; ct ut igitur KZ ad ZO 


Car que ΔΤ convicne avec BA, Jes droites Br, TA seront des rationelles commen- 
surables en puissance seulemeut (74. 10). Que 16 rectangle sous ΒΓ, H soit égal 
au quarré de A. Puisque le quarré de a est rationcl, le rectangle sous Br, H sera 
aussi rationel. Mais it est appliqué ἃ la rationelle ΒΓ ; Ja droite H est donc ratio- 
nelle, et commensurable en longueur avec Br (21.10). Et puisque Je rectangle 
sous ΒΓ, H est égal au rectangle sous ΒΔ, ΚΘ, Ja droite ΓΒ sera ἃ Ja droite BA comine 
xo est 4H (16.6). Mais la droite ΓΒ est plus grande que Ba; la droite ΚΘ est done 
plus grande que la droite H. Faisons KE égale aH; la droite KE sera coumensuralle 
ev longueur avec Br. Et puisque Tb est ἃ BA Comme ΘΚ est ἃ KE, par Conversion ΒΓ 
sera a TA Comme ΚΘ est a ΘΕ. Faisons en sorie que KO soit ἃ ΘΕ Comme ΘΖ est a ΖΕ, 
la droite restanie KZ sera &7© comme KO est ἃ GE, c’est-’-dire comme ΒΓ est ἃ 
Ts (tg. 5). Mais les droites ΒΓ, ra sont comimensurables cn puissance seulement ; 
les droites KZ, ΖΘ sont done commensurables en puissance sculemenat. Et pu's que 
ΚΘ est ἃ ΘῈ cumme KZ est ἃ ΖΘ, et que KO est ἃ OE comme ΘΖ est ἃ ΖΕ; la droite 
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ΖΕ" καὶ ὡς ἄρα a KZ πρὸς tay ΖΘ οὕτως" 
ἡ ΘΖ πρὸς anv ΖΕ" ὥστε καὶ ὥς ἡ πρώτη 
πρὸς τὴν τρίτην οὕπως τὸ ἀπὸ πῆς πρώτας" 

ι ἥ ἶ ἐὰ - ΄ ye ow (seg! 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας" καὶ ὡς ἄρα ἡ KZ 
pes πὴν ZE οὕτως πὲ ἀπὸ τῆς KZ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ZO. Συμμέετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 
ΚΖ τῷ ἀπὸ τῆς ZO, αἱ γὰρ KZ, 2Θ δυνάμει 


. ΄ x ᾽ ΤΥ. gt ~ 
εἰσὶ σύμμετροι" σύμμετρος ace tote A καὶ ἡ ΚΖ πῇ 
[ων fF fr 1 
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ita ΘΖ ad ΖΕ; quare ct ut prima ad tertiam 
ia ex prima quadratum ad ipsum ex secunda ; 
et utigitur KZ ad ΖΕ ila ex KZ quadratum ad 
ipsum ¢x ΖΘ. Commensurabile autem est ex KZ 
quadratum quadrato ex ΖΘ, ips cnim ΚΖ, Z9 
potentid sunt commensurabiles ; commensura- 


Lilisigilur est et KZ ipsi ΖΕ lougitudine; quare ZK 


H 


ΖΕ μήκει" ὥστε ἡ ZK καὶ τῇ KE σύμμετρός ἐστι} 
μήκει. Pata δὲ ἐστιν ἡ KE, καὶ σύμμετρος τῇ 
ΒΓ μήκει" ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ KZ, καὶ σύμμετρος 
τῇ BY μύκει, Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς 
τὴν TA οὕτως ἡ ΚΖ πρὸς anv ΖΘ" ἐναλλὰξ 
ἄρα" ὡς ἡ ΒΓ πρὺς τὴν ΚΖ οὕτως a AT πρὸς 
τὴν ZO. Ξύμμιτρος δὲ ἡ ΒΓ τῇ ΚΖ' σύμμετρος 
ops vara TA τῇ 202 μήκει. Ai δὲ BY, rais 
patos εἰσι δυνάμει: μένον σύμμετροι" καὶ αἱ 


KZ, 2Θ ἄρα ῥηταί εἶσι δυνάμει μόνον σύμμε- 


2 Θ 


et ipsi KE commensurabilis est longitadine. Ra- 
lionalis autein est KE, et commensurabilis ips! BC 
longitudine ; rationalis igitur et KZ, et commen- 
surabilis ipst ΒΓ longitudine. Et quoniam est ut 
ΒΓ ad ΓΔ ita KZ ad ZO; permutando igitur ut 
Br ad KZ ila ΔΙ ad ΖΘ. Commensurabilis 
autem BE ipsi KZ; commensurabilis igitur et 
PA ipsi ZO longitudine. Ips autem ΒΓ, ΓΔ ra- 
tionales sunt potentia solim commensurabiles ; 


et ipse KZ, ΖΘ igitur rationales sunt potenha 


KZ sera & ZO comme ΘΖ est a ΖΕ; la premiere droite est donc a la troisieme 
comme Je quarre de Ja premiere est au quarré de la seconde (20. cor. 2.6); la 
droite ΚΖ est done & ZE comme le quarré de ΚΖ est au quarré de Ze ; inais le quarré 
de ΚΖ est commensurable avec le quarré deze, parce que les droites Kz, ΖΘ sont com- 
mensurables en puissance ; Ja droite ΚΖ est donc commensurable en longueur avec 
zE; la droite ΖΚ est donc commensurable en longucur avec KE (16. 10). Mais KE est 
rauionelle, ct commensurable en longueur avec ΒΓ; Ja droite Kz est donc rationell>, 
et commcensurable en ]ongueur avee ET. Et puisque ΒΓ est a rs comme ΚΖ est a 
z©, par permutation Br sera ἃ KZ comme ΔΓ esta 20. Mais BF est commeusurable 
avec KZ; la droite ra est donc commensurable en longueur avec zo (10. 10). Mais 
les druiles ΕΓ, ΓΔ sont des rationelles commensurables en puissance seuleinent ; les 
drvites KZ, ΖΘ sontdone des rationclles commensurables en puissance sculement ; 
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τροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομώτων ἐστὴν θα ΚΘ, Εἰ 
μὲν οὖν ἡ ΒΓ τῆς ΓΔ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΚΖ τῆς ZO μεῖζον 
δυνήσεται ὃ τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, Καὶ εἰ 
μὲν σύμμετρός ἐστιν ἢ ΒΓ τῇ ἐκκειμένη ῥητῇ 
panes, καὶ ἡ ΚΖ. Εἰ δὲ ἡ TA σύμμετρός ἔστι 
τῇ ἐκκειμένη ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ZO, Εἰ δὲ 
οὐδετέρα τῶν ΒΓ. ΤΔ, καὶ! οὐδετέρα τῶν KZ, 
ZO. Εἰ δὲ ἡ ΒΓ τῆς ΓΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἡ ΚΖ τῆς ZO μεῖζον 
δυνήσεται" τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. Καὶ εἰ 
μὲν σύμμετρός ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
μήκει. καὶ ἃ ΚΖ. Εἰ δὲ ἡ TA, καὶ ἡ ZO. Εἰ 
δὲ οὐδιτέρα τῶν ΒΓ. TA, καὶ"5 οὐδετέρα τῶν 


KZ, ΖΘ’ ἐκ δύο cpa ὀνομάτων, ἐστὶν ἡ ΚΘ, 


solum commensurabiles; ex binis igitur nomini- 
bus est KO. Si quidem igttur ΒΓ quam ΓΔ plus 
potest quadrato ex rectd sibi commensurabili, 
et KZ quam ΖΘ plus poterit quadrato ex recti sibi 
commensurabili. Et si quidem commensurabilis 
est ΒΓ exposite rational longitudine, et ipsa KZ. 
St vero TA commensurabilis est exposite ra- 
tionali longitudine, ct ipsa ZO. Si autem neutra 
ipsarum Br, ΓΔ, et neulra ipsarum KZ, ZO. 
Si autem ΒΓ quam ΓΔ plus possit quadrato ex 
recta sibi incommensurabiii, et KZ quam ΖΘ 
plus poterit quadrato cx recta sibi incommeu- 
surabili. Et si quidem commensurablis est ΒΓ 
exposita rationalt longitudine, et ipsa KZ. Si 


vero TA, et ipsa ΖΘ. Si autem neutra ipsaram 


ἧς τὰ ὀνόματα τὰ KZ, ZO σύμμετρά ἐστι Ἶ ΒΓ, ΓΔ, οἱ neutra ipsarum KZ, ΖΘ; ex binis 


τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνόμασι τοῖς ΒΓ, ΤᾺ. καὶ  igitur nominibus est KO, cujus nomina KZ, ΖΘ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ" ταὶ τ ἡ KO τῇ ΒΓ τὴν commensurabilia sunt apolomex nominibus ΒΓ, 
εὐτπὴν ἔχει τάξιν. Οπερ ἔδει δειξαι. FA, et in eddem ratione; et adhuc ΚΘ eume 
dem quem BP habet ordinem. Quod cportebat 


ostendere. 


la droite ΚΘ est donc une droite de deux noms (37. 10). Si donc la puissance de 
ΒΓ surpasse la puissance de rs du quarré d’une droite commensurable avec ΒΓ, la 
puissance de KZ surpzssera Ja puissance de zo du quarré d'une droite commensu- 
rable avec ΚΖ. Si ΒΓ est commensurable en Jongueur avec Ia ratiouelle exposée , 
Ja droite ΚΖ lui sera commensurable. Si ra est commensurable en Jongucur avec la 
rationelle exposée, la droite zo le sera aussi ; et si aucune des droites Br, Ts n’est 
commensurable avec la rationelle exposée, aucune des droites kz, ZO ne sera 
commensurable avec elle. Si la puissance de BY surpasse la puissance de Ts du 
quarré d'une droite incommensurable avec Br, la puissance de ΚΖ surpassera Ja 
puisssance de zo du quarré d’une droite incommensurable avec Kz. Si ΒΓ est 
commensurable en Jungueur avec la rationelle exposée , Ia droite ΚΖ lui sera 
commensurable. Si Ts est commensurable avec la ratiouelle exposée, la droite 
ΖΘ le sera aussi ; ct si aucune des droites ΒΓ, rs n’est commensurable en longueur 
avec Ja rationelle expusée, aucuue des droites KZ, ΖΘ ne sera commensurable avec 
ell; lz droite ΚΘ est donc une droite de deux noms, dont Ies noms KZ, ΖΘ sont com- 
meusurables avec les noms ΒΓ, Ta de cetapotome, et en méme raison qu'eux; οἱ (6 
plus, ΚΘ sera du méme ordre que br (def. sce. et tr. 10). Ce qu'il fallait démoutrer. 
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TIPOTAZIZ fue. 


. δὲ :ι » ~ x 
Εαν χωρίον περιεχῆται τὸ αττοτύμης καὶ 


eg. Σ > - Saat , ΄ 
τῆς 2H δυο ονοματων. Ὡς τὰ OVOFAATA συμμέετροι 


τε' ἔστι τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὑνίμασι καὶ ἐν Τῷ 
αὐτῷ λόγῳ" ἡ τὸ χωρίον δυναμένη putH ἐστι. 

Περεεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ 3 fA, 
ὑπὸ ἀποτομῆς πῆς AB, καὶ τῆς ἐκ δύο ὄνο- 
μάτων τῆς TA, ἧς μεῖζον crop ἐστι τὸ ΓΕ" 
καὶ ἔστω τὰ ὑνόέματα τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων 
τὰ ΓΕ. ἘΔ σύμμετρά Te τοῖς τῆς ἀποτομῆς 
ἐνόμασι τοῖς AZ, ZB, καὶ ἐν τῶ αὐτῷ λύγ ὡ" 
καὶ ἔστω ἡ ὑπὸ τῶν AB, Ts δυναμένη ἡ ut 
λέγω ὅτι pata ἔστιν ἡ He 

Ἐκκείσθω γὰρ puta ἡ ©, καὶ τῷ ἀπὸ πῆς 
© iscy παρα τὴν TA ποραξ:ξλήσθω πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΚΛ' ἀποτομὴ ape ἐστὶν ἡ KA, 
ns τὰ ὀνόματα ἔστω τὰ KM, MA, σύμμετρα 
τοῖς τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνόμασι τοῖς ΤῈ. EA, 
καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ. Αλλὰ κουὶ αἱ TE, 


᾿ “ 7 “ μ ~ 
EA σύμμετροί τεὶ εἰσὶ παῖς AL, ZB, καὶ ἐν TH 


PROPOSITION 
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PROPOSITIO CXyY. 


Si spatium contineatur sub apoiome et recta 
ex binis nominibus , cujus nomina commeusu- 
rabilia suut apotoniz vominibus, et in eadem 
ralione; recta spatium potens ratioualis est. 

Contineatur eum spalium sub ΑΒ, ΓΔ, sub 
apotome AB, ct recta TA ex hints nominibus, 
cujus majus nomen est TE; ct sint nomina TE, 
EA recte ex binis nomiunbus commensurabilia ct 
apotome nomiuubus AZ, ZB, et in eadem τὰς 
tione; et sit recta H spalium sub AB, ΓΔ poteus 3 


dico ratronalem esse ipsam H. 


Esponatur enun rsuonalis ©, ct quadralo ex 
© wxquale ad ΓΔ applicctur Jatitudinem faciens 
KA; apotome igitur est KA, cujus nomima 
sint KM, MA, commensurabilia nominibus TE, 
EA rect ex bins nominibus, et iu eadem ra- 
tione. Sed et ipsic TE, EA commensurabiles sunt 


ipsis AZ, ZB, ct in cidem ratione; est igitur 


CxXV. 


Si une surface est comprise sous un apotome et une droite de deux noms , 
dont les noms sont commensurables avee Ivs noms de Vapotome, et en méme 
raison qu’eux, Ja droite qui peut cette surface est rationelle. 

Qu une surface soit comiprise sous AB, TA,” c’est-a-dire sous un apotome AB, ct 
sous une droite de deux noms ΓΔ, dont TE est le plus grand nom ; que les noms 
rE, EA de Ja droite de deux noms svient commensurables avec Jes noms AZ, ZB 
de lapotome AB, ct En méme raison quweux ; et que H soit Jadroite qui peut la 
surface comprise sous AB, ra; je dis que la droite H est rationelle. 

Car soit expos¢ée Ja rationelle © ; appliquons ἃ Ta un parallelogramme, qui étant 
égal au quarré de ©, ait KA pour largeur (45. 1); la droite KA sera un apotome, dout 
les noms KM, MA seront commensurables avec les noms TE, ΕΔ de Ja droite de deux 
noms, et en méine raison qu’eux (115. 10). Mais les droites TE, ΕΔ sont com- 
mensurables avec les droites Az, ΖΒ, cl en méme raison qu’elles; Ja droite ΑΖ est 
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αὐτῷ λόγῳ" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AL πρὸς τὴν ZB 
οὕτως ἡ ΚΜ πρὸς τὴν MA’ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ ΑΖ “πρὸς τὴν ΚΜ οὕτως n ZB πρὸς τὴν 
ΛΜ’ καὶ λοιπῇ ἄρα ἡ ΑΒ πρὸς λοιπὴν τὴν ΚΔ 
ἐστὶν ὡς ἡ AZ πρὸς τὴν ΚΜῦ, Σύμμετρος δὲ ἡ 
ΑΖ τῇ ΚΜ' σύμμετρος apa ἐστὶ καὶ ἡ ΑΒ τῇ 
KA. Καὶ ἔστιν ὡς n AB pas τὴν KA οὕτως 


ec ~ ‘ « A ~ 
τὸ ὑπὸ τῶν ra, AB πρὸς Touwe τῶν TA, KA- 


ak A 


Ἷ f 2 5 Ν 2 © . ~ 
σύμμετρον ἄρα ἐστι καὶ TO ὑπὸ τῶν TA, AB 
~ ε ‘ ae Δ 1 ε ι ΄σ 
Τὸ ὑπὸ τῶνϑ TA, KA. Ισὸν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 
Ὁ ἢ = a > ᾿ 
ΓΔ. ΚΛ τῷ απὸ τῆς Θ᾽ σύμμετρον apa ἐστι 
A ε 4 ~ me 2 A ~ 1: ‘ 
τὸ ὑπὸ τῶν TA, AB τῷ ἀπὸ τῆς Θ. Τὸ δὲ 
. ay ~ τ > Ν 2 A ~ 
ὑπὸ τῶν TA, AB iccy ἐστὶ τῷϊο ἀπὸ τῆς Η" 
La ΕἾ ΔΙ! A 7 ᾿ ~ ~ 3 i 
σύμμετρον ape καὶ" τὸ ἀπὸ τῆς H τῷ ἀπὸ 
΄ Ἀ Δ Ν 2 nd ὦ e 1 ν᾽} 
τῆς ©. Ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Θ᾽ ρητὸν apa 
. ‘192 Ἂς ἐν 5 ἢ ms © Li Ww 3 Ἂς c 
ἐστι" καὶ τὸ απὸ τῆς He futH ἄρα ἐστὶν ἡ 
Ἂς a ἣν ε . a 
H, καὶ δύναται τὸ ὑπὸ τῶν TA, AB. 


vn 


᾿ ν} A 
Eay ἄρα χωρίον. καὶ τὰ εξης. 


᾿ 
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ul AZ ad ZB ita KM ad MA; permutando 


ry 


igilur est ut AZ ad KM ita ZB ad AM; ct re- 
liqua igitur AB ad reliquam KA est ut AZ ad 
KM. Commensurabilis autem AZ ipsi KM; 
commensurabilis igitur est ct AB ipsi KA. 
Atque est ul AB ad KA ita sub TA, AB rec- 


tanzgulum ad ipsum sub TA, KA; commensu- 


M 


rabile igitur est et sub TA, AB rectangulum 
rectangulo sub TA, KA, AEquale autem sub TA, 
KA rectangulum quadrato ex ©; commnensu- 
rabile igitur est sub TA, AB rectangulum qua— 
drato ex ©. Rectangulum autem sub TA, AB 
wquale est quadrato ex H; commensurabile 
igilur et ex H quadratum quadrato ex ©. Ra- 
tionale autem quadratum ex ©; rationale igitur 
est οἱ quadratum ex H; rationalis igitur cst H, 
el potest spatium sub TA, AB. 


Si igitur spatium, ctc. 


donc a ZB comme ΚΜ est ἃ MA (11.5); donc, par permutation, la droite ΑΖ sera 
4 KM comme ZB esta AM; la droite restante AB est donc ἃ la droite restaute KA 
comnie AZ 651 a KM (19. 5). Mais az est commensurable avec KM; la droite AB est 
donc commensurable avec KA (10. 10). Mais ΑΒ est ἃ KA comme le rectangle sous 
TA, AB est au rectangle sous ra, KA (1.6); le rectangle sous ra, AB est donc 
commensurable avec le rectangle sous Ta, KA. Mais le rectangle sons Ta , KA est 
égal au quarré de © ; le rectangle sous TA, 5Β est donc commensurable avec le 
quaré deo. Mais le rectangle sous ra, ΑΒ est egal au quarré de H; le quarré de 
H est donc commensurable avec le quarré de ©. Mais le quarré de © est rationel ; 
Je quarré de H est done ratiouel ; lidroite H est done rauonelle, et cette droite 
peut la surface comprise sous ra, AB. Si donc, etc. 
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HMOPIZMA. 


x , zs com x δ᾽ i] , 7 \ a 
Καὶ oe, ore μὲν καὶ ia τουτῶν Φανεροῦ > 
ne © ΄ ψι ἃ πὰς oF, 3 
οτι δυνατόν rts pursy χώρεον ὑπο ἀλόγων Eula 


θειῶν περιέχεσθαι". 


ΠΡΟΤΑΞΣΙΣ pie. 


‘ ’ ao wf ’ " ᾿ 
Απο μεσῆς awespos ἀλολθι γίνονται, ἅπὶ οὐ- 
; > aoe , ess 
δεμια' οὐδεμιᾷ τῶν πρέτερον ἡ αὐτῇ. 
͵’ ε ͵ τ 3 ε - 3) 
Est@ μεστὴ ἡ Α" λέγῶ ots απὸ τῆς ἃ ἀπειῖρλι 
2AS ͵ " Ἂς; "δ: rf 2 a ~ ~ ᾿ 
αλόγοι γιγοιται καὶ οὐδεμία CLASP τῶν προ- 
ro Ze σον 
τερον ἐστιν" ἢ αὐτῇ- 
, = ed ψ' ~ ¢ eh ~ 
Ἐππείσθω pata ἡ By καὶ τῷ ὑπὸ τῶν A, B 
» wa x‘ 3 " τὰ ¥ u 3 % 
σὸν στῶ τὸ “πὸ τὴς T* adAczag ἄρα ἐστιν 
ς 1 πὺ εὐ τ Ue ὡς > 
41 To Jap ume ἀλόγου καὶ pUTHS ἀλογὸν ἐστι. 
pee sie Ἐς: eee ee 
αἴ ουὐδόεμιᾳ τῶν πρότερον ἐστιν! ἢ αὐτῇ" TO Zap 
> ᾿ ? - κι ΄ + ΑΕ ν 
270 οὐδιμιᾶς τῶν πρέτερον παρὰ puTay “ταρα-- 


, ΄ ἴω τ ι ~ 
ξαλλόμενον πλατος TOE μέσην. Πάλιν δὴ > τῷ 


COROLLARIUM, 


Et ex 115 manifestum nobis est fieri posse, ut 
rationale spatium sub irrationalibus rectis con- 


tineatur. 


PROPOSITIO CXVL. 


A media infinit rationales gignuutnr, et nul’a 
nulli pracedentium eadem. 

Sit media A; dico ex ipsa A infinitas irra- 
tionales gigni, ct nullam unth precedentiuin esse 
eamdem. ' 

Exponatur rationalis B, et rectangnlo sub 
A, B xquale sit quadratum ex Γ ; irrationalis 
igitur est Γ ; rectangulum enim sub trrationali 
et rationali irrationale est. Et nulli precedentium 
est eadem; quadratum enim ex nulla praceden- 
tum ad = rationalem applicatum latitudinem 


facit mediam. Rursus ulique, rectangulo sub 


COROLLAIRE. 


D'aprés cela, il est évident pour nous qu'il est possible qu'une surface ratio- 
nelle soit comprise sous deux droites irrationelles. 


PROPOSITION 


CXVI. 


I] résulte d’une meédiale une infinité Virrationelles, dont ancune n'est la méme 


quaucune de celles qui la précedent. 


Soit la mediale a ; je dis quil résulte de A une infinité d‘irrationelles , et qu’au- 
cune d'elles n’est commensurable avec aucune de celles qui Ja précédent. 

Soit exposée la rationelle B, et que le quarré de Fr suit égal au rectangle sous 
A,B, la droiter sera irrationclle (def. 11.10); car Je rectangle compris sous une 
irrationelle et une rationelle est irrationel (3g. sch. 10), et la droite r ne sera au- 
cune de celles qui la précédent; car le quarré d’aucuve de ceiles qui la précedent 
étant appliqué ἃ une surface rationelle ne fait une largeur meédiale 61, 62, 63, 
64, 65, 66, 98, g9, 100, 101, 102, 115. 10). De plus, que le quarré de 4 soit égal 
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ε ὯΝ ~ »ν wv Ἀ 32 ἮΝ ~ 3] 

ὑπὸ τῶν Β΄. ΓΤ σὸν ἐστω TO ao τῆς Δ' ἀλογον 

or 4 εἶ ~ ν᾽ wa > x e 

ἄρα τὸ ἀπὸ τὴς Δ' ἄλογος apa ἐττὶν n A, 
Ἂς 2 “ “ , , 3 5 e > ¥ x 

καὶ οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον εἐττιν" H αὐτὴ" TO 


γὰρ ἀπ οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον παρὰ ῥητὴν 


; , ee : 
παραξαλλόμενον πλατος qos τὴν T. Ὁμοίως 
ἢ - τ ΄ 5 ὦ a 
δὴ τῆς τοιαύτης τάξεως ἐπ ἄπειρον προζαι- 
᾿ a 3 ~ ᾿ Ὡ 
γνούσης. φανερὸν OTs ἀπὸ τῆς μέσης ἄπτειροι 
of * Kr , ? “- ~ 
ἄλογοι γίνονται, καὶ οὐδεμίαθ οὐδεμιᾷ τῶν 


πρότερον ἡ αὐτή. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΑΛΛΩΣ'ς 


΄ ε , [ἢ 3 \ ~ 
Eotw poetn ἢ AT* Acgw ots acto τῆς AT 
wa 7 z “ x na ἐξ ey ~ 
ἀπτειροι ἄλογοι γίνονται". καὶ οὐδέμια οὐδεμιᾳ 
' . > ε τ ν΄ 
πρϑτερὸν ἐστιν ἡ αὐτῇ ἐ 
ε \ ? A « x w 
Hye τῇ AT πρὸς ὀρθὰς ἡ AB, nas tote 


ῥητὴ ἡ AB, καὶ συμπεπληρώσθω τὸ ΒΓ" ἄλογον 


4 τ 
B, Γ' equale sit quadratum ex A; irrationale 
igitur quadratum ex 4; irratioualis igitur cst 4, 
et nulli precedentimn est cadem; quadratum 


enim ex nulla pracedentium ad rationalem ap- 


plicatum latitudinem facit ipsam Γ. Similiter 
ulique codem ordine infinite protracte, evidens 
est a media infinitas irrationales gigmi, et nul- 
Jam nulli preeedeutium eamdem, Quod opor- 


tebat ostendere. 


ALITER. 


Sit media AT; dico ex ipsa AV infinitas irra- 
tonales gigni, et nullam nulli pracedentium esse 
eamdem. 

Ducatur ipsi AT ad rectos angulos ipsa AB, 


et sit rationalis AB, et compleatur BF , irra- 


au rectangle sous B,T; le quarré de Δ sera irrationel (39. sch. 10); la droite Δ est 
donc itrationelle, et elle n’est aucune de celles qui la précedent; car Je quarré 
d’aucune de celles qui la précedent étant appliqué ἃ une rationelle ne fait Ja lar- 
geurl. En procédant a Pinfini de la méme maniere, il est évident qu'il résultera 
dune média'e une infinité dirrationelies, et qu’aucune d’elles ne sera la méme 
quwaucune de celles qui la precedent. Ce αὐ} fallait démontrer. 


AUTREMENT. 


Soit Ia médiale ar; je dis qu'il résulte de ar une infinite d'irrationelles , et 
qwaucune d’elles n'est la méme quancune de celles qui la précedent. 

Menons la droite AB perpendiculaire ἃ ar; que Ja droite ΑΒ soit rationelle, et 
achevons Je parallélogramme ΒΓ; le parallélogramme EF sera irrationel, ainsi que 
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. 2 S x ε ΄ a re ΄ 
ape ἐστὶ τὸ ΒΓ, καὶ ἃ δυιαμένη αὐτὸ ἀλογές 
ἐστι. Δυνάσθων αὐτὸ ἡ ΓΔ’ ἄλογος ἄρα ἡ TA, 
καὶ οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἡ αὐτὴ" τὸ Zap 
aT οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον Tepe ῥητὴν παρα- 


ξωλλόμειον πλάτος ποιεῖ μέσην. Πάλι, συμ- 


Α Γ 


Β . 


’ 1 ᾿ς ῃ > Ms ‘ 
πεπληρωσθω τὸ ἘΔ" ἀλ:γηὴν ace ἐστὶ! τὸ EA, 
x ε ᾿ ᾿ 3 \ ar , > 2 
καὶ ἡ. δυιαμένη αὐτὸ ἀλολός ἐστι. Δυνέσθω 
as ε we »" > ap) ἰδ x. > 
αὐτὸ ἡ AL* ἀλογὸς ἀρὰ eat” » AZ, καὶ cu- 
\ - - ΄ Ἂς 2 i ‘ 1 > 2 » 
διμια τῶν πρίτιρον ἡ αὐτὴ" τὸ γὰρ ἀπ οὐδὲ- 
Ξ εἶ , πον. ae 
μιᾶς τῶν πρότερον παρὰ patny παραζαλλό- 

ΕΣ ἜΝ. 
μέλον πλατος ποιεῖ τὴν TA. 


ε ᾿ wv 5 ἴα ΩΣ 
Agro τῆς" μέσης apa, χαὶ τὰ ἑξῆς. 
ΠΡΟΤΑΣῚΣ ps6". 
͵ δ΄ »- Cod “ Ω - 
Πρεκείσθω ness δειξαις ὅτι ἐπὶ τῶν τετρα- 


, ’ > » foo Ἐπ preps: 
Qo CXUALT OW ασυμμέετρος 5711 ἢ διάμετρος 


TH πλευρξὶ μήκεις 


tionale igitur est ΒΓ, et recta potens ipsum irra- 
lionalis est. Possit ipsum ipsa PA; irrationatis igi- 
tur PS, et ualli precedeutiam cadem ; quadra- 
tum enim ex nulla priccedentium ad rationalem 


appheatun lahtudinem facit mecdiam. Rursus, 


Δ Ζ2 


compleatur EA; irrationale igitur est EA, εἰ 
recta potens ipsum irrationalis est. Possit ipsum 
ipsa AZ; irrationalis igitur est OZ, et nulh 
precedentium cadem; quadratum cnim es nulla 
precedentinm ad rationalcim applicatum lalitu- 
dincm facit ipsam ΓΔ. 


A media igitur, ete. 


PROPOSITIO ΟΧΥΊῚΙ. 


Proponatar nobis ostendere in quadratis figu- 
ris incoiumensarabilem esse diametrum laters 


longitudine. 


Ja droite qui pourra ce parallclogramme. Que Ja droite rs puisse ce parallélo- 
gramme ; la droite ra sera irrationellc, et ne sera aucune de celles qui la pré- 
cedent; car Je quarré d'aucune de celles qui la précédent étant appliqué ἃ une 
rationelle ne fera une largeur médiale. De plus, achevons le parallélogramme Ea , 
Je parallélogramme ἘΔ sera irrationel , ainsi que la drvite qui peut ce parallélo- 
gramme. Que la droite ΔΖ puisse ce parallélogramme; la droite 42 sera irritionclle, 
ct cette droite ne sera aucune des droites qui la precedent; car le quarré aucune 
de celles qui la précedent étant appliqué ἃ une ratiouelle ne fera la largeur ra. ἢ] 
résulte donc, etc. 


PROPOSITION ΟΥ̓ΧῚ]. 


Qu'il nous soit proposé de démontrer que dans les figures quarrées la diago- 


nale est iucummnensurable en longueur avec le ccte. 
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Εστω τετράγωνον τὸ ΑΒΓΆ. διάμετρος δὲ 
αὐτοῦ ἢ ΑΓ’ λέγω ὅτι ἢ AT ἀσύμμετρός ἐστι 


τῇ ΑΒ pines. 


Δ 


? A 4 oe te u μὲ 
Ei γ9ρ δυνατόν. ἔστω συμμετρος" λεγῶ CTE 
, A 3 \ ? ‘ a > a 
συμξήσεται τὸν αὐτὸν ἀριθμὸν ἀρτιὸν εἰται καὶ 
Ψ . A Y a J ? λ ~ 
TepsTTCy* Parepoy μὲν οὖν cts τὸ απὸ Tug AT 
, ᾿ 3 ~ 2 ~ ἈΠ ν ,’ 
διπλάσιον ἐστι" τοῦ ἀπὸ τῆς AB. Καὶ ἐπεὶ συμ- 
e os ε ow \ A 
pet pos ἔστιν ἢ AT τῇ AB, ἡ AT apa πρὸς τὴν 
27 a XY 4 > Ψ , 
ΑΒ λόγον ἔχει ὃν ἀριθμὸς πρὸς ἀριθμόν. Ἐχέτω 
a Ὁ \ δ ἡ * 
ὃν ὃ EZ πρὸς τὸν" H, καὶ ἐστωσαν of EZ, Η 
~ ‘ \ ᾿ ? , > ~ 
ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς" 
3 w ἐς 3 x € 2 4 5 \ 
οὐκ apa μονὰς ἐστιν OEZ. Es pap toras μονας 
€ 27 uit , x \ ἃ ὦ «ε 
ὁ EZ, ἔχει δεῖ λόγον πρὸς τὸν Ἡ ov exes ἡ. AT 
A Ἂν: © ἡ ~ , 
πρὸς τὴν AB, καὶ μείζων n AT τῆς ΑΒ" μεἰζων 
wy Ἀ © a, ~ 2 ~ Gg 
ἀρὰ καὶ ἡ EZ poras? τοῦ H ἀριθμοῦ. ὁπερ 
a ? a ’ 2 ἢ . > . 
ἀπέπον" οὐκ ἀρα μονάς ἐστινῦ ὁ EZ* ἀριθμὸς 


ρα. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΓΑ πρὸς τὴν ΑΒ 


δι. 
417 

Sit quadratum ΑΒΓΔ, ipsius autem diameter 
ΑΓ; dico AT incommensurabilem esse ipsi AB 


longitudine. 
BZ 
| | 
E 


Si enim possibile, sit commensurabilis; dico ex 


6 


Γ Η 


hoc sequi eumdem numerum parem esse et impa- 
rem; evidens est quidem quadratum ex AT duplum 
esse quadrati ex AB. Et quoniam commensura- 
bilis est AT ipsi AB, ipsa AT igitur ad AB ra~ 
tionem habet quam numerns ad numerum. Ha- 
beat rationem quam EZad H, et sint EZ, H minimi 
eorum camdem rationcm habentium cum ipsis ; 
non igitur unitas est EZ. Si enim EZ esset unitas, 
et habet rationem ad H quam habet AT ad AB, 
ct major AP quam AB; major igitur et EZ unilas 
quam H numerus, quod absurdum; non igitur 


unitas estEZ; numerus igitur. Etquoniam est ut 


Soit le quarré ΑΒΓΔ, et que ΑΓ soit sa diagonale ; je dis que la droite ar est 


incommensurable en Jongueur avec AB. 

Qu’elle Jui soit commeusurable, si cela est possible; je dis quil s’en suivrait 
qu'un méme nombre serait pair et impair. Or, il est évident que le quarré de ar 
est double du quarré de AB (47.10); mais ΑΓ est commensurable avec AB; la 
droite ar a donc avec la droite ΑΒ Ja raison qu’un nombre a avec un nombre (6. 10). 
Que ΑΓ ait avec ΑΒ Ja raison que le nombre ΕΖ a avec Je noubre H, et que les 
nombres EZ, H soient les plus petits de ceux qui ont la méme raison avec eux; 
Je nombre Ez ne sera pas Vunité. Car si Ez était Funité, ἃ cause que EZ a avec 
H Ja ruison que ΑΓ a avec AB, et que ΑΓ est plus grand que 4B, Vunité EZ serait 
ples grande gue Je numbre H, ce qui est absurde ; EZ v’est donc pas Punité ; 
ΕΖ est dunc un numbre. Et puisque ΓᾺ est ἃ AB comme EZ cst 2H, le quarré de ra 

1. 53 
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ad e a . Xx . " 4 3 x 

cuTws o EZ πρὸς Tov H, “a8 ὡς ἀρὰ To aro 
~ A : ? ᾿ bao er e ? ι ~ 

wag TA πρὸς TO aso τῆς AB οὕτως o απο Tov 
ἣν ‘ ca} -“" ΄ Σ % 3 4 

EZ προς Tov ἀπὸ τοῦ Η. Διπλάσιον δὲ τὸ απὸ 
A: eee : ᾿ re 

πῆς TA? ποῦ ἀπὸ τῆς ΑΒ" διπλασίων apa καὶ 0 
2 \ ~ ~ > ι - ! ΠῚ > ΠῚ 
απὸ τοὺ EZ του απὸ tov Ἠ" ἄρτιος ἀρὰ ἰστὶνὃ 
Γ > ἢ “-- co . > ‘ ε os af ἐν 
ο πὸ Tov EZ* wote vat autog ο EZ ἄρτιος 
* > ‘ > ᾿ ᾿ 4 3 3 3 ~ 
cori, Es Zap ὃν περισσὸς. χαὶ ὁ αἴ auTcU 


τὰ \ a ΠῚ iy 5 c uy 
TETPAIGMNCE BWELIGOCS ar" YP ἐπειδηήστε tay 
‘ i 3 


ΓΑ ad AB ita EZ ad H, et ut igitur ex PA 
quadratam ad ipsum ex AB ita ex EZ quadratum 
ad ipsum esx H. Dupluin autem ex PA quadratum 
quadrati ex AB; duplus igitur et ex EZ qua- 
dratus quadrati ex H; par igitur est quadratus 
ex EZ; quare etipse EZ par est. Si enim essct 
impar , cl ex ipso quadratus impar esscl , 


quomiam si impares numeri qnotcunque com- 


a 


x ? % € ~ we ‘ A 
περισδοι ἀριθμοὶ ὑτπτοσοιοῦν συντεθῶσι 9. ΤῸ δὲ 
nw 2 ~ us τὺ 7 , ᾽ 
“πλῆθος αὐτῶν περισσὸν ἢ. GAGS σπιριστος ἐστιν" 
« 3 ν᾿ ΄ 5 ΄ τ A 
o EZ apa αἀρτιὸς ἐξττι-. Τετμήσθω δίχα κατὰ 


ἢ ah ee © 3 x acs 
τὸ ©. Καὶ ἐπεὶ οἱ EZ, H apsducs'® ελάχιστοί 


aI 
leg] 
(αν 


ponantar, multitudo autem ipsorum impar sit, 

tolus impar est; ipse EZ igitur par est. Secctur 
] }} 5 I 

bifariam im ©, Et quomam numer EZ, H mi- 


nimi sunt corum camdem rationem habentium 


n~ % > ‘ 3 ͵ 3 ~ 
εἰσι τῶν TOY αὐτὸν λόχον ἐχόντων avToss!!, ee er 
ἊΝ Ἐν που ἘΣ ἜΝ τῶ - cum 0515. , primi 15} 0Υ se sunt. Atyuc est EZ 
πρῶτοι πρὸς αλλήλους τσὶ. Καὶ ἐστιν ~ o EZ ᾿ fae ; : 
" ee] moe Ce Se ὙΠ πὸ par; umpar igitur est Η. Si enim esset par, 
αἀρτιος" πιριτσὸς apa wots ὁ H. ἘΠ Jap ἢν 


ἄρτιος, τοὺς EZ, H δυὰς ἃ. ἐμέτρει, πᾶς 1505 EZ, H binarius metirclur, omnis ecmin 


γὰρ ἄρτιος ἔχει μέρος ἥμισυ. πρώτους ὄντας γι: habet partem dimidiam , primos existentes 


sera au quarré de ΑΒ comme le quarré de ΕΖ est au quarre de H. Mais le παν de 
ra est double du quarré de ΑΒ; Je quarré de ἘΖ est donc double du quarré de Η; 
le quarré du nombre £z est donc pair. Le rombre Ez est douc pair; car sil était 
impair, Son quarré serait impair; parce que si l'on ajoute tant de nombres im- 
pairs que Von voudra, Jeur quantité étant impaire, Icur somme est un nombre 
impair (25.9); le nombre ἘΖ est donc un nombre pair. Partageons le nombre 
EZ en denx parties égales en ©. Puisque les nombres Ez, H sont les plus petits 
de ceux qui ont la méme raison avec eux, ces nombres seront premiers ecntrenx. 
Mais le nombre Ez est pair; le nombre 4 est donc impair. Car 5. était pair, 
les nombres EZ, H, qui sout premiers entr’eux, scraicnt mesurés par deux; parece 
que tout uombre pair a une partie qui cn est la moiti€, ce qui est impossible. 
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᾿ ᾽ν , a 3 . > ΄ 4: wv 
πρες αλληλοὺυςς omep ἐστιν ἀδύνατον" cuz αρα 
7 ’ 3 © A i eS A 
ἀρτιὲς ἐστιν o He “ερίσσος ἄρα. Καὶ ἐπεὶ δὲ-- 
. = ~ ’ wt 
πλάσιων ἐστιν" δ EZ τοῦ ΕΘ, τετραπλαδιίος ape 
€ 3 A ~ ᾽ 4 ~ ’ nu « » iS 
οαπο EZ tov amc tou EO διπλάσιος δὲ 6 ἀπὸ 
~ ~ » Ἀ ~ ΄ ΕΣ ¢€ 32 1 
ποῦ EZ τοῦ απὸ τοῦ He διπλάσιος apa ὃ ἀπὸ 
~ avers. 5 3] τ > X 
acu H τοῦ ἀπὸ τοῦ EO! ἄρτιος apa ἐστὶν 
ee! a ~ 5} a s Ὶ “, τ ι 
ὁ ἀπὸ τοῦ Η" ἄρτιος cpa dia τὰ εἰρημένα o 
; τ ἣ > τ οὖ 
Η. Αλλα καὶ περισσὸς, ἱπερ ἐστὶν ἀδύνατον" 
᾽ f , ν 3 ia ~ ᾿΄ 
ουκ ἄρα συμμετρος ἐστιν ἢ AT TH AB faxes 


ἀσύμμετρος ἀραὶ, Ovep ἔδει δεῖξαι. 


Δ, ΔΛ ΚΟ τς 


Este? ὁντὶ μὲν τοῦ διαμέτρου ἡ A, ἀντὶ δὲ 
τῆς πλευρᾶς ἡ Β' λέγω ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν 
HA τῇ Β μήκει. Εἰ γὰρ δυνατὸν, ἵστω 
σύμμετρος" a 
πρὺς τὴν Β οὕτως ὃ ἘΖ ἀριθμὸς πρὸς Toy 


Ἂ Ω ΄ € € 

καὶ γεγοιετῶ παλιν ὥς ἡ A 
ἣν ν᾿ 3 , ~ ν 3 τ 

H, καὶ εἐστωῶσαν εἐλαχιίστοι τῶν τὸν αὐτὸν 
2 3 ce e 4 ε 

λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οὐ EZ, Hie os ἘΖ.ἩΗ 

ww ~ \ 2 , bee ᾿ ~ 

aph πρῶτοι πρὸς αλληλους εἰσὶ. Λέγω πρώτον 


a ? w ’ ν Δ A 3) 
ots H οὐκ ἔστι μοιάς. Es γὰρ δυιατὸν. ἔστω 


το 
inter se, quod est impossibile; non igitur par 
est H; unpar igitur. Et quoniam duplus est 
EZ ipsius EO, quadruplus igitur ex EZ quadratus 
quadrati cx EO; duplus autem ex EZ quadratus 
quadrati ex H; duplus igitur ex H quadratus 
quadrati es ΕΘ; par igitur est quadratus ex H; 
par igitur ex dictis ipse H. Sed et impar, 
quod est impossibi'e; non igitur commensura- 
bilis est AT ipsi AB longitudiuc ; incommensu~ 


rabilis igitur. Quod oportebat ostendere. 


ALITER. 


Sit pro diametro quidem A, pro latere 
vero B; dico incommensurabilem esse A ipst 
B longitudine. Si enim possibile, sit com- 
mensurabilis; et fiat rursus ut A ad B ita 
EZ numerus ad H, et sint minimi FZ, H 
eorum eamdem rationem habeutium cum ip- 
sis; ipsi EZ, H igitur primi inter se sunt. 


Dico prinum H non esse unitatem. Si enim 


Le nombre H nest donc pas un nombre pair ; il est done impair. Mais Ez est 


double de ΕΘ; le quarré de ΕΖ est douc quadruple du quarré de ΕΘ (11. 8). Mais 
le quarré de Ez est double du quarré de H; le quarré de Η est donc double du 
quarré de ΕΘ; le quarré de H est donc pair; le nombre H est donc pair, d’aprés 
ce quia été dit (29. 9). Mais il est aussi impair, ce 411 est impossible ; la droite 
Ar n’est donc pas commensurable en longueur avec ΑΒ ; elle Jui est donc incom- 
mensurable. Ce quwil fallait démonirer. 


AUTREMENT. 


Soit 4 la diagonale, et B le cété; je dis que 4 est incommensurab'e en 'ongneur 
avec B. Que 4, s‘il est possible, soit commmensurable avec B ; faisons en sorte que ἃ 
soit encore a comme le nombre ΕΖ estau nombre Ε΄, et q: 6 les nombres ΕΖ, Hsoient 
les plus petits de ceux qui ont la méme raison avec cux (24. 7); les nombres EZ, H 
sctont premiers ἐμ Οὐχ, Je dis d’abord que H n'est pas Junité ; que Η soit Punité, 


420 
: Sg τ Ὁ : Ἶ Ἢ 
μήνας, Καὶ ἐπεὶ ἐστιν ὡς ἡ A πρὸς τὴν Β εὐτως 

ε . ν. . © ” 5 > ON 
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| 
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\ w 3 > oy e ‘ue ΗΠ “- ᾿ 
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PST pos ἄρα. Οτερ εὖ 
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possibile, sit unitas. Et quoniam est ut A ad 
B ita EZ ad H; ct ut igitur ex A quadratum 
ad ipsum ex B ita ex EZ quadrats ad Ipsum 
ex H. Duplum autem ex A quadratum quadrati 
ex B; duplus igitur et ex EZ quadratus qua- 
drati ex H. Atque est uuitas ipse H; binarius 


igitur ex EZ quadratus, quod est impossibile ; 


Z 


IE H 


non igitur unitas est ipse H; numerus igitur. 
Et quoniam est ut ex A quadratum ad ipsum ex 
B ita ex EZ quadrats ad insum ex H, cl inver- 
tendo ut ex B quedratum ad ipsum ex A ila 
ex H guadratus ad ipsum ex EZ Metitur autem 
quadratum ex B quadratum ex A; uetitur igitur 
cl quadratus ex H qnedratum ex EZ: {πᾶν ct 
H latns ipsins ipsum EZ mclitur. Metitur autem 
et Ἢ se ipsum; ipse H igilur ipsos EZ, H 
metitur, primos exislentes inter se, quod est 
nnpossibile; nou igitur commensurabilis est A 
ipsi B longitudine ; incommensurabilis ἐπίτασιν 


Qued cportebat ostendere. 


st cela est possible. Puisque A est ἃ Β comme Ez est ἃ Η, Je quarré de A sera au 
quarré de B comme le quarré de Ez est au quarré de H. Mais le quarré de A est 
double du quarré de 3; le quarré de Ez est douc double du quarré de H; mais Η est 
Funite; le quarre de Ez est donc le nombre deux , ce qui est impossible, Η n'est 
conc pas Punité ; Η est donc un nombre. Et puisque te quarré de a est au quarré 
de B comme le quarré de Ez cst au quarré de H, por inversion, Je quarré de B 
scra au quarré de A comme 15 quarré de H est au quarré de ΕΖ. Mais le quarré 
de B mesure Je quarré de 4; Je quarré de 1 mesure doce Je quarré de Ez, le 
nombre H mesure donc le nombre ΕΖ (14. 8). Mais H se mesure lui-méme ; le 
nombre H mesure donc les nombres EZ, H qui scut premiers entr’eux ; ce qui est 
impossible ; la droite 4 n’et done pas cominensurable en Jongueur avec la droite 8; 
elle lui est done incommensurable. Ce qu'il fallait démonirer. 
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XTXOAION'. 


Εὐρημένων δὴ τῶν μήκει ἀσυμμίτρων εὐθειῶν, 
ὡς τῶν A, B, εὑρίσειται καὶ ἄλλα πλεῖστα 
μεχεθη ἔκ duc διαστώσεων, λέγω δὴ ἐπίπεδα 
ἀσύμμετρα ἀλλήλοις. Ἐὼώὴν p/p τῶν A, Β εὖ- 
θείων" μέσον ἀνάλο) ον λάξζωμεν τὴν T, ἵσται 
ὡς nA πρὸς τὴν B οὕτως τὸ ἀπὲ “πῆς Α εἶδος 


δὴ A > Ν ~ a8 aT s 5 
apes TS ano THE Tr TO CRGICY καὶ CELCb S$ Ui a- 


A 


har 
SCHOLIUM. 


TInventis utique longitu dine incommensura- 
Lihbus rechs, ut A, B, invententar et aliz 
plurimz magnitudines ex duabus dumensioni- 
bus, dico et superficies inconmensurabiles inter 
se. Si enim reciarum A, B mediam propor- 
ΟΥ ul A ad B ita 


tionalem To sumamus , 


ficura cx A ad figuram ex I, similem et si- 


Γ 
Β 


γίαϑόμενον. εἴτε τετρόγωτα ein TA aray τγραμ- 
μέτα, εἶτε ἕτερα εὐθύγρανμα cuore, εἴτε vail 
γυκλοι περὶ διαμέτρους τος Ἄ - ἐπείπερ οἱ 
κύκλοι “πρὺς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ ἀπὺ τῶν 
δειιρέτρω: τετρέγω: αὐ εὕρονται ἄρα ταὶ ἐπίπεδα 
χωρία ἀσύμμετρα ἀλλήλοις. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
Δεδεη μένων δὴ καὶ τῶν τὰ δύο δισστώσεων 
διαφίρων ἀσυμμέτρων yepiovs , δείξομεν τοῖεβ 
ἀπὸ πῆς τῶν στερ:ῶν Bie prize y ὡς ἔστ; καὶ 


στερεὰ σύμμετρα τι καὶ ἀσύμμετρα ἀλληλοις. 


militer descriptam , sive quadrata sint des- 
cripta, sive alia rectilinea similia, sive circuli 
circa diametros A, I, quomiam circuli inter se 
sunt ut diametrorum quadrata; inventa igitur 
erunt ect plana spatia incommensurabilia inter 
se. Quod oportcbat ostendere. 

Ostensis utique et duarum dimensionum 
diversis incommensurabilibus spatiis, demons~ 
theoria , esse etiam 


trabiuius ex solidorum 


solida ct commensurabilia et incommensura- 


S Gon O bal E- 


Des droites incommensnrables en longueur étant trouvées, comme les droites 
A,B, on trouvera plusieurs autres crandenrs de deux dimensions, c'est-i-dire 
des surfaces incommensurables entr’ellcs. Car si Fon prend une moyenne propor- 
tionnelle Γι entre les droites a, 8 (15. 6); la droite a sera 2B comme la figure cons- 
truite sur Ja droite A est Ja figure construite sur Ja droiter, les figures a, T étant 
semblibles et semblablement décrites (2c.6), soit que ies figures décrites soicnt 
des quarres on des figures rectilignes semblzbles 3 ou bien des cercles décrits au- 
tour des diameétres A,T, parce que les cercles sunt enir’eux comme les quarres 
de leurs diamétres (2. 12). On aura done trouvé des surfaces planes incommen- 
sur:bles ent’elles. Ce qui) fallait démontrer. 


Ayant done démontré que diverses figures de deux dimensions sont incom- 
mensurables ent’elles, nous démontrerons 4] y a des solides commensurables 
et incummensurables eute’cux , d’api és la théorie des sclides. Car si sur les quarrés 
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Εἐν γὰρ ἐπὶ τῶν ἀπὸ τῶν A,B τετραγώτλων,. bilia iter se. Si euim super σαδάνγαια ex A,B, 
ἡ τῶν ἱσῶ αὐτοῖς εὐθυγράμμων. ἀναστήσωμεν νῸ] aqualia ipsts reclilinea , constitvamus aque 
ἐσοὺ Li στεριὰ, παραλληλεπίπεδα. ἢ πυραμίς alta selida, parallclepipeda, vel pyramides , vel 
δας, ἢ πρισματας ἰσται τὰ ἀντ ασταθίιτο πρὲς prismata , solida constimcta erunt mter se ut ba- 
ἄλληδα ἐς αἱ βάτεις, Καὶ εἰ μὲν σύμμετροί ses. Et si quidein commeusurabiles sint bases , 
icy αἱ βάσεις. σύμμετρα ἕστωι καὶ τὰ στερεά" commensurabilta crunt οἱ solida; 51 veru incom- 
εἰ δὲ ἀτυμμέτρτι, ἀσύμμετρα. Ovr:6 ἐδει δείζαι. mensurabiles, mecommensurabilia. Quod opor- 
tebat ostendere. 

Αλλὰ μὴν καὶ δύο κύκλων ὕντων τῶν A,B, Sed quidem-et duobus circulis existentibus 
tay as αὐτῶν ἰσουψεῖς κώνους. a xrasdpcus A, B, si super ipsos cones aque altos, vel cylin 
aids pe ψωμεν, ἔσοιται πρὸς ἀλλήλους ὡς! af dros constituamus, erant hi inter se ut bases , 


, c © ΄ - ᾿ς - - . . 
Bagec, τουτέστιν ὡς 06 A,B κύελοι, καὶ εἰ roc est ut αἰγο A, Β. Et si quidem com- 


A 

T 

B 
μὲν σύμμετροί εἶσιν οἱ κύκλοις σύμμετροι ἔσοι-τ mensurabiles sint circuli, commensurabiles 
TUL καὶ οἵτε κῶτοι πρὸς ἀλλήλους! καὶ οἱ κύ-  Cruntet coui inter se οἱ cylindri; 51 νεγὼ incom- 
Dardpoet εἰ Ae ἀσύμμετροί εἶσιν οἱ κύκλει, ἀσύμ- Menosurabiles siut circuli, incommensurabiles 


μέτροι ἔτοιται καὶ οἱ κῶνοι καὶ οἱ κύλιδροις.  erunt ct com et cylindm. Et manifestum est 


. ᾿ eon © ΄ st i - . . . Ξ 
Καὶ φανερόν ἡμῖν οἴγωτεν crs εὖ μένον evs τε nobis fiert non soluim et in lineis et superficiebus 


ee τ ὌΝ, Sm ae : a 
γραμμῶν και ἐπτιφατείῶν ἐστὶ συμμετρία καὶ ἀσύμ- connnensurabilitatem clincommensurabilitatem, 


stpia'?, ἀλλὰ καὶ ἐπὶ τῷ tov συηματων sed οἱ in solidis figuris 
μετρία", ἐπὶ τῶν στερεῶν σχηματωνς ἐδ . 


des droites A, B ou sur des figures rectilignes qui leur soient égales , nons cons- 
truisons des solides de méme hauteur, des parallclepipeédes , des pyramides , des 
prismes ; les slides qu'on aura construits seront entreux comme leurs bases 
(52.11, οἱ 6.5. 12). Si les bases sont commensurahles , les sulides seront com- 
mensurables; et si Jes bases sont incommensurables , 105 solides le seront aussi 
(10. 10). Ce qu'il fullait démontrer. 

Si Pon a deux cercles 4,B,et si sur ces cercles on construit des cénes ou des 
cvlindres de méme hauteur, ces solides seront eut eux comme Icurs bases , 
cest-a-dire comme les cercles A, B (11.12). Stiles cercles sout coinmensurables , 
les cones et Jes cylindres seront commensurables ent’enx (10. 20); ct si les cercles 
sont incommensurabies , les cénes et les cylindres serout imcommensurables. H 
est donc évident pour nous que Ja commensurabilite ou Pincommensurabilité se 
rencontre non seulement dans les lignes et dans les surfaces , mais encore dans 


les sulides. 
FIN DU DIXIEME LIVKE. 
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CODEX 


Td. . 


deest. 
decst. 


deest. 
Tals . 


LAS « 
ld. 


Tide ς 


Td. . 


deest. 
Id. . 
Td. 
deest. 
δες 
Tie. 
lide. 


100. 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER OCTAVUS. 


XX. 


EDITIO OXONTIE. 


deest. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 


δὰ 

deest. 

Ἐπεὶ pep ἑκώτερος τῶν Z, Ἡ τὲν 
Ἑ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον 
τῶι Γ, Β πετοίηκει" b,d,e, 


S085 fis th 


deest. 


aes . 
auTov πλιῦραι 


X XI. 


concordat cum edit. Paris. 
γὰρ τρεῖς 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 
deest. 

ἀνάλογον εἰσιν 


deest. 
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EDITIO PARISIENSIS. 
8. δὴ δῈ vor. 
Q- Kap. . 


͵ 
TQ. wewosnxne® 


11. αὐτοῦ 
12. δὴ . 


= hd 
12. OUTWS 4 


I. οὕτως 


Ta λέγω 


32. ἀριθμοὶ, Ξ 


1. ἀριθμοὶ. 


CODEX 100. 


Id. ae 
Id. 

Id. Σ: 
γὼ: ΝΣ 
deest. . .. . . 
deest. . 


PROPOSITIO 


cleest@e ---- 


A) pee Bae 
deest. . 


Pe 


EDITIO OXONILE. 
δὲ δ Ἢ τὸν Β 
deest. 
wemoinze® τὸν δὲ πολλαπλατιάσας 
vor ἵ πεποίηκεν" 
. αὐτῶν 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


aL Ys 


- concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO XX y. 


se e λέγω δὴ 


- concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO XXVIII. 


π΄ περι. 
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LIBER 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. 
τ . οἰ x CLA. So, τον ZO Me 
α, Ἐπεὶ οὖν δ᾽ A ἑαυτὸν μὲν. = Pee sw x . το 
5. ἀριθμῶν μειταξ  ...... 14... ee 8S 

PROPOSITIO 
1. ἀριθμοί. 6 2 6 2 8 a νι 
2. Ἑστωσαν δύο ἀριθμοὶ δι Αι. ΒΥ τ aes ὁ πος 


καὶ δ ἃ τὸν Β πολλαπλασιάσας 
τετράγωνον τὸν Γ ποιείτω" 6 
ἄσεβι. «4 + + Ὁ 
GeeSls sc 2 2 | 
ls τ cent τὸ 


5. οὕτως 6 δι αὶ δ᾽ oe 
Ae ἀριθμός. » 2 ee ee 


5. ἄρα A,B. ese tee 


PROPOSITIO 


Cees # « τως 
“@eSts soe 6 τς 
deest. .« 2 « « « 
ClG@@SUs τς. «ὦ - 
πες τὸ ᾿ς 
Tiles 5. ἡ τ ς 
LURES <s 


εἰ 

I. OUTWE οὐ... @ &© ὁ @ 
“ 

Be Ὀυτως ον © © ὁ. © * 

~ “ 

ὥν, οὕτωξ « «ἀν wo Je) αν 
εἴ 

ὦ. οὕτως . ew ee ww 
Σ ἈΠ ry 

5. ἀριθμοὶ! ἐμπεπτωκασιν" 2. 

G. ἐμπεσοῦνται . 6 2 ee 


7. δεύτερς . . ee ew 


PROPOSITIO 


TopapA 2 ss st ee ὦ - 


Doles De τὸ ter sie τς 
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NONUS. 


PROPOSITIO 


I. 


FDITIO OXONILE. 
deest. 
Καὶ ἐπεὶ ὁ A ἑαυτὸν 


μεταξὺ ἀριθμῶν 


deest. 
Δύο γὰρ ἀριθμοὶ οἱ A,B πολλα- 
“πλασιώσαντες ἀλλήλους τετρά- 
ῶνον tor ποιείτωσαν" 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
A,B ἄρα 


1. 


concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Poris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί" 
ἐμπεπτώκασιν 


τέταρτος 
ΙΝ. 


Δ} ap 
deest. 


PROPOSITIO V. 


Pe ἀριῆμος Oe ow we ee 


deest. 
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EDITIO PARIUSIENSIS. cODEX 100. EDITIO OXONIE. 
5 οὕτω “aap eee eee CUCeste 2 es eee | CONCOrdaleumpedite Daris: 
Be iy eee ce dS cee τ΄. Δ τὸν 


PROPOSITIO VI. 


e + e %, Qa 
Ee ¢@uTGy « 2© © «© © @© © @ fd. τε... 5 €QUTOV μὲν 


~ μ᾿ Ψ A 
5: ὃ A ἄρα τὸν Β μετρεῖ pare) “ils a ee. = τὸν δὲ B πολλαπλατιᾶσος τὸν T 


τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. Metp:8 πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὀ, εἶ, 
δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν A κατὰ τὰς heh, δ. ΤΗΣ τι: 

ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν apa ὡς 

ἡ μονὰς πρὸς τὸν A οὕτως oO A Nota. Tredccim priores 
πρὸς τὸν B. Καὶ ἐπεὶ δ A τὸν B propositiones desunt in co- 
“πολλαπλατιάσας τὸν Υ πεττοίη- dice 2344. 


κεν" ὃ B aps τὸν Γ μετρεῖ κατὰ 

τὰς ἐν τῷ A μονάδας. Μετρεῖ 

δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν Α κατὰ τὰς 

ἐν αὐτῷ μοιάδας" ἔστιν ἄρα ὡς 

a μονὰς πρὸς τὸν Α οὕτως ὃ Β 

πρὸς τὸν T. Αλλ ὡς ἢ μονὰς 

πρὸς τὸν A οὕτως ὃ A πρὸς τὸν 

B* καὶ ὡς ἄρα. τ tek Ὁ 
5, οὕτως 2 5 ww ee ee) ἀδοδῖο wwe ~~ φοποοχάδε cum edit. Paris. 
PC eee ΡΣ ERSES 
Bape a. see = eest. « a. - « + ~ concordat cum edit. Paris. 
. οὕτως 2 . 6 ew we ©) 6Geest. . . . «~~ =~ =©concordat cum edit. Paris. 


A ov 


PROPOSITIO VII. 


Ν y e 4 σὺ 
1. Ἐπεὶ οὖν ὃ Δ τὸν A μετρεῖ Td. . . . . » » = deest. 
4 ι ΕΣ ~ ¥ 
κατὰ τὰς ἐν THE μοναδας" . 
΄ « of Ye ~ 
2. πεποίηκεν" 2 sw 2 ww) bdo ww ww ww | πεποίηκεν Β ἄρα τὸν ἐκ τῶν A, E 
πολλαπλασιάσας τὸν T πεποίη- 


neve 


PROPOSITIO VIII. 


Cr ee mm στὸν 
ἃ. πάντες, « es © » se 6 deest. . . - +. coucordat cum edit. Paris. 


iI. 55 
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EDITIO PARISIENSI65. 


5. πάντες. . 
ἡ. πάντις. - 
ΜῈ παντις- e 
Ο. ἀριθμὸν ς 
Fe πάντες. 

ὃὲ μὲν ὡς. 


Ce trl ςς 


10. waites xuCor 


> NL thee 
I. ἀριθμοὶ egg 


2. ὑπτοιδηπτοτοῦν 
ὅ. ἄρα. ss 
| ee 
ἘΔ Ὁ ΠΡ Σ 
G. καὶ ww 


. λέγω oe 


᾿ς 
fj 

" ¢ ¥ , > ‘4 
S. γα cB ἄρα κύζες ἐστί. 


aN 
ith 


1. See ae 2 ----.- 


2. ὁσοιδηποτοῦν 


De Χορ τ Aes ae 


4e καὶ Tey ea διαλεισπτοντῶν. 


ἢ, οὕτως. 


Lg ’ 
.« UTCHEITC® - 


᾿ , » 
7e TET pa) @VCo erty 
ὃ 


oC Renee 

OQ. CUTWS . ὁ 

10. κύξον" A 
Gs 

11. Cutwe . 


12. καὶ « Ὁ 


CODEX 100. 


. deest. 
. ἐἶσξβι. 
ne ime 
.- οὐ. 
-. ἡ“: 
. deest. 
. dds. 
» ως 


PROPOSITIO 


: εξῆς κατὰ τὸ συνεχές ἀριθ- 


᾿ 


μοι 

+ Tie 
. deest. 
- Td. 
~ dade « 
= dae & 
. deest. 


PROPOSITIO 


ey hae 
αν: 
olds 
. deest. 
. deest. 
. dds 2 
:- [ὦ -: 
. deest. 
. decst. 
: χά. 
. ἄδρβι. 
. deest. 


EDITIO OXONIZ. 


concordut cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
ἅπαντες. 

deest. 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 
deest. 


© ’ oes 
απαντες κύζοι τε £608 


ΙΧ, 


concordat cum edit. Paris. 


ὁττοσειοῦν 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum cdit. Paris. 
δὲ 

deest. 

λέγω δὰ 

copcordat cum edit. Paris. 


X. 


deest. 

deest. 

σπλὴν 

concordat cum edit. Paris. 
coucordat cum edit. Paris. 
uTexesrar? 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
xuCore οἱ B, Τ ἄρα ὅμοιοι otepests 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
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EDITIO PARISIENSIS. 

ἐλεχιστος OBtaE. ..e 
αὐτο. ἔπ - - τς: 
τῷ Δ - © © © © @« ὁ @ 
Ocrep ibis δεῖξαι. . 6» - 


deests 0. < Cea) ce ee 


PROPOSITIO 


"2 


EGHS «6 @ «© οὐ.“ « « 


3: Μεαρήται, τ τιν Oo oF 


ε “- 
σπεσοιδηποτοῦν :..ν «© 


ae ὃ eae 


5. καὶ ὁ e 8 ὦ eo e 2 @ 


6. μετριίτω ὁ Etsy A. wk 
(aaa Ὲ 


7° ἀριθμὸν Se δ 4 a « ες τ 


Βοπ ae eee. 


9- οὕτως ase Ge «6 cel te ε » 


10. 
Il. 


2 
a 


16. 


» wv εν ~ 3) 

ἐστιν ape ὁ ἐκ τῶν ©, E tso¢ 
“ 

its eo 6 Gb 6 4 


7 
OTG 2 © © © © 28 « @ 


yy ἃ ᾿ 
κει Ὁ Ἐπὶ Asus τ cscs 
, 
TPWTOU «νον... 
« w € t ΄ . 
ob AVE ἄρα πο πρώτου τινὸς 
τ = 
ρεθμοῦ μετροῦνται. . .- 


Ν 
αι «© © © © &@ © « 28 


PROPOSITIO XI. 
CODEX 100. EDITIO OXON! ἢ. 
εἶ τ ee ee ἐλάσσων ὃ Β tor E μείζοια 
Lt —— a ie ae 
Wile ark ce ge ae Ue” OTS. 
deest. . . . ~~. . concordat cum edit. Paris. 
NOPIZMA. 
Καὶ φανερὸν ὅτι ἣν ἔχει deest in codicibus b, Cc, εἶ, 
τάξιν ὃ μετρῶν ἀπὸ C, 8» h, ks i, Wy, iy; hoe 
μοιάδος τὴν αὐτὴν ἔχει, corollarium inter lineas 


ve 2 ἡ αν 
nebo need ὃν μετρεῖ tro 


codicis f est exaratum. 


- Ω ᾿ 
του μετρουμέενου κατε 


\ ἣν 3 ~ tf ¥ 
Tov προ auTou ὡς Tor A. 


Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ltrs 
Tle τς ς 
τας: 40 
deest. . 
deest. . 
dceest.. 
deest.. 
deest. . 
deest. . 


XII. : 


. deest. 

. eT psi Tee, 

. ὀὄσοιδυποτοῦν 

. concordat cum edit. Paris. 
- concordat cum edit. Paris. 
- concordat cum edit. Puris. 
. concordat cum edit. Paris. 
- concordat cum edit. Paris. 
- concordat cum edit. Paris. 


ὁ ἄρα tx τῶν Θ,Ε ἴσοςἐστὶ concordat cum edit. Paris. 


deest. . 
ld. s . 


- concordat cum edit. Paris. 
~ δτεμείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάτ- 


ὌΠ ας ἢ ᾿ « 
τῶν τὸν CAQTT IA, TOUTETTIAY O 


δῈ τὸν Ay ὡς ἡγούμεν:ς concordat cum edit. Paris. 


€ ’ 
AYOUMEVOl. « « 


deest. . 
deest. - 
deest. . 


» concordat cum edit. Paris. 
« concordat cum edit. Paris. 


-  coucordat cum edil. Paris. 
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PROPOSITIO XIII. 


EDITIO PARISIENSIS. CODLIX 190. 


1 ἀλλοῦ πο, « Bhecieses αἰ δεῖς ὡς ὼς 
53 ἀπὸ μονάδος ἱποτειοῦν ἀριθμοὶ deest. . . ee 

Hoon cs carne ae τς τὺ: 
Bigiaeee se Wo τον a 
4. o£ ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς 


ἀριθμεῦ βετρείταις ᾿ς ᾿ - 


5. πρώτου μετρηθήσεται» 6 Bi: ce ὡς 

. τίν Δ μετρεῖ δ ὦ δ ὃ ἃ ἃ δι wow ς 
Ge δ 1 οὐκ ἘΠ ee νι ἢ. 8 
S. ἐστιν προτιόξγ, «  ς ες: Geest. «os ὦ Ὁ 
Q- ἅπας δὲ σύνθετος ἐριθμὸς ὑπὸ Id. . . 1 


ee - τὶ 
πρώτου τιιὸς ἀριθμοῦ μετρεῖ- 
3: Ἐκ ‘ ᾿ 
ται δ 1 ἄρα υπὸο πρώτου Tits 
ἀριθμοῦ μετρεΐταις, «Ὁ 


decstt 2... . 


10. οὕτως .,οφ.ε»-- 

χὺν ὑπεύτῶνν. ues ee οὐ ς τὰ 
τὴς ξὐπως τὸς προ τος δεῖν. -ς 
13. up Sunsets se ὦ Cs Ufo «νὼ ὦ © 


PROPOSITIO 


le πρώτου ᾿ς ιῆιιει © ee e@ "» ν᾿ 


ὦ τῶν ..ο 4 . . ee . 
dees. se ee 
di. e e a . . 


2 ON 
« ἐστιν “2. «© © © @# © ες 


μετρούμενος" ΠΡ - 


PROPOSI! 


EDITLO OXONTE. 


concordat cum edit. Paris. 


cmcocscus ἀρεθμοϊ ἀπὸ μονάδος 


απες 


deest. 


μετριθήσεται πρώτου, 

μετρεῖ τὸν Δ, 

οὐκ ἔστιν ὃ Z 

concordat cum edit. Paris. 
ὑπὸ πρώτου ἄρα τινὸς ἀριθμοῦ 


μετρεῖται. 


concordat cum edit. Paris. 
ἐκ τῶν 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


V. 


deest. 
deest. 
eoncordat cum edit. Paris. 


μετρούμενοι Α 


TIO XY. 


dcest-.- 


cu 
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EDITIO PARISIENSIS. CODEX 100. EDITAO OXONIE,. 


‘ n~ τὰ νὰ ~ A 1 
5. πρὸς τὸν EZ mpwrcs esoeee ει τ Soe “πρῶτοί εἶσι πρὸς τὸν EZ 


ή. Ἐὰν δὲ duc ἀριθμοὶ πρός tia Ld. a, δ, προ νος καὶ ὁ ἐκ τῶν ZN, ΔῈ ἄρα πρὸς 


\ - 53 » ΜΡ’ 5. ν ΄ Ω 3 4 
ἀριθμὸν πρῶτοι Gor, καὶ ὁ ἐξ τὸν EZ πρῶτός ἐστιν. Ἐὰν δε 
2 ~ o ‘ Α δὺ 2 ἢ x ~ \ 2 
αὐτῶν γετόμενος πρὸς τὸν λοι- vo ἀριῦμοι πρῶτοι πρὸς αλε 
\ aed > “ ε» ἄγον iy e o> 4 «εν 
Tov πρῶτος εστιν" ὠστε ὁ tH ληλοῦς WOlY, 6 πὸ TOU Eres 
= ἢ - te Fe co ’ : . 

τῶν ZA, ΔῈ πρὸς τον EZ πρὸ- αὐτῶν χένομενος Tpos τὸν λοι- 
᾿ ΕΣ . © > ~ x ΄-΄:ὡὦὦ , ? o © 3 

τὸς ἐστιν. Ὥστε καὶ o ex τῶν OY πρῶτος ἐστιν" ἀστε ὁ EX 

oe eke = ~ : 

24, ΔῈ προς τὴν απὸ τοῦ EZ τῶν ZA, AE χαὶ πρὺς τὶν ἀπὸ 
ἘΠ ΕΣ ἜΘ τ τον ee ΡΟΣ ὙΠ Ὁ 

πρωτος ἐστι. Ἐὰν pap δυο apid- Tov EZ πρῶτος esti. ὁ, εἰ, 
Ν ~ ‘ 3 a “ 

PALb πρῶτοι προς αλλῆλους ὠΤιτ. e,/; δ᾽ h, Kym, 


one gens ies a 

Ο Ek TOU EVES αὐτῶν γενόμενος 
* Ἅ Ἂ ~ ᾿ 2 

προς τὸν λοιπτον πρῶτος ἐστιν, 


6. ὑπὸ τῶν AE, EZ πρῶτός ἐστεν, ἐκ τῶν ΔΕ. ΕΖ πρῶτός εσ- coucordat cum edit. Paris. 


x ee os eo a ἥν + ’ πον τος - 
Αλλὰ τῷ «πὸ τοῦ ΔΖ bees εἰσιν tir. Αλλὰ τῷ εἰπτὸ τοῦ 
« 2 od ~ ἯΙ \ “-- » ey >? ν ~ 
ch απὸ τῶν SE, EZ μετὰ τεῦ AZ i006 εἰσιν Ol aro TOY 
x ε 4 ~ Ν Wace: " ᾿ ΄- ᾿ 
δὶς ὑπὸ τῶν ΔΕ. ΕΖ" καὶ οἱ aro SE, EZ μετα τοὺ dic 
~ ἢ A ~ > © ‘ ~ re x ες 
τῶν AE, EZ cipet μιτὰ ποῦ δὶς uo τὼν AE, ΕΖ" καὶ εἰ 

“ ΗΠ χ eo. > 4 ~ 3 i 
ex τῶν AE, EZ πρὸς τὸν ὑπὸ ἄπο τῶν AE, EZ ἄρα 
~ .“- ὙΠ τ 5 ~ © * ~ 
τῶν DE, EL πρῶώτει εἰσι. μετα τοῦ dig ὑπὸ τῶν 


AE, EZ TPES τὸν ὑπὸ 

τῶν ΔΕ, ΕΖ πρῶτοί. « 
. TOV. ww ew ew ww e)6«6MeUste wwe SO COnCOrdat cum edit. Paris. 
. TOV. 8 ww ww νον 6MUUSEe we ee νων. COUCOFdat CUM edit. Paris. 


PROPOSITIO XVI 


I. οὕτως 2 wwe ew ew ν. οἴ... Ὁ. νὸν Oconcordat cum cdit. Paris. 
2. ἀριθμοὶ sige os .- ite ane ea deest. 


= ra “7 ᾽ 

Ge Gee eos = fuse Ὁ 7. ws ee) ee Et αὐτοῖς 
ΕἸΣ - 

ἡ πίπτοντος - π᾿ Ide. 6 6 0 ew ee ἀτυπόν ἐστιν" 


εε N \ a Β 
Fy. ἔσται ὡς 0 πρς τὺ Β.. τ πὸ ς τ ν π ΚΑ Ἔρος τὸν Β ἐστὶν 


4 
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PROPOSITIO AVE. 


CDITtoOo PARISTENSLS. CODEYX Pgo, ENt?tio OXONI E£, 

1. οὗτος 2. 2. ee we.) 6eeste we ew ee) Concordat cum edi. Paris. 

2. ἀριϑμεὶ SSN os). ee UE dee en eee dcest. 

πε. τὰς πο... we we ce ere 

4. οὕτως κυ τω δεῖν ww σοποριίαϊ commediC: Pars. 

π οὕτως «τς we ww νὸν. (ἰδι θῖν we ee. s) concordat cum edit. Paris. 

6. OUAGHains. eo ωπον ἢ - hd Se τ ΤΣ τῷ καὶ ΣᾺ 

PROPOSITIO XVIII. 

τ Rea & 6 Gow aoe Ss Rk τς Ee 

2. οὕτως 6 ww «τον. ἄροθι we ee e) concordat cum edit. Paris. 

Re dightety ὡς ase a « Ole pee « ς oo Cees. 
PROPOSITIO XIX. 

Peers oe me a τ απ UE a ἀν κι τὸς: 

ἃ, OTE. so nc: hl di τς «τε 2 es ee ss τ εἰ 


Tertium alinea sic se hahet in codi- 
cibus a, ὦ, τ; cum editione vero Pari- 
sicnst Concordant omnes codices alii. 


Ζ 


Ἢ Ν orn > ig Ἂ © w 
H οὐκ εἰσιν εξῆς avarepsy, καὶ οἱ απροι 


ἜΣ μ᾿ \ 5... Ὁ τ τῷ ἘΞ ΞΕ 
αὐτῶν πρώτοι πρὸς σλληλους εἰσ" ἢ εξῆς 
ν > . Ν ε 5»; > ~ > . 
εἰσιν σιαλογον» καὶ CH ἄκροι αἰτῶν CUA εἰσί 
a κ᾿ 3 , > w ten 2 3 a 
TT PWT os πρὸς GAAHACUS® ἡ οὐ τε εἐζῆς εἰσι" ara 
; ε 7 » ~ ~ ΕῚ 
λόγον. οὔ Te οἱ ἄκροι ALTO ὩρωτοΙ THs σλ- 
. >? - . fee . > ἡ . 
AnAoug εἰσιν" wn παὶ EZNG ETE αἀταλολ ον, 581 


εν ce - ’ ἀπε... ὩΣ . 
ει ai [51 φυτὸν Ὥρωτοι προς GP FNACUS ITH 


Tertium a/inea sic se babet in editio- 
nibus Basile et Oxontke. 


ba ‘ " «ε “α͵ - 3 ΄ 
Οἱ δὴ A, Β. Γ ἤτοι ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον. 


ew ᾽ -- ε - \ ΄ 
καὶ Ch dupes αὐτῶν οἱ A, Γ πρῶτοι προς ἀλλή- 
+N, a ? ? ͵ ἥν cee 
Aous εἰσὶν. ἢ οὐ αιαλογον μὲν εζῆς εἶσιν. οἱ 
τ ΠΣ Τὶ τος - ΤΠ 3 a 
axpos de αὐτῶν προτοι πρὸς αλληλους εἰσιν" ἡ 
> - go 2 ~ 7 co Led 
αναλογον pte ESAS, CU πρῶτοι δ: οἱ απροι αὐτῶν 
A 5 . ͵ w s , € ~ 
Pes σλλιηλοὺυς εἰσι" ἢ εὖτε σναιλογον ἑξῃς, 


©. 
Gb MHECS 


? - ~ A > ΄ Ἄν: ὃς 
αὐτῶν Ἴροτοι προς αλληοὺυς τισιν 
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Post quartum alinea hee leguntur in In editionibus Basilize et Oxoniie. 
codicibus a, εἰ, δ; cum editione vero Pa- 
risiensi concordant omnes codices alii. 


ΣΤ ¥ « fen ad aN . 2 ae. ‘ «»-- " x τ 
Ma ἔστῶσαν δὲ ci A,B, T εξῃς αὐτοὶ λό SI, Eid cox αἀναλο)ον μὲν εζῆς εἰν, ἀὴρ: δε 
~ Ἢ ΄ ? ε x 2 He « = ΄ . ᾿ ΓΟ 
TON az por πάλιν ὄντῶων πρώτων πρὸς ἀλληλους" οι πρώτοι" AEZW OTs τέταρτον ἀναλογον προσευ- 
, εἸ ἐπ 4“ ’ ’ ΄ > > ’ n > > , - \ ΄ 
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r, multiplicata, erii aliqguaudo magnitudine AB 
major. Fiat ut ZM, et dividatur ia partes 
awquales ipsi F, et sit MO, GH, HZ, et ab 
AB auferatur majus quam dimidium BE, et ab 
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quam ΔΑ. Sed ΑΔ est wqualis ipsi NA; ergo 


Puisque la grandeur ¥F estla plus petite, cette grandeur ¢tant multipliée deviendra 
enfin plus grande que ΑΒ. Qu’elle devicne 2M. Partagcons 2M en partics égales 
chacune 41; que ces partics soicnt MO, ΘΗ, HZ; retranchons de AB une partie 
BE plus grande que sa mvitié, de ΔῈ une partic EA plus grande que sa moive , et 
faisons toujours la méme chose jusqu’a ce que le nombre des divisions de AB soit 
égal au nombre des divisions de ΖΜ. Que les divisions de ΑΒ soient BE, EA, AA ; que 
chacune des droites de KA, AN, NE soit gale ἃ AA, et que le nombre des divisious 
de ΚΞ suit ¢gal au nombre des divisions de 7M. 

Puisque BE est plus grand que Ja moitié de ΔΒ, la droite EE sera plus 
srande que AA, et ἃ plus forte raison que ΔΆ. Mais aa est ¢gal ἃ =N; la 
droite BE est done plus grande que N=. De plus, puisque la droite ES est 
plus grande que la moitié de EA, cette droite sera plus giaude que 2A. Mais 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. 


NA7* τὸ EA cpa μεῖζον ἐστι ποῦ NA* ὅλον ἄρα 
τὸ ΒΔ μεῖζον ἐστι τοῦ ZA. Ισὸν δὲ τὸ AA τῷ 
AK** ἕλον ἄρα τὲ ΒΑ μεῖζον ἐστιν ὕλου τοῦ 
EK. Αλλὰ τοῦ ΒΑ μεῖζόν ἐστι τὸ Μ2" πολλῷ 
ἄρα τὸ ΜΖ μεῖζόν ἐστι ποῦ ΞΚ. Καὶ ἔπε! τὰ 
EN, NA, AK Isa ἀλλήλοις ἐστὶν. ἐστὶ δὲ καὶ 
τὰ ΜΘ. OH, ΗΖ ἴσα ἀλλήλοις, καὶ ἔστιν ἴσον 
τὸ πλῆθος τῶν ἐν τῷ ΜΖ τῷ πλήθει τῶν ἐν τῷ 
ΞΚ' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΚΛ πρὸς τὸ ZH οὕτως τὸ ἘΚ 
“πρὸς τὸ ΖΜ. Μεῖζον δὲ τὸ ZM τοῦ ΞΚ' μεῖζον 
ἄρα καὶ τὸ ΖΗ τοῦ AK. Καὶ ἔστι τὸ μὲν ZH 
σον TOT, τὸ δὲ ΚΛ τῷ ΑΔ' τὸ Γ ἄρα μεῖζόν 


᾿» ~ ul 
ἐστι τοῦ Ad. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ah 
EA inajor est quam NA; tola igitur BA ma- 
jor est quan ZA. Aiquale autem AA ipsi AK ; 
tola igitur BA major est quam tota ἘΚ. Sed 
quam BA major est MZ; multo igitar MZ major 
est quam =K. Et quomam 2N, NA, AK equa- 
les inter se sunt, sunt aulem ctipse MO, ΘΗ, 
HE xquales inter se, atque est xquelis inullitudo 
ipsarum in MZ multitudind ipsarun in EK; est 
igitur ut KA ad ZH ita 2K ad 2Μ. Major autem 
ΖΜ quam =K3 major igitur cl ZH quam /K. 
Alque est quidem ZH wequalis ipsi P; ipsa autem 
KA ipsi AA; ergo Γ major est quain AA. Quod 


oportebat ostendere, 


ΑΔ est δὰ] ἃ NA; la droite EA est donc plus grande que NA; la droite eutiére 
ΒΔ est donc plus grande que ZA. Mais δὰ est égal ἃ Ak ; Ja droite entire ΒΑ est donc 
plus grande que la dreite entiére Sk. Mais ΜΖ est plus grand que BA; la droite 


Ὁ 


ΜΖ est donc ἃ plus forte raison plus grande que =k. Et puisque les droites EN, Na, 


AK sont égales entr’clles , que les droites Mo, ΘΗ; HZ sont aussi égales enw’elles, 


et que le nombre des parties de Mz est égal au nombre des parties de SK, Ia 


droite KA sera 4 ZH comme Ek est ἃ 2Μ (12.5). Mais ΖΜ est plus grand que =k 
Ja droite ΖΗ est donc plus grande que Ab (14. 5). Mais ΖΗ est égal 27, etka ὁ 


bes 


oO 
rol 


ἃ Ad; la droite r est donc plus grande que 42. Ce qu'il falloit démoutrer. 


EDITIO PARISIENSIS. cCcOoDdDEX 1090. EDITIO ONONIE, 
1. ἴστω δὲ τὸ Γ tAascov, . - cleest. . κόνιν. Concordat cum edit. Parts. 
2. ta isa TOV, καὶ ἔστω, . Id... we ee) τὰ σα THT 
5. γιγιέσθω 2 ww ww ee) γίνεσθω.. - es. concordat cum edit. Paris. 
he pipvetbo 2 ww ww ee γινέσθω. - . . . concordat cum edit. Paris. 
Sayan: i ccin’s succes CCE CST. 2. ee) concordat cum edit. Paris. 
G. τὸ AA ἴσον ἐστὶ τῷ ΞΝ . . 1{ώ{. .. ον νον τῷ ΔΑ ἴσον ἐστὶ τὸ EN? 
7. τὸ ΑΔ ἐστὶν ἴσον τῷ NAT. . dd. 8 6.) τῷ ΔΑ ἴσον ἐστὶ τὸ NAY 
8. Io δὲ τὸ Δ τῷ AK...) fd... ον νον Ἀλλὰ καὶ τῷ AA ἴσον ἐστὶ τὸ ΛΕ’ 


11. 


εὐ ΙΕ ὧν 
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EPITIO PARISIENSIS. CODEN 1Qgo. EDITIO OXNSONIE, 


Boe οτος eee we Beal so ee reece; 
Bee we ck we Ba? A I we a Oe eee 


ἡ. ἰστὶν Se. 2: 4 6 ee ees ; | a es =! deest. 


PROPOSITIO III. 


1. μεγχίθη σύμμιτρα «Ὁ... Lede ww wo we oe σύμμετρα rege 

Be μέδεθος aves 4 9 «τς έλθθῦρε wa ew ee ETS 

Scere tat se wo Sera amc, | EPO ime ee ey craic ua) to 26 οὖν τὸ AB τὸ TS 

Ae τῶν ΑΒ, TA κοινὸν μέτρον ἐστὶ, ωμ. 2. 1 ce ee) κοινὸν μέτρον ἐστὶ τῶν AB, TA. 
καὶ φατερὸν ὅτε καὶ μέγιστον" Καὶ φανερὸν ὅτι μέτρον ἐστὶ 

μέγιστον" 

ὅς καὶ ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ Td. . . ον... υλυλαιρουμέραῦ apa τοῦ ἐλάτ- 

τ": Teves ἀεὶ 

ὍΣ ΤΑ ea ως we a ee ee See ae 


η. BO es ane τς. We eke ee AE 


oF 
ελαστονὸς 


8. τὸ ΑΖ ἄρα τὰ ΑΒ, TA μετρεῖ: Huec phrasiscontrac- concordat cum edit. Paris. 
la mMargini exarata 
est manu aliena. 

ὃ: Este 2 τὸν we es de ce ee ee | POs ταὶ 

τὸῶς τὲ ς Ὁ ὁ er eae, ἢ Wide. a a ἔς deest. 

τῖ. λεπτὸν ee es ee ὡς Cle, ee wk Be, ee airs ἄτα 


12. AB, TA 1. ss se ee) ABS TA μιεγεθὺ 


PROPOSITIO IV. 


fie OUC eee ase Ὁ. Ag: 2 ΣΕ ὌΠ 
Ago of Sade τ atk Bis ς dee OU ee 
5. μετρεῖ δὲ καὶ τὰ A, Bera Δ Πῶς phrasis exarata concordat cum edit. Paris. 
dpa τὰ A, B,T μετρεῖ 6 est litteris mino- 
ribus in infima pa- 
gina. 
4. τὸ Δ ἄρα eww eww τὸ δὲ AN «© ~~ © concordat cum edit. Paris. 
Ἐς ἊΣ Bou perp... 5 es Ede - ee es 6A BAT cu μετρήσει. Et γὰρ du- 
ιατοῖς μετρείτω τὸ ἈΞ be 


μεῖζον τοῦ Δ μεγέθους» τὸ EL 
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EDITIO PARISIENSIS. 


CODEX 190. 


ὭΣ. τ. 


Ὁ. οὐῆον: cas .. .. ees 
Go μετρήσει. ee τ - - AE 
5. TCE ἄρα τὰ A, Β,Τ μετρεῖ" dds 
9- ἐστὶ μέτρον. πον © αὐ Lid. . 


id 
Td. 


ἔστι δὲ 


10. ape o 8 te ew ew 

τἰς ACB! coos) =) see ὡς 

12. Τὸ δὲ τῶν Ty Δ μέγιστον κεὶ- 
νὸν μέτρον ἐστὶ τὸ Ἐ" τὸ Ζ ὁρα 
τὸ Ἑ μετρεῖ, - ἃ κι 5 ἃ 


τ μεθα Ge το νον κα 


. . 8 ev 8 
. . 

e - e 8 . 

° . - . 
. = 

. - es . 


\ , wa \ 
TCE, 7/2 aca 76 


E μτρήσει ee 


(eestae. . ane 


f 
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EDITIO OXONIE, 

. Καὶ ἐπεὶ τὰ A,B, T PETER, 
καὶ τὰ ASB μετρήσει, καὶ τὸ 
τῶν A, Β μέγιστον κοιγὸν μίτρον 
μετρήσει τὸ Δ. τὸ μεῖζον τὸ 
ἔλασσον. ὅπερ ἀδύνατον. ads 
2, byl, ti, Ts 

deest. 
μετρεῖ 
deest. 
μέτρον ἐστί. 
deest. 

A, B ἄρα 


coucordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit Paris. 


τὴ. cov Gia on we es 6 ke ee - 6CONCOrdaL Cun Edin Pars. 
15. συμμέτρων δοθέντων. 2 2 Mele 2 ew 6 00. δεθέιτων συμμέτρων. 
COROLLARIU M. 
1G. μέτρον μετρήσει. 2 2 «- bde ww we we μετρήσει μέτρον. 
17. προχωρήσει. 2 « . + « προχωρήσει, Οπερ ἔδεε concordat cum edit. Paris. 
διίίξαις 


PROPOSITIO ΨΥ. 


ΓΟ 4 6 kw ili 
ἃ: οὕτως 2 - we we ee) ὅδδθι. 

PROP 
etc GA 5 ono aes 5 Ge 
2. TZ Α.Β πρὸς ἄλληλα... dd. . 
ἢ: το eure ae ee 
πο. τ aera oe τ Pe EDRs 


OSITIO 


deest. 
concordat cum edit. Paris. 


yl. 


ἐστι 

πρὸς ἄλληλα τὰ A, B 

ταὐτὸ 

concordat cum edit. Paris. 


57 
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EDITIO PARISIENSIS, CODEX 100. EDITIO ΟΧΟΝΙ ΕΞ. 


linca 1 μετρεῖ δὲ ἡ μοιὰς τὸν Δ Legere est in infima concordat cum edit. Paris. 


ἀριθμόι" μετριῖ ἄρα καὶ τὸ T pagina edit. Oxo- 
πον πο. σε nie: tla mn πποῖς 


taclusa desideran- 

tur om utroque 

codd. mss. 

Wa non cdesiderantur 

in codicibus a, d, 

ἐν ἢ, Boles 1, 1G ΤΣ 
fe Ctl, Gee ee wee) OTs 2 οὐ τς “eOnecordal cuntedi@er ans. 
Gacpiier og wee ee =H Ge a ee τ΄ deest. 
GeO ES ς Goa woo eo) Dee on & cal pe τὺ) 
δι τὸν Ἐς. 9 a ew ee FA 2 ee a SO αριθιεἷς 
ὦ. ἱστὸς τς τς ee a ee ee π deest. 
10. 707A .. 6. . « « « Ceest .... +--+ concordat cum edit. Paris. 


Tig perp = 9 a(S we a UGGS. «οὐ. oe δ 


Ai i DT © Ἐπ 


1. οὕτως «ον νὸν. CMeeSt. ww ee ©) εοποοΙάαϊ cum edit. Paris. 
B70 we eee ee τὸν ke ww ew we es )©6COmeordatcumedit. Paris. 
5. οὕτως 2 ww ew we el le) «6eOSt. ww ee ee) CONCOrdal cum edit. Paris. 
ha cures « τς + « es ~)©6dleest. . «2 - « -ὀ «concordat cum cdit. Paris. 
Se Te, oe emer amy (7 rary ere τὸ 

Ὁ. καὶ oa So ww endow. DOE a Pee ee lees 

7. Μιτρεῖ δὲ καὶ TOE TOA, ἐπεὶ deest. . . « - . + concordat cum edit. Paris. 
GS. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 2 «ee dde aw 2s ow deest. 


COROLLARIU M**., 


1. ὁ Δ ἀριθμὸς πρὸς ΤΟΝ Eapibusy Id. ε΄. «τ - τὸν Δ ἀριθμὸν πρὸς τὸν E ἀριθμὸν 
οὐ τοι εὐήτ τὲ we ea) - ς οὕτως τὴν εὐθεῖαν 

ας εὐθείας. 5 2. Ὁ Ὁ νων εὐθείας, Οατρ ἔδει δεῖξαι. concordat cum edit. Paris. 
* Deest in codd. εἰ, δ; reperitur autem in codd. f, g,h, 1, m,n; alque est cxaratum in summa 


pagina ccdicis a. 
ἘΣ Repcritur in codd. a, d, e.f,g¢,4,1, m,n. 
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PROPOSITIO 


EDITIO PARISIENSIS. cODEY 


190. 
ela een eee | Oy eee. Se 
2. Et γὰρ ἔσται σύμμετρον To AMG Se gree Ss 
πρὸς τὸ B, λόγον ἕξει ὃν ἀριθ- 


μὲς πρὶς ἀριθμόν. eo 


PROPOSITIO 


patcre 2% πο... ae 
2. ὃν ioe ee ee ee Td. + i * 2 * = 
ΠΣ 7 a re er a ee eras ee 
FUMED ewes le oes oan Na ae ae. aR ae 
Sy, πρὲς τὸν See τὸς eo Td. <2 se = κ᾿ 


τοῦ δὲ Γ πρὸς tov Δ. ᾿ς Vile Ste ae 
ΤῊΝ ον Ree 
Td. Ὁ co se: - @ e 
[ae ee ae 


<mendech Geo ee ue ee 
XN 

Babeg no so eee 
τιτράγωνος πρὲς τὴν ἀπὸ TOU 

Δ τετρώγωτοι. = πρὰ δἰ 

ἀἰδδθῖς 2 20% ὡς 


, 
10. τετράγωνον . 2 2 2 2 ὁ 


Ile τετρα) wove ee - ἀδεεῖς hk ὡς, 


πὴ 1} oo 4 0G dele GO Re ee Se 
Ἐπ ΤΩΣ. τ Cece (7 . ᾿ς - 
Ge kh, ee στ... ....--- 
ih Gant eee ων τ ees 


tide. = se 
iif oe 
i τς ΚΕ A 
Wilts sa. ΙΣΤΩ ἃ 
les ς 
[ae Σ.:..: 
165, ne Le 
ithe. ὰ- - ἢ 


πο. a Pees. to 
τετραγώνου AP ce Go Co 
cre’ ees rere Sod 
τετράγωνον Ἐν Boo ΤΩ ἡ 
TA 5 oe 8 Hw 8 πὸ 
λόγου" ΝΞ 
Oil epee soo o 6 6 


EVAN 5. a Sues es Cue 


LIBER DECIMUS. 


VIII. 


EDITIO OXONIE. 
w 
- totes 
. Εἰ pep σύμμετρόν ἐστι τὸ TOB, 


is of a 3 
AGzev ee Orzwep ἀριβμὸς πρὸς 


ἀριθμίν. 
ΕΧ. 
a a wep 
Fy 
. οι ep 
. deest. 
. ἵνπερ 


- ἀριθμὸς πρὸς τὸν A ἀριθμὸν, 


. τοῦ δε τοῦ T ἀριθμοῦ πρὸς τὸν Δ 


ἀριθμὸν 
. deest. 
- deest. 


5 ἀριθμοῦ τετράγωνος ἀριθμὸς πρὸς 
τὸν ἀπὸ τοῦ Δ ἀριθμοῦ τετρά-- 
γῶνον ἀρεθμέν, Οπερ ἔδει δεῖξαις 

. concordat cum edit. Paris. 

- concordat cum edit. Paris. 

. τῆς Β τετράγωνον 

. τοῦ Δ τετράγωνον" 

. τῆς Β τετράγωνον 

.  decst. 

. TOUT ἀριθμοῦ 

. τετραγώνου ἀριθμοῦ 

. τοῦ ἃ ἀριθμοῦ 

- τετράγωνον ἀριθμὸν 

. TOOT ἀριθμοῦ 

ἀριθμοῦ λόγον 

A of ἀριθμὸς 

- τὸν ἃ ἀριθμόν» 
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EDITIO PARISIENSIS, CUDEX 100. EDITIO OXONI£. 
tye μέχει. ob ee τ. we Td. ww ew ee) μάκεις Onep ἔδει δεΐξαι. 
Dae Odes κα πὸ ROS, (LE, an Ee Re 
30s se Bs ὦ eS eee es EAS 3 3 & ¢ bee τῆς B τετράγωνον 
27. τιτράγωξεξ . ς 05 ee δδδῖ. ᾿ς... cdncorddtecam’edit. Paris. 
aS. isu. νον νιν ν δοθο νυ νιν νιν concordat cum edit. Paris. 


29. τιτράγωιον «νὸν Ὁ. ἠεοβίο εν τὸν κὸν concordat cum edit. Paris. 


OS Oia, ἐν τ δ =: τς a ole 

51. τιτράγωιον . we ww) 6 Meest. 2... concordat cum edit. Paris. 
ον τος 9 τ τ ὡς dd. eee fe) fe ede ἐστι 

53. μήκει. =. + oe + ew e)6deest. . . ee) φςομοοζάαΐῖ cum edit. Paris. 


AT. LY E Ri. 


In cditonibus Basilize et Oxoniie varie partes Lujus ἄλλως insertie sunt in 
Yarias partes propesilionis 9; in codicibus autem a@ et ὦ hoc ἄλλως exaratum est 
in margive; in codicibus vero 4, εἰ, δ, f, g, h,/,m, πὶ sic ordo se habet: 
1° prep. 9 corollarium ; 2° lemma prop. 10; 5° dares prop. g; 4° prop. 11; 
5° prop. 10. 


ἘΠΊΤΙΟ PARISIENSIS. CODEX 100. EDITIO OXONI €, 


I. μήκει, «νὸν we ee )6eest. we. ©) oconcordat cum edit. Paris. 
DB, ὃ δῈΤ τὸν N & νιν ce Y (a are eee τὸν δὲ Δ 


5, οὕτως - « 2 6 « ννν0 Ceest. « .. . . «. concordat cum edit. Paris. 
fe oie Se 4S ae πες, τς 1 er 


linea 15 ἀριθμόν, 2 2 ew Τὰ τς ΒΕ. ἀριθμέν, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


. τὸν δὲ T 


δ, ieee ον νὸν νιν νὸν Celeste ww ee νὸν concordat cum edit. Paris. 
Ge ἐστ ew we ee ee we εἰσε ww ee ee) 6 CONCOrdat cum edit. Paris. 
7. Ὡς δ. τὸ ὑπὸ τῶν A, Β πρὸς Legere est in infi- concordat cum edit. Paris. 
Ti ἀπὸ τῆς Β οὕτως ὃ Z πρὶς πιὰ pagina editionis 
71H, Oxoniie : deside- 
“πη in codd. 
ISS « 
Wa non desiderantur 
in codicibus a, e, 


12, Tih πῆ, he 
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EDITIO PARISIENSIS. 
linea 12 ὡς γὰρ ὃ Γ πρὸς τὸν 

4, οἷο. usque ad vocabu- 

luni cmap ewes x a= 


Sh Gone ἐκ τὰ τ oe eee 
eo a ae 


10. τὸν Z, Οπερ dts δεῖξαι. 


: 

(EET SG eo 5 oe 
wa 

e £6078 e 8 a ert - 5 a 
Ἴ 

CULL TCLs) - 3s! 6 

«καὶ αὐ pated ἀσύμμετροι cu 
“Ια! τας παι δυνάμει ασυμμε- 
Ἐπ σε: αὶ tro ἐδ κε ὦ eae 
τροι αἱ δὲ δυνάμει ἀσύμμετροι 
““αντῶς καὶ ua e 2 8 © 

De Pap 2 2 2 στ τ ww 

G NN 

ip iat Sen Gs ooo one 

Ὡς -  . .ὕ ---: 

ΝΡ sere , 
δ. ἀριθμὸς πρὺς ἀριθιιῦν, σύμμε- 
τρα μὲν τστῶι αὑτὰ το TeTpa— 


joven durausy,  . 


4 ‘ , 
9. τὰ μὲν μήκει σύμμετρα ~ 


lOn7e. & sk 


11. καὶ ΝΞ «© # «@ 
12. δυνάμεις ᾿ς ὦν «ον τς 
15. Επεὶ δὴ pag) = 6. - - 
ρος 5 ee en eee 


cOoODEX 100. 

Legere quoque est in 
infima pagina : fla 

~ uncty tnclusa nor 
agnoscunt codd. 
7158. 

Hla agnoscunt codi- 
ces a, e,f, g,h, 4 
77, 71. 

CECHE Ss cw & BIG 

Geese Sa a ew Ὁ 


που ks) “omic (emer vs 


ORO 


εἰδοθῖς «τ (os ee 
deest. 
l,m, 


a, d, 


Cl@GSts τς ces πε. 


WeGSter <1. ὦ ἧς 
πη τς 


ἘΠ6 ΕΞ ||: 4 ως Bes 
᾿ς ΕΣ eee 
lige Re eee οἶνος 


τετράγωνος apiipos. . 


* Non deest in codicibus a, d,¢e,f,g¢,h,l,m,n. 
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concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum cdit. Paris. 


ΜῈ 


φανερὸν ἔστω 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Paris. 

deest. 

ἕτερός τις ἀριθμὲς πρὲς eTeper 
wire ἀρεθμὸν. συμμετρά ἔστι 
τὰ τετράγωνα, τουτέστιν αἱ 
εὐθεῖαι ἀφ᾿ ὧν ἀνεγράφηταν δὺ- 
Papel y 

αἱ μὲν μήκε σύμμετροι 

αἱ 

concordat cum cdit. Paris. 

δυνάμει ἀσυμμετροις 

Ἐπειδήπερ 

concordat cmum cdit. Paris. 
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EDITLO PARISIENSIS, CODEX 190. EDITIO OXONTSA, 
Fei ἀριθμὸν. - © ιν ὁ κα τετράγωνον ἀριθμὸν. . concordat cum edit. Paris. 
τὸ τῶς ee we ee we oe ye + aoe ee Kets. 

176 μύκει δύνανται. oe 6 8 Td. 0 ww ee we) καὶ δύνανται pass, 


τὸ. pile eal ee ee ὦ ς TIS io 2 ee ee εἰοῖν 
PROPOSITIO Σ. 


ἄς ἐστ ack la τς ἡ OIE we es ee ee 

πὶ berths Gow ὦ τὰ ον EE &. toes . eer, 

A. ἀριθμόν"... ee ee Ide a,d,e,h bl . ἐριθμόν, Ei pep ἔχει λόγον ὃν ἀριϑ- 
μὸς πρὸς ἀριθμὸν τὸ T πρὸς 

‘ ™* a 4 ἣν , 
TOA, “ae TOA πρὸς τὸ Β Ao- 
ak ἁ 2 Ν " . 

ev ἕξει ov ἐριθμὲς πρὸς ἀρι-- 
μὸν, καὶ ἔστοι σύμμετρον τὸ A 
τῷ B, ὕπερ ἄτοπον. ὑπόκειται 
γἂρ ἀσύμμετρον" ToT ὅρα πρὸς 
τὸ Δ λόγον οὐκ ἔχει ὃν ἐριθμὸς 


πρὸς ἀριθμόν" δ᾽, &, MM, 2. 
PROPOSITIO ΧΙ. 
,. τῆς «τον ee ee OO «νὸν νὸν E  §«©6<CONCOrdal Cum ent. Paris, 


5. Fhe a - Se eee ROO τὸοῦ «ςτὸν BG Ὀδηεοϊαι ΟΠ cli Pare, 


3. τῇ ἄρα προτεϑείσῃ εὐθείᾳ τῇῆα Id. a,e,h,l ., τῇ ὅρα προτιθείσῃ εὐθείᾳ τῷ ῥητῆς 


προσεύρηιται δύο εὐθεῖσι ἀσύμ- ἀφ᾽ ὃς ἔφαμεν τὰ μέτρα λαμ- 
μέτροι αἱ A, Ἐ" μήκει μὲν μό- (άνεσθαι., οἱονεὶ τῇ A, δυνά- 
νον ἡ A, δυνάμει δὲ καὶ μύκει pe μὲν σύμμετρος ἡ Δ. του- 
δηλαδὰ ἡ ἘΞ- . ee we τέστι pura δυ: ἐμει μόνον σύμ-- 
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γναμε μόνον προς αλληλας εἰσὶ συμμέετροι. λε- 
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᾿ . ci x ’ ’ ἣν 
ευμμέτροι, OTs δὲ αἱ ρηταὶ συμμετροι εἰσιν. 


CcODEX 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. 


100, EDITIO UXONIE. 


concordat cum edit. Paris. 
- 0 6 « δηλαδὴ δύναται καὶ μήκει 


deest. 
SCHOLIUM II. 


Rationales enim vocat eas exposite rauio- 
nali vel longitudine et potentia commensura- 
biles, vel potentia soliim. Sunt antem et aliz 
recle , que longitudine quidem incommensn- 
rabiles sunt exposite rationali, potentia vero 
solum commensurabiles, et ob id rursus dicun= 
tur rationales ct commensurabiles inter se qua- 
teuus rationales , sed commensurabiles inter se, 
vel longitudine scilicet ct potentia vel potentia 
solum. Et si quidem Iongitudine, dicuntur et 
ips rationales longitudine c mmensurabiles, 
ut intelligatur etiam potentia ; si vero potentid 
solum inter se sunt commensurabiles , dicun- 
tur et apse sic rationales potentiad solim 
commensurabiles. Quod et rationales commene 


surabiles sint, ex his manifestum est; quoniam 


SCHOLIE ΤΊ. 


Car il appéle rationelles celles qui sont commensurables en longueur et en puis- 
sance, ou en puissance seulement avec Ja rationelle exposée. 11] est d'autres 
droites qui étavt incommensurables en longueur avec Ja rationelle expusée, lui sout 
commensurables en puissance seulement ; eta cause de cela elles sont encore dites 
rationelles ct commensurables cnu“elles en tant que rationelles; mais commensura- 
bles entrelles en longneur et en puissance, ou en puissance seulement. Si elles le 
sonten longueur , elles scut dites ratiovelles commensurables en longueur, afin 
que l'on entende qu’elles le sont aussi en puissance ; mais si elles sont commensu- 
rables entr’clles en puissance seulement , elles sont dites rationelles commensu- 
rables en puissance seulement. Or, il est évident que les rationelles sont com- 


* Non deest in codd.a,d,e,f,g,h, 1, m,n. 
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eum rationales sunt que exposite rationali 
commensurabiles , que vero eidem commensu- 
rabiles et inter se sunt commensurabiles ; ipsze 


igitur raiouiles commensurabiles suut. 


mensurables ; car puisque les rationelles sont commensurables avec la rationelle 
exposée , et que les grandeurs commensurables avec une méme grandeur 
sont commensurables entr’elles (12. 10), il s’ensuit que les rationelles sont 
commensurables. 
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εἶτ αι τῶν ΑΒ, ΒΤ. a, εἰ. 
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7.5, yi iy. 


Subsequens scholium nihil aliud est quam propositio 22 aliter demoustrata. 


ZT XOAION®*®, 


μ 5} Lg ͵ 
Μέση ἐστὶν ἄλογος ἡ δυναμέῆιη χωρίον περιε- 


΄ « . ¢ “- Ω ΄ ΄ 
χόμενον ντ7ῦ puTwr δυνάμει μόνον συμμέτρων. 


Ὑπὸ putay zap δυνάμει μότον συμμέτρων 
εὐθείων τῶν A, Β περιεχέσθω χωρίον, Δείκτεον 


τ 3 , . τη ~ , 
CTE αλο, ον ἐστὲ τὸ τοιοῦτον AEP EChe 


nea 5 ; eh : 
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La 3 τ 4 ~ oo 3 Ct ~ ? XY “- 
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“ ε ’ A ut . - w wv 
ὠστε nT Suvatas τὸ ὑπὸ τῶν A, B ἔστιν apa 


SCHOLIUM. 


Media est trrationalis qux potest spatium con- 
tentum sub rationalibus potentia solum com- 
mensurabilibus. 

Sub rationalibus enim potentia solim com- 
mensurabilibus rectis A, Β contiuealur spam. 
Ostendendum est irrauonale esse lujusmodi 


spatium. 


Sumatur enim ipsarum A, B media propor- 
lionalis Τὶ ; rectangulum igitur sub A,B xquale 


est quadrato ex F; quare Γ potest reciangulum 


SGHOLITJE, 


La mediale qui peut une surface comprise sous des rationelles commensurables 


en puissance seulement, est irrationelle. 


Qu'une surface soit comprise sous les droites rationelles A, B commensu- 
rables en puissance seulement; il faut démontrer qu'une telle surface est irra- 


tionelle. 


Car prenons une droite fT moyenne proportionnelle entre A et B; Je rectangle 


sous A, Bsera ρα] au quarré de Γ (17 


. G); Ja droite Γ peut donc le rectangle 


* Deest ncodd. a,c, d,e,f, g,h,1,m,n; repevitur vero in cod. g. 
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hom a See i ὅν} Ὁ 
ρῃ" των τῶν A, B araroyey ἐστιν, 


Ἴ6ι 
sub A, Β; est igitur ut A δά B ita ex A qua- 
dratum ad ipsum ex I, ut enim prima ad ter- 
tiam ita ex prima quadratum ad ipsum ex 
secunda , hoc enim demonstratum est in co- 
rollario propositionis 28 sexti Elementorum. In- 
commensurabilis autemn A ipsi Β longitudine ; 
incommensurabile igitur et ex A qnadratum 
quadrato ex T. Rationale autem quadratum ex 
A; irrationale igitur rectangulum sub A, B; 
irrationalis igitur est Γ. Media autem vocatur, 
quod irrationalis existens media duarum ra- 


tionalium A, B proportionalis est. 


sous A,B; la droiie A est donc ἃ B comme le quarré de A est au quarré deT; car la 


premiere est a Ja troisieme comme le quarré de la premiere est au quarré de la se- 


conde, ainsi que cela est démontreé dans le corvllaire 28 du sixieme livre des Elé- 


ments. Mais A est incommensurable en longneur avec B; le quarré de A est donc 


incommensurable avec Je quarré de Τ (το. το). Mais le quarré de A est rationel ; 


le rectangle compris sous 4,B est donc irrationel; la droite r est done irra- 


tionelic ; et on l’appele mediale, parce qu’étant irrationelle, efle est moyenne 


proportionelle entre les deux rationelles a, B. 
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Subsequentia , quie desunt in codd. e, m,n, reperiurtur in codd. @, d, 


7.5.1. 


Εἰσὶ δὲ πάλιν καὶ ἄλλαι εὐθεῖαι, αἱ μήκει Suat autem rursus et aliz recta, que longita- 
μὲν ἀσύμμετροί εἰσι τῇ μίση, δυιάμε δὲ dine quidem incommensurabiles sunt medix , 
μίτον σύμμετροι, καὶ λέγονται πάλιν μέσαι. Ροϊειπὰ vero solum cemmensurabiles, et di- 
διὰ πὸ σύμμετροι εἶναι δυνάμει τῇ μέτῃ καὶ  CuntUr rursus medir, quoniam commensurabi- 
σίμαετροι πρὸς ἀλλήλας. καθὴ μέσαι ἄλλαι les sunt ροϊοπιϊὰ mediz ct commensurabiles 
σίμμετροι πρὸς ἀλλήλας ἥτοι μήπει δηλαδὴ inter se, nam medie aliz commensurabiles 
κεὶ Surduss, ἢ δυνάμει μόνοι, Kel εἰ μὲν inter se vel longitudine scilicet ct potentia, 
μήκει, λίγοιτοι ναὶ αἵ ται μέσαι μήκει σύμ- Vel potentia solum. Et si quidem longitudine, 
peTpeh, ἑπομένου τοῦ ἕτι καὶ δυιάμει. Εἰ δὲ dicuntur ct ipse medix lougitudine commen- 
δυτέμ᾽ε μένον εἰ τὶ σύμμετροι, λέγονται καὶ surabiles , cousequenter etiam et potentia. Si 
εἴτως αἱσαιὶ δυνάμει μένον oppeteer. Ors δὲ autem potentia solim sunt commensurabiles , 


dicuntur et sic mediz potentid solim com- 


1] est encore d‘autres drvites qui éiant incommensurables en longueur avec 
ung médiate, ne soat commensurables avec elle qu’en puissance; on les 
appele encore médizles, parce qu elles sont commensurables en puissance avec 
une médiale ef commersurables entelies ; carles autres médiales sont commen- 
surables ent: elles, soit cu longueur et en puissance , soit en puissance seulement. 
Si elles le sont en !ongueur, on les appele médiales commensurables en longueur, 
et par conséquezt ca puissance; et si elles ue sont commensurables qu’en puis- 


sance, 02 les appele mcdiales commensurables en puissance sculement. On 


* Non deestin codd. a,d,e,f,g,h,l,m,n. 


- , ᾿ ͵ 3 cre 2 . Ἂν 
αἱ μέσαι συμμετροὶ εἰσιν, οὕτως δεικτέον. Ἐπεὶ 
« , ΄ x ΄ , 2 i x τ 
αἱ μέσαι μεσὴ τινὶ σύμμετροί εἶσι, τὰ δὲ TH 


αὑτῷ σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶ σύμμετρα" εἱ 
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mensurabiles. Quod vero mcdix commensura- 


bal » 2 
ἄρα μέσαι σύμμετροί εἶσιν. 


démontre ainsi que ces médiales sont 
sont commensurables avec une mediale 


biles sint, sic ostendendum est. Quoniam mediz 


medie cuidam commensurabiles sunt, et que 


eidem commensurabiles et inter se sunt com-— 


mensurabiles ; 1pse igitur mediz commensura- 


biles sunt. 


commensarables. Puisque ces médiales 
» et que les grandeurs commensurables 


avec une méme grandeur sont commensurables entr’clles, les mediales sont 


commensurables. 
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EDITIO PARISIENSIS. CODEX 10. EDITIO OXONIE. 
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Re eds a ee ce) BR ao a ee ee Beer. 
PROPOSITIO XXXII. 


1 πριν τ ὡς ee AG eS eee  leest. 
ἃ. ὡς . «2. 2 ee ©. Ceest. . ~~... ~ concordat cum edit. Paris. 
Suto) A SO ee eT ee ee ee, CON EOFdat Cum adil. Paris. 


Lemma subsequens Euclidis esse minime potest, eo quod propositionis 1 
lib. 6 consequentia sit proxima. 


AHMMA*, LEMMA. 

Ἐὰν oor duo εὐθεῖαι ev λέγῳ Tih, ἔσται Si sint duz rect ἴῃ ratione aliqua , 
ὡς a εὐθεῖα πρὸς εὐθεῖαν οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΕΠ ut recta ad reclam ita rectangulum sub 
δύο πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐλαχίστης, duabus rectis ad quadratum ex minori. 

Ἑστωσαν δὴ δύο εὐθεῖαι αἱ AB, ΒΓ ἐν λόγῳ Sint igitur duz recte AB, ΒΓ in ratione 


THEY λέγω ὅτι ἐστὴν ὡς ἡ ΔΒ πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως aliqua; dico esse ut AB ad ΒΓ ita sub AB, ΒΓ 


A E 
A B T 
τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ. Avra-  reclangulum δα quadratum ex ΒΓ, Describatur 


γεγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς BI τετράγωνον τὸ euim ex ΒΓ quadratum ΒΔΕΓ, et compleatur 
LEMME. 


Si l'on a deux droites dans une raison quelconque, l'une d’elles sera ἃ l'autre 
comme le rectangle sous ces deux droites est au quarré de la plus petite. 

Soient les deux droites ΑΒ, ΒΓ dans une raison quelconque ; je dis que AB est 
ἃ ΒΓ comme Ie rectangle sous AB, ΒΓ est au quarré de br. Car décrivons sur ΒΓ 


* Deest in codd. a, d,e,h, ὦ, m,n; reperitur autem in cod. f- 
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BAED , καὶ συμπεπληρώσθω τὸ ΑΔ παραλλη- 
λόγραμμον. Φανερὸν δὴ ὑτι ἐστὶν ὡς ἡ ΑΒ πρὸς 
thy Br οὕτως τὸ ΑΔ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ BE παραλληλόγραμμον. Καὶ ἐστι τὸ μὲν ΑΔ 
τὸ ὑπὸ τῶν AB, BY, ἴση γὰρ ἡ ΒΓ τῇ BA, 
αὶ δὲ ΒΕ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ" ὡς ἄρα ἢ AB πρὲς 
πὴν ΒΓ οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ πρὸς τὸ 


ἀπὸ τῆς BY. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
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AA parallelogrammum. Manifestum est igitur 
esse ut AB ad ΒΓ ita AA parallclogrammum 
ad BE parallclogrammum. Atque est AA quidem 
rectangulum sub AB, BI, zqualis enim BI ipsi 
BA, sed BE quadratun ex Br; ut igitur AB 
ad ΒΓ ita sub AB, BF rectangulum ad qua- 


dratum ex ΒΓ. Quod oportebat ostendere. 


le quarré BAEr, et achevons le parallélogramme aa. 1] est evident que AB est 


a Br comme le parallélogramme aa est au parallélogramme BE (1.6). Mais le 


rectangie AA est compris sous AB, Br; car ΒΓ égale Bs, et Je parallélo- 
gramme LE est le quarré de Br ; donc ΑΒ est ἃ ΒΓ comme le rectangle sous AB, ΒΓ 


est au quarré de Br. Ce qu'il fallait démontrer. 


PROPOSITIO XXXII. 
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Lemma subsequens Euclidis esse minime potest, eo quod propositionis 1 


lib. 6 consequentia sit proxima. 
AHMMA*. 


Ἐὰν wor τρεῖς εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινὶ.» ἔσται 
ὡς ἡ πρώτῃ πρὸς τὴν τρίτην οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς 
πρώτης καὶ μέσης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς μέσης καὶ 
ἐλαχίστης. 

Ἐστώσαν πρεῖς εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινὶ, αἱ AB, 
Br, ΓΔ’ λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΤΔ 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
ἘΣ. TA. 


Fear ἢ 15; 


A b 


Ἡχβὼ γὰρ ἀπὸ τοῦ A σημείου TH AB πρὸς 
ὀρθὰς ἡ AE, καὶ κείσθω τῇ ΒΓ isn ἡ AE, καὶ 
διὰ τοῦ E σημείου τῇ AA εὐθεῖα παράλληλος 
ἤχθω ἡ EH, διὰ δὲ τῶν BT, Δ σημείων τῇ AE 
παράλληλοι ἤχθωσαν αἱ ZB, OT, ΗΔ. Καὶ 


« A % a Ἁ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ οὑτὼς τὸ ΑΖ 


LEMMA. 


Si sint tres rect in ratione aliqua, erit ut 
prima ad tertiam ita rectangulum sub prima et 


media ad ipsum sub media et minima. 


Sint tres recta AB, ΒΓ, ΓΔ in ratione aliquA; 
dico esse ut AB ad ΓΔ ita sub AB, ΒΓ rectan- 
gulum ad ipsum sub ΒΓ, FA. 


i Δ 


Ducatur enim a puncto A ipst AB ad recios 
angulos AE, ct ponatur ipsi ΒΓ wqualis AE, 
et per punctum E ipsi AA recta parallcla duca- 
tur EH, sed per puncta B, Γ, A ipsi AE paral- 
lel ducantur ZB, OF, HA. Et quoniam est ut 
AB ad ΒΓ ita AZ parallclogrammum ad BO pa- 


LEMME. 


Si Von a trois droites dans une raison quelconque , Ja premicre sera ἃ Ia 
troisieme comme le rectangle sous la premicre et la moyenne est au rectangle 
sous la moyenne et la plus petite. 

Soient les trois droites AB, Br, TA dans une raison quelconque; je dis que 
AB est ἃ ΓΔ comme le rectangle sous AB, ΒΓ est au rectangle sous Br, TA. 

Car de point A menons la droite AE perpendiculaire ἃ AB; faisons aE égal ἃ 
ΒΓ; par le poimt Emenons Ja droite EH paralléle 4 as, et par les points Β, Γ, Δ 
merons ZB, ΘΙ, HA paralleles ἃ AE. Puisque AB est ἃ Br comme le parallélo- 


** Deest in codd. a, εἰ, e,h, m,n; reperitur autem in codd. c, fy Z. 
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παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΒΘ παραλληλό- 
γέαμμον. ὡς δὲ ἡ ΒΓ ὝΓΩΣ τὴν VA οὕτως τὸ 
ΒΘ πρὸς τὸ TH" διισου ἄρα ὡς ἢ AB πρὸς τὴν 
TS οὕτως τὸ ΑΖ παραλληλοόγραμικον 5Ε: τὸ 
ΓΗ “ταραλληλογρααμον, Καὶ ἔστι τὸ μὲν Α7 
τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI, isn γὰρ a AE τῇ ΒΓ, 
τὸ δὲ TH τὸ ὑπὸ τῶν BI, TX, ign pop ἡ ΒΓ 
τὴ TO. 


Ψ. υ ΄“΄ a x ‘ € eK 
Εαν ἀρὰ τρεῖς WTb, καὶ τὰ εξζῆς, 


"3 
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rallelogrammum, ut autem ΒΓ ad LA ita BO 
ad TH; cx equo igitur ut AB ad TA ita AZ 
parallelogrammum ad parallelogrammum ΓΗ. 
Altque est quidem AZ rectangulum sub AB, ΒΓ, 
equalis enim AE ipsi BI, rectangulum vero ΓΗ 


sub ΒΓ, ΓΔ, equalis eum ΒΓ ipsi ΓΘ. 


Si igitur tres sint, etc. 


gramme ΑΖ est au parallélogramme Bo, et que ΒΓ est ἃ Ts comme ΒΘ est ἃ TH 
(1.6); par égalite, ΑΒ sera ara comme le parallélogramme az est au parallélo- 
gramme TH. Mais 47 est Je rectangle sous 4B, ΒΓ; car AE égale ΒΓ, et ΓΗ est le 
rectangle sous ΒΓ, TA; car BI égale To. Donc, ete. 


PROPOSITIO XXXIII. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONIE. 
1. δυνάμει μένον sumuitpu as Ide . we ee) αὐ AG BST δυνάμει μένον σύμ- 
Avy De Mier ie. ve, τ πὸ μέετρεοι, 
De Arner! Ἰὰς we. Goes somes ε΄. we νὸν, τῆς A, μέτον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν A,B. 
«σέ ms, 1) [ἑἘἐ͵’ΠσΠσσὋἘοΨοἘ’ἘοΨσ etter eh ον ον νιν ἔσον ἐστὶ 
ἀ- ει δέος ale το oe PE τος τς ee 
5. μένον" sg wwe we) Ceol. © we. ©) concordat cum edit. Paris. 
6. οὕτως 2 ek ee ee || 6S. Se Ss ~~ CONcOrdat οὔτ δ. Pais. 
ἡ. τὸς ge eI Sk es πῷ τὸς » . . + concordat cum edit. Paris. 
τ τ ΤΣ ον τς gay, Ξὶ ἢ Wats TA ς eine a 28 τὸ 
ον τὸς Bre πὸ: τον eee τῶ ὦ ἢ -. +». concordat cum edit. Paris. 
10. ai 7 2p B,T paras εἰσι dura~ Id. . . ἘΣ ὦ ς deest. 
Mel μένον σύμμετροι" 8k 
Lie τὴν μεῖζοα we . .- Ids. ς a ὦ ἃς deest. 
12. περ ἔδει ποιῆσαι. «ν΄. eest. . νον . . . concordat cum edit. Paris. 
13. Ὁμοίως dy πάλιν δειχθήσεται Sd... τὸν ὅὍος- Ὁμοίως δὲ πάλιν δειχθήσεται καὶ 


kin Ἐ : ᾿ 
καὶ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. ὁταν 
nA τῆς Τ μεῖζον δύνηται τῷ 


> A ΄ Li ~ 
ATs ἀσυμμέτρου LAUT. 6g 


sie: ‘ 5 
TO ἀπὸ ἀσυμμέτρου, ὅταν H 
: : Ἴ ; 

E τοῦ ἀπὸ tue Γ μεῖζον δύνηται 


τῷ LTS σσυμμέτρου EAUTH. 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. Art 


AHMM A. LEMMA. 


EDITIO PARISIENSIS. CODES τθ0. EDITIO OXONTE. 


1. ὑπὸ ΒΑΓ γωνίαν. καὶ ἤχθω . ὑπὸ A γωνίαν. καὶ ἤχθω concordat cum edit. Paris. 
2. καὶ ἔτι τὸ 28) le) ge at ie Το pee es τὸ δὲ 

5. ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν BA, AT* isov ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΒΑ. ΑΓ ἧτὸν τῷ vas τῶν BA, ΑΓ’ 

4. τῶν ΓΒ, ΒΔ ἔσεν ἐστὶ .«( « . TB, ΒΔ ἰσὸν ἐστί , . . τῶν TB, BA ἔσον 

5. Καὶ πὶ «eee κων Η καὶ ὅτε we. «Ὁ Concordat cum edit. Paris. 
6. τῶν. 2 2 ww ew ee 6 ἄδοθιν ον es. . concordat cum edit. Paris. 


7. Ovep ἔδει δεῖξαι. 2 2. . deest. . . . - ~ + concordat cum edit. Paris. 


AHMMA ΕΑΓ ΝΥ, LEMMA TI. 


- ι ~ o> ] ” - - - ots 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ εἰς ἄνισα, ἔσται Si recta linca secelur in partes inxquales , 
ὡς a εὐθεῖα πρὸς τὴν εὐθεῖαν οὕτως τὸ ὑπὸ erit ut recta ad rectam ita rectangulum sub tota 
τῆς ὅλης καὶ τῆς μείζονος πρὲς πὸ ὑπὸ τῆς εἴ majori ad rectangulum sub tota ct minori. 
Ca A ~ > ’ 
CANS καὶ τῆς EARTTOLOS. 

Εὐθεῖα 7p τις ἡ AB τετμήσθω εἰς ἄνισα Recta enim aliqua AB secctur in partes ine- 
κατὰ τὸ ES λίγω ὅτι ὡς ἡ AE πρὺς τὴν ἘΒ quales ad E; dico ut AE ad EB ita sub BA, AE 
εἴτως τὸ ὑπὸ τῶν BA, AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν rectangulum ad ipsum sub AB, BE. 


AB, BE. 


A EB. 8 
1 Zz ἃ 
Α:αγεχγράφθω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον Describatur enim ex ΑΒ quadratum ATAB, 


τὸ ATAB, καὶ διὰ τοῦ E σημείου ἑποτέρᾳ τῶν ct per punctum E alterutri ipsarum AL, ΔΒ 


LEMME IT. 


Si une ligne droite est partagée en deux parties inégales , une partie sera ἃ une 
partie comme le rectangle compris sous la droite entire et la plus grande partie 
est au rectangle compris sous la droite euti¢re et sous la plus petite. 

Car qu’une droite AB soit coupée en deux parties inégales en E; je dis que AE 
est ἃ EB comme le rectangle sous B.A, AE est au rectangle sous AB, BE. 

Car décrivons avec ΑΒ le quarré ΑΓΔΒ, et par le point E menons la droite ΕΖ 

* Reperitur in codd. a, εἰ, e, fig, h,l, m,n. 

** Deest in codd. a, d, e, h,m, n; reperitur autem im codd. f,g, L. 
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AT, AB παράλληλος ἤχθω ἡ EZ. Φατερὲν οὖν ὅτι 
ὡς ἡ AE πρὸς στὴν ΕΒ οὕτως τὸ ΑΖ πταραλληλό- 
ἡραμμὸν pes τὸ ZB παραλληλέγραξίμους Kas 
ἔστε TO μὲν AZ τὸ ὑπὸ τῶν BA, AE, ign 
γὰρ ἢ AT τῇ AB, τὸ δὲ 2Β τὸ ὑπὸ τῶν AB, BE, 


- 


oy γὰρ ἡ AB τῇ AB* ὡς ἄρα ἡ AE πρὸς τὴν 


we 


EB οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν BA, AE πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν AB, BE, Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
AHMMA γ΄. 

Ἐὰν ὦτι δύο εὐθεῖαι ἄνεσοι, πμηθῇ δὲ ἡ ἐλα- 
χίστη αὐτῶν εἰς ἴσα" τὸ ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν 
διπλάσιον ἔσται τοῦ ὑπὸ THE μείζονος χαὶ τῆς 
ἡμισείας τῆς ἐλαχίστης, 

Estwrav δύο εὐθεῖαι avicos αἱ AB, ΒΓ, ὧν 
μείζων ἔστω ἢ AB, καὶ τετμήσθω ἡ ΒΓ διχα 


FE 


A b 


Ἃ; ἣν ἐν wv 1 € Ἀ - 
κατὰ τὸ Δ᾽ λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ δὺ- 


cae a 
πλατιῖν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν AB, BA. 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. 


parallela ducatur EZ. Evidens est igitur ut AE 
ad EB ita AZ parallelogrammum ad _parallelo- 
grammum ZB. Alque est quidem AZ reclangu- 
lum sub BA, AE, wqualis enim AL ipsi AB, 
rectangalum vero ZB sub AB, BE, zqualis cnim 
ΔΒ ipsi AB; ut igitur AE ad EB ila sub BA, 
AE rectangulum ad ipsum sub AB, BE. Quod 


operlebat ostendcre, 


LEMMA ITT. 


Si δ} dux recte inzquales, secetur autem 
nuinima ipsarum in partes aquales ; rectangulum 
sub duabus rectis duplum erit rectanguli sub 
major et dimidia minine. 

Sit ἄπο» recta inequales AB, BC, quarum 


major sit AB, et secctur ΒΓ bifariam in Δ, 


7 H 


Δ Γ 


dico rectangulum sub AB, ΒΓ duplum esse rec- 


tanguli sub AB, Ba, 


parallele ἃ Pune ou ἃ lautre des droites ar, ab. ἢ] est évident que aE sera ἃ EB 
comme le parallclogramme AZ est au parallélogramme ΖΒ (1.6). Mais ΑΖ est le 
rectangle sous BA, AE; car Ar égale ΑΒ, et ZB est le rectangle sous AB, BE, 
car 4B est égal a ΑΒ; donc AE est ἃ EB comme le rectangle sous BA, AE est au 
rectangle sous AB, BE. Ce qu'il fallait démontrer. 


LEMME IIE. 


Si deux droites sont inégales , et si Ja plus petite est coupée en deux parties 
égales, le rectangle compris sous ces deux droites sera doulle du rectangle 
compris sous la plus grande et Ja muiti¢ de la plus petite. 

Soient les deux droites inégales AB, ΒΓ; que AB soit la plus grande; coupons ΒΓ 
en deux parties égales au point 4; je dis que le rectangle sous ΑΒ, ΒΓ est double 
du rectangle sous AB, Ba. 


* Deest in codd. a,d,e,f,h, 1, m,n; reperitur autem in codd. g¢, J. 
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Ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ Β σημείου τῇ BE πρὸς 
ὀρθὰς ἢ BE, καὶ κείσθω τῇ ΒΑ ion ἡ BE, καὶ 
καταγεγράφθω τὸ σχῆμα. Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 
AB “πρὸς τὴν ΔΙ οὕτως τὸ ΒΖ πρὸς τὸ ΔΗ 6 
συνθέντι ἄρα ὡς Ἵ- ΒΓ πρὸς τὴν ΔΙ οὕτως τὸ 
ΒΗ πρὸς τὸ ΔΗ. Καὶ ἔστιν ἡ ΒΓ τῆς ΔΙ δὲ- 
πλασίων" διπλάσιον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΒΗ τοῦ 
ΔΗ. Καὶ ἔστι τὸ μὲν BH τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, 
ἴση γὰρ ἡ AB τῇ ΒΕ, τὸ δὲ ΔΗ τὸ ὑπὸ τῶν 
AB, BA, ἔτη γὰρ τῇ μὲν ΒΔ ὴ ΔΓ, τῇ δὲ ΑΒ 
ἡ AZ. Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Ducatur enim ἃ puncto B iIpsi ΒΓ ad rectos 
angulos ipsa BE, et ponatur ipsi BA aqualis 
BE, et describatur figura. Quoniam igitur est 
ut SB ad ΔΓ ita BZ ad AH, componendo igitur 
ut BF ad ΔΓ ita BH ad OH. Atque est Br 
ipsius ΔΙῚ dupla; duplum igitur est et BH ipsius 
ΔΗ. Atque est quidem BH rectangulum sub AB, 
ΒΓ, xqualis enum AB ipsi BE, rectangulum vero 
AH est ipsum sub AB, BA, xqualis enim quidem 
ipsi BA ipsa ΔΓ, ipsi vero AB ipsa AZ. Quod 


oportebat ostendere. 


Lemma subsequens in codice 100 locum tenet lemmatis secundi edit. 


Oxoniz. 
AHMMA. 


oY “ ᾿ ᾽ τ a? © © , 4 1 
Ἐὰν ὦσι δύο cubctas, eoras ὥς ἡ μία πρὸς THY 
a a i * 4 ΄ ἊΣ é 
ETEPay ουὑτῶς τὸ ὑπὸ συναμῷφετερας καὶ μιας 
7 τῷ 4 i i v ’ x ~ 
αὐτῶν σρὸς τὸ ὑπὸ συνταμφοτέρας καὶ τῆς 
- 
eTepes. 
᾿ 3 o © ta a 
Ἑστωσαν duo εὐθεῖαι αἱ AB, ΒΓ’ λέγω ὅτι 
» 7 4 e x A μὲ x τὰ ᾿ 
εστιν ὡς n AB mpeg τὴν ΒΓ οὕτως τὸ ὑπὸ 


τῶν AT, AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ. 


LEMMA. 


Si sint duz rect, erit ut una ad alteram ita 
rectangulum sub utraque ct und ipsarum ad 


rectangulum sub utraque et alter. 


Sint duz rect AB, ΒΓ; dico esse ut AB 
ad ΒΓ ita sub ΑΓ, ABrectangulum ad ipsum 
541} AY, ΓΒ. 


Du point B menons BE ἃ angles droits ἃ ΒΓ; faisons BE égal ἃ ΒΑ, et décrivons la 


figure. Puisque ΔΒ est ἃ ar comme ΒΖ est ἃ AH (1. 6); par addition, ΒΓ sera a ΔΓ 
comme BH est ἃ ΔΗ. Mais Br est double de sr; donc BH est double de ΔΗ. Mais 
BH est le rectangle sous AB, Br, car la droite AB est égale ἃ BE; et AH 
est le rectangle sous AB, BA, car ΔΙ est égal ἃ Ba, et Az ἃ 48. Ce qu'il fallait 


démontrer. 


LEM M E. 


Si Von a deux droites, la premiére sera ἃ la seconde comme le rectangle 
compris scus leur somme et sous l'une de ces droites est au rectangle compris 
sous la somme de ces droites et sous lautre droite. 

Soient les deux droites ΑΒ, Br; je dis que ΑΒ est ἃ Br comme le rectangle 
compris sous AT, AB est au rectangle compris sous ΑΓ, TE. 

Il. 6o 
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Ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ B πρὸς ὀρθὰς ἴση τῇ 
AT ἡ BA, καὶ συμπεπληρώσθω τὸ ΔῈ παραλλη- 
λόγραμμον. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως 


τὸ ΑΔ πρὸς τὸ ΔΙ᾽ καὶ ἔστι τὸ μὲν BA τὸ 


Δ 


A B 


ὑπὸ τῶν BA, AB, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν TA, 
AB, ἴση γὰρ ὑπόκειται ἡ BA τῇ ΓΔ’ τὸ δὲ 
ΔΙ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΓΒ, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΙ ΓΒ καὶ ὡς ape ἡ AB “πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως 
τὸ ὑπὸ τῶν TA, ΑΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ. 


Οπερ ἔδει δεῖξαι. 


Car du point B menons it angles droits 
parallelogramme AE. 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. 


Ducatur enim a puncto B ad rectos angulos 
aqualis ipsi AP ipsa BA, et compleatur AE pe- 
rallelogrammum. 

Quoniam enim est ut AB ad ΒΓ ita AA ad Ar; 


atque est quideinm rectangulum Ad ipsum sub BA, 


AB, hoc est rectangulum sub PA, AB, xqualis 
euim supponitur BA ips: TA; est autem rectan- 
gulum AL ipsum sub BA, ΓΒ, hoc est rectan- 
gulum sub AL, ΓΒ; οἱ utigitur AB ad ΒΓ ita sub 
ΓΑ, AB rectangulum ad ipsum sub AL, ΓΒ, 


Quod oportcbat ostendere. 


la droite BA égale ἃ ar, et achevons le 


Car puisque AB cst ἃ ΒΓ comme AA esta ΔΓ (1.6), que As est le rectangle sous 


BA, AB, C’est-a-dire sous TA, AB, car ΒΔ est supposé égal ἃ ra, et que ar est le 


rectangle sous bi, ΓΒ, c’est-a-dire sous AT, TB; la droite AB scra ἃ BT comme le 


rectangle sous TA, AB est au rectangle sous Ar, rB. Ce qu il fallait démontrer. 


PROPOSITIO 


EDITIO PARISIENSIS. 


τ oie Sos ae Wee dt UR ee: 
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ὩΣ tls ws « Ye τς. {0δθῖ.. 
ἧς TOs ie: ce ces) eh aes ς deest. . 
5, σύμμετρόν ἐστι τῷ. 2. Od ws 


CODEX 100. 


XXATV. 


EDITIO OXONIE. 


~ 


τῇ 


ον νὸν ἀπὸ ἐλάσσονος 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


ere Σ ~ 
διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
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EDITIO PARISIENSIS. 


ποῦ τ τω nS 


πῆς Ἢ: os ες 


διπλῆ 6 eo κς « 


ὑπὸ τῶν AB, ZA. 
τῶν ΑΒ, ΒΓ ες 


To δὲ 


~ \ 
τῳ υπὸ 


= 

Ticteraete ce ο; 
~ 2? , « 7 

τοῖς ετανὼ ὁμοίως 

> 

RRCOTIV Ewen ts cs 6 

~ 3 x 

- 1ὖν ας ee 

Ξ τες 

ἐσὸν ἐστὲ . . . 
Aes a 

.« ἔστιν ἡ BE τῇ ΔΖ" 


. μέσον ape oe 


τῶν AA, ABL. . 
Ω. αἱ Ad, AB. - 


10. τετραγώνων - 


καλείσθω . se 
q 
PA (G:. <Go te 8 


5. αἱ γὰρ AB, ΒΓ 


, , aoe 
δυνάμει μόνον συμμετροι" ἀσυμ- 


ΝΜ 3 Ἀ ᾿ ΔΝ, - Ἂ ~ 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 


ε ᾿ ~ 
ὑπὸ τῶν AB, 


τῶν AA, ΔΒ’ 


« La ? 
putas εἰσι 


PROPOSITIO XXXV. 


CODEX 100. EDITIO OXONTE. 


ἜΝ 7: τ em Sie 

ees 7ῶ. . . . .ν.. τῆς ΔΒ" αἱ AA, ΔΒ ἄρα δυνάμει 
εἰσὶν ἀσύμμετροι. 

eo 8 Hilo. a cusses eae διπλασίων 

i ae ee eee ee seme τῶν ΑΒ, ΖΔ ὥστε καὶ σύμ- 
μέτρον, 

o «= GON. 2 6 se a τῶν AB BT, ὑποπειασι γὰρ 
οὕτως" 

ΖΔ ἵσον Τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΖΔ concordat cum edit. Paris. 

. ως: ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν AA, ΔΒ’ 

. .. deest. . ... . =. concordat cum edit. Paris. 


. ἀπὸ τῶν AA, AB τῷ 


PROPOSITIO XXXVI. 


ἡ... τι - τῇ 


oo bde ow ew 3 8 8 ὅμοίως τοῖς πάνω 

. . deest. ..... + concordat cum edit. Paris. 
i Pac Rete adecsti 

oe dite sop Sek seri ioe 

we He, ghee νὸς ΤΡ’ ἡ ἋΣ τῇ ΒΕ: 

ote ae ees οὐ μέσον. μετὸν 

ὑπὸ Id. . .. 0s 6 6) ὑπὸ τῶν AX, ΔΒ τῷ ἀπὸ τῶν 
ΞΕ ᾿ AA, AB. 

τ ἂν 7... τς τς σὔδεεις 

- . Qeest. . ... νὸν concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO XXXVII. 


concordat cum edit. Paris. 
deest. 


τὸ apa δὶς ὑπὸ τῶν AB, BY τοῖς 


καλεῖται 


> \ - > & ld 
απὸ τῶν AB, ΒΓ ἀασυμμετρὸν 


2 
ἐστιν 


AB, ΒΓ τοῖς ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ. 
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EDITIO PARISIENSIS. 
f ᾿ x 
dpe OTs 7 © © © © « 


Α bi 
5. ὀνομάτων. τς ἘΠ openers 


Id. 


? ’ 
CVOMLTU 


CODEX 1900. EDITIO OXONI&, 


..-. deest. d, fil. 


Exzacce de concordat cum edit. Paris. 


sagas ese ΕΝ 
αὐτὴν ex δύο ὀτομα- 


των, 


διὰ τὸ ἐκ δύο 


ε r. ee, , 
ρητων αὐτὴν συήηπει!σ- 


΄ u 
θαι. κύριον ὄτομα πα- 


ee Εν: δ" δ 
λῶν τὸ ρητὸν καθ ὃ 


βυτόν, Οπερέδει δεῖξαι. 


a,€,&,h, m,n. 


PROPOSITIO XXXVIII. 


" 
Te apa ee 6« © © 8 &# © @ 
Ν , 
2. κειὴ συνθέντι ᾿ς 5 5 « - 
᾿ . . δ 1 ~ 

5. Ῥητὸν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI, 
ε iA \ c e 
umcuentas pap ab AB, ΒΓ ρη- 
τὸν περιέχουσαι. 6 2 « - 


Ae πρώτη. - ὡς ἃ a ae ee ee “ 


Id. 
fd. 
Id. 


. . « « deest. 
oe eo ©) συϊθέντε ἄρα 


᾿ bo ͵ 
ce e «© « Ὑτόπεινται δὲ puror περιεχουσαι" 


πρώτῃ. Ἑκάλεσε δὲ αὐτὴν concordat cum edit. Paris. 


ἐκ δύο μέσων πρώτην. τ, 7»: 


διὰ τὸ ῥητὸν πεμέχειν 


\ e ve , 
καὶ προτέραν το purer. 


Οτερ eds δεῖξαι. Ay 


6, 2, ἦι, iy Ns 
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πο a eee ee 
an - Ls 
2. τοῖς awe τῶν AB, ΒΓ παρὰ 
PUNWANE Gos a (et τὸς 
Lad 3 Ν 
τῶ ΕΟ μὟν Ὁ προΨέοΕΨνιψἔΨἘΕΠ,ὋἘὁοὈΠἔΠμοιτοοτ τ 
F 
Ge παρακειταις 6 ew ee 
x y 
Ὁ, Ἐπεὶ ον & << 2 « @ « 
6. τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ τῶ . - + . 
peeve 8 ᾿ Γ 
ἀσυμμέετρος ἐστι μὴ πεῖς Edkiy- 
εξ 
θησαν δὲ PUTA «se 6. 
8. χωρίον" aot eae π΄. 


> x 
> αυτὸ “.ὡ᾿κοοὺῶὺ)ὺΤο © © .ς. « 


74. 
Id. 


Id. 
Id. 
Id. 
Id. 


- »..  deest. 


ae bacon. tgl 
oe «| παρὰ τὴν AE τοῖς ἀπὸ τῶν AB, BE 


. . «  deest. 


, 
< = Tapreesrres® 

ie ‘Sea x 
τ τ" Καὶ eves 

“ιν a “ 1 
se Τὼ ἀπὸ Tuc AB τὸ 


ἐστὶν ἀσύμμετρος μήκει" concordat cum edit, Paris. 


deest. 


deest. 


ΤᾺ a Ἄ 
oe 8 Χωρίον" wore καὶ 


» . - - concordat cum edit. Paris. 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. 


477 


Post propositionem 40 adest in ὦ subsequens scholium, quod Euclidis esse 


minime potest. 


SXOAION*. 


2 ν᾿ . ta 
Ἐκάλεσε ὃς αὐτὴν ἐξ δύο μέσων δευτέραν 9 
A ‘ ’ , + e 2 5» ΄«ϑ. ἣν 
διὰ τοὶ μέσον περέχεῖν τὸ UT αὐτῶν; καὶ 
\ ε A ᾽ λ \ , ~ ε ~ 
pen pater, δευτερεύειν δὲ τὸ μέσον τοῦ ρητου. 
ἣν ‘ 4 c n~ x ΕΣ Ἂ td 
Οτι δὲ τὸ ὑπὸ ρῆτης καὶ ἀλόγου περιεχόμενον 
5 , 3 5 2 31 aes ᾿ 
λογὴν ἐστι. δηλον. El ηρ ἐστι ρητὸν καὶ 
τ γε ee ayeer eri 
παραξεξληται παρα ρητὴν. εἰ ἂν καὶ ἢ ετερα 


> δὰ ε ΄ ι ‘ a a 
αὐτοῦ πλευρὰ fut. Αλλα καὶ αλογος- ὑπερ 


cf 


SCHOLIUM. 


Vocavit autem illam ex binis mediis secundam, 
quoniam medium et non rationale continetur 
sub ipsis, posterius est vero medium ratiouali. 
Quod autem sub rationali et irrationali conti- 
netur irrationale esse, manifestum est. Si enim 
sit rationale et applicetur ad rationalem, esset 
et alterum ipsius latus rationale. Sed et irra- 


tionale, quod absurdum ; spatium igitur sub 


ie, eee Set a 
ἀτοποι" τὸ ἄρα ὑπὸ ρητῆς καὶ ἀλόγου ἀλο- 
zor ἐστιν" rational οἱ irrationali irrationale est. 


SCHOLIE. 


ἢ l'appéle seconde de deux meédiales, parce que la surface comprise sous 
AB, ΒΓ est médiale et non rationelle, car la surface meédiale est apres la rationelle. 
Et il est évident que la surface comprise sous une rationelle ct une irrationelle est 
irrationelle ; car si elle était rationelle, οἱ qu’elle fit appliquée a une droite ra- 
tionelle, V’autre cété serait rationel. Mais il est irrationel , ce qui est absurde ; 
done une surface sous une rationelle et une irrationelle est irrationcelle. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONIE. 
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2. ἔστι nw ew ew ew wt) ἔσται. ww et sw «@)©6concordat cum edit. Paris. 


Led 


5. ἐστιν ww we ew ww ἔστην Οπερ ἔδε δεῖξαι. concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITLO XL. 


Cleestac, τως 
/ ig Rees ees MR Se 


1 ae ee τα concordat cum edit. Paris. 


2: ARR VERS et a tee ou eeee AL, ΒΓ. Ῥητὸν δὲ τὸ συγκείμενον 


Soa ON 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ" 


* Deest in codd. d, f, 2; reperitur autem in codd. a, e,g,h, m,n. 
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Post propositioncm 40 adest in ὦ scholium subsequens, quod quidem Eu- 


clidis non est. 
EXOAION* 


‘ \ ΄ : No aac 

τράλισε δὲ αὐτὴν μείζονα, dia τὸ τὰ ἀπὲ 

“ ε ᾿ , > fad AY Ἅ, \ 

τῶν AB, BY ῥητὰ μείζονα εἶναι τοῦ δὶς ὑπὸ 

- i ay us Ξ 2 " ~ 

τῶν AB, ΒΓ pisou', καὶ δέον εἶναι ἀπὸ τῆς 
~ e ~ © ’ \ 3 ἮΝ ΄ 

τῶν ρητῶν οἰκειότητος τὴν ὑνομώσιοιν ταττεσῦαι. 
ἐπ νον πον Se 

Or: δὲ καὶ μείζονα ἐστι Tx αὐτὸ τῶν AB, ΒΓ 
- © 1 ~ μὲ ΄ 

τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, οὕτως δεικτέον. 

Σ Leena b u  » © 

Gar ερὸν μὲν οὖν ὅτι ἄνισοί εἶσιν αἱ AB, BY. 


᾿ Py Ξ Ἂν » Ὰ 2 x if > ay a“ 
Ei γαρ nav sets, soa av HY καὶ Ta ATO τῶν 
A 


Ν © oN ~ A .«5᾿ By 
AB, ΒΓ τῷ dig ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, καὶ ἣν ἄν 
x . € " ~ ε ᾿ 4 3 e , 
καὶ τουπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ ρητὸν), ὑπέρ οὐχ ὑπο- 
= , ‘ ε ὡς , 
κειτοῶι" ἄνισοι ἄρα εἰσὶν αἱ AB, BI. Ὑποκείσθω 
Ἂν, i o 2 © 
μείζων x AB, καὶ κείσθω τῇ ΒΓ isn n ΒΔ" 
\ » SN “ ” > N ~ 
τὰ apa ἀπὸ τῶν AB, BA ica ἐστὶ τῷ τε 
> ~ A ~ hd \ -- 2 
δὶς ὑπὸ τῶν AB, BA καὶ τῷ amo Tus? AA, 


lon δὲ ἡ AB τῇ BI* τὰ dpa ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ 


SCIFOLIUM. 


Vocayit autem ipsam majorem, quia qua~ 
drata cx AB, ΒΓ rationalia majora sunt rectan- 
gulo medio bis sub AB, Br, ct oportet ex ratio~ 
nalium proprictate nomen imponere, At vero 
majora esse quadrata ex AB, ΒΓ rectangulo bis 
sub AB, BF, sic demonstrabimus. 

Evidens est yuidem inzquales esse AB, Br, 


Sienmm sint equales , xqualia erunt ct quadrata 


a B r 


ex AB, ΒΓ rectangulo bis sub AB, BE, ct erit 
rectangulum sub AB, ΒΓ rationale , quod non 
supponitur ; inaquales ἴσαν sunt AB, BP. 
Supponatur major AB, οἱ ponatur ipsi Br 
aqualis BA ; quadrata igihur cx AB, BA zequa- 
lia sunt ct rectangulo bis sub AB, BA ct qua- 


dralo ex AA. /Equalis autem AB ipsi BP; qua- 


SCHOLITIE. 


Π 'appele majeure , parce que la somme des quarrés des rationelles 4B, ΒΓ est 
plus grande aue [6 rectangle médial qui est le double rectangle sous AB, ΒΓ, et 
qu il fallait choisir un nom d’aprés la propriété des rationelles. Nous démontre- 
rons ainsi que la somme des quarrés de ΑΒ et de Br est plus grande que le 
double rectangle sous AB, EF. 

Car il est évident que les droites ΑΒ, Br sont inégales. Car si elles étaient 
égales, la somme des quarrés de Ab et de ΒΓ serait égale au double rectangle sous 
Ab, ΒΓ, et le rectangle sous AB, ΒΓ serail rationel, cc qui nest point suppose ; donc 
les droites ΑΒ, ΒΓ sont inégales. Supposons que ΑΒ est la plus grande , et faisons 
BS égal a Br; Ja summe des quarrés de ΑΒ ct de ΒΔ sera égale au double 
rectangle sous AB, BA, et au quarré de AA (7.2). Mais ΔΒ est egal a Er; donc 


* Deest in codd. d, f, 2; reperitur autem in codd. a,¢,g,h, m,n. 
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απὸ τῆς ΑΔ' wote Ta aTO τῶν AB, BT μείζονά 
> , ~ © Cat} “ Late eek ~ 5 

«στεῖ τοῦ δὶς ὑπο τῶν AB, BI τῷ ἀπὸ τῆς" Ad. 


Οπερ ἔδει δεῖξαι. 
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drata igitar ex AB, ΒΓ aqualia sunt ct rectangulo 
bis sub AB, ΒΓ ct quadrato ex AA; quare qua- 
drata cx AB, Br majora sunt quam rectan— 
gulum bis snb AB, ΒΓ quadrato ex AA. Quod 


oportebat ostendere. 


Ja somme des quarrés de ΑΒ et de ΒΓ est égale an double rectangle sous AB, ΒΓ 
et au quarré de 44; donc Ja somme des quarrés de AB et de Br surpasse le 
double rectangle sous AB, Br du quarré de as. Ce qu'il fallait démontrer. 
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CODEX 


100. EDITIO OXONIA. 


concordat cum edit. Paris. 
deest. 


deest. 
concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 


XLI. 


concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 


Post propositionem 41 adest in ὦ subsequens scholium, quod quidem Eu- 


clidis non est. 


ZXOAION*, 


Ἄ 2 x ᾿ δὶ ᾿ > ‘ 2 , 
Patcy δὲ καὶ μέσον dvraperay αὐτὴν exa- 
τ ᾿ ΄ ᾿ \ 1 e ‘7 
rege’, δια τὸ duracbas δύο χωρία. τὸ μὲν ρητὸν, 
ar a , x Nes ay Ip - , & 
τὸ de μίσον" καὶ διὰ τὴν τοῦ ῥητοῦ προύπαρξεν, 
3 


- oY . 4 #* Fa 
πρῶτον τὸ ρητὸν ἐκάλεσεν. 


SCHOLIUM. 


Rationale autem ct inedium potentem ipsam 
vecavil, quia potest bina spatia, unum quidem 
ralionale, allerum vero medium ; el quoniam 
ipsius ralionalis prius mentionem fecit, primum 


rahionale vocavil. 


SCHOLTIE. 


11 Vappele celle dont Ja puissance est rationelle ct meédiale, parce que sa 
puissance renferme deux surfaces, Pune rationelle, et Vautre médiale ; et ἃ cause 


que la surface rationelle est avant Ja rationelle, il parle d'abord de la rationelle. 


* Deest in codd. d, f, 2; reperitur autem in codd. a, 6, g, hk, m,n 
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concordat cum edit. Paris. 

TO, τε συγκείμενον ἐκ τῶν AB, ΒΓ 
μέσον. παὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
μέσον. καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ 
συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ τετραγώνων" 

deest. 

ἀσύμμετρόν ἔστι TO 


deest. 


Post propositionem 42 adsunt in & duo scholia subsequentia, quae quidem 


Euclidis non sunt. 


ZXOAION αἷε 


SCHOLIUM 1. 


. : ‘ : : : 
Καλεῖ δὲ αὐτὴν δύο μέσα duraycrny , δια τὸ Vocat autem ipsam bina media potcutem, 


δυνάσθαι αὐτὴν δύο μέτα χωρία, TO, Te συγ" quia potest bina media spatia, et compositum ex 


κείμενον' ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ, καὶ τὸῦ δὸς = ipsarum AB, ΒΓ quadralis, et rectangulum bis 


ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ’. sub AB, ΒΓ. 


SCHOLIE L 


I} lappéle celle dont la puissance est une double médiale, parce que sa 
puissance égale deux surfaces médiales ; savoir, la somme des quarrés de ΑΒ 


et de sr, et le double rectangle sous AB, Br. 
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* Deest in cod. εἰ; reperitur autem in codd. a, 6, f,g,4,m, n. 
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EXOAION B*. 


Οτ, δὲ 


αἱ εἰρημέναι ἄλογοι μοιαχῶς διαι- 


δι > ι hee tf © ΄ 
pourTas εἰς τας εὐθείας εζ ὧν Ζυγπει ται. oglu 


σῶν τὰ προκείμιενα εἰδὴ, δείξομεν udu, προεκ- 


΄ , ~ 
θέμενοι λημμάτιον τοιοῦτον, 


SCHOLIE If. 


Asi 


SCILOLIUM Lf. 


At vero dictas irrationales uuo tautum modo 


dividi in rectas ex quibus componuntur, ct qua 


faciunt propesilas species , mox ostendemus, 


SI privs exposucrimus quoddam lemma hujus- 


modi. 


Apres avoir exposé le lemme suivant, nous démontrerons que les irratio- 
nelles dont nous avous parlé ne peuvent se diviser que dune seule maniére dans 
les droites qui les compcsent , ct qui constituent les espéces proposées. 


EDITIO PARISTIENSES. 
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100. 
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dcest. 

deest. 

ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AA, AB 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς AE ἴσον ἐστὶ 
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AS, AB, εἴπερ συνομφότερα ἴσα 


3 x ~ 2 1 ~ 
ἐστί τῷ α΄τὸ τὴς AB, 


& LI. 


AB 

τῇ κατὰ τὸ Δ 

concordat cum edit. Paris. 
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w , 2 
01:5 μ{|ετ:3» δὲ 


* Neperitur in codd. a,e, fpg,h, 2, m, n; deest autem in cod, εἰ, 
ΤΥ Reperitur in codd. a, d, e, f, δ. h, 1, m,n. 
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PROPOSITIO XLIV. 
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διπιρείται:, τον Gem e: Teer marae διαιρεῖται εἰς τὰ cremate. 
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διαιρεῖται. 6 6 we ww Few we ww ww διαιρεῖται cig τὰ ὀνέμαται. 

He) es, ac ple ee ΠΡ τι case 
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PROPOSITIO XLYII. 


διαιρεῖται, 1 6 se es FMS we et ee ὁιαηεῖται εἰς τὰ ὑνέίματα. 
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vocabulum ἐλάσσονος 


concordat cum edit. Paris. 


contractum est, et 


inter Jineas manu 


recenti exaratum, 


Has post definitiones adest 
clidis non e st. 


SXOALON*, 
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νιν by A, 3 ae 
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\ ry a td vi 2 ~~ 2 ’ 
τὸ μεῖζον ὄνομα συμμέτρον ἐστι TH ἐκκειμένῃ 


in ὦ subsequens scholium, quod quidem Eu- 


SCHOLIUM. 


Sex igitur reclis existentibns ita sumplis , 
facit. primas ordine tres , in quibus major 
quam minor plus potest quadrato ex recta sibi 
commensurabili ; secundas autem ordine reli- 
quas tres , in quibus potest quadrato cx 
recta sibi incommensurabili , propterca quod 
prius est commensurabile incommensurabili; et 


adhuc primam quidem, in qua majus nomen 


SC Ἢ ΟἽ, 1. 


Six droites étant prises ainsi, 1] (Euclide) fait une classe de trois droites, dont Ja 
puissance de la plus grande surpasse la puissance de la plus petite du quarré d’une 
droite commensurable avec Ja plus grande; il fait ensuite une classe de trois 
autres droites, dont la puissance de la plus grande surpasse Ja puissance de la 
plus petite du quarré d'une droite incommensurable avec la plus grande, parce 
que Ie commensurable est avant Pincommensurable. La premitre classe est celle 


dont ic plus grand nom est commensurable avec la rationelle exposée; la seconde 


* Reperitur in codd. a, d,e, f,g,h,m,n; decst autem in cod. 1. 
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4 ; et 
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commensurabile est cxposile rationali; secun- 
dam vero, in qua minus, propterea quod 
rursus qwajus antecedit ninus, cum conlineat 
minus; tertiam autem , In qua neutrum nomi~ 
num est conmensurabile expositee rationali; ct 
deinceps in tribus similiter, primam dicta se- 
candi erdinis quartam appellans, et secuandain 


quintam , cl terliam sextam. 


classe, est celle dont le plus petit nom est commensurable avec la rationelle ex- 
posée, parce que le plus grand précede le plas peut, puisque Je plus grand 
conticnt le plus petit; la troisieme classe enfia, est celle of aucun des noms 
nest commensurable avec Ja rationelle exposée. 1] fait cde la méme manicre 
une classe des trois autres droites, ap-pelant Ja premicie Ja quatrieme de la 


seconde classe, Ja seconde Ja cinguieme, οἱ Ja woisteme Ja sixitme. 
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. « .- eesti . .... . concordat cum edit. Paris. 
ἜΣ Tilly MoO ee Oe melhor) 

Φ a ἃ Id. τιον. = 6 ἔστω 

Soc | ke ee ees 

Sos 6 περιέχεται Pe τς concordat cum edit. Paris. 
-.. deest ..... + concordat cum edit. Paris. 
° e« Id. 7 © © @ 8 & ες ἔστω 

PROPOSITIO LXXIII. 
- .-. deest. . 2... . . concordat cum edit. Paris. 


Cleestg. « a. - 


concordat cum edit. Paris. 
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EDITIO PATRISIENSIS. 


Oe ἘΣΤΙ sc « τ ὡς ὦ ὁ 


hos « απὸ. ὦ τς. 

ΠΣ koe ὡς ἢν GB ως οὖν et ἀν τ ὺς 
τα τ ee τς hae, 
linea 17 Ὀμείως δὲ δειξιμεν τι, deest. . 


τὸ ΑΒ τοῦ τὰ, 


sy 


τ 2} 
nav τλαττον 
« ι # , a? 
ἢ πὸ ΑΔ χωρίον durauern, ἢ ἐπ 
ἘΝ Per bo ξεν ὅν 
dus μέσων δευτέρα ἐστὶ. δὺο 


ἢ pega δυναμένη ς΄ gw 


Subsequens corolarium in textu adesse 


NOPLZEMA*. 


3 , > ΄ ‘A ε ᾿ . " Us 
H ἐκ δὺο CVCMATOY καὶ at μὲτ αὐτὴν ἀλο- 
30h οὐτὲ TH μέσῃ CUTE αλληλαις εἰτιν αὐ αὐται" 
ἐκ τυ το . εν ΠΗ 
τὸ μὲν Dep απὸ μίσης Gaps pensar παραξα7}έ- 
5 ee : ἅν 
μεῦὸν πλατοὸς Ὅτεῖεῖ PUTHY καὶ ἀσυμμετρον τῇ 
᾽ν “ Ψ' i . Ε ι ΄-- ΕΣ 
Tap ἣν παραπειται PNK. To δὲ ave τῆς ἐκ 
͵ ᾽ i ε ᾿ a ’ 
δυο ἐνομάτων Tope ρητὴν “παραξαλλόμετον 
τ ἐν "ἃ ; fs 
πλάτος ποιεῖ τὴν ex due ονοματων πρῶώτανς 
ς aioe 45 ͵ , ἡ ἢ 
to δὲ ane πῆς tz δυο μέσων πρωτῆς πορὰ 
ἘΝ ἢ , f & ὦ ‘i 
NTS παροξαλλέμενον πλάτος ποιεῖ THY ἐκ δύο 
H 
i Sh Aint” se : 
ἃ ἐμτων δευτέραν. Te δὲ ἀπὸ τῆς τῷ δύο 


μέσων δευτέρας πορὰ βυτὴν πορα(ζαλλόμειον 


CODEN 


Eqr@e: τυχοῖ « = τὸν 


100. EDITiIO OXONtIE, 


concordat cum edit. Parts. 


- . . .  deest. 
s «@ . δος. 
- . 2 . deest. 
+». . concordat cum cdit. Paris. 


deberet. 
COROLLARIUM. 


Que ex hinis nominibus et irrationales {πα 
post ipsam neque mediz neque inter se sunt 
eedem ; quadratum enia ex ποιὰ ad rationa- 
lem applicatum latitudinem facit rationalem et 
longitudine inconmensurabilem ipsi ad quan 
applicatur. Quadratum autem rect ex binis 
nomiubus ad rationalem applicatum Iatitudi- 
nem facit ex binis neminibus primam. Qua- 
dratumm anlem prime ex binis mediis ad ra- 
tionalem applicatum Jatitudinem facit’ ex bi- 
nis nominibus secundam. Queadratum autem 


secunde ex bints mediis ad rationalem appli- 


COROLELATRE. 


La droite de deux noms et les irrationelles qui la suivent ne sont les mémes ni 


avee Ja meédiale, ni cntr’elics; en effet, le quarré Zune médiale étant appliqué ἃ une 


ratiorcie fait une largenr raticnelle et incommmensural.le en lougueur «vec Ja droite 


ἃ laquelle elle est appliquée (25. 10). Le quarre @une droite de deux voms étant 


applique a une rationelle fait une largeur qui est une premiere de deux noms 


(Gi.10). Le quarré dune premiere de deus mediafes étant appliqué ἃ une ra- 


uioicile fait une largeur qui est une seconde de deux noms (05, 10). Le quarré 


dune seconde de deux mediales étant oppliqué ἃ une rationelle fait une largeur 


* Reperitur im eodicibes a,d, σ΄, 7. 4, 1, m1, τὸν 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. Ago 


Nee: ro. , aoa 
πλάτος στοιεῖ τὴν ex duc ὀνομάτων τρίτην. Τὸ δὲ 


πος ; ra ς : 
ἀπὸ τῆς μείζονος παρα paray παραξαλλόμενον 
: Se ὦ : : 

πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὑνομάτων τιτάρτηνς 
ι “συ yaa ἢ 

To δὲ ἀπὸ τῆς pntcy καὶ μέσον δυναμίιης 
᾿ : ΝΕ ι 

παρὰ ῥητὴν παραξαλλέμενον πλατος leek THY 
; ; cue ene Fy 

ἐκ δύο ἐνομάτων πέμπτην. Ts ὃς ἀπὸ τῆς duo 

\ ε A ’ 

μέσα δυναμένης παρὰ βητὴν παραξαλλόμενον 

, τῷ ποῖ > . > “ rf 

πλάτος ποιεῖ τὴν ἐν δύο ὀνομάτων ἕκτην, Τὰ 

cae é , ᾿ ᾿ : 

δε' εἰρημένα πλάτη διαφέρει τοῦ τε πτρώτευ καὶ 
- ‘ ao ΤᾺ 7? - 

ἀλλήλων. του μὲν πρώτου τι puta ἐστιεῖ. ολ- 
x ro 2 \ « > Ἃ 

λήλων δὲ ὅτι τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν αἱ αὐταὶ, 
XN 3 Ἃς Σ᾿ ᾿ ἂν 

ὥστε" καὶ αὐταὶ αἱ ἄλογοι διαφέρουσιν ἀλ- 


λήλων-. 


calum latitudinem facit ex binis nominibus 
teriam, Quadratum autem cx majori δὰ ra- 
tionalem applicatum latitudinem facit ex binis 
nominibus quartam. Quadratum autem ex 
recta ralionale et medium potenti ad rationa- 
lem applicatum latitudinem facit ex binis no- 
minibus quintam. Quadratum autem ex rect’ 
bina media potenti ad_rationalem appiicatum 
Jatitudinem facit ex biuis nominibus sextam. 
Ipszx vero dict# latitudines differunt et a prima 
et inter sc, a prima quidem quod ratioualis 
sit, inter sc vero quod ordine non sint eadem, 


quare et ips irrationales diffcrunt inter se. 


qui est une troisieme de deux noms (63. 10). Le quarré d'une majeure €éiaut 
applique ἃ une rationelle fait une largeur qui est unc quatrieme de deux noms 
(64. 10). Le quarré d’une droite , qui peut une surface rationelle et une surtace 
médiale, étant appliqué ἃ une rationelle fait une largeur qui est une cinquieme de 
deux noms (65. ro). Le quarré dune drvite, qui peut deus surfaces médiales, étant 
appliqué ἃ une rationelle fait une largeur qui est une sixieme de deux noms 
(66. 10). Or les largeurs don nous venons de parler sont différentes de la premiére 
et différentes entr’elles; elles different de la premiere, parce qu'elle est ratiouelle; 
et enu’elles, parce qu’elles ne sont pas du méme ordre; ces irrationelles sout 
done différentes entr’eiles. 

EDITIO OXONLE, 


CODEX 


EDITIO PARISIENSIS. 1Qgo. 


T; [ates Σ Ἐπιὶ ον τὰ 


x δῆλον ὡς 
ὭΣ ATT ee eS (cme Tees "ὧν 5 


4y6 
SAROAILON®, 


= ὦ > “= τς ΑΝ nae ao =f Fy 
Ev72 εἰσιν εξαόδες αχρε τῶν erreviea εἰρη- 
, eo ©. . . au ᾿ , > 
Berar? ὧν ἢ μῖν TTP@TH ἐδείκνυ τὴν Qerecir atu- 
τῶν" ἡ δι: δευτέρα τὴν διαίρεσιν. ἐτι καθ᾿ ἐν 
, “ ᾿ “-- ε . > 
μοιον σημεῖον διαιροῦεται" a δὲ TpeTH Tay ex 
: , a , 
δυο διομάτων EL peoey 5 πρώτης. διυτέρας, Tpi- 


r , τ »ν & ε 
THE 5 τεταρτῆς. πεμπτῆς) ἐκτες 9 2g ne ἢ 


; ἥν ; ἀν 
τιτάρτυ Sag τὴν διοφεραν ἐπιδειενυε τῶν ἀλ:- 
gor, πὴ διαχφέρουσι" προσχρώμενος γὰρ τῇ ἐκ 


» 5 ‘ ‘ 
δύο ὁτομάτων α΄“ τοδείκνυσι “ΝΡ διαφορὰν τῶν 


. ee : va ἜΣ 
εξ aAcpe:. Πεμσπτπν καὶ Ξε τὴν εζεθετο 5 desu- 


rler ἐν μὲν τῇ πέμπτη τὰς παραζολὰς. τὰς 
at τῶν ἀλέχαν. ποίας ἀλέγους ποιοῦσι τὰ 
πλάτη τῶν παραξζαλλεμέτω: χωρίω:. Ev δε τῇ 
lava, πῶς αἱ σύμμετροι ταὶς ἀλόγοις ἑμοειδεις 
αὐταὶς εἰσί, Madar, ἐν τῇ εἐὐδύμη σαφῶς dia- 


νὰν Ae 
φερᾶν αὐτῶν ἡμῖν διΐειυσις 
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SCHOLIU™M. 


Septem sunt scvarii usque ad ca de quibus hac- 
tenus τοί est; quorum primus quidem ostendit 
generationen: ipsarum; secundus vero divisio- 
nem, propterea quod ad unum duutaxal puuc- 
tum dividuntur; tertius autem ex binis vemi- 
nibus inventionem prime, sccunde, terlix, 
quartz , quinte, sexsl2, post quam quartus sc- 
varius ostendit differentiam irratioualium , quo- 
modo ill diflerant; usus enini cis que ex binis 
nominibus ostendit differentiam sex irrationa~ 
hum. Quintum οἱ sextum exposuit, ostendens 
in quinto quidem applicationes quadratorum 
ex irratioualibus , quales irrationales faciant la - 
titudines applicatornm spatiorum. In sexto au- 
tem, quomodo commensurabiles irrationalibus 


cjusdem speciei sint. Rursas, in seplimo evi- 


deuter differentiam ipsarum nobis ostendil. 
SCHOLIE. 


Hy a sept sixains dans ce quia été dit jusqu’a present. Le premier fait voir 
Vorigine des irrationelles (57, 58, 59, 40, 41, 42); le second leur division, 
parce qu’elles ne peuvent ¢tre divisces qu’en un seul pomt (45, 44, 45, 46, 
47, 48); le troisieme enscigne a trouver les droites de deux noms: la premiere 
de deux noms (49°, la seconde (50), la troisieme (51), la quatricme (52), Ja cin- 
ouidine (55), et enfin la sinieme (54); le quatrieme sixain démontre la difference 
ces trationcles, Cest-k-dire ce en quoi elles different; car faisant usage des 
creites de deux noms, il (Euclide) fait voir la difference des six irrationelles 
(55, 56, 57,58, 59, Go); il expose le cinquieme et le sixi¢me sixain; dans le 
einquicme , i} démontre les applications des quarres des irrationetles, c'est a- 
dire qwil démontre quelles sont les irrationelies que produisert les largeurs des 
surfaces appliquées (61, G2, 65, 6), 65, 66); dans le sixieme, il fait voir 
comment Jes dreites commensurables avec les irratiouelles sont de la méme 
espcee qu'clles (67, 68, Gg, 70,71); et enfin dans le septicme, il nous démentre 
clairement leur dilférence (72, 75). 


* Deest in codd. a, εἰ, δ, δν 5. ἢν, 1, myn. 
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r ἃ Χ ἘΠῚ Ἧ ἃς ἢ , 
Avagaireras δὲ καὶ ἐπὶ τῶν ἀλόγων τούτων 
« ὕ τ 2 ΄ ἥν € ᾿, 

ὁ ἀριθμητικὴ ἀνάλογον" καὶ ἡ μέση λαμᾷανο- 
ον ᾿ : Ser Sed 
μένη ἀνάλογον τῶν τμημάτων οἷασδηποτε αλο- 

\ - 3 \ ? i x, 2 *, 
you κατὰ τὴν ἀριθμητικὴν ἀναλογίαν, καὶ αὐτὴ 
«ε ὅν 3 "ε΄ ? iss 2 td . ‘ ~ 
ὁμοειδής ἐστιν ὧν ἐστι μέση ἀνάλογον, Καὶ πρῶ- 

gd e 5 A , ? i. > ,’ 
τον ὅτι ἡ ἀριθμητικὴ μεσότης ἐν τούτοις ἐστί. 
a A 3 - 2 ᾿ Id 4 
Κείσθω γὰρ ἐκ duo ονομάτων εἰ τύχοι AB, καὶ 
, \ * 7 \ x \ 
Sinpnsbar εἰς τὰ ὀνόματα κατα τὸ Γ" φαιερὸν 


ὅτι ἡ ΑΓ τῆς ΤΒ ἐστὶ μείζων. Αφηρήσθω ἀπὸ 


ἌΞΕΙ ΞΘ Ἐν es 


2 


τῆς AT τῇ ΓΒ τη ἡ AS, καὶ diye τετμήσθω 
ἡ ΤΔ κατὰ τὸ Ἐ" φανερὸν ὅτι ἡ AE τῇ EB ἐστὶν 
ion. Κείσθω ὁποτέρᾳ αὐτῶν ἴση ἡ ΖΗ" φανερὸν δὲ 
ὅτι ᾧ διαφέρει ἡ ΑΓ τῆς ΖΗ τούτῳ διαφέρει καὶ ἡ 
ΕΒ τῆς TB, ἡ μὲν γὰρ ΑΓ τῆς ΖΗ τῇ ΕΓ, τῷ αὐτῷ 
δὲ καὶ ἡ ΖΗ τῆς ΓΒ. ὅπερ ἐστὶν ἀριθμητικῆς 
ἀναλογίας. Δῆλον δὲ ors ἡ ZH σύμμετρός ἔστι 
τῇ AB, τῇ γὰρ ἡμισείᾳ αὐτῆς ἐστιν ἴση" ὥστε 
ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. Ὁμοίως δειχθήσεται καὶ 


τς κὰ 
ἐπι τῶν LAA. 
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Apparet autem οἵ in his irrationalibus arith- 
mictica proportio ; et media sumpta proportio- 
nalis porlionum cujusque irralionalis secundum 
arithmeticam proportionem, ctipsa eyusdem spe- 
ciei est cum eis quarum est media proportio- 
nalis. Et primum arithmetica medictas in his est. 
Ponatar enim ex bints nomimbus si contigerit 
AB, et dividatur in nomina ad ©; evidens est 


AP quam ΓΒ esse rnajoremn,. Auferatur ex AT 
ἘΞ 2 
H 


ipst ΓΒ xqualis AA, et bifariam seccwr ΓΔ 
in E; cvidens est AE ipsi EB esse xqualem. 
Ponatur alterutri ipsaram 2qualis ZH; mani- 
festum est igitur quo differt AT ab ips4 ZH hoc 
diflerre et EB ab ips ΓΒ, ctenim differt AT ab 
ipsa ZH ipsa Er, cddem vero magnitndine ct ipsa 
ZH differt ab ipsd ΓΒ, quod est arithmetice 
proporlioms. Perspicuum est anlem ZH com- 
mensurabilcem esse ipsi AB, dimidie enim ipsius 
est xqualis; quare tpsa ex binis nominibus est. 


Similiter demonstrabitur et in aliis. 


1] γ a évidemment dans les irrationelles une proportion arithmétique ; et la 


moyenne proportionelle prise arithmeétiquement entre les parties d’une irratio- 
nelle quelconque est de Ja méme espece que les droites eatve lesquelles elle 
est moyenne proportionelle. I] y a d’abord une médicté arithmetique entre 
les pares d'une irrationelle. Car, que AB soit une droite quelconque de deux 
noms, et que cette droite soit divisée en ses noms au pointr; il est évident que 
ar est plus grand que 1B. Retranchons de ar une droite Ad égale ATB, et parta- 
seons ΓΔ en deux parties égales eu Ἐ; il est évident que la droite ΔῈ sera égale 
a la droite ΕΒ. Que ΖΗ soit égal ἃ chacune de ces droites; il est évident que Ja dif- 
ference de ΑΓ ἃ ZH sera la méme que Ja différence de EB ἃ 18; car Ja difference 
de ΑΓ ἃ ZH est EF, ainsi que la difference de ΖΗ ἃ ΓΒ, ce qni appartient ἃ Ja pro- 
portion arithmetique. Mais il est évident que la droite 7H est commensuralle avec 
AB, car elle en est la moitie; la droite ΖΗ est done une droite de deux noms 
(67.10). Nous demontrerons la méme chose pour 105. autres irrationelles. 
Il. 63 
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PROPOSITIO LXXIV. 


EDITIO PARISIENSIS. cODEX 100. EDITIO ΟΧΟΝΙ ξ. 


1. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ ἀσύμ- καὶ ἐπειδήπερ τὸ ἀπὸ τῶν concordat cum edit. Paris. 


μετρά tors τῷ dig ὑπὸ τῶν AB, BY ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς 
AB, BF! « νὸν «© « τς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μετὰ 


τοῦ ἀπὸ ΤΑ" ἀπ ας τς 
ΕΣ Ν XN 4 3 7 ~ ‘ | } τι 

2. ἐπεὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ deest. . . . . . + concordat cum edit. Paris. 
ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 


Ἀ ~ > ᾿ ~ 
μέτα Tou ἀπὸ τῆς AT. «6 - 


PROPOSITIO LXXV. 


1. καλείσθω 2 2 6 ew 6 8 « καλεάτοι., 1 ok wk concordat cum edit. Paris. 


ὥς ἐστὶ -«- ae a cs «we ee dE a es oe ee) δδει- 
5, τῶι «νον το... ἤρδοβιο 2 ww ©) Concordat cum edit. Paris. 
i 07? sg we we . I ww ς ee {εξει. 


Row ww ww ew ew) δὴν ew we we we e)©6CONCOrdat Cum edit. Paris. 


PROPOSITIO LXXVI. 


1. περιἔχη" 2 1 2 ew ee + περιέχουσα. . .«.. © Concordat cum edit. Paris. 
2. τῆς. «τον we we) ἀρεῖ νι νιν κὸν σοποοχάδι οἷμὰ dit. Batis. 
5. ἐστὶ ew ww ee ww ν΄ καὶ σύμμετρά ἐστὶ. , ~=© Concordat cum edit. Paris. 
Gowers 5 te ee TE ee ὡς τἰδῦξι. 


3 , w 3 Ἀ, Ν δ L ἐ , w 3 Ἂ- \ ᾽ Ly ~ 
ap ἀτυμμετρον apa ἐστι TO δὶς δἰ τς πο. ἀσύμμετρα ἀρὰ ἐστε τὰ αἴτὸ τῶν 
ε a ~ a“ ? \ ~ ~ . a ‘ ~ 
ὑπὸ tor AB, BY τοῖς avo τῶν AB, ΒΓ tm δὶς ὑπὸ τῶν AB, ET. 


ἈΒΗ “Gober ee 

LU) 4 aw & @ πους Ete «oa ae τς. “ees 

wae 6 ew we ee )6UeUst. we. ©) Concordat cum edit. Paris. 
. ὀρθογώνιον «ὁ... . + + «= Cees. «Ὁ. - ~~ concordat cum edit. Paris. 


|. a ee er a deest. . . . νων © ~)3=©concordat cum edit. Paris. 
Os σε τ ὦ ᾿ς δ: EDS a ἄς τος μέση 


fom Cy 
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PROPOSITIO LXXVII. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITLIO OXONI£. 
I. μετὰ τῆς ὅλης τῆς ΑΒ τὸ μὲν τὰ προκείμενα" . . . concordat cum edit. Paris. 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ ἅμα ῥητὸν, τὸ δὲ δὶς 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ἅμα μέσον", 
ἃ. καλείσθω So... Ὁ... ἢ καλουμένη Ὁ .« «Ὁ. © Concordat cum edit. Paris. 
5. ἀσύμμετρα ἔστι τὰ ἀπὸ τῶν λοιπῷ τῷ ἀπὸ τῆς ΑΓ concordat cum edit. Paris. 
AB, ΒΓ τῷ ἀπὸ τῆς AT. 6 - ἀσύμμετρά ἐστι τὰ 
ἀπὸ τῶν AB, BF τῷ 
ἀπὸ τῆς AT. 5 + 
4. ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AT* ἄλογόν ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς concordat cum edit. Paris. 


ἄλογος ἄρα ἡ AT, ΠῚ. ADS. “ste ἐς ς 


PROPOSITIO LXXVIII. 


1. τὸ μὲν συγκείμενον tx τῶν ἀπὸ τὰ προκείμενα" . + « concordat cum edit. Paris. 
τῶν AB, ΒΓ τετραγώνων μέσον. 
τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ pu- 
τ π᾿ --ς 


2. καλείσθω δὲ ἡ μετὰ ᾿ἡτοῦ μέ- ἡ προειρημένης se 2 ew concordat cum edit. Paris. 


σὸν τὸ ὅλον ποιοῦσα. 2 we 
ABEaEE Mane See wee he 2 SS ee (SAB. BY τετοαγώτων 
. 2. ee) «6eest ᾿ς νων. «Concordat cum edit. Paris. 


w 


ijn POL oes) 


PROPOSITIO LXXIxX. 


concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


oy ι ᾽ 
« FO fey. < @ eg tes πὰ ce TO, Te 2° 8@« «© © #© @ 


A Δ ’ 
BE TOO EM Cute. SUSI TEs we es sss 
" " ΄ > -“ en 
τὸ μὲν συγκείμενον tx τῶν αἴτὸ 


NS Wom 


ota προκείμενα" . «Ὁ... Ide we ee tn 
τῶν AB, ΒΓ τετραγώνων μέσον, 
τὸ δὲ dig ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μέ- 
σον. ἔτι δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ 
ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 


AB, ΒΓ" 
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ε , 
aye HO καλουμέίη οὖς 


5. pagar mii ep ἂν ἃ 


GO. πλάτες ποιοῦν 
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Fe «στ. ay Tae 


Ὁ, ἐσθ Ze. v6 
Qe τῷ BO. 2 + - 
[Os £671 2 & « . 
τς τῆ AS 2.9 


12: ὀρθο) corey ΟΣ 
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ὥς ας a eh 

a ; 

WMDs os. a Meta 


ge Τα « 2 ὦ ὁ 
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ame Ἁ 
. ἀμφότερα ws 


Te pais μένον Ὁ πρὸς 
De AD, TB aps τς: 


a: ene 
de αὐτῷ eo e «© @ 
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ἦ y 

(je PEK ow 2 6 . » 
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cOoODEXx igo. EDITIO OXONIZ. 
2s das ὦ & . . » καλείσθω δὲ 
. . deest. . . ee .)©6concordat cum edit. Paris. 
. .  deest. ; . . . concordat cum edit. Paris. 
was (0681. 2 - « concordat cum edit. Paris. 
. . deest. . - . . concordat cum edit. Paris. 
2. TH HO. we] ν΄ COncordat cum edit. Paris. 
» αὶ Ni τς ς eee ἔστι καὶ 
-ν ΖΡ ς eee concordat cum edit. Paris. 
. . deest. « 6 +». « concordat cum edit. Paris. 
PROPOSITIO LXXX. 
.. deest. ... - « concordat cum edit. Paris. 
cp HERS ςτὸν τ ὦ κα . dees. 
. . deest. .. νον » concordat cum edit. Paris. 
pon. Bit σον gf Sno 
st, DO es See & oe Sere 


PROPOSITIO 


wo be 4 
so fe κα 
a ee hile oe 


PROPOSIF10 


, 
3. (ec Seas 


. dcest. 


μέσης. 


eo Vlas 
1ώ.. 

ων lithe =. 
« Fade 
we | dee 


LXXXI. 


μένον ps 


ἄρα ΑΓ. ΓΒ 


ι «ἃ αὐτῷ πάλιν 
LXXXII. 

- . concordat cum edit. Paris. 
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ἢ, ἀπὸ τῶν 2. «ον. «6eest. ww... ~~) concordat cum edit. Paris. 
6. ἰστὶ .« «οὐ νὸν νὸν ως «6Meest. » 2. ee ©) concordat cum edit. Paris. 
γι τὸ es oe es ww | ἀρεβδῖο | wes ss σοποογάαῖ cum edit. Paris. 
8. ro. ee ee ee ww) τὸ ἀπὸ τῆς. Ὁ «© COncordat cum edit. Paris. 
eeu iab ieee  π aires vere πὶ 

TOsteorl « eeeeren = oe. ΤΟΝ τος τ 1: deest. 

11. ἀπὸ τῶν , « . «ss Gees. . - . ~~ « concordat cum edit. Paris. 
15. ore a ς OH a ee ee (ES. 

13. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ TO πρὸς τὸ Rds - ee ss a καὶ τῶν apa FO, KA μέσον ἀνά- 


NA οὕτως τὸ NA πρὸς τὲ ΚΛ᾿ λογόν ἐστι τὸ NAS 
PROPOSITIO CIV. 


1. μήκει σύμμετρος ἔστω... Id. 2 .« we ve σύμμετρος ἔστω μήκει 

2. ithe τ se es ss ἄροδι « » = « » « concordat cum edil. Paris. 

3: ΑΕ μὲν. o fs es 6 8 DEL. τ es eee eas μὲν AE 

ἧς RU ee, 5 ns we ee Αἱ δὲ 

5. ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΤᾺ. Ac- Ἐπεὶ οὖν. » »« » « « Concordat cum edit. Paris. 
γὼ δὴ ors καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ 


τῇ AB. Ἐπεὶ γάρ - . « : 
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1 ἐστ a . «ον τς dds 4a wee Cee 
Bode sw ee os νι κὸν ἀδοθῖν ον ον « « Concordat cum edit. Paris. 
ὃ. οὐδετέρα 2 ww ee ee) Ube. 2 2. © Concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO CY. 


1. σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ AE tn Id. 2... . ~~ deest. 
EZ, δὲ ΒΕ τῇ Ἀ2: - -. 

2. καὶ αἱ ΤΖ, 1Δ ἄρα μέσαι εἰσ Id. .. ww ee deest. 
δυνάμει μόνον σύμμετροι"... 


. ὦ = Β ? , κ΄ ἐν ny ne te ε 

5. Λέγω δὴ ὅτι καὶ τῇ taba ἐστ Ide 2 6 www ew) Δαχτέον δὴ ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ 
μῆς € 3 x a ‘x , εἰ ᾿ ἢ ~ a ‘ 
σιν αὐτῇ Τῇ ΑΒ. Ἐπεί γὰρ. αὐτὴ 7) AB. Eves pap 


BeravZA® gee we EG es ee τὴ ΖΑ αλλ ὡς oer ΠΣ ΔΕ epee 
τὴν EB οὕτως τὸ ἀπὶ τῆς AE 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB, 
ὡς δὲ a TZ πρὸς τὴν ZA οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ΤΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν ΓΖ. ZA* 

Rett. Geek ss 40k 6 Se ta τοὺς ee ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς AE πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς TZ 
οὕτως τὸ ὑπο τῶν AE, EB πρᾶς 


τὸ ὑπὸ τῶν TZ, ZA. 


δι τ ee  τ τὺ le Ξε δ deest. 

7e ἔσται ὦ αν" »" « "Ὁ Wile oo ee τος ree eer ἐστι 

8. ἐστὶ ww wee τον ἄορθο ww we ων. τφοποοργάαϊ cum edit. Paris. 
Q- ἐστὶ, se we ee © 6 6 Meeste εν νὸν γον © concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO CVI. 


I. zap os ἃ = Se 4 ὁ Ὁ TGs οι δ: deest. 

2. τῷ προτέρῳ. «Ὁ es ~~ eest. . . - νὸν ν΄ concordat cum edit. Paris. 
5. ἐστὶν ὡς τὰ ἀπὸ TOY 6 ow « ἐστὶν» ὡς τὰ AWC THC. 6 ὡς τὸ ἀπὺ τῶν 

Aer Pate, Soe ee el τινὰ TIS ctw & Sees ZA, καὶ ἐναλλάξ" 

ἤ, τῶν - ee ew we ew ew α΄ ἄρροῖνο ww ee ©) OU Concordat cum edit. Paris. 
ΟΣ 2 HRS oe ke ee Tl yk we we ee ee 

7. τετραγώνῳ, 1 2 «Ὁ ἰώ. . ewe sw =~ ἄθεβι. 

ὃ. ἐστὶ ww ww ee ee) Cee. ww we ν᾽ φοπεοιάαὶ cum edit. Paris. 
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Reames es ees «6 CESE ws ess οοποοχάαῖ cum editsParis. 
3. Ἐκκείσθω γὰρ ἡ ΤΔ ῥητὴ, Paar Κείσθω βητὴ eis See concordat cum edit. Paris. 
Amare pen gu" te eer eo iiaten Pea eS Gy naling as, / CEST 
Sede 5k 6 6 τ τς τὸς ee Se ee δοποοῖααὶ cum:edit, Paris. 
Ooo as peers = e  Me Gg ee Sw ee LORS 
Peet, es oe) © io π΄ Oe Be ee eesti: 
8: στρ OA ee a Me 2 os ee | est: 
Gag Mo eo. ee HU Gee eS dees. 
το τὦὁἢἍ πὴ. Ἐπ oes! Mg Oe ee. at mw τυ ὐέεθῖ: 
11. ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς τετάρ- ῥητῆς τῆς ZE καὶ ἀπο- concordat cum edit. Paris. 
Hs oo GON Om eo τομῆς τετάρτης τῆς 
LOe once 2 ae 
12. Eav δὲ χωρίον περιέχεται, Tle 2. 2 we we Ὁ deest. 
ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς τε- 
TOCcIS wee se ele. 


13. ρου GS eleo es mw 2 CRESS. = ---. concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO CYVII. 


αὐτὴ . « « we ee) δερβι. concordat cum edit. Paris. 
Serre fa lids ΤΥ Edeests 


3. αἱ 2° © «© # © © @ 8 “4 Id. e 8s © © &© © « Py 


2: τὶ τὸ. eee ks Se le τς so, ws τὸ μὲν 


ALITE R**, 


wEoro . 2 ee ee ee) Ἑστωΐ νον we ~~) 6concordat cum edit. Paris. 
Sime) fm = = See pire). - ae ~ - concordat cum edit. Paris. 
4. Opt sn se ee cpl sw. «00 §©6COncordat οἴ 6611. Paris. 


* Tloc ἄλλως reperitur in codd. a,e, l,m, n post propositionem 116, et in capite habet 
αὶ TH ἐλάσσονι cusepeerpas ἐλάσσων ἐστίν; eLin codd. εἰ, f, δ. h reperilur post propositionem τοῦ. 

** Hoc ἄλλως reperitur in codd. a, 6, 1, m,n post ἄλλως pracedens, et habet in capile 4 τῇ were 
ῥ"τοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ σύρεεετρος mera ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσώ cor; οἱ in codd. d, f.g, h 


reperiur post propositionem 107. 
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ν᾽ 
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HQ 5 6 © @ «© 

13 . © @# © @ 


΄ 
TETPay @YOV . - 


χωρίον 7 ὦ δος 
UY os ς -: 


ἄρα μὲν Φ = a 


~ 
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PROPOSITIO CVIII. 


EDITIO OXONI&. 


se 74... se ee we ee ae SESE 
os Tho wn i we oe os we “Mes 
. . dees... . . . concordat cum edit. Paris. 
. - deest. .... νὸν concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO Cla. 


. . deest. . .. . +. + concordat cum edit. Paris. 
a fds Gow 2s 6 we 6 Mees: 


‘ w » 3 Ν 
o 0 μέναρα. 2 2 ee ew) ὅρα ἐστιν 


1 


ἑαυτῇ. ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέ- Oley oe ὡς ὦ Be - coucordat cum edit. Paris. 


Tpou. ee 8 #8 e@ 8 


περιέχομενον se 


ape «τὸν τὸς τ es deest. 


oe dda. =. τς 2 “ideest: 
concordat cum edit. Paris. 


i ἄρα τὸ ΛΘ, τουτέστι τὸ eest. . - . ~ - « concordat cum edit. Paris. 


ET, δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν. . 


Cush oe conse 


PROPOSITION CX. 


νον ταὐτῇ Ow ww eee )~©6 concordat cum edit. Paris. 


dpa tors δευτέρα . - « .« δευτέρα ἐστὶν . . ~ « concordat cum edit. Paris. 


πρώτη σαν. we eo a) ft ee ee ee ἐπε πρώτης 


τῆς ZK μεῖζον - 
oes 
EQUI 6 cs 


v 
aia . 2 2 2 8 


TOUS sy νὸς es 


5 R 
ἐστὶ TO ΒΓ τῷ BA, 


τῳ daw 2s τς ν μέζον τὴς ΖΚ 
. . deest . . - .- . + Concordat cum edit. Paris. 
. . Geest. .- ..- - . Concordat cum edit. Paris. 


PROPOSITIO CX1. 


ee) ree eR 
+7 ~ ᾽7 μι . . 
reer τὸ ΒΓ τῷ BA, ἐσται axo- concordat cum edit. Paris. 
λούθως ῥητὴ ἑκατέρα 
τῶν ZO, ZK καὶ ἀσύμ- 
pet pos τῇ ZH μήκει Καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστιν" 


ε #, 1 ~ 
υποκείται TO BT Tw BA, 


EUCLIDIS ELEMENTORUM LIBER DECIMUS. 


EDITIO PARISIENSIS. 


? 
eo ἘσΠΊΣ Ve « « 


Ἔ- οἱ 


Ἢ ὦ σι 


8. 


Q- ZH μήκει" ἀποτομὴ ἔστιν ape 


oa © 
ez7H ἢ KO. . 


1OLcH 8 


fem es ACME «...΄. 


linea 16 τῆς 


ye) ae .,.".. ὦ 


~ ἐν; 
. τῇ ΖΗ μήκει . Ὁ cee « 
τς ; 
ἐστιν apa Tpson e ee 6 . 


« μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 


μήκεις καὶ οὐδετέρα e # » 


a ΜΞ ᾿ ? Ν 
2. μήκει τὴ AT. Madar, eves 


΄- μὰ 3 XN 
9. πρωτὴ ἐστιν 
’ Ν 
μῆκεῖ" καὶ 
τῆι 


6A4 22. 


3 ΄ 2 ε 
7- Ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἢ 


CODEX 100. 
wo OCS: τς SR 


LIE eee. ee BS 


0 ee υ 
͵ > ay 
TpsTN COTW. 6 5 
, ᾽ \ , 
μέσης α-τοτομῆ δευτερα" 
a ε 4 ’ 
ὥστε ἢ τὸ AQ, τουτεστι 
ἢ , 
τὸ EV δυιαμένη μέσης 


> 2.5 , 
ATOTOAN ἐστὶ δευτέρα. 


καὶ οὐθέτερα oa ee 2 
. ΄ 2 ta 
: ΖΗ μηξεῖ ὠπτοτομὴ ἘἈΤῊ 
> ε 
δ εἐστῖν ἢ ΚΘ. ao 6 


= dees: οὖ. oe = 
Wile. 22 oa 


ΠΝ Ὁ 
“ef a ςο ΝΣ 
Beds os on oak 


x 
. "1 - © © © © «ε @ 
ε 
. a « «6 7 e@ @ «© 5ε 
Ti «See sg τς 


AL τῇ ZH, puta δὲ ἐστιν ἡ 


af e 
Az ῥητὴ apa ἐστὶ καὶ ἡ ΖΗ. 


Ἢ > ΄ ΄ ᾽ . 
Ezeh οὖν συμμέτρος ἐστιν ἢ ΔΖ, 


τ (sl ee AG 

᾿ LN ww e 
8. panzer. Καὶ cin putai wl 
Oni» 666 oa o Ge 


Won Gt) 4 «Ae oe -ν--.-.- 


deest. . 
deest. . 
ῶ» ὡς 


I. τοῦτε. . 


COROLLARIU Μ΄. 
a 1 a ρς 


* Hee corollarium in omnibus adest codicibus. 


ll. 
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EDITIO OXONIE. 


concordat cum edit. Paris. 

προσαρμόζουσα δὲ ἡ KZ. Hros δὲ 
ἡ ΘΖ τῆς ZH μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, ἢ 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. Εἰ μὲν οὖν 

μήκει τῇ ZH, 

concordat cum edit. Paris. 


᾽ i , ᾿ 
ἀποτομὴ μέσης δευτέρα. 


concordat cum edit. Paris. 

ἐκκειμένη ῥητὴ μήκει τῇ LH* 27r0- 
τομῇ ἐστιν ἄρα Ἑχτὴ ἡ ΘΚ. 

concordat cum edit. Paris. 


τῇ « \ 
wste ἢ τὸ AO, 


PROPOSITIO CXII. 


τῇ 

τῇ ΓΔ μήκει. Πάλιν, 

ἔστι πρώτῃ 

αὐ κει" 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum cdit. Paris. 


concordat cum (edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
deest. 


DITIO PARISIENSTIS. 


yc: ἡ: ere ee 
6. Mesus 2. 2 sw we 


7. Megug 2. 2 2 2 2 ew ες 


CODEX 190, 


re 
deest. . . 
We ς  ς 
κατὰ ais ene 
“Ὡς τς τς 
τὶς sas 


PROPOSITIO 


ee ἃ τὶ : 
Ie ἐξζει Taz . ο 
> ‘ 
2. ὑνομάτων di: . 2 se 
a 
De ‘Eee oe ee © ἧς 8 ew ew 
ees 
Hin as blet(cr | Mepeeconce eee th G5 
2 
Helena leas ncn eimomeey oy ce 
1 = ε ν᾿ a n © 
G. anv KE > ὡς γὰρ εν τῶν ἡγοῦυ- 
, 
μεινιὼν ον... 
\ 
7e ΤῊ Gel ᾿ς ας er ἀκ ὦ ς 
ὃ. Gas aoe se ὑπῆν x 


> 48 
Q- £67k. 0 © eo © ew 8 ee 


πέσ τὸν τ-- 
II. ἐστὶ 7 e@ © 8#® @ © @ 9. 
Wea aoe bed oc ooo 
1: τΟι τ πο ----: 
14. καὶ σύμμετρος τῇ ΒΔ μήκει" 
ἢ κα > x 

19. ἐσπὶ Ga eu wwe) ὡς » Ξ 
16. καὶ σύμμετρες τῇ ΓΔ μήκει" 
1π᾽ εἰσί - ew Se - -- 
18. CUT » eo ἃ ὃ 5. © © “Ὁ 
10. οὐδετέρα « se e se ν 


οὐδετέρα. Pare 5) ἢ: 


καὶ ἡ ZK τῆς KE μεῖζον δὺ-- 


20. 
21. 
νήσιται TH ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῆς cle) of τς - ee 
22». οὐδετέρα « se © e @ © “5 
S92 τὸ ss, Se) ss 


wv 
DAs τάξιν ἔχ «ee tee 


Mle ςς 
1 τς. 
| | ως 
ον. 
χάος :ς 


ΚΕ ἕν ἢ} ούμενον 


deest. . . 
deest. . . 
Τῆς τ 
1 ς 
Ld 5. ; 
deest. . . 
deest. . . 
deest. . . 
Sige se 
deest. . . 
Ἴων: ἐς 
deest. . . 


οὐθέτερα Ἐπ τς 
εὐθίτερα .. 


deest. .. 


oud: reper εἰ <a 
deest. . - 
ld. . ee 
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EDITIO OXONI£&, 
ὅτι 
concordat cum edit. Paris. 
deest. 
concordat cum edit. Paris. 
Μέσην 


Μέσην 


ΟΧΙΠΙ. 


ἔχει 

δὲ ὀνομάτων 

ἔχει 

ion τῇ Ἡ 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Paris. 
deest. 

decst. 

deest. 

concordat ‘cum edit Paris. 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
deest. 

concordat cum edit. Paris. 
deest. 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 


concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris» 


39 He, 
ἔχει TREW 
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PROPOSITIO CXIV. 


EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. EDITIO OXONI EZ, 


1 ἰπἴ|, τοῦς τ. ee Td. 2 eesti 
Ser See fie. «0 sam. (οι, 
Sr a OL A ae ees I Se ee ae 
4. tome 6 ww we ww Ὁ ἔστω καὶ ww νὸν COncordat cum edit. Paris. 
5. παραξέξλυται" aes) 6) ts i(k: Beare τ σὺ. παράκειται" 
ον ἴσοι ἐσπὶ. -. caret κοι. ccs. ἢ ἐστιν δον 
7. τὴν ΗΠ... 0 νὸν + + inreliquademonstra- concordat cum edit. Paris. 
τοῦς = vocabulum 
τὴν deest.. 2 Ὁ. 
8. ὡς 2... ee ee ee) 6deest. «ww. ©) Oconcordat cum edit. Paris. 
Ω. ge se we + ἀσοβι. 2 sw se φομοογάαῖ cum edit. Paris. 
10. οὕτως Sg ww ew ew) ἤεοβῖο Cw we we ©) ConCordat cum edit. Paris. 
11. οὕτως . . «ws « ©) 6 Ceest. . . - . . . φοπςοζάαϊ cum edit. Paris. 
I2. οὗτως . ..- «τον CUMe)St Ow...) SOconcordat cum edit. Paris. 
15. οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης τὸ ἀπὸ τῆς. . . . concordat cum edit. Paris. 
Tectia eer! Few kk RS δε 
15, ἐστὶ ww ww ee. ν΄ 6MUSEE ww...) SOconcordat cum edit. Paris. 
1G. ἄρα «ww ew we ee) 6deest. . 2 2 ©. 0. concordat cum edit. Paris. 
17. ΓᾺΔ τῇ ZO... .. . @LZTHTA 2... ν΄ ©6concordat cum edit. Paris. 
18. deBI,TA .... νων BI,rad: ... .. concordat cum edit. Paris. 
IQ. ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν . . - ὀνομάτων ἐστὶν ἄρα. . concordat cum edit. Paris. 
20. δυνήσεται «ww ws we Cod wk ww | δύναται 
21. καὶ wo wo ew es | CeeUStA ww ©) Concordat cum edit. Paris. 
226 δυνήσεται - «ὦν « ἃ Id. .* © we Re ς δύναται 
25. καὶ wwe we ee | ἀδαθο . ee 6. φοποογάαδξ cum edit. Paris. 
ή- ἔστ » 2 ss st 2 @6deestA ὁ... νων. σοποογάδι cum edit. Pars, 


PLOPOSITIO CXYV. 


Ned, ch See oes 8) α ὁ TUS ob ea ee deest. 
ttt 5 6 Oe aly Go oe 9}ωὲἷ. . -- ser SEC sy 7-2, 1 
oo eee 6 Geld. 6 6s. «+s s eesti. 
Td. ς τς « τὰς adeests 
. τὴν MAT 6 6 στον. 6 MAT σευ ον. 6Concordat cum edit. Paris. 


nn > ΟἹ 
οἱ 
τῶν 
e 
e 
e 
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6. τὴν KM. 2 6 ee 6 eo) KM. we we ee ν΄ Concordat cum edit. Paris. 
cat a a i ae Td. 2 3 sw τς’ CER 
8. τὴν se ew ww ee  )6eeste fw we ©) sO concordat cum edit. Paris. 
9. τῶν. 2 we ee ee deest. . . . . . ~ concordat cum edit. Paris. 
10. Τὸ δὲ ὑπὸ τῶν TA, AB ἴσον Toe δὲ ὑπὸ τῶν TS, ΑΒ concordat cum edit. Paris. 


ἐστὶ TOMS τς + oust ἴσον ἰστὶ τὸ. ke 
Ile καὶ τ «© « ew ee e)6«6eest. ww ee νὸν sO concordat cum edit. Paris. 
12, cov} τ «oo we ee os) δ... ee © eest. 


COROLLARIU M. 


. περιέχεσθαι. Οπερ ἔδει concordat cum edit. Paris. 


1. περιέχεσθαι. 


δῶξαι. ..ς. "5 


PROPOSITIO CXVI. 


1. εὐδιμία «τον νον dees .... . + concordat cum edit. Paris. 
ἃ. οὐδεμία 2 +o 7 « νὸν Geest.. .... - concordat cum edit. Paris. 
5, ἐστν « «+ +. +s» Geest . . «+s » Concordat cumcedit. Paris. 
Lj τῶν πρότερόν cory ww we Teds ww ww 000 πρότερόν ἐστιν 

Eten «τ «τ νν νὸν. ἄρεθῖο sw» © © Ὁ οομοοιῆαι cum edit. Paris. 
6. οὐδεμία 2. es + νὸν 6Geest. » . νι νον κ΄ φομοοριάαι cum edit. Paris. 


ALIT E R*. 


Qe γίνονται, 2 6 + 8 6 we γιίγιοιταιγ, 6 0 ww Ὁ concordat cum edit. Paris. 
. οὐδεμιᾷ πρότερόν ἐστιν ἡ αὐτή. τῶν πρότερον ἡ αὐτή, . concordat cum edit. Paris. 
deest. 


See cee bw we SE sg τοὺ CST. 


5 
4. ἐστὶ oo « «¢ © © ww = w& . fd. e ses ea * 6© @ 8 
5 
6 concordat cum edit. Paris. 


ee ee ee eee ee ee me ee 
PROPOSITIO CXVII**. 


ji ἴστε. 2 cw eo we we CRS. - τς τ᾿ - concordatcam edit. Paris. 


Sint 2 = we oe ee CES a ee concordat cum edit. Parise 


¥* Iloc aliter in omnibus adest codicibus. 
** In codicibus hee proposilio numero non signatur. 
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15. ΠΡ ce © ὦ ἃ κ 0 ὡς αὶ 


14. διπλάσιων ἐστὶ gw ws 
15. ὃ ἀπὸ EZ τοῦ ἀπὸ τοῦ ΕΘ" 
διπλάσιος δὲ ὁ ἀπὸ τοῦ ΕΖ τοῦ 
ἀπὸ Ἠ" διπλάσιος ἄρα δ ἀπὸ 
ποῦ H τοῦ ἀπὸ τοῦ ΕΘ . . 


16. ἀσύμμετρος ἄρα. & ahh oo 


TeRO CCS eee oe 


2. Ἑστω . © «@ © © © © » 
. σύμμετρος" καὶ γεγονέτω. . 


“ΣΤ sO eee 6 oe 6 
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4 

Ὥς ro ee eee ... 
(δε πὸ πὸ en οὺ 
Fea ss) = eee ie 
8. διπλάσιος. ee. ae es 
Of 50U 20 « « SS eke 
10. Σοῦ ss Bs ea ς- 


ee 
117. auTcvu . 6 © «© «© «© «© ὁ 


Tae. 
deest. 
Tle, © 
τοῦ AT 
Ἰώ. 
deest. 
deest. 
deest. 
deest. 
deest. 


διπλάσιος 


ide. 


deest. 


ALI 


deest. 


τον . 


τῆς 


διπλάσιον 


decst. 
deest. 


¥ Hoc aliter in omnibus adest codicibus. 
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EDITIO OXONI ZA. 

καὶ ἔχει 

concordat cum edit. Paris. 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Pa ri. 

concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Paris. 

ἐστὶν ὃ ἀπὸ τοῦ EZ τοῦ ἀπὸ τῆς 
EO: διπλάσιος ἄρα ὃ ἀπὸ τοῦ 

Η τοῦ ἀπὸ τοῦ ΕΘ’ 


concordat cum edit. Paris. 


Δεικτέον δὴ καὶ ἑτέρως 5 ὅτι ἀσύμ- 
μετρός ἐστιν ἡ τοῦ τετραγώνου 
διάμετρος τῇ πλευρᾷ. 

Ἑστω γὰρ 

concordat cum edit. Paris. 

deest. 

concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Paris. 

concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
concordat cum edit. Paris. 
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EDITIO PARISIENSIS. 


Be cues. « + 6 ὡς ν © 6 

acideces se en eo ens 
XN 

τα τὸν τιν OC 

Fy πε αὐ ων ὡς ὡς 
Ἶ 

δι OPS oc, “hese ce 

7- ἀσυμμέτρων χωρίων, - ὰ ὁ 

ὥς ποῖος es we ee ὦ τὸ ς 
᾿ 

(yee Ξαὶ - <5. εν τ τον τ » 

δι ὥξ εν me κὰκ ἃ κα 


Ile “πρὸς ἀλλήλους © 6 6 6 « 
: 2 ee 

12. γέγονεν τι οὐ μόνον ἐπί τε 

A : Bee 

γραμμῶν καὶ ἐπιφανειῶν ἐστὶ 


΄ bee ’ 
συμμετρία καὶ ATUMMETPIy « 


SCHOLI 


Td. . 
ἐπίπεδον 
lds. 
Td. . 
ἴω... 
Tae 
14... 
Td... 
deest. 
Id. . 


Pe ose) ee 
γέγονε διὸ οὐ μόνον ἐπὶ 
~ \ 3 
τε γραμμῶν καὶ ἐπιφαι- 
~ 2 Ν ’ 
νεῶν ἐστὶ συμμετρία 


\ 3 ¥ 
καὶ ἀσυμμετρία, « « 


EDITIO OXONIX, 
deest. 
coucordat cum edit. Paris. 
deest. 
τοὺς 
deest. 
χαρίων ἀσυμμέτρων. 
deest. 
deest. 
concordat cum edit. Paris. 
ἀλλήλοις 
γέγονεν ὅτι οὐ μόνον ἐπὶ γραμμῶν 
ἐστι συμμετρία καὶ ἀσυμμε- 


“ρία, 


[4 
¥* Hoc scholium, quod in ommibus adest codicibus, Euclidis esse non potest, utpote cx sequen- 


tubus pendet. 


FINIS TOMI SECUNDL 


Pagina 


XXXIV, 


xxliv, aiinea 5, 


164*, 
166*, 


11. 
254%, 


264*, 
277", 


279; 


linea 


- 
Js 


5, be 
4, ὦ. 


ay Oe 


ERR 


ea et, lege ea et fere. 
inaliquotexemplaribus 
proB, lege a. 
encore, /ege déjt. 
irratiouel , lege ra- 
tionel. 
littera r deest in figura. 
la droite aE, lege la 
puissance de AE. 
litera B deest in figura. 
la somme, /ege la som- 
me des. 
in figura littera B pona- 
tur in loco Jitterve Εν 
el vice versa. 
ΔΒ; lege AB. 
surface médiale, lege 
surface rationelle. 
commensurable , /rge 
incommensurable. 
in secunda linea figure 
litera B ponatur in 
loco litterze E. 
18.10, lege 19. 10. 
AOM, lege AOM. 
quarré de AH, Uses 
quarré de Ex. 
amo, lige ume. 
quadrato autem ex, 
lege rectangulo au- 
tem sub. 
quarré de, /ege rectan- 
gle sous. 
ἀσύμμετρος, lege σύμμε- 
τρος. 
incommensurabilis, 70- 
ge comimensurabilis. 


EEE eee 


AT A. 
Pagina linea 
Πρ, 45 incommensurabile, /e= 
ge commensurabile. 
565*, 10, ὦ. rationelle et incom- 
mensurable, lege ra- 
tionelle et commen- 
surable. 
566*, 6, la droite, lege le pa- 
rallélogramme. 
367* 25 imcommensurable, le- 
ge commensurable. 
aga ἢ; Ja droite, lege le pa- 
rallclogramme. 
5O4"s ἥν ΖΗ, lege ZK; οἱ eadem 
correctio in lingua 
grieca et in lingua 
Jatina. 
394%54) o, incommensurabile , e- 
ge commensurabile. 
394*, 10, ἀσυμμέτρου. lege συμμέ- 
Tpou.e 
504, 11,  incommensurabili, /e- 
ge commensurabili. 
596", 2, 21,10, lege 52, 10. 
506, 5. 25, 10, lege 21, 10. 
40o*, 1, ὦ. 6K, lege ΘῈ, ct eadem 
correctio in Jingua 
sriecdctlineualauna. 
405, τ, ὦ. OK, Ba, lege ΘῈ. La. 
446*, 5, 6 plus grande que as, 
lege plus grande que 
EA. 
446*, T ᾽ ὦ. AA, lege an. 
479%, 1, ὦ. avantla rationelle, le- 


ge avantla meédiale. 


